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AD SERENISSIMVM 

COSMVM TERTIVM 

ETRVR.Iy€ PRINCIPEM. 

lO.ALFOnSVS %0\ELLIVS F. 

A V D puto , Scrcnilsime Princeps, 
timorem coeleftis irf , led Amorem 
potius, & beneficentiam primum 
in orbe Deos fecifse j nec alios ab 
initio habitos cum Prodico cenfeo, 
quam res humano generi fummo- 
pere vtiles , & falutares . Et fa- 
ne conlentaneum eft in primorum hominum men- 
tibus, quibus reuelationis lumen non affulfit , excita- 
tam fuifle notitiam cuiulHam naturaf , quae eflet mun- 
di veluti Princeps , & Parens , quotielcumque non 
perfunftorie attenderet animum praecipue ad boni- 
tatis affluentiam, mirabiliumque , & infignium vti- 
litatum comprehenfionem , qua Solaris Iplendidifi 
fima machina lumine fuo ordinatifiime circumafto 
euntia viuificat, fouct, ac nutrit; mirarenturque li- 
bcralitatem Telluris, oim tot opes, ac copias plan- 
tarum, fruftuum, animalium e finufiio veluti mater 
benigna mortalibus praebet . Haec & fimilia dum 
prilci homines contemplarentur , fieri non potuit, 
quin tantorum munerum largitores ^rato affeflu 
profequerentur . Neque alia ratione cum viri heroi- 
ca virtute praediti antes , & inuenta praeclara valde 
vtilia ingeniose iuxta,ac liberaliter mortalibus con- 
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tuliflcnt , Tumma veneratione talem , ac tantam 
nitatem fufcepcrunt, & Diiiinitatis honores eis deli- 
gnarunt , vt Cereri , Baccho , Herculi , Mercurio, 
& alijs. Horum autem illi pracftantiora bonaattu- 
lifle humanf> generi cenfenai funt , non qui fragi- 
lem, & limo affixam noftram partem, fed qui ani- 
mum Diuina: aurae participem eruditione , ac fa^ 
entia perfecerunt , & ornarunt . Hinc artem , & 
facultatem illam tradentes , qua vafti maris plan^ 
tiem intrepide perambulare non dubitamus coaffis 
ventis imperata facere , ibidemque verfantes acu 
magnetica itinera ad vnguem menfu ramus, &terrs 
plagas, & cceli, ftellarumque loca, & fitus medijs 
in tenebris conftituti clare confpicimus . Vel hinc 
qua pondera immenla pufiUis noftris viribus tanta 
facilitate mouemus, vt terram vniuerfam c fuoloco 
translerre fe pofle non diffiteretur magnus ille Ar- 
chimedes , fi haberet , vbi pedem extra illam fige- 
ret. Aut qua naturae miracula in elementis, plantis, 
animantibus perfcrutamur.Quaue ex fragili vitro lin- 
ceos oculos veluti elFormantes adeo coelo proximi 
efficimur, vtfere fummas mundi partes , & ftellas 
Innumeras haftenus inconfpicuascontreftarevidea- 
mur. Aut eam tandem doftrinamAftronomicam, 
qua in Cflum transuolamus , duabus nimirum alis 
Geometriae , & Arithmeticae , quibus Diuinae Sa- 
pientiae thclauros contemplando, fiimma dulcedine 
in hoc mortali vita, gloriae, felicitatifque illius ineffa- 
bilis participes efficimur. 

Sed quia felices admirabUium rerum inuentores 
vel fortunae , vel temponim iniuria plerumque neque- 
unt fiiaftudia, licet illuftria , 6c fdutaria pofteritati 

tranfinit- 
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tranlmittcre, ideo viris principibus finguJari viruift’ 
praeditis, fine quorum aufloritatc , & munificentia 
bonx ilJs artes omnino deprcflic , contempta: , & 
fqualidx deperirent , dum eas diuino inftinftu pro- 
mouent, augent, atque in vitam reuocant, ne dum 
pares , fed maiores gratias ijs habendats prifei homines 
cenfuerunt,quamiHuentoribusipfis, cum ipfi bonis 
illis alioqui non duraturis genus hominum bcauerint • 
Atqui inter iftos Heroas dignifsimum fibi meritd 
locum vindicarunt Maiores tui, Princeps Serenifsime, 
quibus gratitudinis perpetuam deberi memoriam eru- 
oiti omnes fatentur . C^ippe jxsftquam Barbarorum 
incurfionibus Europa vniuer^dc Italia Princeps eius 
proumcia prifeo nitore amiflo , omni ornatu litteraru, 
artium , bibliothecarum , lycforum , imo humani- 
tatis, & politia fjxsliata diii iacuifiet, Diuino fauore 
primus omnium furrexit Magnus ille CofinusMedi- 
ceus, qui viros doftrina eximios cum vniuerfa fupel- 
leftileGreca lapientia Conftantinopolitani Imperij 
calamitatem fugientes eo affeflu complexus eft , vt 
omnium Mularum parens appellari deberet, qui ob 
liberalitatem plulquam regiam, & beneficentiam vbi- 
que terrarum elFulam , atque ob alia heroica gella 
Pater Patrif prius lalutatus fuerat . In eius locum fiic- 
cefsitLaurentiusnepos,quinon ferro, & cfde, fed 
ciuili prudentia , & alto conlilio Patriam , 6c pene 
Europam moderatus eft : nec modo Poencis lepori- 
bus ornatus , fed profundifsima Philolophia Plato- 
nica innutritus , eamdem dofirinam opera , & ftudio 
potilsimum Marfilij Ficini c Gr^o translatam illu- 
ftratamque pofteris tranftulit . Bibliothecam infuper 
Laurentianam a maioribus inchoatam comparatis 
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vndique nunufcriptis codicibus fimimo impendio , 
fummaque cura locupleraui t . Ifqj filium reliquit Leo- 
nem X. Pont. Max. , qui vniuerfi orbis viros eruditos 
dilexit, fouit, amplificauit: Bibliothecam Vaticana 
mirifice inftruxit : Vrbis Lyceum a fundamentis ere- 
xit , codicibus , & viris doflrina magnis ornauit , atq; 
prilca barbarie omnino deleta aureum litterarum fo- 
culum reftituit . Sed Cofmus ille primus Magnus Dux 
Etruria: mihi nunc non reticendus, qui praeter pnrcla- 
ra bellica , & politica facinora , quibus Etrufeum Im- 
perium auxit, atque hrmauit, promouendis difcipli- 
nis fedulo intentus Athenccum Pifanum, vt cum ma- 
xime reparauit, vt profefibribus difciplinarum fama 
prjeftantibusnobilitauit: Florentinam Academiam 
inflituit , Pandeftarum libros ad fidem egregij, 6c ve- 
tuftifsimi codicis manuferipti amplifsimc excudi iul- 
fit : tot infignes Gneci , Latini , Etrufei idiomatis feri- 
ptores vigilijs,& labore eruditifsimorum virorum illti- 
ftratos typis edendos curauit : Paulum louium cum 
primis, 6c loiBaptiftam Adrianum ad fui temporis 
hiftorias conferibendas amplifomis oblatis prxmijs 
pcrfuafit . V irtutes , atque opera tam Magni Paren- 
tis imitatus eft Francifeus , qui in Imperio fuccefsit, & 
antiquitatis ftudio maxime deleffatus, praeclaras, atqj 
innumeras venerandx vetuftatis reliquias , lapides, 
gemmas, numifmata collegit. Hunc excepit Ferdi- 
nandus primus vere litteratoru Mecoenxs, qui Biblio- 
thecam codicibus Hsbreis , Chaldaeis, Syriacis , Egy- 
ptijs, Perfis, & Arabicis ( inter quoshi libri Apollo- 
ni), & Archimedis extant)felicifsimc ditatam reli- 
quit , atque eruditifsimos viros Hieronymum Mercu- 
rialem, Petrum Angelum , lacobum Mazzonum , Io: 

Bapti- 
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Baptiftam Raimundum,rotq} alios largllsimis ftipen- 
pcndijscuocauit,atq5 aluit} Sacrolanoaq} Euangelia 
fidei propagandae ftudio imprimi, Euclidem quoque, 
Auicennam, Geographiam Nubienlcm t)^is nitidif- 
fimis Arabice omnia edi curauit . Non abnmilis litte- 
rarum amore Cofinus Secundus, cuius nomen, ac glo- 
riam magnus ille Galilaeus erga Principem de le opti- 
me meritum gratilsimus in coelum vexit, ac inlculpfit} 
Vir nempe(vtGaflendus ait) fiiper aethera notusj quo 
ali um non extulit aetas haec noftra gloriofiorem; quip- 
pe tametfi orbis terrarum laudatis virorum illullrium 
diftis, faftilq}circumftrepit,horum tamen omnium 
memoriam filentium altum breui inuoluet: nomen, 
quod ille coelo inlcripfit , donec cocleftia curae erunt , 
apud homines perennabit . Tandem Ferdinandus 
Secundus ingenij perfpicacia mirabilis , maieftatc im- 
perij praeciam^ virtutibus,& Philolbphia illuftrior fe- 
liciter regnat : is eft , cuius munificentia, ac fiiuorc Eu- 
ropa vniuerfa in Etrufea hac regia (ne aulicum decus, 
aut cultum, nobilium obf^ula,& famulitium, Mufe- 
um ampli(simum,ac ditifsimum referam) eruditorum 
frequentiam philolbphantium, difceptationes,ac per- 
petua exercitia literaria aeftimari , ac florere merito 
fijfpicit , & veneratur } cum Mufre reliquis in aulis 
tantii non negleflat huc fe fe recepifle veluti in fedem 
luamvideantur}hicenimindelicijs habentur feffio- 
nes anatomica;, coclcftes obferuationes, chimica efpc- 
rimenta, vniuerf^ue naturalis philofbphi* accurata 
inquifitio . V no verbo hmc credula philofophia exu- 
lat} non hominum libri in pretio hawntur, fed Dei 
voliftnen, fcilicct rerum natura veris,accuratifq} expe- 
rimentis fummo ftudio indagatur, & colitur, Prscla- 
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r)shifceftu(lijsk£latus, & innutritus es, Princeps Se- 
renifsime, tot tantorumqj herpum progenies, quorum 
virtutes incomparabiles, & egregia gefta confentaneCi 
eft in te vno veluti foco fpeculi parabolici fimul colle- 
£la , & vnita fplendelccre , vt totas vire$ fuas lumnia 
virtus experiatur, at^ ineffabilem bonitatem , benefi- 
centiseqj ftudium , virtutum , artium , fcientiarum cul- 
tum a maioribus acceptum ftudiose , 6c religiose con- 
ferucs, atq 3 ad pofleros au£fum tranfmittas . t* 

. Si igitur hominum genus natura diffante primum* 
Deo Op. Max. , 6c beneficentifsimo gratias iuftis ho- 
noribus, Sc memori mente perfbluendas efle decreuit^ 
atqj ne memoria beneficiorum deleretur templa, fa- 
na , feftos dies , 6c ludos inftituit . Secundo loco"eoP. 
dem fere honores Heroibus, ac Principibus ftatuit, no 
his qui armis, Sc de potentiam violenter fibi vindi- 
carunt, fed qui prseftantibus virtutibus ornati magna 
beneficia in homines contulerunt, fiqueeos non . hu- 
manis, fed diuinis laudibus celebrari iufsit, potiori iure 
tibi. Princeps Gloriofifsime, prodar ifsimoru heroum, 
ac virtutum hf redi plaufus debitus , honores , laudes , 
(Strati animi monumenta ab eruditis Europse viris 
offeruntur. Quandoquidem magna, & certa illos ipes 
tenet amplifsimum patrimonium heroicarum virtutu, 
quod Cofmus P ater Patria? , Laurentius magnificem 
tias exemplar . Leo fui ff culi felicitas, infequentefque 
generofifsimi P rincipe^ atq 3 Heroes de genere huma- 
no, 6c bonis litteris optime meriti tibi reliquerunt non 
ad faftum , fed ad imitationem , & flimulum gloria , 
nec externe , fed in animo , & cordis facrario pie a te , 
ac reuerenter curandum, feruandum,amplificandum 
ea pr^cipue qua polles prg clara indole , ingeni jqj.<acu- 
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mine, ac felicitate, amoreqj (ciendarum , ac bonarum 
artium , quibus te Deus , & Natura indulgentifsime 
cumulauit . Hoc quidem fummopere precatur , & 
vouet eruditorum Refpublica, 6 Princeps longe in- 
comparabilis, idque vaticinatur ex hoc tuo prfclaro 
decore, & liimms bonitatis (pecimine: Quippe , 6 
Principum decus , Sc ftudiolbrum delicium , perbelle 
docuilti virtutis heroicf magis proprium elTe benefa- 
cere, <Sc alijs prodefle, quam laudes meritas captare, & 
exigere 5 dum vclud epulo laudfsimo in hac fblemni 
pompa tuarum nupdarum,fciendarumcultoresdona- 
tos voluifti j.quid enim pretiofius , dc magis expetitum 
veritatis ftuaiofis pra:bere polfe , quam Quintum, 
Sextum, & Septimum libros Conicorum Apollonij 
Pergaei haftcnus deploratos , atqj lemnuta Archime- 
cli$,qus Secenil^mus Ferdinandus Secundus inclytus, 
atque optimus parens tuus ex Arabico verd,& typis 
excudi ad communem reipublicac litteraria bonum 
iufsit? Tanto ergo pro beneficio 

— grates perfoluere dignas 

— Non opis eft noftra. 

Numina tibi 

— prfm ia digna ferant, qup te tam l?ta tulerunt 

— recula . qui tanti talem genuere parentes . 
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CAVE CHRISTIANE LECTOR.* 

A Balphatus Afphaliancnfis Apollonij Paraphra- 
ftes religione Maumedanus fuit 3 quapropter 
aliquot locis more fu? Gentis non modo Regi fuo 
Abicaligiar Carlciafeph nimium adulatur , verum 
etiam impie loquitur. Nihil tamen omifsum eft, vt 
antiquus Codex integri, fidcliterqj exhiberetur. H?c 
eadem de Archimedis interprete difta funto . De 
his te praemonitum volui , ne inter legendum pix 
aures tuae vel minimOm offenderentur. > 
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IN NOMINE DEI 

! 


- MISERICORDIS 
: MISERATORIS. ' ' 

P 1^0 OE M l y M 

AEALPHATHI HLH MAHMVDI , FUJI ALCASEMI, 
FILII ALPHADHALI ASPHAHANENSIS . 


LAVS DEO VTEirS^E SECVLt DOMINO. 

ATHEMATICA quamuis pra- 
£Eca fit (cientia, ac difciplina, cu- 
ius legibus, & praeceptionibus di(^ 
ponitur , atqj dirigitur intelleftiua 
potentia ad ablblutam , perfeftam- 
que imaginum cognitionem, prac- 
(cindendo a materijs , qui eft pri- 
mus gradus alccnllonis a fenfibilibus ad intelligi- 
qiha ■, nihilominus fuarum claritate dcmonftrado- 
num , non foliim ab alijs differt fcientijs verdm 
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ABALPHATI 

etiam longilsimc ijs pr2eftat,atq3 prarceJlit , eo quod 
falcium, fbrdiumque dubitationum , c 3 c aliorum hu- 
iufmodi generis accidentium expers omnino fit, atq^ 
libera . Ea autem propter f'e habet ad fcientificam 
potentiam , quemadmodum habent fe limpidifsima 
quaeque orbi folis oppofita ad vifiuam potentiam. 
Ex quo ad illam comparandam , confequendamqj 
non excitatur intelJc£Euaduntaxat vis, verum etiam 
multum exacuitur, atq3 dele£batur , ponderatis prse- 
fertim, expenfisq3 illius demonftrationibus, & cer- 
tifsima earum comprehenfa , dc cognita veritate . 
Tunc quippe huius veritatis percepta animus odo- 
rationis fiiauitate , auide , & ardentius appetit con- 
fequi ea omnia , quae illius fuggerunt demonftra- 
tiones , earumque potiri. Subinde vero procedere 
conatur vitro ad vitimum finem , nempe ad pro- 
prietatum , eSc obiefli illius cognitionem, excelfita- 
tem , atque praeftantiam comparandam , tandemque 
ad ea omnia , qu^ ad iplam fpe£lant. Quod qui- 
dem luminis cum ipfius affulferit ftudiofis, & quam 
procellens fit , animaduerterint , omnes Tuos con- 
tulerunt conatus ad libros componendos , conferi- 
bendofq3 de ipfius clementis , principijs , ac omni- 
bus ijs , qu^inde deriuantur , & eb fpciflant. Soli- 
diora. porro profefsionis huius fundamenta omnium 
primus iecit Euclides in eo libro , quem de elemen- 
tis inlcripfit , in quo fundament^es continentur ra- 
tiones linearum tam reffarum , quam cumarum , 
nec nonfijperficierum prouenientium vel ex earum 
fingulis vel ex omnibus fimul fumptis . Rationes 
proterea habentur lolidorum prouenientium , vel 
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ex fuperficiebiis retlilincis , qualia fiint habentia 
bafes 5 vel ex curuis , qualia funt lf)hocrica j vel ex 
hilce compolitis , quales lunt liipcriicies Cylindro- 
rum , & Conorum. Verum enim vero hguris ex 
(egmentis fuperficierum planarum {)rouenicntibus , 
«& cuiullibet etiam Solidorum Sphocricorum , Cy- 
Dndricorum, atque Conicorum nullum haclenus ia- 
£hjm erat fundamentum , aut prarmilla elementa , 
vel fundamenta aliaua . Ex quo illi prifei librorum 
Scriptores aliquid ae ijs innuebant .duntaxat , & 
quiaem leuiter. De Sphocricis autem aliquid ex eo- 
rum legebant proprietatibus , & paisionibusifiue ex 
proprietatibus Tegmentorum inde prouenientium 
vel figurarum in ea incidentium ■, vel ex accidenti- 
bus quibufdam ipfius Sphocra: , qua: ex eius proce- 
dunt motibus j vel quia fe inuicem includunt , & 
componunt . Nam Sphocra aliqua tmiis illi erat ad 
Sphocne vniuerfalis cognitionem confequendam vna 
cum eius orbibus , ac motibus , & ad inuicem at- 
que fua centra applicatione . Et id tandem , donec 
librum Almagefti compofuit Ptolomacus , in quo 
ea omnia recondidit copiose , qua: illi angufle , & 
leuiter hoc de argumento fuis innuebant Icriptis , 
tradens non fblum methodum, ac rationem eorum 
allequendi cognitionem , fed , & inftrumentorum 
etiam vfum. Quod profetVo iaTIum fuit tamquam 
vniuerfale quoddam fundamentum , ac principium 
ea omnia comprehendens, qua: ad Sphaerica perti- 
nent ; vnde hac in re fatis abunde ftudiolbrum fiti, 
& defiderio confultum fiiit . Porro Appollonius 
profefsione, & difciplinam hanc ad fupremumper- 

** 2 feftio- 
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tccBonis pcrcliixif gradum , Conicorum componen- 
do librum , qui Conicarum (eftionum complebi- 
tur proprietates, qua: fublimiorem , eminentiorem- 
que dilciplina: huius Bbi vindicant locum . Et l^e 
tot propofitionibus, totque figuris illum ditauit , vt 
admirabiles illx nuncupari meruerint , eo quod 
contineant lineas curuas , fcu medias inter rebas , 
ac circulares fele inuicem fecantes j adeoque miros 
quidem fundunt fenfiis,& proprietates. Quos qui- 
dem omneslibros, qui difciplinac huius fundamenta 
funt , ad Arabicam tranftulere linguam illius ftu- 
dioli. Qu^amuis autem liber ifte Conicorum prac- 
ftantilsimus fit , tam ratione fui , quam prarclarif- 
fimi Aub:oris , nihilominus nimiam ob iUjus oblcu- 
ritatem , difficultatelque obuiam occurrentes , ac 
profundifsimos , quos continet fenfus 5 tum etiam 
ob innumeras , & admirabiles figuras , & propofi- 
tiones ■, tandemque ob temporis diuturnitatem , in- 
gentefquc perferendos labores ab interprete , qui 
eum ex Grarca transferat lingua , dudum neglebus 
fuit , ac pene etternaj datus obliuioni , vt nemo ha- 
bentis illum, vel Commentarijs illuftrauerit , vel 
congeflerit in ordinem , quamquam fumme fit ne- 
ceflarius,ac vtilifiimas complebatur propofitiones , 
& figuras. Quapropter diti fepultus , & ignotus 
iacuit , & pene ad defebum vfque , ac interitum , 
cum apud Dilciplina: ftudiolos , tum etiam iplos 
profellores , &• fragmenta ex illo circumferebantur, 
aliqua , & ea lane faciliora , quia oblcuriora euita- 
bant omnes , atque declinabant ; vno verbo inte- 
grum habentis viderat nemo. Hinc mihi famulo 
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vifuni eft , me Reipublicae Literarise gratam rem 
fa£\iirum , fi eum in integrum reftituam , ac in 
vnum congeram volumen , vt ita reda£f:us facilis fit 
portatu , fub omnium verfetur oculis , omnium te- 
ratur manibus , Sc ad reliqua facilior reddatur adi- 
tus.* Quem etiam librum comparare ftudui Biblio- 
theca! domini noftri Regis prarftantifsimi , munifi- 
centifsimi , doffifsimi , iuftifsimi , viftoris , trium- 
phatoris , Fidei defenforis , celfitudinis Monarcha- 
rum , gloriationis fui generis , gloriar religionis , folis 
Regum , Abicaligiar Carlciafeph Filij Ali , Filij 
Phrami , Filij Halami , Principis Fidelium , quem 
incolumem , ac Ibfpitem feruet Deus , eiufque de- 
primat hoftes , Sc proterat ofores . Nunc autem ali- 
quid de ordine , Sc rerum difpofitione , ac concifa 
breuitate dicendum nobis fupereft . Nam rerum 
ordo , Sc accommodata diffxjfitio id intelligentiar 
afferunt auxilij , quod in feientijs comparandis lu- 
culentifsimse demonftrationes j concifa vero breui- 
tas , ac fuis terminis neceflarijs expedita , Sc rite di- 
fpofita , eandem pene proportionem habet ad in- 
telligentiam , ac caufa ad caufatum . Ea autem 
propter ordinis conferuatrix virtus venatio dici fo- 
lita eft , Sc fatis quidem appofite , Sc eleganter. 
Nam concepti fenfus , Sc in mente comparati , fi 
intra ordinis cancellos includantur, fingulos fuis di- 
fpenlare momentis procliue poterit conferuatrix re- 
rum illa virtus. Simillimi , alioquin erunt feris per 
vaftas vagantibus fblitudines,ac nullo coercitis val- 
lo , quorum imagines , Sc motus ita fefe offerunt 
confpicienti , Sc contemplanti , vt nullo negotio eas 

capere , 


• /mpii 
adulatur 
Regi fu» 
Parafhra 
fles Ara- 
biau . 


ABALPHATI 

capcrc , & aucupari fc pofle arbitretur , at cum id 
pra:ftare tcntat , ftatim dilabuntur , atque euanc- 
icunt . Ea plane ratione termini rerum Ungulos in 
mente conceptos lenfiis defignantes , nifi fuo coer- 
ceantur ordine dilabuntur , & euanelcunt ■, prteci- 
pue cum modo hanc , modo illam fundant fignifi- 
cationem , cum iuxta labentis temporis varietatem , 
tum diuerlitatem regionum , & prouinciarum , vt 
non eadem vbique , & femper ut par ratio , licet 
ijdem in anima maneant habitus. Ex quo palam , ' 

& plane relinquitur, quod acquifiti illi termminon i 
inhtercant , quemadmodiim lubfiftenti eflentiales | 
inhaerent differentia: ; neque etiam quemadmobum i 
proprietates neceflario confequentes fuo inharent f 
fubiefto j fed ca inhaerent ratione , qua accidentia t 
difficile, ac tarde ainouibilia. Quandoquidem ter- i 
mini eiufmodi vocabula lunt quaedam rebus impo- 
fita , & applicata ad fenfus commode eliciendos , 
atque eruendos. Quod autem vel diuino faffitatum 
eft inftin£fu,vel Prophetica infpirationc edoffum, 
^^^ficut indicat nobis Altiisimus Deus dicens:* (in AJ- 
% Corano ) & docuit Adamum cunffa nomina ; vel 
' 1 ^^’cio , & calculo lapientum virorum , quemad- 
>• modiim praeffitifle legimus primos illos artium in- 
uentores . & fcientiarum ; vel magna aliqua necef- 
fitas hominum coegit vulgus ad eiufmodi excogi- 
tandos terminos , rebufque imponendos , ac tranf- 
Latione quadam vocabula mutuanda , 6c ad alias , 
atque alias res transferenda , ex quo fynonymo- 
rumea enata eft copia. Nec vlius profe£f 6 fapien- 
tum , qui has profefsi funt Difciplinas , aut qui ip- 
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forum fecLiti funt veftlgia , Iianc imponendorum 
terminorum rationem af^ernatus fubindc eft , aut 
ab illa abhorruit 5 quinimo acccptifsima femper om- 
nibus fuit , vt quse maximum rerum intefligentise 
fplendorem alFert , 6 c claritatem. Eandem igitur 
hanc ob caufam in colligendis ^ digerendifque hifce 
famulus libris , antiquorum fapientum > & artium 
profeflorum', inuentorumqpe infiftehs vefbgijs, ter- 
minos 5 Sc vocabula fingulis rebus imponere , & 
earum vim breui declarare definitione cenfuit , vt 
ita filis coercita omnia Jimitibus nequeant in varias 
partes , ^cfenfus diffluere , ad 'conciliandam leflo- 
ri inter legendum hos Apollonij libros e^i , quse 
fieri poteft , facilitatem. Innui prartcrea . eandem 
etiam ob caufam obfcurioribus ini locis expofitionem 
aliquam , ne vlla fubinde relinqueretur difficultas 
ad mentem Aufloris cumulate alTequendam. 

Tandem leftorem meum enixe rogo, vt 
exculatum me habeat , fi mendum 
aliquod , aut erratum meam 
lubterfiigerit diligentiam . 

Interea Deum fup- 
pliciter depre- _ 

cor 

Altiisimum , vt nos ad ea , quas vtiliora 
^ nobis funt , dem^ 
perducat. 









o '1' 

j»»-; i.4)run<'*'*rtii ''fri.rl , j.ij?ill$'/. ;nul /fj 
iij'. ib riuJi.inc/.-jU; raonoiiv^ 

.7;o ;rni^lij(pu i : •^iJstjibp^^iuwofldi: tiii <J/; 

•f' • t-iyTl .1f: /,• IfJ-l-y; '.n ;■/ , " ft 

Ng a/ACAret pagitut ipjtusmet Apollonij Pergici ex EpiJloU ad £ude~ 
mum Argumenta in tjuatuer Conicorum Uhros pojieriores , ^ui Gr<ecd 
lingua inturia temporum perierunt , hic apponuntur , quorum tres ex 
Arabicis M.SS. nunc exhibentur . 

Keliqui autem quatuor libri ad abundatiorem 
(cientiam pertinent. Quintus de Minimis, & Ma- 
ximis magna ex parte agit. Sextus de T^qualibus, 
6c Similibus coni fe£l:ionibus . Septimus continet 
Theoremata quse determinandi vim habent. ^ ■ 
0£l:auus Problemata conica determinata. 

JJac eadem Pappus Alexandrinus Lb, j, Mathemat, Colleil, , at(p 
Eutocius in Commentar, ad Apollonium , « 

, ' ^ j . ' ■ xQ5^r- . -~.f; ■ 

/cOgr i /-*f 1 iiiuiojyd m^bnr.T 
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POLLONIVS Pergajus vetuftilliraus , 
ac magni nominis Gra:cus audior otto de 
Sedlionibus Conicis confcripfit libros . 
Horum priores quatuor hadenus omnium 
teruntur manibus ; pofteriores vero , ne- 
fcio quo fato , & rerum viciflitudine funt 
amilfi j ac non fine magno literatorunu 
animi moerore iamdudum deplorati , & 
nufquam perdiligenter non quaefiti ab ijs praefertim , qui Geo- 
metriae , & Mathefeos operam nauant ftudijs , fed fiiftra diu . 
Tandem deprehenfum eft , hos , quemadmodum , & reliquam 
pen^ Grccae fapientise fupelledilcm ad Arabum migraffe fcho- 
las , ibique Arabice conuerfos , & Arabicis indutos ornamen- 
tis , in illius gentis tamquam extorres , & inquilinos latitaffo 
Bibliothecis , Qiiamobrcra eorum miferti vicem SereniHimi Ma- 
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gni Etruria: Duces , inde magno foluto pretio redemerunt , ip- 
forumtjue tam praeclara opera quafi iurc poftiiminij vindica- 
runt , ac denrum patrio folo reddiderunt . Attamen fat noiu 
fuit, aut vifum cft fummis illis Principibus Apollonium in liber- 
tatem alTeruifle, & cx Barbarorum cripuilTc manibus , ac in ce- 
leberrrima tetius Europa; Auorum repofuiffe Biblioteca ; fed 
omnem nauarunt operaro , & ftudium , vt Latina etiam donati 
, lingua in literatorum gratiam publici iuris fierent Ea propter 
Cjrx.tT. vere Magnus ille in omnibus Ferdinandus primus celeberrimam 
ii/irSl-eam erexit Typographiam c nomine gentilitio Sercmllim* fa- 
Mediceam nuncupatam , cui nullam fimilem , aut parem 
c- 17- »s>- vidit Chriftianus Orbis , aut vifurus vnquam eft ; Gue charafte- 
, pratfertim Arabicorum , fpeaes copiam, fiue varietatem, 
*'"• fiue nitorem , fiue elegantiam . Diiflis hifce profefto nollris 
fpeiflatilfimam , ac manifedilfimara fidem faciunt Sacrofanti 
Euangeliorum libri, Auicenna; , Euclidis, aliaque Arabica ope- 
ra ijs edita typis , qua; omnibus Orientis gentibus admirationi 
funt , atque adeo auidilfime expetuntur , ac magno comparan- 
tur pretio . Sed hate non typis duntaxat excudi iufllt munifi- 
centilfimu s Princeps , veriim etiam viros linguarum peritilfi- 
mos ingenti conduxit ftipendio , qui Arabicoru Codicum va- 
carent verfionibus . Hos autem inter principem obtinebat locum 
loannes Baptifia Raimundus vir , & feientiarum cognitione, & 
bnguarum peritia omnium ore celebratilTimus . Is autem , 8t 
feriptis literis , & familiaribus cum amicis colloquijs Apollonij 
librorum verfionem fxpenumero pollicitus qfl. Imo erant , qui 
libris editis verfionem iam a Raimundo ct^fedam , & perfe- 
I dam efle , in vulgus iaclarent . Verum cuni nunquam vifa fue- 
rit eiufroodi vcrfio , neque inter ipfius feriota reperta , nequ&< 
in Aduerfarijs notata , aut catalogo ipfius librorum adferipta- , 
qux omnia religiosi hadenus conferuantur, hoc vnum creden- 
dum fuperell , eam votis folura fufeeptam , & cogitatione deli- 
neatam fiiiffe; rem autem, aut qu6d per otium ipli non licuit, aut 
ob Codicis ledionem , & fcripturx difiicultatem , qux maxima> 
eft , vel ob orationis abftrufx , & fermonis ancipitem , ac mul- 
tiplicem verborum poteftatem , vel tandem aliquam aliam ob 
caufam , quam , conijcere difficile eft , perficere non potuilfe. 

Nihilo 
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Nihilo tamen minus Magni Principis, Magni Fili/ , Magni Ne- 
potes aut ab inccxptr.s deftiterunt , aut geiuiouilimi animi du- 
dum conceptum ftodium icmiferunt. C^imobrcm ante bien- 
nium loaptis a Sercnifluno Prihvipe Lenpoldo literis oflici/ ple- 
nis , & humanitate , tam proprio , cpiim Magni Ferdinandl 
IL fratris nomine, impoCta mihi fuit haec proiuncia optatae diu. 
St pen^ defperatx verGonis . Qi» lan^ , vi ingenue fatear , ni- 
hil iucundius , nihil carius , nihil antiquius accidere mihi po- 
terat ; qu6d hac data occafione , aliquam grati ammi tignifica- 
tionem exhibere me pofle putabam Screnilfimo illi Principi , 
cuius amplidima in me beneficia fom expertus. Memini profe- 
&b , nec ex animo meo excidet , imo ciauo fixum trabali ma- 
net , quanta in me contulit Magnus Ferdinandus Secundus or- 
namenta , quanta in me vfus cfr libcralitate , & beneficentia , 
non tantiim dum fortuna mihi arridebat , non foliim dum res 
fiiccedebant profper^ , non mod6 dum ad illum ab Amiro Fa- 
chraddino mitfus fmgulari felicitate fiuebar , fed etiam in nau- 
fragio , & iadura illa barbarica , in Carrellina coniurationo , 
& proditione , in aduerlilfima fortuna . Sed ha;c omnia magis 
i me exprimi polfunt profiindidimo filentio , quam verborunL>, 
copia , aut oratione altius exaggerata . Veriim enim vero dura 
arbitrabar , mirificam nai3um me efle opportunitatem gratifi- 
candi Principi de me optime merito, & exhibendi aliquod gra- 
ti animi fignum , pen^ concepta excidi fpe . Nam apeno Apol- 
loni/ Codice , & coniedis in eum oculis duat primo fere intuitu 
fefe mihi obtulerunt ditficultates , quas a me neque fuperari, 
neque vinci polfe prorsus exiftimaui . Hinc fummus , & abftru- 
fus pudor , hinc plurimus ludor ingenui omnia fueor. Et c6 
magis intimis animi fenfibus angebar , quod ea verfio non io- 
iccelTu aliquo fiebat , & remotis arbitris , vbi aciem mentis ab- 
ducere , difficultates commodi expendere , animoque intento , 
& libero luArare quat in rem elTent , ac per otium poflem , fed 
pratfentibus grauillimis viris , Sc quidem , ex tempore , & nulla 
data prxmeditandi facultate , interpretationem facere compel- 
lebar. Ea forte iIlorQpr*clariirimotuviroru de me erat opinio, 
& exiftimatio , quim tamen parum abfuit , quin penitus perdi- 
diflem , cum vix, & nc vix quidem feripturam illam legere pof- 
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fem , quje prina erat difficultas. Nam puniffa aberant diacritt- 
ca imprimis ( de pc.ntTtis vocalibus hic non foquimur , nec eoru 
inter legendum a petitis bngua; habetur ratio , aut negotiuoL. 
aliquod facelTunt ) , nemoi ca , qua- formam dant literis , lite, 
rafque conffituunt , & fmc quibus litene funt pura , ac nudaj 
maceria omni fpoliatx forma. Qjiid autem iit maceria omni 
fpoliata forma , neque ipfi fciunt Philofophi , quorum id fcircv 
intereft . Eodem prorfus fe habent modo Arabum literx > feu 
potius literarum dudtus , & linea; diacriticis hifce carentes pun. 
dis. Eadem enim figura , feu linea > exempli gratia , fi vnum^ 
ei fuperponicur pundura erit N. fi vero fupponatur , B. fi duo 
fuperponuntur , T. fi tria Th. fi duo fupponancur , I. & fic d&> 
exteris fer^ omuibus arguendum eff . Si quis autem percontabi- 
tur > quid erit illa figura , & linea , fi nullum adfic pundum f 
relpondetur maceria fine forma , & quid fit prorsus ignoratur . 
Augebant etiam ledionis dilficulcatem ipfx literarum figurx , 
qux ita raptim , & curfim , licet elegantiirmie , dudx erant , vt 
vix ab inuicem quandoque , & identim dilfinguerentut. Ha»: 
autem difficultas terruit quidem primo afpedu led breui , & ci- 
tius quam credebam , fuperata fuit , tum fiudio , & diligentia , 
tum experientia, quam ab ipfa ineunce ataceex ledionc ciufmo- 
di feriptorum generis comparauimus. 

Altera difficultas , qux fe nobis obtulerat , maioris quidem 
erat ponderis , & momenti ; verfabatur quipp^ circa difciplinx 
vocabulorum intelligentiam , & notionem , quorum ignari era- 
mus, & penitus ieiuni. At hanc quoque difficultatem facili ne- 
gotio fuperauiraus ope , & opera Clariffirai , atque Dodiffimi' 
Viri D- loannis Alphonfi Borelli Mathefeos in Pifana Acade- 
mia profefToris celeberrimi , qui , & verfionem ipfam promo- 
uerat apud Sereniffimos Principes , & Codicem comportauerat 
idem Rontam , ac perpetuus mihi aderat Dux , & Magifter. 
Et ita fane ea omnia , qu.x ad Difciplinx , eiufque vocabulo- 
rum notionem pertinebant , clari , dilucide , & explicati ordi- 
ne infinuauir , vt breui meis auditoribus Mathefeos profeffor vi- 
derer. Porro quod hac in re magis mirandum eft , nec filentio 
prxcercundum , ca erat Viro illi Dodiffimo fingularis ingenij 
perfpicacitas , vt fxpe in abfirufis quibusdam locis , non ex in. 
t - tegris , 
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tegris , inquam, praemiflls , fed ex vnica dictione totam illatio- 
nem inde colligeret , non fenfu , fed totidem pene verbis , ac 
fi Arabica legeret verba , & linguae veteranus eflet profeflbr. Pro- 
inde verius ipfi , quam mihi adferibenda cll ha;c verfio, longe 
tamen abfit omnis adulatio , Sc animi propenfio in virum ami- 
ciflimum. Hac mutua contentione, & interpretandi, & verten- 
di trium Menfium fpatio veriio noftra confeda , &: abfoluti, 
eft , in qua horis tantummodo matutinis propter nimios calo- 
res aelliuos confumpfimus . Et harc de ratione verfionis pofterio- 
rum librorum Apollonij , & methodo faus dida fint. Nunc de 
iplo Apollonio, eiufqne librorum Arabica verfionc, & illius au- 
sioribus nonnihil dicere , par , & confentaneum eft . 

Apollonium fub Achaz. Filio loatham regis luda poft Tha- 
letem Milefium Floruifte , Arabes perhibent Scriptores . Sic 
enim lib. 3, Chronicorum in Achaz. feriptum reliquit Gregorius 
Barhebrxus: Poji Thaletem celebris fuit in Geometricis pr*cipuc difei- 
plinis Apollomus 'fHaggiar, (ideft faber lignarius) Is compofuit Tra^ 
tlatum de [cientia Conicor. nempe de lineis , <ju<e netjue reti<e funt , ne- 
tjue arcuau , feu curua y fed inclinata . Notandum hic eft vocenu 
'Naogiar , quse Apollonio tribuitur , vt cognomen , & nos fa.* 
hrum lignarium vertimus , poni ( vt opinor ) pro Geometra , & id 
forte exinde , quod inftrumcnta , quibus vtebantur Geometrje 
ex lignis olim conficiebantur. Quod , & indS conijeio , quia., 
hoc idem vocabulum Euclidi quoque tribuitur apud eundenij 
Gregorium fic de illo feribentera^ At Euclides fia^giar ex l^rbe 
Tyro erat . 

De verlione autem librorum Apollonij in Arabicam linguam 
ita rtatim fubdit mox laudatus Gregorius ; Ex his autem roerft 
funt in Arabicam linguam tempore Almamuni feptem libri , eius tameti^ 
prafatio indicat , otio fuijfe libros ‘y ejui ejuidem Tratiatus cum alio Tra~ 
Piatu eiufde Apollonij caufam dedere Euclidi fuorum componendorum li~ 
broril longum poJl tempus. In his longe videtur diferepare Grego- 
rius k communi Chronologorum fententia , & opinione , qui 
Apollonium Floruifte feribunt anno periodi lulianc 4474. ideft 
annis ante Chriftum Dominum a^fo. adeoque multo iunior eft , 
quim facit illum Gregorius . Dilcrepat praeterea ab ijfdcm Chro- 
Dologis in aitate Euclidis , quem Apollonio iuniorem agnofeit , 
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vbi illi cum collocant in anno periodi lulian» 4430. idcft ante 
Chriftum Dominum annis 284.iuxta «jctam opinionem Apollo- 
nius iunior erit Euclide annis 44. 

Almainun autem fub quo hdcz cft librorum Apollonij verfio 
in Arabicam linguam ex laudato Gregorio Chalipha fecundd 
lalutatus cft An. Hcg. 203. ex omnium feriprorum fententia., , 
qui annus ex Tabula Aerarum Ifmaclis Sciahinfciah , quim re- 
fert in hiftoria Generum , refpondet Anno Chrifti Domini fola- 
ri Sz6» pliis niinufue . Nam Hegiram accidifle anno Chrifti 
631. habet Ifmaclis Tabula contra omnium Chronologorunu 
Orientalium opinionem, qui eam reponunt in ann. Chrifti < 522 . 
& vndccim Hcraclij , vna excepto Eutychio Alexandrino , qui 
eam reponit in fua hift. Ecclcs. in an. Chrifti 514. feribit enim 
ibi : -d Chrifio Dommo mfira 'vfque ad Hegiram funt armi 61^. In 
quoo\ftennio integro diferepat ab alijs Chronologicis . Sed haec 
leuher tetigHTe , fatis eft j non cft enim animus hic temporum 
apices data opera excutere , nec id fane vacat , nec huius lo- 
ci cft. 

Principem autem Almamunum , eam procuraffe verfionentu 
librorum Apollonij, non folum facili, fed procerto credendum 
eft . Nam is omnium fcientiarum ftudijs vehementillim^ arde- 
bat , proindeque congerendorum vndique librorum nunquim 
finem faciebat , eratque in eorum interpretes prolixilfimus . 
Mira fane , qua: de illius , ac proaui Abugiahphar Almanfur 
animi propenfione in literas , & literatos viros refert Sahadus 
Filius Ahmedi Andalufij in Hift. Arabum . Is , inquit ibi , erat 
fiatus Aahum in gentilitate . PoJltjudm 'verh fartoribus proferjuutrts eft 
Deus Altrfsimus Haefemitas , deuoluttrjtte ad eos imperium , comterfe 
mentes ftmt , ^ intellecius d ftupore , in (fuo iacebant , ^ exfufcitata 
ingeniorum acumina poftijudm extincla erant . Horum aurem primus , 
tjui promonendis ferentijs operam nauauit , erat Abugiahphar Almanfur 
fecundus Chalipha . tametfi hinfprudmtU dedrtifsimus effet , <g^ 
peritifsimus ; nihilominus , ^ Philofophu 'vacabat ftudio , fed arden- 
tius AftronomU . Ciim tvero Imperij fufeepiffet fceptra Chaltpha fepti- 
mus Ahdalla Jlmanfun filius Aaronis 2 {afcidi , abfoluit ea , ince- 
perat Auus ipfius Almanfur , operamque dedit feientifs •vbique inquiren- 
dis, Hinc Gratorum fcripfit Imperatoribus rogans fibi mitti quotquot 

haberi 


Digitized by Googie 


PRitFATIO. 


haberi pojfunt Philofophorum libri ^ (jui ^uot<^u(a comparare potuerunt mi- 
ferunttpji . ^ibus tlle uertendis paitij simos cfuofijue f elegit interpretes , 
^ curam miunxit interpretandi , ^ <~uerfi funt eo Jiudio maiori , tjuod 
fieri potefi . ^o autem facio homines non fotiim incitabo , fed co- 
gebat (juodammodo , <xt ^'s legendis , edifcendis operam darent . 
Ipfe aierb fapientes 'xdros familtarifsme conuentebat , eorumcfue perami- 
ce 'vtebatur confuetudine y atque jilurimum illorum deletiabatur coUo- 
quifs . ”Nouerat , quippe optime , fapientes ntiros Deo Altifsimo mor- 
talium ejfe cor ifs imos , ac ipfi comunclifsimos , eo quod fefe dederunt 
animae rationalis 'virtutibus comparandis , pofihabitis , contemptis 
^s , quibus Sinenfes y ac Turea , eorumque f miles incumbunt. Hi 
enim ofientare amant artium Aiechanicarum fubtilitatem y anima ira- 
fcibilis gloriantur potentijsy ^ concupifeibilis iaBant fefe facultatibus. 
Cum tamen hac omnia communia cum ijs ipfa habere bruta , fcire de- 
beant } imb longe ab ilhs fuperantur . Peritia , ^ fubtilitate artis ab 
Apibus y qua fua examina , feu penarium [exanguia mira confiruunt 
arte . AuJUcia , ^ fortitudine d Leombus , alsjfque feris , quibus irt^ 
hifce haud comparandus ejl homo . Libidine > ^ Luxuna d fuibus , at- 
que alijs y qua hic memorari necejfe non eji . Hacque de caufa fapien- 
tes <vtri funt lampades in tenebris , ^ mortalium omnium Domtm . 
Et heu quam turpe , atque deforme efi terrarum hoc orbis theatru»t-j. , 
quoties fuis carpt fapientwus. Hacc Sahedus in Hiftoria Arabum. 

Nortram autem verfionem hanc Arabicam quod attinet, alia 
prorsus eft ab ea , quae fub Almamuno confeda cft . Hoc plane 
patet ex ipfius Aiidoris Abalphathi in praefatione verbis . Dicit 
quippe ibi , fe eam adornafle verfionem pro regis Abicaligiar 
Bibliotheca . Abicaligiar autem rex falutatus eft , tefte Sciahin- 
feiah , Gregorio, & alijs , Hegirae anno 372. nempe annis 
169. poft Almamuni inaugurationem ijsdem , quos mox lauda- 
uimus , audoribus . 

Verfionem tamen illam , quae fub Almamuno fada eft , ne- 
quaquam, vidit noftrae huius verfionis audor Abalphath , quemad- 
modum ex verbis eius , quae ad feptimi libri adiecit calcem , 
patet luculenter . Ibi enim , puto inquit , me in hoc , nempe itu. 
hac verfione concinnanda, quofeunque alios anteuertijfe . Itaquo 
exiftimat is nofter Audor , fe omnium primum Apollonij ver- 
fionem Reipublicae literarix dediffe. Qiiod , Sc in ipfa quoque 

innuit 
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innuic praefatione , aflerens vfque ad fua tempora nullam inte- 
gram librorum Apollonij extitifle inter Arabes verfionem j fed 
fragmenta quidam . Ex quo arguere eft , aut eum minime an- 
tiquiorem Almamuni vidilfe verfionem , aut iftam non fuilTe in- 
tegram , fed Epitomem aliquam ex feptem Apollonij decer- 
ptam libris , de qua ille in prafatione . Vt vt fit nollra hic 
alia prorsus eft ab ea , & ad ipfius audoris calculos redada -» , 
atque adeo integra , & omnium perfediflima , atque abfolutif- 
fima . 

Citcru admonitum volumus benignum ledorem , nos in hac 
verfione adornanda fatis prefse Arabicam fecutos efie phrafim , 
nec omnino elegantiam , & venuftatem lingui exprclfilTe , ar- 
bitrantes id maxime peitinere ad fidelis interpretis partes , & 
officium , 

Ea autem qui occurrunt circa ipfam phrafim^ & vocabula^ 
nonnulla obferuanda , Arabici Editioni referuauimus , rati ea^ 
commodius , & magis ad rem ibi exponenda efle , & fuis ex- 
primenda charaderibus . Interim ben^ vale, & hoc qualicunque 
fruere ftudio , & labore , 
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lO ALFONSI BORELLI 

PRiEFATIO AD LECTOREM. 

CCIPB tandem , fiadiofe LeSor , in folemni hac pemps 
mptiarnm Serenifsimt Principis Etruria 2{^io fplendare 
d Serenifsimo Magno Duce parata tamdm deploratos , 
^ expetitos lAros poflremos Conicorum Apolionij Per~ 
gai , 'zttque fine mora mens tua epulis hifte lautifsimis 
faturari pofsit , non te demorari diutine patiar m limine , recenfendo fci~ 
Lcet nomen Apolloni/ , patriam , atatem , opera ab eo confcripta ,ne- 
que infuper doEbrina comta ortum , (gr progreffum d primis incunabulis 
ad 'vtrilem 'vfque , ^ 'vegetam atatem , ad quam Apollonius eam-t 
tuexit , propter quod facimus magnus Geometra cognominatus ejl ; hac 
enim trita iam funt , rvulgaria : hremter tantummodo percurronua , 
qua ad notitiam horum librorum facere 'videntur . 

lllms pretiofifsima bibliotheca orientalis, quam Serenifsimo Ferdinan- 
do Primo gratitudinis ergo reliquerat Jgnatius Heama Patriarcha Anti- 
aehenfis tibelbim nitidifsime Arabice fcriptum mihi ejienderat Serenif- 
ftmus Princeps Leopoldus Mufarum decus , gloria , noflrique faculi 
lumen eruditum , Codici infcripferat E^mundus, fiue quis alius : Ottolihti 
de Conici d’Apollonio dei Pitriatai. Summa latitia bbellum exofcu- 
latus , licet Arabici idiomatis fm prorfus ignarus , non potui me conti- 
nere , quin fakem contreSlarem , atque reuoluerem paginas illas-, cumque 
prater figuras mihi fatis notat quatuor priorum Apolloni/ librorum rvidif- 
fem euias conicai figuras , in quibus ab 'imo punElo in eis collocato edu- 
lia erant plurima reBa bnea ad conifeBionem, illico in mentem 'venere 
illa Eutoci/ 'verba in expofitione epifiola Apolloni/ ad Eudemum:Q^\n- 
tus , inquit , liber de Minimis, & Maximis magna ex parte agi^ 
quemadmodum enim in elementis didicimus, li ab aliquo pun- 
&o in circulum line* ducantur, earum quidem , qu* ad conca- 
uam ipfius circumferentiam pertinent , maximam efle , qua: per 
centrum tranfit, earum vero, qu* ad conucxam, minimam efle, 
qu* inter diilum punitum , & diametrum interijcitur , ita & de 
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coni(cdionibus in quinto libro inquirit. Sc\ti, fcptimi, btoct.v 
ui libri propofitura in.inifeftc ab ipfo Apollonio cxplicatur.Ciwo; 
foflei a ijuodam Maronita A-aiice eallnitt accrpijffhn tranatum ,feuli- 
l/rum quintum Apollonij ejfe ilbim, in quo fyurxprndicl^t delmecUa erant , 
pariterque in fubfequenti hhro fexto confpcxtffem fguras altas exprimaitet 
squalitatem , Jimilttudinem feHionum conicarum , tntlii certum fuit , 
rvere Apollonq effe liLros illos , Haud tamen negabo fcrupulum j ac du- 
bitationem integam , e.v eo quod textus ille Araiicut non praferebat 
tn fronte Apollonij , nsel 'vllins alterius nomen, {^definitiones primi libri 
centuriam jfuperabant , cum Apollonius non ni fi nouendecim fuo primo li- 
bro appofuifiet . Infuper in prioribus quatuor libris non totidem figuras con- 
fpiciebam, nec omnino fimiles , eafdemque, nec eodem ordine difpofttas, 
ac in textu Grsco Eutocij uidere e fi j quare cenfui librum prsdictunLa 
epitomen ejfe Conicorum Apollonij ab ^quo oho conferiptam . Hanc quoq\ 
prsclariftimi Torricellq fuijfe fententiam pofiea didici ex eius Eptfiola ad 
eruditifsimum Michaelem Angelum Elcciummijfam . Perfini tamen de- 
bere latine 'verti lucubrationem tam eximiam , eruditifq-, optatifsimam 
nam ni fi ipfif simum opus ejfet Apollonij , faltem ex ijfdemmet libris epi- 
tome illa defumpta, ^ tranferipta exifiimari debuerat. 

Jgitur Seremfsimus F erdiitandus Secundus Aiagnus Dux munificen- 
tia ivere regia , qua bonas artes promouere fiudet , annuente , ^ fummo- 
pere coadiuuante Serenifsimo Principe Leopoldo fratre Mathefeos , atque 
omnigene Sapientis perito cultore ,atq-, egregio i-vindice, prscepit, <vt <-vo- 
lumen Arabicum J{oms latine redderetur ab Akahamo Eccheltenfe lingua- 
tum Orientalium doBifsimo, peritifsimo profejfore. Js quidem fumfna 
alacritate negotio fufeepto mtmitm bona me ejfe animo iufsit ^monuit enim 
r.ouum tum efe apud Arabes libros nomine aucioris in fonte carere, ofien- 
ditque in proemio eitfdem codicis apcrtifsime declarari ejfe Lbros Conico- 
rum A^llonij paraphrafiice expofitos : deinde ex translatione priorum qua- 
tiior hbrorum patuit demonjhationes propofitionum pene non differre quoad 
doclrinam d textu Grsco Eutocij, licet verbum verbo non refponderet: 
nec mirari paucitatem figurarum , quandoquidem vna , eademq-, figurs-i 
quatuor , aut quinque propofitionibus infermret. Incomparabili igitur gau- 
dio per ffus Apollonium pene e manibus fublatum iterum amplexibus jirin- 
iW txofculatus fum . Sed molefium fummopere fuit oclauum librum 
collegi tamen loiVaptiJlam ^mundum opufculum arithmeticum 
(quod inhoc codice Arabico fubfequitur libro Septimo Apollonij) pro oBauo 

eiufdem 
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eiufdem libro accepijfej pariterq^ Hieronymum Lunadoruminlthro deJ^~ 
mana Curia nobis impofuifse , cum oEio jipollonij libros ex Arabico tran- 
Jlulijfe latine 3 {aimundum typis publicauiti t^utenim feri potuit y^vtoblo 
libros dedijfet is, qui an feptetn, aut oSlo libri ejfent non ani maduerteratf 

Adodo oper<e pretium erit ante oculos ponere formam , difpofitionem 
huius paraphrafis ab interprete Abalphatho edita . Et primo fciendum efi 
eum collegijje fimul feptem integros libros Conicorum Apollonq ex fragmen- 
tis, quanaShcnus apud Arabes fparfim circumferebantur, difpofuiffeque^ 
propoftiones eorumdem librorum alio ordine , ac diuerfo ab Apolloniano, 
relidis tamen numeris antiquis , nam in primo libro pofi primam , 
fecundam propoftiones fubfequuntur <x>ndecima , tertia , quarta , feptima, 
(g^ fc njlterius femper ordine perturbato procedendo . Hac nempe ratione 
fmul coUeElis in eadem fgura pluribus pi opofitionibus , quas in locis dif si- 
tis coUocauerat Apollonius, putauit Abalphatms breuiusfe eas demonjlra- 
turum retenta femper Apollonij fententia , fcilicet ijfdem medijs eodUm 

progrejfu , quo 'vfus efi Apollonius , demonfirat Paraphrafics eafdem pro- 
pofitiones . An mero mariare mluerit reuerentia retentus , mei potius ne- 
ijuiueritmirium defeclu, ( quippe ingenio non admodum felici , et inue- 
ruendi fagaci d natura donatus ) non aufim affirmare. Superaddit quoq', 
ttumerofam farraginem aliarum definitionum , quibus compendiofius , 
clarius demonfirationes abfolui pofife profitetur , quod quidem non raro ipfe 
4^equitur',aliquaudo mero ob ajfeElatam nimiam breuitatem cdifcurior effr 
citur : accidit quoque , m't aliquae definitiones inutiles , ^ otiofte fint , mei 
repetitio declarationis eorumdem prolixitatem creet maiorem . 

Animaduerfone dignum efi , quod Adarmfcriptum licet non difiin- 
guatur capitibus , aut paragraphts ,fed continuo ,perpetuoque fermone proce- 
dat more Arabum , m eo tamen mmerorum tria genera p/fsim occurrunt, 
aui omnes fere interlineares , pauci quidem in margine pofiti , aliqui ru- 
bris charaiieribus depiSli, alij mero pofiti fuper alios numeros in eadem 
Itnea, meluti fraSiiones numerorum defer ibi folent, hac ratione 50. 

mei et» 6^. 70. 71. j licet raro fynceri , ^ meriSci fint, conie- 
ci tamen fupremos numeros indicare partes, f eu fictiones, in quas Abal- 
phathus libium cUfiribuit , atq', partitur : infimi mero numai docent quot- 
fiam propoftiones in mrutquaque feSiione conthreantur : itaque ht mime- 
Tt «• ^9* 70. Jl, fignificant in lib. 5. SeB. 16. contineri Apollonif 
Propoftiones 58.6^9.70.71. reliqui numeri interlineares fic difpofitizq^. 
cx 5. , mei $ 7. ex 5. citationes funt , indicantque Prop. 24. lib. 5 . CowV, 

2 Apoll, 
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Apott. , "vel Prop. 3 7. hk. 6 . Sed mirum <fudm mendoft Jiut omnet fere 
numeri huius tedicts ! in fela enim quinto Ithro freifuenter duu,'z^ tres 
prapafttiones diuerfe uno, ^ eodem numero def piantur , ^ e contra-t 
plures , (g^ feparati numeri nulli propoftioni tribuuntur ; nufpiam eniot-> 
reperies propofitiones 16. IJ. 18. 24. 40. , (g^ ejuamplurimas altas. 
Cuationes pofiea imer propofitiones interpofiu mendofisftma, okfcuriores tene- 
bras obducunt , ijuare non parum laboris, ^ moleftia habui , ut propofitum- 
bus horum fubfeauentium librorum numeros debitos legitimos tf signa- 

rem \ nam prioribus tpuatuor in libris propo/itionum numeri Itcet paturbtf 
to ordine difpofitarum faale rejhtui, corrigi potuerunt ex Graeo exem- 

plari , at iH libris 5 . <y. (g^ 7. numeros erroneos ferie propoftionum alte- 
rata mft ariolando afeifui ejuis poterit t Cum ex Arabico codice mendas 
hafce numericas corrigi pojfe Excellentifsimus Abrahamus Ecchellenfis 
defperafet, repetitis litteris,ut comebluris negotium perficerem, luf sit-, 
fujuidem propofitiones Apollomj uno, uel altero tantum ordine difpompo- 
tmjfent fforfan mentem auHoris conijcere arduum non fuijfet , fed inter 
mullas, ^ uarias feries, tjutbus conica doihrina exponi pifiet ,fi eam, 
ijuam Abalphathus elegit , ajfecutus fuero , fortuna tribuendum erit . 

Sed ijuid ego minutias numerorum eonfeblor , cum in textu ipfo infir- 
perabiles fere, maioris momenti difficultates fuperfint f nulla propifi- i 
tio fuit, in tjua fententia , uerba , aut numeri , aut littera non fuerint ) 
multifariam permutata , mutilata, aha pro ahjt repofita, atifuem prope- > 
fitumibut plertfque tituli ipfi , expofuiones fummopere deprauata , ut k 
prorfus tinoraretur ijuid nam demonfkandum propofuerit Apollonius. Ita- 1 
<fue uerba , littera , numeri , citationes , imo fententia deficientes , aut per- 1 

mutata una cum affectata Paraphrajiis Arabici breuitate, (ffg multipli, 
ci, g^ noua nomenclatura Cimmerias tenebras effundebant. Hafce in an. 
gufiias redaSius , tfuod potui, feci, ut germanum fenfum ApoUonij , g^ 
correQifsimum exhiberem textum . 

Hanc tamen cautionem adhibui , ut in notis femper bona fide appo. 
nerem ipfiftima uerba textus, qua tranjiulerac ex codice Arabico me pra- 
fente Excelleniifsimus Ecchellenfis , ibidemque rationes appofut mutatio- 
nis, tffg correCiionis fabla. Itaque perfapeubi fententia uMaturobfcu. 
ra, neque difiinSe explanata, tunc quidem meisuerbisdeclaraui. Et quia 
nmltoties ob nimiam paraphraflit breuiiatem, uel librariorum uitio propofi. 
tiones nofolide demonfirantur, uel nequeunt ex procedentibus deduci, addidi 
ex meo penu lemmata nonnulla , quibus euidenter confirmantur , qua in 

textu 
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rexi$t ambiguitatem alujuam prafeferebant ^pofui tjiuxjue proltxe prei* 
pofttionum cafus omnes negleEkos m textu , eorum^ue demonjirationes , 
Sed htfce omnibus in rebus religiofus adeo fut ,<vt omnia diuerfo chara-. 
Siere in notis memor auerim, exceptis tamen ys , ^ua minoris momenti 
funt , an littera tranfpofiu , ^ deficientes , ^ aierba aliqua impro- 
pria non pgnijicantia , qua commentor are non cenfui , ne ^volumen 
in immenfum excrefceret . 

Tandem potuijfem quidem abundantioris doSlrina gratia non paucos 
meo morte hifce libris fuperaddere non omnino forfan contemnenda , fed 
parcus adeo fui , an tantummodo qua ad iUufrationem , ^ ornatum-* 
operis facere a/idebantury adiecerim funtq', noimuUa propoftiones addita, 
qua noua , forfan inelegantes non erunt . 

Confderemda modo funt difficultates d prafantifsimo, et doclisfimo Clau- 
dio Midorgio propofita contra Manufcriptum Arabicum ApoUonij, quod Cla- 
rifsimus, de bonis litteris optime meritus Golius ex, oriente detulit , 
eademq\ dtffcultates eodem ture nojhrum Aianufcriptum, quod Gohanum, 
petunt, f^erba Merfenm in prafatione Conicorum ApoUonij juafynopfis Ma- 
thematica hac funt. Sufpicatur autem Claudius Midorgiushos tres 
libros, (^fcilicet 5. Conicorum ApoUonij) efle cuiuTdam Ara- 

bis fub Apollonio latentis , qu6d in quinto fuo libro primam^ 
propofitionem Texti ApoUonij Tuperius allatam non folum in_» 
cono redo , fed in quouis etiam fcaleno , & illorum portioni- 
bus quibuTcumque datis polTibilia quaeque demonftrat. Hac qui- 
dem ratio quanti ponderis,fit aqui rerum ajiimatores iudicent 9 ^ f qui- 
dem omnes , qui in Geometricis mediocriter ojerfati funt optime norunt 
fuccefsiue aliquid ojlterius iuueniri prata ea , qua diuini Praceptaes 
Suclides, Archimedes, Apollonius, ^ Ptolemaus edidaunt , facile enim 
effe inucntis addae quisignaati NuUiamquamajemt m mentem librum 
Spiralium non ab Archimede, fed ab aliquo alio friptum fuiJfe,proptaea 
quod 'zmuafalius quarumcumque fpiralium pafsiones "Neoterici demon- 
flrarunt'. Nec quia admirabilis Maurolicus in fuo quinto Conicaum libro, 
alij recentiores , ficuti praclarus Phylofophus , Adathematicus, J^in- 

centius l^iuianus Patritius Flaentinus, in fuo audito libro de Maximis, 
Minimis alia longe diuafa ab ApoUonij fpeculationibus excogitarunt, 
hos libros adultainos efe aufi funt affrmare . £t fcuti ipfemet Mida- 
gius non repudiauit horum primum Conicm;um ab. Eutocio^ editum , licet 
ipfe in fuo libro tatio melius fe demonfraffe fropoftiones 52 . 53 . 54 , 

libri 
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likri frlmi fummcpere glarittur y pttri iitre hi hbri cMttrim tergendi uon 
erunt tum alid de caujdy nifi quia profofitiones harum liLrorum nm cor- 
ref pandent , nec af similantur admirs^s ct^itatiomhus in eutt fMimt 
mente repajitit. Et fane non dubito , quod fi Aitdargius ipfe hos Itbros 
'vidtjjety ^ centreblafiet y omnino illius magnt ApoWmq efie abfq-y njlta 
hafittattone affirmaffit , tHam primi quatuor libri continent eafdem pro- 
pofitiones , !gr fepe numero eadem 'z/erba , qua tn textu Graco Eutocy 
leguntur: reliqui libri fuhfequentes docent eayquainepiftolaadEudemum 
propefuerat fe demonjhraturum Apollonius , ^ qua Pappus , ^ Eutociut 
diJlmBe , ^ exprefse ibidem troBari affirmant. Eftrfus profunda men- 
tis perfpicacia , methodus fcribendt y ^ genius ApoUonij adhuc ibidem-' 
coifpicituTy nec fieri potuit y 'vt d translatoribus y d Paraphrafiey d tem- 
poris diuturmtate prorfut deleretur y atque mirandum ingenium Apollon^ 
d tanta barbarie ommno occultaretur . 7 {urfus in cotfeffo e fi opera Euclidisy 
Archimedis y ApoUonij y Ptolomaiy aliorum magnorum 'vrrorum Ara- 
bice translata fuisfe y ^ exprefse grauisfimi fcriptoret Arabi , pracipue 
Gregor ius Tar-Hebraus lib. Chronicorum atty opera Apollonq Arabice 

translata primo fuisfe anno 200. AEgyra Maumettana f ib Almen Kalypha 
d Joanne Patricida y ^ poflea ab aUjs recenttorihus . ^uare dubitandum 
non efi hos ejfe 'veros , atque legitimos tres poftremos Conicarum Lhros 
Apollonq Pergai Paraphrajlice ab Abalphathodefcriptos . 

Eruere modo y mi leBoty prae laro , admirando beneficio Serenis fi- 
mi Principis Etruria , qui regoL magiuficentiOyCt bber alitate preticfisfimiim 
hunc thef aurum humanisfime largitur . Eale . 
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APOLLONII PERGAEI 


CONICORVM LIB- V- 




DEFINITIONES. 

I. 

I a pundo aliquo in axe icftionis conicae fumpto 
egrediantur alique reda; lineae ad (cdionem , 
vocabo punduni illud, ORJGINEM. 

II. 

Et lineas, RAMOS. 

III. 

Segmentum autem axis int^r illud, & verticem ledionis ei pro- 
ximiorem , MENSVRAM . 

IV. 

Sed ii fuerit menfura aequalis femiin credi , vocabo illanu, 
COMPARATAM . 

V. ' 

Et perpendiculares cadentes ab extremitatibus ramomra fuper 
axim vocabo, POTENTES illorum ramorum. 

VI. 

Abreiffa vero illarum potentium, ABSCISSA ramorum. 

VII. 

Et inuerfa illarum potentium, INVERSA ramorum T 

VIII. 

Atque redangulum contentum fubincUnato, & aggregato in- 
clinati, & eredi, vel differentia tranfuerli , & eredi vocabo, FI- 
GVRAM comparatam. 

^ A K.In 
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IX. 

In quolibet rcdangiilo applicato ad fegmcntum axis, fi illud 
fegmentum ad latitudinem illius rcdanguli eandem proportio- 
nem habuerit , quam axis ad latitudinem figurg comparata vocabo 
illud, EXEMPLAR. 

X. 

Siexpundofiiper axim educatur perpendicularis ad vtrafqiio 
partes fedionis , & ex pundo aliquo illius perpendicularis educan- 
tur linecEterminatje-adledioiiem ex vtraque parte, vocabo pun- 
dum illud in perpendiculari fumptum , CONCVRS VM . 

' XI. 

Et lineas etiam , RAMOS . 

XII. 

Etquifecantmenfuram, & terminantur adfedionem ex altera 
parte concurfus, RAMOS SECANTES. 

XIII. 

At qui non fecat illam, &tranfitperconcurfum, & terminatur 
ad axim , & fedionem fimul , RAMVM TERMINAT VM , 

XIV. 

Sed cuiulcumque rami fecantis, cuius portio inter fedionem , & 
axim intercepta eft linea breuiflima, vocabo illum, BREVISE- 
CANTEM. 

XV. 

Et vocabo fegmentum axis inter perpendicularem , & verticem 
fedionis proximior em interceptum , MENSVRAM , quoque . 

XIV. 

Et portionem fedionis conic£c dilfedam ab ordinatione axis 
?ranfcuntis per originem, fiueperconeurfumprop^ verticem pro- 
?cimiorem fedionis , vocabo , SEGMENT VM illius pundi . 
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definitiones non JUnt Apollony fifed Interpretis Arabici., qai in pr te- 
rnio huius operis aperte ait., addidiffe pkrintas definitfOtKf in itbris Apol- 
loni/ , quibus theoremata breuifsime propo- 
fti pojfe profitetur , vt in prioribus quatuor 
libris videre eft. Eas autem exemplis ilh- 
ftrare conabor. 

I. Sit qualibet coni feSIio ABC, cuius 
'axis B D,(fr in eo fumatur quediibet' pun- 
itum D intra fetfionem , a quo educantur 
retta linea DA, DE, DF, DC vfque ad 
fe itionem . T ime vocatnr punStum D , Origo. 

II. Et linea D A,D E, & eatera V9-^ 
fantur. Rami. 

III. Portio vero axis B D inter crigi- 
■ntm D , & verticem B interpofita vteatur 
Idenfura . Sed in ellipfi A B C G , fi axis 
portiones D B , & D G inaquales fuirint, 
tantummodo minor portio BD vte^^Me- 
fura , non autem maior D G . 

I V. Sit pofiea recta B1 femifsis lateris 
'recti B H iam fi menfura D B aqualis fue- 
rit femiereiio fi I, vocatur D B , Menfura-» 
comparata . 

V. At fi a terminis ramorum A , E ,F 
C educantur ad axim perpendiculare) AK, 

EL, FM, C N, ipfum fec antes in R, L, 

M , N vocantur tUa recta linea Potemes illo- 
rum ramorum . 

V I. Recta vero K B vocatur Ahfiijfi-) 
rami D A,(fr LB Abfciffa rami DE ,& 

/ic reliqua omnes. 

VII. Sit pofiea O centrum fiettionis , iam 
'axis portio ex centro O vfqui ad pttentia- 
lem A K edutta , ficiliect 0 K vocatur In^^ 
oterfa rami DA, par iter que OM eft Imter- 
fa rami D F , 

VIII. Si ponatur retta linea B P ad 
axim perpendicularis , qua in hjperbola-t 
fiat aqualts aggregato , in ellipfi vero fiat 
aqualis differentia laterum retfi B H, & 
iranfuerJiG B , tunc rettangnlum contentum 
fub G B,& BP vocatur , Figura comparata. 

I X. Pofiea fi,vtCB ad B P it* fiat fcg- 
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fHent^ Mxis DBdd'DRi& compleatur 
parAUelo^amum reclagulum B R , tunc fpa- ^ 

tium B R vocatur ExempUr . Pari ratione ' 
fitVtGB adDP ita fiat fegmentum axis 
J) K ad latitudinem KS^ compleatur quc^ 
parallelogrammum relr angulata D S , voca~ 
bitur pariter I> S Exemplar . 

X. Et fi C D perpendicularis fuerit ad 
'ttxim B D, dr prodtfcatur vitri txim itLj 
Ei atque i puncioE extendantur vfqui ad 
fe Itionem re£ta linea E By E F t EGt V0“^ 
cabitur E pun£ium Concurfus. 

XI. Et linea recta E By E Fy EG vo- 
'eantur etiam Rami . 

VII. Atque lineareEla E F fecans axin$ 
in H vocatur Ramus fecans . 

XIII. Et reffa linea EB conuenienf 
cum axi in vertice feSlionis vocatur Ra- 
mus terminatus . 

XIV. Si vero rami fec antis E F pori 
tio eius H F inter feSfionemy & axim in- 
tercepta fuerit breuifsima omnium linea- . 
rum y qua ex punSto H ad feEtionem duci 
fojfunty tunc ramus E F vocabitur Breui- 
fecans. In textu Arabico fecans ramtss vo- 
cabatur y mendose , vt arbitror , non enim 
hac definitio difiingueretur a duodecima-» 
definitione. 

X V. Similitir fegmentum axis D B fe- 
Elum A perpendiculari ad axim ex origine 
E duSfay vocatur quoque Menfura. 

XVI. Tandem fi per punilurn originis * 

Dy vel concurfus E ducatur ordinata A C» 
tunc figura contenta ab ordinata A C y dP 
feSiione conica ABC y vocatur Segmen tuns 
tUius pun^iy 
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TIO PRIMA 


.Continens propofitiones I. II. & III, ApoUonij , 

PROPOSITIO I. 

/ 

Si ex centro D fe(3:ionis A B ( habentis centrum ) egrediatur 
linea reda D F H bifariam diuidens A E eredum illius axis , 
quod fit perpendiculare fuper axim C A G, fecans axis ordina- 
tionem B G Ij vtiqub dimidium illius ordinationis, videlicet B 
G , poterit duplum plani , quod producit illa linea cum axi in- 
ter eredum, illam ordinationem, nempe duplum AGHF, 


f- 



^ ^^Via B G poteft comparatum applicatum ad abfcifliim A G i & pl^: 

b V^ num GF dimidium eft illius comparati; ergo B G poterit duplum 
plani GFi & hoc erat oftendendum , 

PROPOS. II. 

P Ariter quoque oftendetur, fi potens 
tranfierit per centrum ellipfis, quod ^ 

B G poterit duplum trianguli A F Q . 
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PR.OPOS. iir. 

S I vero in ellipfi cadat B G infra cen- 
trum 5 poterit duplum differenti? duo- 
rum triangulorum DAP>&DGHj nem- 
pe duplum plani G L . Et hoc eifit pro- 
pofitum. 


A r t 



Notae in Propofitionem primam. ^ 

V OcAttn primo libro interpres feBiones habentes centrum hyperholemt & * 

tllipjimi & vocat erectum latus rectum fettionis , vocat etiam ordina-^ * 

tionem axis eam, quam nos ordinat im ad axim appliiatam appellamus. * 

Qma BG poteft comparatum applicatum ad abfeiflam AG,&c. Vocat • 

infuper paralleUgrammum comparatum applicatum ad axis abfcijfam A G re- ^ 

£t angulum ipfum AGI, quod quidem ad tacet lateri retto A E lati tuditum ha- 
priiii. ^ ^ excedens in hyperbola , & deficiens in ellipfi reSt angulo fi- 
^ ’ mile ei, quod latere re£io,&tranCuerfo continetur, fciUcetre^anguloC A E'. \ 



k y X 



i! 


Et planiim G F dimidium cJd illius comparati, Scc. Non erit inutile jr 
pauli fufius ofiendere id quod ob nimiam facilitatem Apollonius tantummodh in- 
nuit . Duratur recta linea FK parallela axi DA fecans ordinatam BG prodn- 
itam in K : quia figura latera C A, & AE fiunt ipfarum D A, A F duplicia^ 
ergo CE, DF H parallela fiunt, efique K H parallela A E, cum ambo pofita 

fint perpendiculares ad axim , cir C A , F K jhnt quoque aquidifiantes , erga 
triangulum F K H fimile cjl triangulo C A E, dr propterea paralUlogramma^ 
retlangula F K H, dr C A E fimilta erunt. Et quoniam quadratum ordinat. e 
cm. aquale efi rect angulo contento fiub latere recto £ A ,Cf abficijfa A G exce- 
dente 


DIgitized by Qoogie 


Conicor. Lib.V. 7 

d^/rte h hyfer^Ut & deficunte in §U$fJi reSsHguU Fft H fimik ii , qmd U* 
tersas reih, & $rMmfiurf$ timtimttmr % fiiluet C A Et& tfi A f fcmifm 4 *- 
$eru refUy igitur quuArutum BG iquuU cfl fnmmu in hyperbole ^ dtffore»^ 

tiu ia ellipfi re^MOguli GAF bis fmmpti » & reblengmii FKHy quod efi equu* 
le duplo trtoaguU FK H: fed quddriUterum AG H F dquole eft uggregote /«_* 
hyperboUy ($• different U in ellspfi reUojoptU G A Fj& triengult FK Ht ergb 
quedrotum B C equule ejl dupli quudrtluteri AGHF^fik differenti* trangUf- 
Urum DAF,^DGH, 

Notx in Propofitionem 
Iccunaam, 

S Ecund* frtftptit fjuiU tx frimt tUttaeitHri 
»4m,jaaMt trJsJUU BGHl trtxfit fer ten- 
trum D etliffisi taxe tria faaifa C, D, H etaae- 
niaat , tnaagalam DG H eaaatfeit , & tiei 
differentia triantali D A ftep iriangali DG H 
maHam ffatiam natent is, ertt triangulam iffiuLjt 
DAf. 



Notjc in Propofltionem 
tertiam. 

I Jt tertia freftjitiene fimilitir, qaandi irJinata 
B H Gl cadit infra centram D ellifju, tanc 
dacfa C L parallela ifji A E, erant dat triangala 
DAF, & DCL aqaalia inter fi, cam fint fimi- 
lia , d" latera hemelega D A, D C fint annalia, 
naia fiant fiemiaxef, frtfterea differentia trtanga- 
laramDGH, & DAE,ficaDCL ertt trafezjam 
C G H L, qatd fiatdaflam efi qaadratt trdinau 



SECTIO SECVNDA 

Continens propofitiones IV. Vi VI. Apollonij ' 


C Omparatacft minima ramorum egredicotium ex fua origine 
(4) in parabola ( 5 ) & hyperbola ( 6 ) pariterque in ellipn ( fi 
comparata fuerit portio maioris duorum axium ) & tiuic maxi> 
mus eft refiduum tranfuerfi axis . ) Reliquorum verd propinquior 


8 'A polioni j Pergaei 

minimo remotiore minor eil . Quadratum autem menfura: mi> 
nus eft quadrato cuiuslibet rami alllgnau (4) in parabola qui- 
dem quadrato fua: abfciflae ( 5 ) & in hyperbola ( 6 ) & ellipii 
exemplari applicito ad abfciflam illius rami . 

PROPOSITIO IV. 


JR, LMOQj>eq>cnciicularcs fupcr 
i. Dico, quod C I, cooiparau mi- 


S lt fcAio A B C, & axis cius C E, 3c iuclinatus, Gue tranfucrfa D C 
centrum G, atque eredum CF, & Cx CE fececur C 1 xqualis CH 
(qux fit fcmilfis eredi) 8c cx pundo 
originis I educantur rami 1 B perpen- 
dicularis. & IK. I L. 1A.& per H, 1 
in hyperbola. & eilipfi ducatur H I P, 

& per H. G reda HGT . ad quam cx 
A.B.K.L extendantur A PET. BIS, 

KNR, 

CE. Dico, quod < 
nor efi, quam IL, & 

IL.quam IK, &IK, 
quamlB.dcmaximus 
ramorum in eilipfi cft 
ID, & quod quadra- 
tum menfurz I C mi- 
nus ell quadrato IL, 
in parabola quidenu. 
q uadrato C M , & in., 
hyperbola , & eilipfi 
exemplari applicata 
adCM. Quoniam in 
parabola L M potefi 

duplum MC in CH, nempe CI ( 12. ex primo )& quadratum IL equa- 
Ic cft aggregato duorum quadratorum I.M, & MI, quadratum itaque L 
I xquale cft quadrato MI , & MC in CI bis, qux (unt xqualia duobus 

S uadratis CI, M C. Quadratum igitur C I minus cft quadrato L I qua- 
rato ipfius M C, qux eft cius ablciifa, & pariter oftendetur, quod qua- 
drarum C I fxitnus cft cjundraco I K oujdrato N C, & min()S quadrato I 
B quadrato CI, & minus quadrato Al quadrato EC. 



PROPOSITIO V.&VI. 

A t vcr6 tn hyperbola. & eilipfi producantur ex Q_, O , H Iine.T pa- 
rallclx ipli MC, & quia IC ex hypoihefi xqualis cft HC, erit I ft 
M xqualis M O, quadrarum itaque I M duplum cft trianguli I M O, & U 
quadratum LM duplum cft trapezij C.MQ.H ( prima cx 5.^ ergo quadra- 
tum IL 
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tum IL duplum c(l trianguli ICH vna cura duplo trianguli QHO, nem- 
pe cum plano re^nguli • fcd quadratum 1 C eft duplum trianguli I 
HC (eo quod CH-sequalis eft CI) ergo quadratum C1 minus eft qua- 
drato LI plano redanguli Q Z . 

Deinde ponamus in ellipfi Y F xqualem differentix , & in hyperbola 
xqualem aggregato D C, CFi ei^o propter limilitudincm duorum trian- 
gulorum GMQ, HVQ.&HVO, MIO, erit H V xqualis V O, & H 
V, vel ei xqualis O V ad V Cicfti vt M G ad M Q, nempe vc G C ad 
HC, fed vt OCadCF.igi- 


tur V O ad V Q^eft vt D C 
ad CF, & comparando fum- 
mas terminorum ad antece- 
dentes in hyperbola , & dif- 
fmntias eorundem ad ante- 
cedentes in ellipfi fiet O Q, 
ad V O ( qux xqualis eft O 
Z , nempe M C ) vt Y F ad 
YC, & eft Y C, xqualis D 
C , & Y F xqualis fummx 
in hyperbola , Sc differentix 
in ellipfi ipfarum D C, & C 
Fi quadratum igitur I C mi- ^ Dcf.8.». 

nus eft quadrato I L reSangulo Q_Z , quod eft exemplar fimile^ huiui. 
plano rciftanguli C D in Y F , qux eft figura comparata. Atque fic dc- 
nionftrabitur, quod quadratum IC minus fit quadrato IK exemplari ap- 
plicato ad N C , & minus eft quadrato B I exemplari applicato ad I C, 

& minus quadrato AI exemplari applicato ad EC: EftqueMC minor, 
quim NC, & NC, quam CI, & CI, quam C E: igitur L I maior eft, 
quam IC, & IK maior, quam LI, & IB maior, qudm IK, &lA,quam 
IB. £t hoc erat oftendendum . 



Notce in propofitionem quartam. 


^Voniam in parabola L M poteft 
duplum M C , &C. ^MirdUtoLj 
enim L M tufiult ejl 
U fut tifcijp! MC , & Utere reSt C F, 
tfytu C H femifeit ere&i C F i er^ l M 
fttefi «Ufltin rt{l*ttg»U MCH. 


✓*NVoni; 
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Notx in propofitionein quintam . 

Rit I M xquilis M O , &c. Prtftcr f»r*lkUs UO.C H,& fimiUludi- 
nem tri4a^iiUrKm lUO, <!r tCH, “ 


Y c 

X 

X r 

K-C 



y * 


\ 

' P 

[E ^ 




Hrgo quadratum 
IL duplum c(l tria> 
guIiICH,&c. Et 

^Btd ijBtdrttHm 1 L 
dqHdU ej! dutbus tjut- 
drdtis IM, ML /«_» 
relf tabuit rritagalt t 
ML\ ^Mtdrttis t»~ 
te / M L M aqa*- 
ii* fuat triia^alaaLj 
l U O his fumftam-t 

eam trtfezdt CM,^ f , , >. 

H his famfte;&qmt / P £ 

trapeziam CM 
aijaaU efi trapezia C 
MOH , eam triaaga- 
h H o at iriaagaU IMO, 

&trJpezi*CM^ ftmalfam- 
piis a^aalU fata triamgalam^ 

1 C H, eam trianguU H0^‘. 

Erge fasdrttam Ll aejaale erit 
daplt triaagali ICH eam dapk 
trsaagab HO^. 

Deinde ponamus in ellipfi 
YF aequalem D C, & in hy- 
perboIa,&c, Textas videtar 
etrrapias.ijaem fie t arrige a dam 
pata. PaaamasT Fiae/Hpfia- 

aatlem dtfereaiia,6-tahsper~ ■■■ tft." 

hala aejaalem aggregate DC, ei- CF,' , ' ' 

sasft eaim daarelfa liaea CG. 

"£'rh^U 

Vt YF ad YC, & m clUpfi, vt F C ad C F, & Y F in cUipfi squalis 

DC, 


b 
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D C, quaaratum igitur, &c. Textam Ctrr»ft»m fie nrrigauUm futet rf- efi 
T C lUjiuUs D C, atijae T f aijiuUi famm* i» hyferbela, Cf differenti* ne eUi- 
fp Uterum DC, & C F , 

Exemplar fimilc plano re^anguli CD in YF in hypcrbola, & Y C in 
cUipli > &c. Hxe pefirem* veri* expumfend* Jaxi, Itaijaam faferaaetae* , 
teteft etiam *d tmitatieaem Eatbdit refertn malutada rameram nuer fe^ 
ajaaliam , qai ex ericine Jaci feffiuu io eadem tenifeliieae . Itaqae ijaetiet PROP. t 
meafar* faerit compar*!* , fiilicet aifatbi femifu Uteris relfi , taac daa tao- A““Jtar- 
tam rami iater fi atjaales a paaSo tn finis ad vtrafijae partes axis daei ptfi 
fant in /jaaliiet eenifiCUene, eraatqae tUs, qai ad terminos L l eaiasUitt or^ 
alintlim applicata L l dacantar ab origine 
/, nam efficiantar dao triangaU 1 M L, & 

IMl, ijaa circa angaios agaates ad M, ne- 
pe relhs, habent Uter* aijaalia, fiilicet L 
IM medietates erdiaatim applicata, 
tfi fegmentam axis I M inter ordinatam , (fi 
trfinem eft Utas commane-, ergobafis,fin 
rami l L, & 1 1 fant aqaales . Relufat veri 
rami fapra, vel tnfra termmam esafdtm ordinatim applicata mineres , aat ma- 
iores fant ramo ad eias termmam dailo ■ gaart da* tantam rami ad vtrafijae 
f artet axis inter fi agaales daci poffant. 

Rarfas gaadraiam r*mi l A remetieris a comparata faperat gaadratam ra- PROP. 
mi t L propiagatorts ( in parabeU gaidcm ) reSangale fab differentia, (fi /ii II. Ad J. 
amegato abfdffaram eerandem rameram t in relujais vero fiiUombas reilan- 
jWM /ai differentia ahfciffarnm , (fi /ab reda linea , ad tjaam /amma abfiifia- 
ram eandem proportionem habet , ejaam latas tranfaerfim ad femmam io hj- 
ferboU , & ad differentiam in elU^ Uteram tranjatrfi, (fi reCli . 

Et primo in paraboU, gata gaadratam I A agaale (ft gaadratotC camgaa- 
drate abfiifft C E ; paritergae gaadratam t L aoaale tf gaadrato eiafdem IC 
eam gaadrato abfdff* C M ; ergo exeeffas gaadrati t A fapra gaadratam I L 
agaalis efi differentia gaadrateram B C , (y C M ; pd exeeffas gaadrati E C 
fapra gaadratam MC agaaln efi relfangale , caias bafis agaalis efi famma la- 
teram E C,& C M -, altitade vere agaalis efi E M differentia Uteram ternn- 
elem gaadrateram ( vt de- 
aiaeitar ex elementis) fitar 
exeeffas gaadrati 1 A fapra 
gaadratam I L agaalss efi 
redangaU , eaiat bafis efi C 

famma abfiiffaram EC, C 
M, alsisado veri B M dif- 
ferenti* earandem abfiiffa- 
ram. 

Secando in byperboU,& 
tUipfi fiatexempUrNT ap- 
plstatam ab anfiffam CE. 

Et gaia gaadratam I A a- 
gaale efi gaadrato eiafdeno 

B A /C 
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1 C eum extmfUri NTy&qiuJrstiim IL dtjMUtJl tjimJraUlhfdemlC f»m 
cxemfUri ^Z. Ergi txccffiis I A fnfrt qadirttum i L tqudhs tfi 

differentU txtmfUrttm NT , &S^ . Poftti dacttur reSd ^ : qm* nitm- 
g»U ON^xqxxUd / hM $rtMg»U , tatM htfi$ aqiuUs 

atriimNS,&0^ 

tUititd»vtrirR,vtl c ZTX H f 

HE,f»»tq»tilUdtt$ 
triigdU *q»*U» tr»- 
ftut NO,^J 
txctjpti truxgdU H 
H S . /ifrd tridxgih' 
hm H 0 .^'rgt trii- 
gdUm e»i»s tqfii 4- 
qiumr fammt iffd- 
r»mSS,0 
txda vtro £ M , 4q»x- 
U efl diffirextUtrii- 
gtltrum N H S , O H 
^ Et fimiUttr ttr»m dufU,fiilittt rcUdogxbm, tutas htjisdqnxlistjl jhx^ 
mx N S, OJZ^ sttitads t,cri xquatis ME, trtt dtfftrintU txtmfUrittxt 
gularum NT ,& i /id fummu ultttuJiuum V H, H R, /eu /ummu utfeif- 
furum C M , C E ud fummum iu/lum N S ,0 S^euudem frafartiaucm habet, 
quam vJta Hy ad vuam O ^ ftu quam Utut trtnfuerfnm DC ad JuPtmauLj 
iu hiferbaU ,dr ad differeutiam iuclliffi Uterum tranfuerfi DC,&relU C F: 
Igitur differtutia txemaUrium N T, J^JI,feu exte/fus quadrati 1 A fufraj 
quadratum IL aqualis e/i reCiaugula tanttnta fub EM differtutia abfttjfarum, 
^ptb fumma if/itru u N S, d-0^, ad quam fumma atfeifarum eaudemtra- 
fartiauem habet, quam Utut tranfuer/um ad /umr. am iu hyperbaU, & addtf- 
fereuttam iu eUifJi Uterum traufutrfi, & redi, quad fuerat frtfafitum, 

M O N I T V M. 

rvmd difptfitiotie terminorum proportionalitictit fcilieet J»o~ 
um antecedentium , (ffr duorum confequentium emfurgunt 
'lutet modi argumentandi , quorum aliqui in elementis ex- 
^'ofiti non fune , aliqui uero fgnificantifsimis evocihus , (ffr 
treuiiu indicantur in textu Arabico , igitur , ne fepiiit repetatur prebxa-, 
expefitio modorum arg'imentandi in proponionalitus , ^non proportumO~ 
hhut , qui cumulate inferuntur in demonjhationihut ApoUonij opere pre~ 
tium eat eot femel h'ic exponere , 
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L E M M A I. 

St efUiduor quantitates eandem proportionem habuerint ^ antecedentes y 
mcl confequentes ad terminorum fummas , mei differentias m eadem ra- 
tione erunt') e contra, 

H Abeat AB ad BC eandem proportionem , quam' D E ad EH: /equitur pri- 
mo , quod AC ad C B fityVt DH ad H E; & huiujmodi argumentatio 
•vocatur in elementis eompo/itio terminorum proportionis : itaque fumma antece- 
dentium , (jr confequentium ad eafdem confequentes /unt etiam proportionales : 
Ji •vero ex eadem hjpothefi concludatur , quod AC ad ABy Jit vt D H ad DE, 
•vt nimirum fumma terminorum proportionis ad antecedentes fint proportiona- 
les: quod quidem mani fe (Ium efl\ nam pofita fuit AB ad BCyVt DE ad EHt 
erit tnuer tendo C B ad B A, vt H E ad E D, & componendo C A ad A B ent 
•vt H D ad D E : modo huiufmodi argumentandi forma innominata efi } potejl 
autem breuitatis gratia appellari , Per comparationem fumma terminorum ad 
antecedentes . 

Secundo concludi potejl , quod AB ad A 
C fit vt D E ad D H y quia , vt in primae "Z C 

parte diilum ejly AC ad AB erat vt DH ' ' ' 

ad D Ey ergo inuer tendo A B ad A C erit "D ^ H 

•vt D E ad DH : hac argumentandi forma >> 

•vocari potejl , Per comparationem antece- > 

alentium ad terminorum fummas . 

T ertib concludi potejl : quod BC ad C A, fit vt EH ad HD; nam componen- 
do AC ad C B y erat vt D H ad U E , quarr inuertendo B C ad C A ent vt E 
H ad H Dy& hac argumentatio fieri dicetur comparando conjlqutntes ad ter-, 
minorum fummas. 

Deinde fint eadem e/uatuor proportiona- 
les in fecunda figura , nimirum totum A B 
ad f igmentum eius B C fit vt totum D E 
ad portionem eius EH; tunc refiduum AC 
ad C B erit y vt refiduum DH ad H E', hac 
argumentatio fieri dicitur in elementis , di- 
ntdendo terminos proporttonisyeflque comparatio differentiarum terminorum ad 
confequentes . 

At fi concludatur ex eadem hypothefi quod A B ad A C fit vt D E ad D H; 
hac argumentatio in elementis fieri dicitur per conuerfionem rationis ejlquc.^ 
tompt>-atio antecedentium ad differentias terminorum . 

Pojlea ex eadem hypothefi fequitur quod AC ad A B fitvt DH ad D E : quia, 
per conuerfionem rationis, feu referendo antecedentes ad differentias terminorum 
ejl A B ad AC y vt D E ad DH; ergo inuertendo A C ad A B erit vt D H ad 
DEy& hac argumentatio innomt.Mta Jiet comparando differentias terminorum 
ad antecedentes , 


A c B 
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TdmJem ex tddem hjfetkefi fe^xitxr, queJ C S *d C A fit vt EH ti H D: 
tumdiuideiuUefi vt AC dJCB, itd DHdd HE-, ergd imurttxdt BCddCA 
erit vt EH dd H D; & hdc drptmtxtdtie ituiemiitdtd fieri ditetur cemfdtd»- 
d» cenfiqiuiuei dd deremifftids termweritm, 

LEMMA II. 

Si prima A‘B ad fecundam "BC maiorem proportionem habuerit ^udm 
tertia DE ad tjuartam E Hi comparando antecedentes ad terminorum^ 
fummas habebit AB ad AC maiorem proportionem quam DE ad DH. 

lenii, ABddBF,vt de ddEH; erit SF mdierquim BC, dtque AF ma- 

r ter qudM AC; ergo AB dd A F edndem frtftriiliiem hdbehit quim D B 
dd DH, fid eddem A B dd miaerem A C mdierem freportiotum hdtet quim-» 
mdierem , ergo A B dd AC mdierem prepertienem hdtet quem D E 

Secunde ij fidem pefitis , dice cem- 
pdTdnde terminorum fiummus dd dn- 
tecedetes AC dd AB hdhere minerem 
prepertienem quim D H dd DE. 

^enidm ex prdce denti cdfia AB dd 
AC mdierem prepertienem hdtebdt 
qutm DE dd DH; igitur muertende 
C A dd A B minorem prepertienenLj 
hdbetit quim DH dd DE. 

Tertie, dice qued cempurendecen- 
fiequentet dd terminorum fnmmut BC 
dic A mtnwrem prepertienem hdte- 
hit quim EH dd HD; quid (ex hy- 
pihcfi) AB ddBC mdierem prepertienem hebet quim DE ddEH eempenen- 
de AC ddCB mdierem prepertienem hatetit quim DH dd H E, & inuerten- 
de BC dd C A minerem prepertienem hetetit, quim EH dd HD. 

Sudrte, ij fidem pifitii in qudrtd figura , dice quod eempdrtneb differentius 
terminorum ud ctnfitquentet AC dd CB muierem prepertienem huieiil quinta 
DHddH E; quid ex eenfiruaiene A B dd BF efi , vt D E dd E H , dtuiden- 
de AF dd F B erit vt DH ud H £; fied AC nuier efi quim A F,i- CB mi- 
ttor , quim FB; igitur AC dd CB mdierem prepertienem hdbtbit quim A F dd 
^ *ACB nuierem prepertienem bdictit, quim DH udHE. 

^^inte, dice qued t centra, comparande cenfiequentes ad differentias termi- 
nerum CB adc A minerem prepertienem hatevit quim E H ad HD. .^lia-i 
(ex pracedenti CdfiuJ AC ad C B maierem prepertienem haiciat quim DH ad 
inuertende C B ad C A minerem prepertienem haheoit quim E H 

IbUjm. , Sext'e,dice qued comparande antecedentes ad differentiat terminernm B A ad 
AC minerem prepertienem haheiit quim £D eulDH. &uia ex eonfiruSieiet 

AB di 


A 

■B 

C 

D 

E 

H 


A 

P C 

D 

H E 


Digili..cviu., C',<x)glc 


Conicor. Lib. V. 




AB •JBF de td E Hi trgt AB *d A F tft,vt ED »d DH', fed B A 
td tiuiertmC A htkct miiuran friftrtioMrm qnm *d FA; igitur BA udAC 
miserem frtftriieium hiiet ijHim ED ad DH. 

Sefiime, dtee i temtra , gued eemf aranda diffirtmtiat terminanm ad amee 
cedentes C A ad A B mavrem frefanianem haieiit quam HD ad DE, ^no- 
mam, ex fracedent i eafn, B A ad AC minarem fraforhanem haheiiat unam B 
DadDH; igilnr innertenda CA ad AB maiorem PriMriianem iaieitt qndm 
HDadDE. ’ 


LEMMA III. 

Sl ejuAtiKir quantitates eandem rationem haiuermt homotogamm rutati 
mx, evel differentia m eadem ratione erunt. 


O ttenfum enim /ait im elemen- 
tis , qnad fraftrtianaliam am- 
nes antecedentes ad amnes eonfeqnen- 
ees eandem frifortianem hatent, 
efnam vna antecedentiam advnancj 
eanfequennam . Similiter tflenfum 
frit, qaad p totam ad tatam eandem 
rationem hataerit, quam ahlatanut 
ad ablatam , ^ reliquam ad reliqua , 
vt totum ad totum fe habebtt ; fed 
vnoverbo homologorum famma, vel 
differentia in eadem ratione erunt 
itueti Arahtei txfojlttris eomfendtum. 
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Si prima P'S ad fecundam D E maiorem proportionem habuerit ^ 
cjuam tertia "BC ad qnartam E H : dico , quod eomparando homologorum 
fummas AB ad DE maiorem proportionem hahebit, qiidm prima cum 
tertia, ideji AC ad fecundam cum quarta, idefi DH . 

F lat SF adEH, vt AB ad DE: erga AB ad DE eP,vt AF adDHi fed 

A F maior eP quam AC, igitur A F ad eandem D H maiorem prapartia-^^’^^' 
nem htbet, quim AC; & ideo AB ad DE matarem praportianem habet , quam 
AC ad DH. 

Secanda qfdem pajitis, dica, qaad tertia BC ad quartam E H minarem pra- 
fartiauem habet qnam AC ad DH . 

Fiat vt BC adEH, ita JB ad DE, erga CB ad EH e/.vt C l ad H O,- 
fed AB maior ejl quam IB, &tdt* CA matarqaim CJi tgitar IC ad eandem^ 

DH 
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Ibidem . 
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D H minorem woportionem habet qnam A C , &fropttrta BC ad E H minoret» 
proportionem habebit quam AC ad DH, 

Tertio ijfdem pofitis in fexta fi- 
gura , dico quod comparando homolo- 
gorum differentias prima AB ad fe- 
cundam D E minorem proportionem 
habet quam differentia AC ad diffe- 
rentiam D H . 

Fiat £ F ad E H iVt A B ad D 
E > ergo A F ad D H eji vt A B ad 
DEt fed A F minor tjl quam AC, 
ergo A F ad eandem D H minorem 
proportionem habet quam A C z & 
propter e 9 AS ad DE minorem pro- 
portionem habet quam AC ad D H . 

t^arto, dico, quod tertia C B ad quartam H E minorem proportionem habet 
quhn differentia AC ad differentiam D H. Quoniam ex confiruFlione AB ad 
D E efi vt F B ad H E, erit F B ad H E, vt A F ad D H i fed C B minor 

efi quam F B , atque A C maior quam A F, & AF ad eandem D H minorem^ 
proportionem habet quhn AC', igitur C B ad H E eo magis habebit minorem^ 
proportionem quam AC ad DH qua erant ofiendenda . 
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Continens VIII. IX. X. Propoli Apollonij . 

S I menfura fuerit maior comparata , dummodo in ellipri rninor 
fit medietate axis tranfuerfi , tunc minimus ramorum in fe- 
dionibus eft, cuius potentjalis abfeindit a menfura verfus origi- 
nem in parabola (8) lineam jequalem comparatje, inhyperbo- 
la vero (5) & in ellipfi (10.) lineam, cuius inueife proportio 
ad illam eft, vt propprtio figurjej & reliqui rami , quo accedunt 
ad minimum funt minores remotioribus; & 'quadratum minima: 
minus eft quadrato cuiuslibet rami alTignati in parabola quidem 
( 8 ) quadrato exceflus fuarum abfciftarum , & in hyperbola (9) 
& ellipfi (10.) exemplari applicato ad exceflum fijarum inuer- 
'' farunu. 


S it itaque fc< 5 Ho A B C , & menfura I C , inclinatus , fiue tranfuerfa E C , 
dimidium erefti CG, centrum F, origoi, & IH in parabola fit aqua- 
lis CG, & in hyperbola, & ellipfi FH ad HI fit, vt FC dimidium incli- 
nati, feu tranfuerfx ad CG, dimidium credi, & eduda ex H perpendi- 
culari H N, & coniunda reda N I/ Dico N I minimum efle ramorum-. 

egredica* 


♦ S-.3 Sr-S 


c 

f 
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egredientium « I , & infuper, propinquiores illi minores effe remotiori- 
bus ramis ex vtraque parte, & quod quadratum IN mmiu eft quadrato 
MI (exempli gratia ) in parabola quadrato QH, m hypcrbola, & eUipfi 
cxempUriappficatoad QH. Quoniam quadratum HN in parabola fqua- 
le eft HI, nempe CG inHC bis ( i i.exprimo^entquadratum IN fqua- 
le I H in H C bis cum quadrato H I ; at quadratum M Q^iquale clt H 1 
in QC bis(ii. ex primo) 
igitur quadratum MI {qua- 
le eft IH in QC bis cum- 
quadrato I Qj hoc autem 
eft {quale duobus quadra- 
tis 1 H, H Q. & I H in H 
Qbis i igitur quadratum I 
M xqualc eft I H in H C 
bis cum quadrato IH, qu{ 
funt aiqualia tiuadrato N I 
vna cum quadrato H Q; 

Quadratum igitur M I ex- 
crait quadratum N I quar 
drato HQ^ Etconftatquo- 
quc , quadratum I L exce- 

dere quadratum I N quadrato P H i atque P H maior eft , quim Q H, 
er^ IL maior eft, quam IM, & IM,quam NI. Ponamus iam B1 
“perpendicularem fuper CI, ergo quadratum B1 {quale eft IC 
in 1 H bis ( 1 1 . ex primo ) ; quadratum igitur I N minus eft 
quam quadratum BI quadrato IH. Et quia quadra- 
tum OR {quale eft CR ini H bis excedet qua- 
dratum IN ( quod eft {quale quadrato I H , 

& I H in H C bis) duobus quadratis 
HI, IR, &IH in IR bis, nem; 

- pcquadrato RHj atque fic ' v> ' 

conftat , quadratum- 
A I excedere- 

. qnadratumIN quadrato DHieftquc 

D H maior , quam R H , igitur 
' . I A maior eft , quim I O, ; u .. . 

1 1: & IO quam IN. Ec ■ ■ ,‘i 

'i'., hoc Propolinim ■ s 

• luerat. . • ta, 


.c 11,. 
'■ 


.1 


M . 


V i 

’v .. 
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. I • , i irt fiM— rViifSTg» 

p R o p o s I T I o IX. & ‘ x: r “““ 


A t in hypcr- 

bolaf' lo^ * ■ it v i i ■ 

& cllipfi educa- 


tji.i=x9) I M 

;u t ■ Itjfrniin .1 S-^ is-i-l 
uo utTDH ni Hi sl 
nrn.»« x4_,xi_X2i<^^0 nt 
TI4 tnuJiiLiiijJiujigi 
. <i<i Dp ni Hi 11 d oI 
uJXnbLUp 
^i•> 


ihr 
jU'* 

■ :i5 


mus rccias lineas, 

GF quidem fcca-, 
tem AD in 4, & 

N H occurrctcm . 

FGinS.&IS 
fccantcm C G in 
T , pariterque M 
Qj^ccantem F G 
in OT , & I T in X , 

&cxpunAisw,S, 

X educamus inter 
N S, M X redas 
»» y,X«, SZ pa- 
rallelas ipfi CI. 

Et quia CF ad C 
G, nempe FH ad 
HS polita cft, vt 
F H ad H I erit HI acqualisH Sj‘ 

3 uadratuin-igitur I H cft arqualo 
uplo trianguli IHS , & quadra- 
tum N H equalc cft duplo tmpe- 
Pfop.i.h. zij H G ; quare quadratum N I 
arqualc eft duplo trapezij I Gt 
iimiliter quadratum I (^cquale eft 
duplo trianguli I QX , de quadra- 
tum MQ^il aequale duplo trape- 
zij QG ; itaque quadratum ex I M 
aequale cft duplo trapezij I G cum; 
duplo trianguli mSX, quod eft x- 
quale plano w/»: Et CF ad C.G, 
nempe proportio figura: cft, vtSZ, 
nempe Z X ad Z w» ( & hoc quidem . 
propter fimilitudinem trianguloru) 
quare comparado priores ad fuin- 
Lem. 1. h. terminorum inhyperbola, & 
ad eorundem differentias in ellipfi 
fiet X Z ( quae eft xqualis ipfi X «) 
ad X w , vr proportio inclinati , fiuc 
tranfuerfa: ad latitudinem figurae ‘ 

Dcf.?. comparatx; igitur planum m n eft exemplar , cftquc applicatum ad X»> 

nempe 


Digitizea by Gocn 


Conicor. Lib. V. 


^9 


nempe ad QH, Eodem raodoconflat, quodquidratum IL excedit qua- 
dratum I N quantitate exemplaris applicati ad H P, & quod quadratum 
B1 excedit quadratum IN exemplari applicato ad IH, & quod quadra- 
m tum I O excedit quadratum I N exemplari applicato ad R H (eo quod 

quadratumRI atquale cft duplo trianguli R VI, &quadratum OR equa- Pcop.i.h. 
Ic eft duplo trapezij RG, at in ellipfi quando O R cadit infra ceiurum F 
xqualc cft duplo trapezij R K i quadratum igitur O I in ellipii xquale eft Pf°P-3- 
duplo trianguli K EF, quod cft xqualc F C G cura duplo trapezij V F, 

, igitur quadratum O I in hyperbola , & ellipfi excedit duplum trapezij 1 G 
(quod eft xquale quadrato NI) duplo trianguli VS«, quod eft xquale^ 

® exemplari applicato ad R H : & fimiliter patet, quod quadratum A I ex- 
cedit quadratum N I exemplari applicato ad D H, cftquc D H maior 
. quam RH, & RH maior quam IH,- quare AI maior eft, quam O I, 3c 
f O I maior, quam BI, & BI, quam NI, & quodlibet horum duorumex- 
cedit NI potcftatc plano iam di^o, & hoc erat oftendendum. 


S I menfura fuerit maior comparata, dummodo in ellipfi fit portio tran- 
fuerfx , non maior medietate ipfius , tunc minimus, &c. Su fut Ic- 
geiuUm: Si mtnfnrt furit nuitr ctmftrtut, tUmmtdt i» elliffi mtmr Jitme- 
k tlitttu ttxit tr*nfiurfi, tunc minimtu, tjrc. Ntmfi mcnfitrtt Jkmi peffet 
lit fcmitrtmfrerfi , t»nc cjnt- 

dim trift tpet tm ccMrt cUi- ^ G 1 


trgtC F mtur^^tum t.u, 
cir iUitu ttnfbnH fciUcet *xit 

EC mtimr trit d»fU huintt fid vt EC ttd Jnfbtm CG, it* tfi aundrttam SC 
dd ijiuJrditim ReSi txit ctnfdcm tUifJit : ergt E C tfi mtitr aurum tximLj 
tUiffitABC. 

Et eduCla ex H perpendiculari H N , &c. tdefi ex H tdxOa H N fer- 
ftndicuUri ad *xim C l, tjna fecet feSitacm in M, &innif* rclfn N I, fnri- 
tir^ne dnffii relisu t rnmts l M, I L, t B, t A, nt^u nt eernm terminit nd 
axtm txtenfit perftndtcnUrHu , iit in frtftfitieniinj qnartt, quinta, ftxtaj 
fuSnm e fi . 

OiinHrnriim H U in narabola xouale eft H T nemnr G G in H C his 
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fid fetius tx vndtcim* Utri f rimis 
eft tnim ifiuidriaulu H N re- 

iturfnU cnttxtt pA ubfeilf* HC, 

A' fri Uttre rtUt, rtOtmf»- 
Ium fiti HC, & f<A femkrcltt CQ 
ftmifsis illius', igitur tfuudrutum H 
N sutuult tfi duflt reduuguli HCG. 

Hoc autem eft annuale duobus 
quadratis 

Qjjis , &c. hu vtriu fuhiust^ 
ge e Ur tutis grutiu, utijue CH i» H 
l tis uijuule tjl dufU C H l 
vtu cum duflt ^_H im HI, 

Ergo quadratum BI zqualeeft 
IC in IH \sa,ie.c.Hu fersttr,vt 
cUritr rtddstur dtmtfirttit, fubiust- 
gt ,fiilicet duflt rtSigult CHI vu* 
tum duflt qutdrttt His ertt tutem 
^utdrtium NI ujutle duflt reSttt- 
guli C H I,& vtttct jutdruti HI, 
trgt,1^. 

Et quia quadratum OR squa* 
le eft C R in I H bis, &c. 

SutiuMgi htttt decUrttituem . 

Sctliett duflt rtHtuguli C H 
J, (jr duflt cjutdrtts HI eum 
duflt reCltttguli RI H. <^u- 
re ejutdrttum t O diutie tfi 
^utdrutt R I, duflt efutdrtti 
H I , duflt reHeuguU RIH, 
dr duflt reHtttguli CHI; fed 
efuttlrttu H R uautle efi <jut- . 
drttt R I , efutdrttt I H cum ^ 
duflt reSftuguU RIH. Ergt 
efutdrttum 10 tquuU ijlqu*- O' ... 

drttt H R , tjutdrttt H I eum duflt reHtnguU C H t i ertt tutem friut fuu- 
drttum l N “qutU ejutdrttt 1 H cum duflt rcHtugult CHI, Igitur cxcefitt 
efutdrtti 1 0 Jufrt gutdrttum IN cfi ^utdrttum HA, . a 
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Notje in Propofitionem IX. & X. 



cUritrcm , tUctmJti 

EJuttmiit reSMS liiKtiGP muUm fecmttm AD i» s, 

Quadratum igitur I H ell xquale triangulo I H S , &c. nimirum, 
J^tArdtiim IH tfl mfiuU JufU ifrfteUi , & rtifunguii triumfuli IHS. 
j £t (imilitcr quadratum 1 Q^xquale ell duplo trianguli 1 Q,X, &c. Sei- 
lieet infU trtfez.^ ISm ^_r»m duple trimeguU SmX . 

JC Et hoc quidem propter limilitudincra triangulorum, ac componendo 
proportionem in hyperbola , tum inuertendo , & refleilendo in cllipfi 
fic,&c. Hniufmedi verht ineptt *d eenelajienem inferendum eemmuUui eti- 
eende ; ^uure eemptrtnde prieres *d fumnus terminerum in hyperieU, & td 
terum differentius in ellipfi fit, &e. ^uu quidem expedtti (vt in prone prucf 
I sedentium Lemmutum efienfum eft) prt^effitm deeUrunt, 

1 Vc proportio inclinati, Cue cranfuerlx ad latitudinem figurx compara- 
t»; igitur planum mn eft exemplar, &c. Stdiungtt num , vt dUtum eft itut 
^uintu, & fextu huius , peteft hie demtnftruri , tjued figuru m n fimilis eft ei, 
epuu sentinetur Utere trunfuerfe BC,& fummu in hjperbeU, & differ ensiu ite 
ellipfi Uterum trunfuerfi, reilt iuxtu definitienes edluuum , efi nenum , 
m Quadratum R 1 xquale eft duplo trianguli R V I , & quadratum O R in 
hyperbola zqualc eft duplo crapezi) R G , & in eilipft zqualc eft duplo 
trapezi) R K, dec. Legendum puse guudrutum S l utjuuU eft duple triunguli 
RV l ,& tfuudrutum 0 R utjtude eft dupU truptsssp RG , ut in ellspfi guunde 
O R eudtt tnfiru eenirum F utpuuU eft duple truptzJj R K , ^e. Deinde 
tfuum trtenguUm RV t fimiU fit trtungule IHS prepter puruSeUs V R, S 
Hi tdee trtungulnm RV l erit tjuegue ife/etknm, & reS ungulum.. Fefleutpuu- 

drutum 
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S.huius • 

9.io.h. 


breHtjsimi l N abfcijpt fint R 
CyH C eorum differ e»^ 
tU R H,fiufue R H Aquulis 
HCy & producatur OR per- 
pendicularis ad axim cjuonf- 
que fecet fedionem ex altera 
parte in pundo o , coniunga- 
turque ramus 1 0 . B ico quod 
tres rami 1 Oy 1 Oy I C tan- 
tumodo inter fe aquales funti 
quoniam quadrata in para- 
bola redarum RHy HC y 

feu in hjperbola , & eUipfiy 



■^\Q. 


redangula exemplaria inter fe fimilia applicata ad R Hy & H C aqualia funt 
inter fcy cum eorum latera homologa R Hy H C aqualia fuppofita fint, efique^ 
txceffus quadrati rami 1 O y vel I o , fe» 1 C fupra quadratum rami bre- 
uifstmi / iV aqualis quadrato R H , vel C H in parabola , & in reliquis 
fedionibusy exemplaribus fimilibus applicatis ad eajdcm redas aquales R Hy 

HC; 


n 


P h. ® ^ aquale efi duplo trapexq RCGOy 

rop-i- elltpfi quando ordinata O R cadit infra 

centrum Fy tunc quidem duda EK parallela-» 

CGy qua fecet G F in Ky erit quadratum O R 
aquale duplo differentia triangulorum FRo,& 

F C Gyjeu F E Ky qua differentia aqualis efi 
trapezao REKo, ideoque duo quadrata ex IRy 
(b‘ ex ROy tdefi quadratum ex / O aquale erit 
triangulis FCGy&lRVbts fumptts dempto 
duplo trianguli FRo. 

Quod efi cqualc triangulo F C G cumJ 
duplo trapczij VF, &c. Addoyquavidentur 
in textu deficere , fcucum duplodifferentiatria- 
gulorum I V Ryfjr F R 0 . In Isjperbola vero 

quadratum 01 aquale efi fpatio redi lineo VICGobis fumpto , quare in hyperbo- 
loy & elltpfi quadratu 0 1 aquale efi duplo trapezfi ICGS cum duplo trtaguli VoS. 

Qupd elt a:quale exemplari applicato ad KH, &c. Hoc enim confiat ex O 
qSy qua fupra dtda funt . 

Eftquc DH maior in hypcrbola, quam RH, itaque A I maior, quam p 
01, & OI in omnibus maior, quam BI, &c. Textum hunc corruptum fic 
refiituo : Efi que DH maior , quam RH y & RH maior qtthn IH; itaque A l 
maior efiy quam Oly (jf 01 maior quam BI. 

Stmiliter , vt in pracedenti fedione fadum efi , reperietur multitudo ramo- 
rum inter fe aqualium , qui ex origine ad fedionem duci poffunt . Exifiente^ 
PROP maiore, quam comparata, fi differentia abfeifiarum rami maioris, 

Ili Ada' ^ breutfsimi aqualis fuerit abfeiffa rami breuifsimi , erunt tantummodo tres 
rami inter fe aquales; fi vero maior fuerit, duo rami folummodo aquales erunt ; 
at fi fuerit minor eadem abfeiffa, erunt quatuor rami tantum aquales inter fe. 

Et primo ramorum 10,^ 


i( 

II 

■ 

h 

k 

0 . 

fl 
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W C ; igitur frtJiili txccfftts tm in frrtlcU , tjnim i» nlijiiit fiihtmi- 
out tgtula /»»/ inter ft,^ itki tjtudrttn mmernm 10, It, IC, ^rtmiitji 
nqntlet ernttf, cnmijne qailiiet tltns rtmns /ifrt,ve/ infrn rtmnm 10 mnttr, 
niel mtnrr Jit ille, nem erant plnret , qtum tres rtmi tnter fe e^aales. 

Seenndt H D dtfferemi* atfeijftrnm rami IA, & ireaifitmt IN Jafftnatar 
mater, tjaam H C ^aa efi atfciffa ireaiftimt rami 1 N i ii- frtdaifa fimi Uter 
erdinata DA -vitra axtm ad feOienem tn a, & cenianNa I at Dtet, ejaed dat 
rami tantammede IA,&Ia tnter fe aqaaUt fant: Sma HD maitreji, tjaam 1 

H C , erit ajaadratam ex HD matas ijaadraie HC-, faritergae exemplar appli. 
ratam ad H D maias erit exemplari ei Jhnili applicat* ad H C ,a- idet tam^ 
gaadratam l A, quam I a maias ertt qaadrato IC, eam qaedhiet Ultram ma- 
ttri exeejfa faperet quadratam hreaifsimt rami IN qaam quadra tqm IC, qua- 
re tam ramus I A, qaam I a( qui aquales fant) maitres erunt, qaam I C, ^ 
idet maitres qaam tntercepti inter IC, 6- IN, panterqae materes, quam tn- 
terpefitt inter I N,d- 1 A, d- mineres emnihus alijs, qai infra ipfts eadant . 
^tprtpter dae tantam rami 1A,1 a ai trigint ad /catenem duei ftgant in- 
ter ]'e aquales . 

Terni fint daa ai/cifarum differentia HP, &HI aquales irner fe,d- qua- 
libet earum mmtr H C abfctffa rami hreaijsimi, d- prtdacantur perpendit ala- 
res ad axim LP, Bl, dente cenaeniant ex altera parte eam /eaitneinl,d-i, 
ctniungantarqae rami ad l, i. Diee, qaataer rames l B, IL, ll, l i aquales 
inter fe tantammede duci peffet quia, -vt diNam ejl, qailtitt eeram faperat ra- 
mum breaifsimam IN petentia tedem exceffa, erant radtj ipji IB, IL, Il,li 
aquales inter fe, reliqui vere fupra, d- infra ipjes maitres, aut mintres erant, 
dftdee nen pejptnt duei piares , quam qaataer rami tam ehai aquales, ^ed 
erat ejlendendum . 

Et infaper quadratam rami 
a breaifsime remetieris faperat 
quadratam rami prepinqaieris, 
tn parabela quidem reitangale 
fai exceffa , d" fak aggregate 
etifferettah faaram abfeiffaram 
at aifciffa rami ireatfsimi, in 
reliquis vere feSientias reOa- 
gale fai eidem exceffa differen- 
ttali, d- fai reHa hnea, ad qaam 
famma dtfferentialis eandeuLs 
frepenienem habet, qaam latas 
tranfaerfam ad fammam inhy- 
feriela, d" ad differentiam in ellipjl Uterum reHi, d" tranfaerfl. 

J^aentam in paraiiU quadratam IL faperat quadratam IN eidem exceffa, 
qae quadratam H P faperat quadratum H cum quadratam HP, atque qua-Esl.ha. 
dratum I N fsmal fumpta aqualta ftnt quadrati L I,& quadrata ex H .^d- 
ex tN aqualta fiat quadrate IN) fed exceffas quadrati H P (apra quadratam 
HS_aqaaUseJl reH angule fui P ^tfferentia,& PH, HS>j famma Uterum 
teraadem qaadrateram centente ', igitur quadratum / L faperat quadratum ra- 
mi l N prepinq aiens ireuifsimi 1 N rtH angule fui p ^txeejfu ,& P H 
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M^egdtt JifertHtuli *h- 
fcijpirnm rtm$r»m l L, ! 

M tk tbfiijf* rtmi hrtHif- 
/imi, 

Pdri mtd) i» hyfertoU, 
^tlUfptjttddrttumlL fr- 
ftrtt ijntdnlHm l M ntti 
Ei».ioJi. txtmfUr tf- 

flsttuum sd H P fmftrtt 
txemfUr uffUcutum »d H 
S. ; fid difircmU ixem- 
fUrixm dpflic4itrmm *dH 
P,& H tft re- 

ifdxgiile fxt P S^exceff» 
differ enti ili, tprcB* linet 
eemftjlu ex X m, ^ »1, td tjutm fvnnu 
differ eniiilii P H ^eindem freptrtitnem 
hahet, ijntm Utut trifturfnm tdfummtm 
in hjferboU , cr td dipirentiim in elltffi 
Uterum trtnfuerfi , & re£U , vt in neta^ 
fropcptitnit 5 . ejtenfum eft 1 igitur qutdrt- 
tum IL fupertt t^undratum l M itm dtBa 
reBtnguU fuk P & f«k Xm, d" u l, 
qutd erui ifiendendum . 

SECTIO IV. 

Continens Propofit. VII. 
&XII. Apollonij. 


S I fuerit menfura A 
D minor com- 
parata A E, (12.) aut 
fit pars linea: breuifli- 
mi, & axis in ellipfi 
fit maior , erit A D 
breuilfimus ramorum 
cgredientium ex ori- 
gine eius in omnibus 
feifiionibuSjVtfunt F g 
DjGDjBD, CD, 







& proximior illi minor eft remotiore , nempe F D quam G D , & G 
D , quam B D . Qjiia 
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^ A F E i Ergo ille cft multo maior quam 
AFD, qu;irc F D maior cft; atque fic 
1 patet quod G E maior fit quam E F,& 




B 


GF > igitur angulus GFD mult6 maior 


ideo angulus GFE maior cft, quam E 


cft , quam F G D , & proptcrca G D ma- 
ior cft , quam D F , & fimiliter B D, 
quam GD, & DC, quam AD,&hoc 
erat propofitum . 


N O T 


S I fuerit m*enfura A D minor comparata A E , &c. Str/t/u/ propojttionis 
clarior fic reddetur ; Si fuerit menfura A D minor comparata A E , qua in 
ellipfi fumi debet in axi maiori eius (iz.J aut fit pars linea breuifsima ; erit 
A D minimus ramorum FDyCDy BDyCDt egredientium ex origine eius in 
omnibus /eFfionibuSy & proximior illi, &c. 
b Quia A E cft linea breuiflima, igitur, &c. Vt conflruSlio compleatur fu^ 
biunqp: Igitur fi coninngantur reUfa linea EF,EGf EC, reiia litue 

A F , FGyfi B, AC erit FE maior, quam AE. 

C Ergo hic cft multo maior, quam A F E, &c. Senfus clarior reddetur hac 
ratione: Ergo angulus FAE multo maior erit, quhn AFD, qui efi portio mi- 
noris anguli, quarh FD fubtendens angulum maiorem efi maior, quam AD. 
d Icitur ipfc multo maior cft , &c. Superaddo, rationem iffationts dicendo'. 
Et propterea angulus GFD maiorem excedens erit multo maior ,'quam FGD% 
qui portio minoris efi. 

Manifeftum efi in prima figura propofitionis 7. quando A D efi portio axis 
minor comparata, quod tunc ex origine D duo tantummodo rami inter fe aqua- 
les ad vtrafque partes axis duci poffunt ad fictionem, dr erunt illi, qui ad ter- 
minos eiufdem ordinat im ad axim applicata iunguntur ab origine D, vt confiat 

ex fuperius dtSfis, __ 

At tn fecunda figura propofitionis 1 2. pojjunt quidem ab ortgtne D ad feti to- 
nem duci hinc inde a breuifsima D A , aliquando duo tantum rami inter fc^ 
aquales, aliquando tres, atque etiam quatuor interfit uquales, qn±^(>Snitiopeiih 


det ex propofitione 7 a. huius libri . 



f . . 

'•■•b 




D 


SECTIO 
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SECTIO av I N T A 

Continens XL Propofit. ApoIIonlj . 


L inearum egredientium ex D centro ellipfi^ ABC, breuifll- 


ma eft femiaxis minor redus 

illius, qui fit B D, maxima vero eft 
femiaxis tranfuerfus, qui fit AD, 6: 
propinquiores maiori funt maiores 
remotioribus , vt H D , quam G D , 
& quadratum cuiuslibet rami , vt G 
D ( exempli gratia ) excedit quadra- 
tum brciiifllme BD exemplari appli- 
cato ad iniicrfam illius 1 D . 



a 


E Ducamus itaque EA a;qualem AD, &abfcindaraus exilia AF equa- jj 
Icin dimidio eredi i & iungamus DF, DE, & perducamus ex G,H 
perpendiculares ad D A, & fint GIM, HLN. Quia quadratum GI ^ 
quale eft duplo trapezij I F ( prima ex quinto J & quadratum I D cft a:qua- , 
le duplo trianguli IDM, eo quod I D eft aequalis IM, erit quadratum., d 
DG xquale duplo trianguli ADF (quod cft xquale quadrato BD (a.cx 
quinto) vna cum duplo trianguli QJAD , quod cft a:quale rcCtangulo Q_ 
P; igitur quadrati G D cxcclfus fupra quadratum B D cft arqualis plano 
Q^P , & quia DA, nempe E A ad A F cft , vt D I , nempe M I ad I Q, q 
& per conuerfionem rationis A E ad E F , fcilicct dimidium tranfuerfa: 
ad illius cxccffum fuper A F dimidium eredi, cft, vt M I , nempe M P 
ad M Q ; igitur planum Q P fimile eft figura: comparata:, fic M'P xqua- 
lis cft D I . Similiter patet, quod quadratum D H excedit quadratum B 
D exemplari applicato ad D L , & quadratum D A fuperat quadratum 
B D exemplari applicato ad D A ; Eft vero D I minor, qudm D L, & 
DL, quam DA; igitur BD (qua: cft dimidium redi) minor cft, quam_ 

G D , & G D , quam D H , & D H quam D A , quod erat oftendendum . 


N O T 


E t debet efle linea brcuilfima perpendicularis ad menfuram , nempe B 
D perpendicularis DA, &c. ///er omnino expungi debent , tanejnanL-» 
fuptruacanea , axes enim effe nequeunt , niji ad inuican perpendit ular es /int; 
quare ccnfeo ab aliquo verba illa addita textui Apollonq fuijfe . 


f 


Djgitlzecl Qy Qoogle 


Edu- 
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I) Educamusitac^UC E A>&c* Lego: EducamusitaqiB A f:rftn<iiculayefn,(if‘ 

Aqualem A D . 

Q Et perducamus ex G, H perpendiculares, &c. Et perducamus ex <7, H 
perpendiculares ad DA, & Jint HLN,&GlM,qua fecent FD in^&D 
E SM N, atque a puuliis M educantur MP, , parallela D A, 

qua fecent rectum axem BD inO,P. Addidi hac pojhema 'verha, vtconflrth 
(lio completa fit , 

J Eo quod I D eft arqualis I M, &c. ^eniam fieuti in triangulo D AB 
fimi li triangulo DI M (propter angulum D communem, c^reitos angulos ad I, 
&A) latus DA aquale erat E A, "ita latus DI aquale eft IM. 

^ Nemoc M I ad I Q, & c contra , &c. Lego : Nempe M I ad I per 
conuerfionem rationis . 

r Cumque B D fit dimidium axis redi erit perpendicularis ad AD men- 

* furam , &c. Hac verba poftrema pariter expungi debent, nifi forti corodarium 
propofitionis exponunt, & tunc textus fic reftitm deberet. Ex diitis confiat, li- 
neam brenifsimam e centro ellipfis ad fectionem duFlam , perpendicularem efk 
ad axim e tus maiorem. 

Mantfefium eft ex centro ellipfis ad feit tonem duci non pojfe plures, quanta 
quatuor ramos inter fe aquales, neque pauciores duobus t tres autem nequaquam; 
nam duo medietates cuiuslibet axis aquales funt inter fe , quatuor rami ad 
extremitates duarum applicatarum ad axim aqualiter e centro difi antium duiti 
aqttales funt inter fe . 

SECTIO SEXTA 

^ C o ntinens Propofit. XIII. XI V. XV. Apolloni j . l 

O stendamus mod6 c6- 
uerfum harum pro- 
policionum j & dl , quod li- 
nea breuiflima B F continet 
' cum fua menfura A F angu- 
lum acutum , vt B F A iiu 
omnibus le^Siionibus , &cl- 
lipfi ( fi tamen non egre- 
diatur ex eius centro ) eiufi. 
que potentialis abfeindet 
menfuram (13) in parabola a:qualem comparat® (14) & in 
hyperbola ( 15 ) & ellipfi lineam , ad quam inuerfa eft, vc pro- 
portio figur®. 

S it centrum D, & dimidium eredii AC. Quia BF eft linea breuiflima, 
erit AF maior quam A C, eo quod fi eflet xqualis (t^6.cx quinto) 

D 2 aut 
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E t eius poccncialis fccct menfuranuj 
in parabola, ,&c. idtfi, dr citu ft- 
umulii dtfeiKdel exmenfurt vfq»e tdcrigmem^ 
in fdrahtU qmdem Jcfmentum ttqiuie comptr*- 
td , crin hjMrhoU , ^ dlipj! Untdm , dd tjudm 
indtrfd tdnJem frtMrpdrtitnem hdbet , tjndm U- 
Int trdnfutrfnm dd recfnm . 

Et ducatur cx G perpendicularis ad k{ 
nem, &c. £t dncdtnr ex G relid Imed 
fuldrit dd dx/m , dr freducdtnr vfqne 
fum , 


aut minor illa (7. ex quinto) ef- 
fet tinea breuilEma A F, aut pars 
illius , quod ell falfum , igitur 
maior eu . quam AC & pro- ^ 

pterca AD ad A C maiorem^ y 
proportionem habet , quam ad H l- 
A F ! ponamus ergo, vt A D ad / 

A C, ita DG ad GF in hyper- / 
bola, & eUipri; at in paralia-, 
ponamus GF squalem AC , & 
ducatur cx G perpendicularis ad 
fediionem . Dico , quod ei oc- 
curret ad B . Nam fl occurrat 
fe&ioni ad aliud pun< 5 ium , vt H co- 
niumSa H F erit H F breuidlma ( 8. 9. 

I o. ex quinto ) fed fuppofuimus B F eOe 
breuiflimam, quod cft abfurdum , ergo 
perpendicularis occurrit le&ioni in B . 

£t quia angulus B G F cft reiftus , erit 
angulus BFG acutus, quod erat often- 
(lendum. 


N O T 


1?^ 


ni i5 (pi V jiir- ^ iti ^ 

•OTq«7 jfb LhaUh! IBJ-Jli. i _ ^ nit.;;:. >3 v ?t '■ i - 


itfi * "i ci ■ SECTIO 
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SECTIO SEPTIMA 

Continens XXVI, XXVII. XX VIII. PropoC 


A Ngulorum ab axi fctiionis A H , & a lineis breuiffimis F 
B , H G contentorum proximiores vertici fedionis mi- 
nores funt remotioribus, nempe angulus AFB minor eft AHG, 


S it itaque centrum D, & femi inclinatus axis A D , fiuc femitranfuer- 
fus, & dimidium ercAi AC: educamus itaque duas perpendiculares 
GL) BI, & Ii feiflio fuerit parabole, erit FI aequalis LH, quia quxlibct 
earum xqualis eft AC ( 13. ex quinto) & LG maior eft, quam Bl;an- 
gulus igitur F minor quam H; Ii verbfedio fuerit hyperbole, aut elliplls, 
^ erit FI ad ID, vt HL ad LD, quia quxlibct earum eft,vt AC ad AD 
(J (14. 15. ex quinto) & permutando, erit I D ad LD nempe BI ad ML, 
vt I F ad LH, & anguli I, & L funt re(ftii igitur duo triangula BIF, M 
L H funt fimilia, ideoque angulus AHG maior eft, quam angulus AF 
B, & hoc erat propofuum. 


Hinc patet , lineas brcuillimas fibi occurrere ad partes axis 
fedionis . 

O Via angulus A F B minor eft , quam angulus AHG; quare fibi oc- 
currunt ad partes F ,H, dc hoc erat oftendendum. 



PROPOSITIO XXVI. & XXVII. 



A C 


N 


PROPOSITIO XXVIII. 


NOT.B 


3 ° 
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N O T 

E Ducamus itaque duas perpendiculares , Scc. FJuetmus tx fun- Z 
Ith B I G J».u e Lt B I ferftxdknUres *i txim ei tccummtts in L, t . 

Et I. G maior eft , quam B I, &c. BxHxn^ot E» ijiitd fttextitlis C L nui- [) 
gis raedir i vertice , cjxim Blifi itm ducatHr B M firetleU xxi in ftrtheU , 
Crex centri ednCtt in reliqais feiUintins , fecnnt G L in M, eeninn^tturqne H 
M, erit in farnkiU M L miner quhn C L-,& etqaihs B /, & idee en^alnt M 
H L miner erit nngnlo C H L, & ecqaelit engiile P, dr f repter e e engnlM F mi~ 
ner ejl , quem C U L , 



.Ift.i. Si veri feflio fuerit hyperbole, aut eilipfls, &c. Jdde ; ManifeJInm efi 1 
reifem BD ex centre dnCtem feSienem fecere tn B,& f repter ea ecenrrere pe- ^ 
tentieli G L a vertice remetieri, quem B l inter punife G,dr L,dr ertt F l, 

C" cetere. 

Erit ID ad L D, nempe BI ad M L, Scc. Adde (propter perellelei J /, J 
ML, & fimilttudinem triengulernm DB1,& DM L.) 

Qiiia angulus A E B minor eft , quam angulus A H G, &c. Adde; Et - 
fnmpto communi angule EHN erant A f B,fen H F N y& F H N fimnt funrpti ^ 
mtnoret duobus angulis G H Ay F H Ny qui eluebas reetss aquales funty querc.u 
BFyGHy concurrunt ad partes F, & HyVt in N . 

Prt inteUigentia fequenstum prepefitienum hac pramtni debent , 

LEMMA V. 

HeiseM A utili muierem pr»pmrtfcnem , fiam C cui D, Dica , re- 
^angulum fuL extremis A , D contentum maius ejfe eo y epiod fut me- 
dijs "B yC continetur y e comterfo. 

• vt c ad Dy ita E ad B; p.ftet ex elementisy A excedere ipfam Ei quem 

M* teS angulum A D matus erit reei angule E D ; ej! vero rehangulum B , 

C fub 
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CfiAinttrmedijs csMtenfMm d^ttaU ei > qited g ^ 

fiA extremis Et D quAtuorpreperutHMlti cets- 

titsefHr i er^e reltdMgHlxm A D mdius ejl re^ A - ' 

QdxgHU B C. p$Jied(itre£i4Hgnli A Dma~ i .. i 

iMS redAHguU BC lOice A dd B meierempre^ _ ^ 
pertieneituidhere ttfnkmC ad Di Si enim h$c 

verum ne» eftt buhehtt A ud B eundem-, uut D '' ^ ' 

minerem prepertienem ejuim C ud D, ejnure reS ungulum A D ueiuultt unt mi- 
nus erit re^lungule B C, quu funt centru hjpethejim > igitur A ud B muiertnue 
prepertienem bubety <juAm C ud 

L E M M A. VI. 

S /reBalinea A"B fecetur bifariam in C, (^nm bifariam in D: Dico, 

cjuod ftmifsis CV ad altemm fegmemarum iruaualium D S habet ' 
maiore proportione, ijudm relicfuum iiuquoLii AD ad altera medietate AC, 
femi^is C B , fea re- C D B 

Bnealum S C A mtnneft reBoagnl» A DB • 

fili imaijmdUbiii fegmealii emiemtiergeex pra- 

cedenn lemmate C B aet D B materem prtper- A D C B 

lienem habet , e/aam A D aj AC; Ajftmitmr ' ' ^ ' 

in /ee/Henti prep. 51 . preblema anti^mun in- 

nentienii duarun meeharum centinae prepertienalium inter Jaas reif at lineas |j,_ 

datas yCutnseenfiriUite, clr demenjlratte ab ApeUente innenta adhuc Itgttur apud i.Arch^ 
£utectum, ftd erganica tjutdem iUa efi,& ad manuum eperatienes maxime ac- 
eemedata, nen emnine dtuerfa ab ea, ^uam Here,& phtle ediderunt . At Par- 
menien altam ttufdem preblematit demenjlratienem Apeltenie tribuit paule di- 
uer/am ah ea , tjuam Euteciut recenfuit ; eam fane nec percepit, nec rite expb- to lib. j. 
fuit, Phileponus, ^uam enim petiHeuem neu demeuf ratam tpfe vecat cenfeaue- 
tta e]i neceffaria ex dfcriptiene hyperbeles, ejua emnine fuhintelligi, dr adiun- 
g! debet , vl teiUgttur ex Pappi •verbts : hi enim (^fcilicet Here , d" Phile )Coll.in>. 3 . 
aferentes prebUma fehdam efe , ipftus cenftrulfienem iudrumeuth tantum per- PtoP-4- 
fecerunt ceugruentcr Apellenie Pergae » oui refelutiencm eius fecit per cenife- 
B tenes. Ent igilur Apellent/ prepeftie huiufmedi . 

LEMMA VII. 

1 9iter reSiam lineam A C maiorem , ^ "B C minorem duas mediat 
proportionales reperire . 

Centieniaut ilU ad anruUs rcBes in A, & cempUatur ParaBeUgrammuuLj p^^^p ^ 
AB D C, cui ctrcumfcrutatur ctrculus diametre D A, d' per punBum D circa 
a/ymptetet C A B defcribalur hyperbole D P , & ducatur reBa D M circulum 
tangens in D , & reBa I D K feBienem ibidem centingens , eeeurrens afym- P; 
pteiis in t,&K, erunt tfutdem l D,&IK acfuales tuter fe,&DC paral- ^ 
lela rft A K, erge / C aipualis eJl C A ; pari ratiene K S aejualts erit B A , 

Jed pefita futt C A mater quam A B , erge in triangulis J A D, d" B D A bafis 
SA mater erit , quam A E , (^latera 1 D ,D Baqualtafnnt, B A ef commune, 
igitur angulus ADI mater ent angule ADB, dpreplerca reBa Itnea 1 KfeBiene 
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ccfit/ageas i» D intra circulu cadet ad 
partes acuti anguli A D K, fed qualibet 
relfa linea ex D inter tangentes K D , 

(ff D M incedens fecat ctrculum , 

56. lib. I. hy per holam D F tergo ctrculi pertphe- 
ria , dr hyperbole non ad eafdem par- 
tes caua fe mutuo fecant tn duobus t>un- 
His ; eoncurrant in D , dr F ^ co- 
niungatur reHa Itnea D F , qua pro- 
duHa fec et afjmptotos in punHis G , 
d>“ H : ojlendendii efl reltas B H •, &G C 
ejfe duas medias proportionales quajitas. 

Suoniieiufdemre£{*ltnca portiones G 
Ibidem. Dt & F H tnter hyperbolen ,dr afjm- 
ptotos intercepta aquales funt tnter fe^ addita communi D Fy erunt F G tdj"G Fi 
inter fe quoq; aquales quare reHangulum D H F aquale erit reEf angulo FGD, fed 
reli anguli AH B aquale ejl reHangulo DH Fy{ eo quod ab eodem punHo H extra 
circulum pofito ducuntur dua re£ia linea circulum fec antes") : fimili modo reHanguH 
AGC aquale eJl reHangulo FGD, igitur duo relfangula AGC A H B aqualta 

inter fe erunt , & ideo vtG A ad AH, ita erit reciproce BHadG C ,fed vt G A ad 
A H iitaejl D B ad B H , nec non GC adC D,( propter aquidijlantia tpfarum D B, 
G A, d>“, ipfarum C D ,d)' ci H ,d>“fimilitudinem triangulorum ) , quare D B , feto 
.n"‘ C A ad B H eandem proportionem habebit , quam B H ad G C , dr eandem > 
quam habet G C ad C D , feu ad A B ,dr propter ea quatuor reHa linea C A ^ 
B H ,C G , & B A erunt ineontinua proportionalitate , quod erat propofitum , 

SECTIO OCTAVA 

Continens Prop. IL. L. LL LIL LIIL ApoU. 

S I menfura non excedit comparatam , nullus ramorum fecantiu 
ex concurfu egrediendum erit Breuifecans: & linea: breuilTimae 
ab extremitatibus ramorum du(^jE in fedionc abfeindunt ex axi li- 
neam maiorem, quam abfeindunt rami (5 1 .& 5 2.) Si vero menfura 
excedit comparata exponi debet linea certis quibufdam legibus in- 
uenienda, qua? vocabitur TRVTINA . Et fiquide perpendicularis 
maior fuerit illa,tunc rami habebunt proprietates memoratas; fi ve- 
ro aequalis fuerit , tunc inter ramos vnicus breuifecans affignari po- 
teft, & propietates rcliquoru ramoru erunt illa: cardem fupci uis ex- 
pofit*; fi vero minor eft illa, ramoru omniu duo tantum brcuifecan- 
tes erunt , reliquorum vero , qui non intercipiuntur inter duos bre- 
uifccantes, eatdem propietates erunt; eoru vero, qui intercipiuntur, 
linea: breuiffima: egredientes ab earum extremitatibus abfcindiint 
ex axi lineas minores , quam fccant rami ipfi . Oportet autem.. 

in cllipfi , 




j: 


Digitfzed by ' 


Conicor. Lib. V. ^ i 

in ellipfi, ve menfura fumatur in maiori duorum axium ^ & i^iui 
egrediantur ad eius fedionem. 


PROPOSITIO IL.&L. 

E x E concurfu fuper perpendicularem E D educamus E Bfe- 
cantem nienfuram A D in F , & fedioncm A B in B , & 
fit A H dimidium ere(iii j fitque menfura A D non maior, quam 
H A. Dico quod BF non erit breuiifima, & minima egrediens 
ex B abfcindit ex fagitta maiorem lineam, quam F A: at fi fue- 
rit A D maior , quim AH, tunc B F pocell ciTe linea bieuif- 
Ema. 



E Ducamus iam B I perpendicularem ad axim» & fupponamus prius A 
D non maiorem quam A H , & fit fcAio parabole : igitur D I mi- 
nor cft , quam A H» & ponatur G I squalis A H, erit B G mmuna ^^8. 
cx quinto J & abfcindit G A ex facitta maiorem > quam A F,* fi vero fe- 
iftio fuerit hyperbole, aut ellipfis, fit centrum C;ergo A C ad A H non 
habet maiorem proportionem, quam ad A D, quare CI ad I F maiorena 
proportionem habet , quam C A ad A H ; ponatur ergo I C ad I G , vt 
A C ad A Hi ergo B G eft minima , & abfcindit ( 9. & 10. ex quinto) 
G A maiorem , quam F A , quod erat oftendendum . 
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PROPOSITIO LI. 


j*/ fil 

i iltfi ‘ > 

-V 


D Eind^ fit D A maior quam AC, Htque prius fcdio pa- 
rabole , & fccetur ex D A ipfa D F aequalis A C , & A 
G fiat pars tertia ipfius A F , educaturque B G perpendicularis 
ad axim,& vt D F ad F Gjita fiat B G ad lineam H ( & haec 
eft Trutina ) coniungaturque B E j & fiquidem D E fuerit ma- a 
ior quam H. Dico, quod nullus ramus breuifecans duci poteft. 





Quoniarn D E maior cft , quam H habebit D E ad B G , nempe D I 
ad I G maiorem rationem > quam G F ad F D , & componatur propor- 
tio , vt demonftretur , quod I G minor fit , qu.im D F , qux xqualis 
eft ipfi A C ; breuiffima itaque egrediens ex B abfeindit ex fagitta A 
D maiorem lineam , quam A I ( 13 . ex quinto } ; poftea ducamus ex E 
ad fcAionem ramos E K , E L ad vtramque partem B E , & duas per- 
pendiculares 

KM,LN, pro- q 

ducamus vfq; 
ad Qp tan- 
getem feiftio- 
nem in B; & 
quonia fcdio 
cft, parabole, 

& O Qtagens 
cft, igitur O G 
cft dupla ip- 
fius A G » que 
cft femiflis ip. 
fi us F G; ergo 
G F aqualis 
eft G O, erit 


igitur GO ad 
O M , nempe 
B G ad P M 
in maiori pro- 
portione, qua 
M F ad F Gj 

itaque M K in F M minus cft i quam B G in G F, quod eft minus quam 
E D in D F propterca.quod E D maior cft quam H ; igitur E D in D F 
multo maius cft , quam K M in M F , quare E D ad M K , nempe D 11 ad 
RM maiorem rationem habet, quamM FadF D,& componendo patet, 
quod p F maior fit , quam R M. Igitur breuiffima egrediens cx K ^ 13 . 
cx quinto J cadit extra R K; Et firailiraodo conftat , quod brcuifflma_. 

egrediens 


b 


d 

e 
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cgrediens ex pando L cadit extra LS, quapropter duci non poteA ex E 
ad Tcdioncm L B A linea > aliqua cuius portio intercepta inter axim > & 
fedionem, Iit linea breuilCma. 

Pariter demonArabitur, quemadmodum iam oAenfum eA , quod fi E D 
g luerit squalis H, tunc GI squalis erit D F, quzcAxqualis ipfi AC; Sc 
ideo B 1 (S.exquinto) vna cA ex breuiflimis, non autem R K, quia de- 
monArabitur, quod ED ad MK, nempe DR ad KM maiorem rationem 
habet, quam MF ad FD, & propterea DF maior erit, quim RM: bte- 
uilfima ergo cadit extra RK. ( 13. ex quinto^ Et S L quoque non eA ex 
breuiAimis, quod ita demon Arabimus; Si NS minor eA, quam DFicrgo 
breuiffima cgtediens ex L cadit extra S L: Non igitur ex E duci potcA 
ad fcdionem linea brcuifccans prster EB, & hoc erat oAcndendum. 

h Tertio loco fit E D minor quam H , & oAcndctur quod E D in D F 
minus eA, quam BG in GF; poAea ponamus TG in GF squale illi, Sc 
erigamus fuper F perpendicularem F V, deducamus perT fcaioncnu4-l‘l>-»- 
hypcrbolicam circa duas continentes A F, de F V, dux Tediones fe mu- 
tuo fecabunt in duobus pumAis, & fint K, L, de educamus cx illis duas 
L N, P K M perpendiculares ad A D . Et quoniam perpendiculares K M , 

TG, LN paralleli funt continenti VF, erit KM in MF squale L N in 
N F ( I a. cx fecundo) de quodlibet eorum squale cA TG in G F , quod fa- 
^um cA squale EO in UF; igitur EO ad KM, nempe OR ad KM cA 
• vt M F ad F O , de componendo patet , quod O F e A squalis R M , de pro- 
^ pterea K R eA linea brcuilfima f 8. cx quinto .J 
Jc Et fimiliter patebit, quod LS fit brcuilfima, 

1 Et cum B I intercipiamr inter illas patet etiam, quod BG in G F ma> 
ius fit, quam EO in O F, oAcndctur vt duAum eA, quod IG maior fit, 
quam OF; brcuilfima ergo duAa cx B cadit inter I, & A. 

_ Ocindi ex concurfii E ad fcAionem parobolicam A B Z educamus EX, 

^ EZ; quas interfecant / Z , X Y perpendiculares ad A D, quz paralleli 1 

fum continenti F V fecantes KTL hyperbolen, ergo xY in YF squalo 
eA GT in GF, quod facium cA squale EO in O F, itaque E O in OF 
maius cA, quam XY in Y F; igitur EO ad X Y, qus cA vt Oi ad iY 
maiorem rationem habet, quam YF ad FO, dc componendo patet, quod 
F O maior cA quam i Y; itaque brcuilfima egrediens ex X abfcindit ex 
AO lineam maiorem, quam »A| Simili modo demonArabimr, quodZr 
n non fit breuiflima , dc quod breuilfima egrediens ex Z abfcindic ex A O 
lineam maiorem, qudm Ac, dc hoc erat propofitum, 

PROPOSITIO LII.LIII. 

Dcind^ fit fcciio hyperbole, aut ellipfis AB, &axis illius C 
AD, centrum C, & DA menfura, qua: fit maior dimidio ere- 
di, & perpendicularis £D. Dico, quod rami egredientes ex E 
3- habent fupehus expolitas proprietates. 

E x Itaque 
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r 'aque per C producamus CI parallelam perpendiculari ED» &pona- b 
mus quamlibet duarum proportionum CF ad FD,&EK ad KD>vt 
proportio figurae, & educamus ex E, K redlas E I, KS parallelas ipfi C 
AD, & interponamus inter FC, C A duas medias proportionales C N, C 
C O, & erigamus per O perpendicularem B O, qux occurrat fedioni in 
B; & ponamus proportionem alicuius lineae, vt Q_ad B O compofitanu. (j 
cxCDadDF,&FOadOC,&fitED maior, quam QJTrutina; Di- 
co, quod nulla breuifecans egreditur ex E ad fe< 51 ionem, & linea breuif- 
firaa, egrediens ab extremitate cuiuslibet rami aflignati , abfeindit cum^ 

A ab axi maiorem lineam, quam fecant ilh rami. Producatur prius EB 
fccans axim in H, & quia ED maior cft, quam Qj ergo proportio ED 
ad BO (quae componitur cx E D ad D K, nempe I C ad C S, & ex D 
K, nempe G O ad O B) maior cft proportione , quam habet Q ad B O, 
quK cx hypothcfi componebatur cx CD ad DF, & ex FO ad OC; fcd 
ED ad DK cft, vt CD ad DF (quia quxlibet earum cft, vt proportio 
figura; compofitx , vel diuilae) remanet proportio OG ad O B maior ea, 
quam habet F O ad O C ; igitur O G in O C , nempe rctftangulum C G 
maius cft , qu.im B O in O F : & ponamus reitangulum F G commune , 
erit rciftangulum F S maius , quam B G in G M ; cft verb redanguluni.» 
FS xqualc rcdlangulo EM f' eo quod EK ad KD, nempe ad F M cft, vc 
S M ad M K, quia quxlibet carum cft , vt proportio ngur.!: ; itaciuc rc- 
(ftangulura EM maius cft, quam MG in G B, &proptcrea E K ad B G, 
nempe K R ad R G maiorem rationem habet, quam GM ad MK, ergo 
componendo, patet, quod K M, nempe D F maior eft , quam G R , «Sc 
ideo EI ad KM, nempe CD ad DF, fcu IC ad CS minorem propor- 
tionem habet, quam EI ad G R, qux eft, vt I T ad B G, propter fimi- 
litudinem duorum triangulorum EIT, BGR, ergo IT ad B G maiorem 
rationem habet, quam I C ad C S, fcu ad O G ; & comparando homo- 
logorum differentias in hypcrbola , & eorum fummas in cllipfi , habebit 
CT ad B O, nempe C H ad HO maiorem rationem, quam IC ad CS, 
nempe CD ad D F, & diuidendo in hyperbola, & componendo in elli- 
pfi C O ad O H, habebit maiorem proportionem quam C i’ ad F D , qua; 
cft, vt proportio figurx; igitur breuillima egrediens cx B fp. 10. exquinto> 
abfeindit cum A maiorem lineam, quam AH. 

Poftc.a educamus ex E lineam occurrentem fcclioni in V , & produca- 
mus eam , quoufque occurrat C I ad X , & ducamus per B lineam tan- 
gentem fedionem, qux occurrat inclinato, fiuc tranfuerfie in a, &pcr V 
ducamus perpendicularem fuper axim, cui occurrat ad c, & occurrat tan- 
genti B 4 in d; Sc quoniam O G ad O B , quemadmodum dcmonftraui- 
mus, maiorem proportionem habet, quam FO ad OC, ponamus /O ad 
O B,vtFOaclOC,& pcr/producamus/^ ^ parallelam axi AD: Er 
quia /O ad OB eft, vt FO ad OC, erit rcdangulum /O C xquale BO 
in OF, & ponamus rcdangulum /F communiter fiet B/in/g xqualc^ 

' oC 


1 


m 

n 


F in F c, & quia C O inuerfa in trutinatam C a iquale cft quadrat 
A dimidij inclinati , fiue tranfuerfx ( 39. cx primo j erit OC ad CA, vc 
37. primi. C A ad C 4 ; igitur C 4 cft linea quinta proportionalis aliarum quatuor 
linearum proportionalium alfiguatarum'; ergo FC ad CO cft, vt CO ad 

C 4 


O 
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C 4* & comparando homologorum differentias erit F O ad O i , vt F C Lcin.4^ 
ad eo, qua: cft, vt /B ad B O, nempe//’ ad O a,- igitur proportiones 
ipfarum FO,// ad eandem Oa caedem funt; ergo funt aequales ;& pro- 
ptcrca fi ad ih maiorem proportionem habet, quam ad/^, & compo- 
nendo fh i hy nempe B/ad V / maiorem proportionem habet, quam 

/■ 4 ad ? /1 ergo B/in / g , nempe redangulum g C maius eft quam s V 
in & ponamus reitangulum 5 e commune, erit aggregatum reCtan- 
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gulorum C gi gf ', in hyperboU , vel eorum exceflus in ellipfi maior, 
quam Me in eV, ergo rcdangulum CM, nempe rcdangulum EM mul- 
to maius cft, quam Ve in e M, & propterca EK ad eV, nempe K Y ad 
Y f maiorem proportionem habet , quam e M ad M K , & componendo r 
patet, quod e Y minor fit, quam KM, & conflat (quemadmodum antea 
demonftrauimus) quod breuiflima egrediens ex V abicindit ab axi maio- g 
rem lineam quam r Z . 

Simili modo conflat , quod breuiflima egrediens cx / eiufdem fit rationis . 

D Eind^ fit ED aiqualis Q. inde demonflrabitur, (micmadmodum fu- 
pra fadum efl) quod fild tantum fit linea breuimina, & quod mi- ^ 
nima egrediens ex V abfeindit ab axi cum A maiorem lineam , quam A 
2 , & quod minima egrediens cx / fccct maiorem lineam, quam Aw, 
Tandem pona-» 
mus E D minore» 
quam Q , ergo E 
D ad B O minore 
proportionem ha- 
bet, quam ad 
eandem ;& demo- 
ftrabitur(qucmad- 
modum didlu efl) 
quod G O ad O B 
minorem propor- 
tionem^ habeat » 
quamF O adOCj 
& ponamus O G 
ad O vt FO ad 
O C ; & produca- 
musper 0 feftione 
hyperbolicam cir- 
ca duas continen- 
tesSM, MF,qu$ 
fecet fcwlioncm A 
B in V , / , & iun- 
gamus E V , E /, 

& producamus ex 

V , / duas perpendiculares V r , / P, quae parallelae fint continenti M F, 
ergo 0 G in GM efl a’qualc V e in e M ( 1 2. cx fecundo) &quia G O ad 
O 0 efl, vt FO ad OC erit o O in OF aequale redlangulo GC, & pona- 
mus rcdiangulum FG commune fiet rcdangulum CM (quod erat aquale 
redlangulo ME) xquale ipfi 0 G in G M, quod efl xqualc ipfi V e in e a 
M ; ergo re<flangulum E M xquale efl ipfi V <- in r M . Tandem profe- 
quamur fuperiorem demonflrationcm, vt oftendatur veritas reliquarum- ^ 
propolitiortum, & hoc erat propofitum. 

PROP. 
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PROPOSITIO LIV.LV. 


I Taque oftenfiim eft j vti tnemoraiiiiiius > quod ex concurlU 
duarum breuiffimarum ad conifci^ionem non egrediatur alia 
breuifecans praeter illas duas j & quod reliqui rami ex eorunu 
concui-fu edudi ad ievtionem habent proprietates fuperius ex- 
pofitas . 

' . PROPOSITIO LVI. 

In eUipfi lumorunij fecantium vtrumque axiiH) iconcur^vl- 
tra centrum pofito egredientium j vnius tantum portio j inter 
^ axim maiorem , & feAionem intercepta? erit linea breuifsima? 
fiue menfura ipfam comparatam? nec non perpendicularis ipfam 
trutinam fuperet? aequet? vel ab ea deficiat. 

, C It fcAio cUipfis A C B , & axis maior tranfucrfus A B perpendiculare 

b iS EF.cencrumD,&ponamusDGadGF,vtproDortiofisurie,&ri- 

militer E H ad HF,& producamus per H rcftamlHK parallelam ipft AB, 

& per G rcfta I G L ipfi ' 

E F , qua fibi occurrant 
C in I, & ducamus per 
punAum E fedionen^ 
hyperbolen EMC cir- 
ca duas cius continen- 
tes L I , I K , qua: oc- = 
curret feiitioni A C B 
cFiptica: , quia I L , I K 
limt duaecocinentesfe- 
aionem E MC,& pro- 
portio E H 3 J' H F po- 
d fitacft, vr DG adGF; 

^ cr^o EH prima proportionalium in H I , nempe G F quartam, squale 
clf D G fecunds in I G , nempe F H tertiam c ergo punelum M eft m il- 
lius diametro, & proptcrca fcctio hyperbole EMC tranfit per centrum-. 
fcaionis cllipfis A C B ; quare duae fcaiones le inuicem fccant , fitquo 
^ concurfus in C , & producamus per E , C lineam occurrentem duabus c(m- 

tinentibusfeftionem in L, K, & producamus duas perpendiculares C N , ^ 

KO fuper AB. Et quia KC, LE funt squales ( 1 6 . ex fecundo) critGF 8»^»- 
f squalis ON; quare FO squalis eft ipfi GN; atque EH ad H F, nempe 
EK ad KP, feu FO (qus eft squalis ipfi GN) ad OP eandem propor- 
tionem habet, quam DG ad GF , qu? eft cqualis ipfi ON, &idco ^N . 
ad OP eft, vt DG ad ON, & comparando hwmologura differentias jj n 

adNP 
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ad N P crlt, vt D G ad G F, qax cft proponio figuri ; ergo C P cA li- 
nea breuiflima.( lo. ex quinto^ fit hoc fuit piopolKum. 

PROPOSITIO LVII. 

Et dico , quod non reperiatur vllus alius ramus , a quo ab- g 
fcindi polfic inter fe(Aionem, & DB linea brcuilTuna. 

N Am fi producantur E H, E G ad vtrafque partes ipfius E C fccan- L 
tes DB in K, I, & producamus per D perpendicularem ad A B. ** 
qui occurrat feflioni adL, 

& ipfi fiC ad M.quiaiam 
produiAi funt ex concurfu 
M dni brcuifccantcsMC, 

M L ( 51 . exquinto) igitur 
linea edudla ex M ad H ab- 
fcindit ex D B cum B ma- 
iorem lineam , quiim fecat 
breuiflima egrediens ex H 
fi I. ex quinto^ delinea edu- 
dta ex M ad G abfeindic ex 
D B lineam minorem ea^, 

breuiifima egrediens ex G fii. exquinto) fed E H, & 
EG eniciuiit abfcifliis oppofito modo; ergo non funt duae brcuifcc^ntcs, 

& propterea non reperitur alius ramusi cui competat proprietas ipfius E 
C , & hoc erat oAendendum . , 


Not£c in Propofit. IL. L. 

S I ver 6 menfura excedit comparatam educatur linea, ad quam com- n 
paratur perpendicularis, & vocabo lineam illam Trurinam, &c. Ju 
ItgcHJum fMtt : Si veri menlurt excedit cemptreum exponi dti-ee linea certis 
qmbafdam legihas mnenienda, qnx vocahitur Trutina. 

Ex E concurfu fuper perpendicularem , &c. tdefi. Ex. E concurfu per- L 
pendicularis ED ad axim AC,^ ramorum fecantium edutamus E S fetantem ^ 
me n furam, drc. 

Tunc B F non eA ex minimis, &c. Vico quod B F non erit recTa lineae 

mtmma earum, qua inter punllum felfionts B, & axim intercipitur. ^ 

Et ponatur (.,1 iqualis AH, &c. Et ponatur Cl aqualis AH, iunratnr. i 
8. huius, fte SC, cumque A D pojitajit non maior , quian H A , erit illtus portio F I 
mmor, quam AH , feu quim CI, erpo BG eft hreuijsima, d-e. 

Ergo C A ad AH non habet maiorem proportionem, qtilm .id AD; 
quare D 1 ad 1 F, &c. Ergo G A ad AH non habet maiorem prtpurtiiuin.j, ^ 
quam ad AD, & addatur indireltum reHa A L aquaht A H m pqpfrbc d 

a^fc- .r 
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Mftrttnr i» tlUfff, quurt C A td A Lmh hthet mtitrtm prtptrtitHtm', 
mJ AD,& ctmfuuHd» i» hyftrhU, ^ diuideiul» in elhfJlcL *d AL,nnt 
Atket mtitrem frtftrtiuKm , quim C D td D A ,fed C D 4d A D mUertm^ 
fTtftrtiuKm htitt, q4*m td tims ftpmtHtMm l D, ergt diuidtndt i» hjptrtt- 
U, & cmpotund» i» tUiffi htteiit AC *d A D,& tdhuc *dA L, ftuAH 
miiurem frtftrtuiKm, qium C I dd 1 D, hthet veri C I td J D minerem r*- 
/««»., qnim td eint fegmemnm IF -, i^tnr C1 tdl t mtitrem pnmtienem 
hthet,q»tmC A td AH. -te 


Nota in Propofit. LI. 


a Ico quod nul- 
1 3 Ius ramus bre 

uiircans duci po- 
cedi&c. Dtetyqned 
ex ctmnrft Etdfi- 
Qtenem nulUt rt- 
mnshreuifectns duci 
fttejl. 

5 (^onum D E 

maior cft, quam Hi 

&C. ^ntnitm D £ 
mticr efi , qtim H 
hthehu E D td B G 
mtitrem rtiiinenLj, 
qnim H td etadem 
B Ciftfitt tutem fuit 
inner te GFtdFD, 
vtHtdBG;ergtED 
ud BG mtitrem rt- 
tienem hthet, quim 
C Ftd FDi & fri- 
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fter fMrdlUUs D £, 

BGt(^ JimiUtndtne 
tridnguUrHm EDI t 
drBai^eft DJ adi 
C y vt E D ad B G\ 
icitur D I ad IG ma- 
iorem fro^ortiomem 
hahef > tjHom G E ad 
E Dt& componendo 
DG odGJ maiorem 
rationem habebit , 
efuhn eadem G D ad 
DE\& ideo IGmi- 
noreJi,quamDF, 

Igitur GFxquiT 

liscftGO. ergoG 
O adOM,&c. W- 
tnrG E aqaath efiG 
0t& ijaia F 0 feeatur 
bi fartam in C-^non 
bifariam in M ( ex 
lemmate fexte hains 
libri) habebit femisJisGO ad vnnm fepmentorum inac)ttaUum M O mjiorempro* 
portionem ^qaam relitfHHm fepmentttmM F ad alteram medietatem FG^ fed pro- 
pter parallelas PMtBGyt^ Jimilitndinem triangulorum BGOyP MO ejl GO ad 
OMyVtBGadPMy er^ B G ad PM maiorem proportionem habet y tjuam M F ad 
FG ; habet vero B G ad minorem M K maiorem proportionemyquhn ad M P (cum 
punFlum p tangentis cadat extra feSlienem ) ; ergo B G ad KM aMuc ma rorem pro^ 
portionem habety quamM F adFG . J 

ItaqueK M inM F minus cft. quam BG in GF,&c. ^mtniam prima BG 
odfcctmdamK M maiorem proportionem habet y quamtertiaM F adquartam FG; 
ergo ex lemmate quinto huius libri reclangulum fubintermedqs contentum A' BfF 
mtnus erit reFlanguU BG F fub extremis cotento i pofteuy quia H ad BG ex hjpothefi 
erat yVtGFadFD ypofsta autem ftit E D maior , attam H , ^ua efl prima proptr- 
ttonalium; ergo E D ad BG maiorem proportionem habet y quam G FadFDy drpro- 
$• pterea reifangulum/ub extremis E D F maius erit re^angulo fub inttrmedqs con- 
tento BGF i fuit autem reB angulum BGF maius rell angulo KMF\ igitur reU an- 
gulum E DF multo maius efty quam reilangulumK MFy& ideo » ex eodem lemma- 
te quintOy EDadMKy nempe D R ad RM (propter ftmtlitudinem trranguloruuLj 
E D Ri&h' M R) maiorem rationem habet , ^am MFadF D, 

Et componendo patet, quod D F , &c. ^oniam D R ad R M maiorem ratio- C 
nem habet y quam M FadFDy componendo D M ad M R habebit maiorempropor- 
tionem yquam eadem M D ad D F y&ptoptereaDFmator ejl y quam R M , ejlverb 
fimisfis creFli A C aqualis DFex conftruclione , igitur M R minor eJl ACmtdteta- 
te lateris reFli » & propterea breuifshna etiu£la ex Kfei at ex aXt fegmentum maius , 
quamM RiideoqaecaditextrayftilicetinfraramHmls R£ * 
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f Et fimili modo conftat, quod breuillima egrediens exputiAo L cadit 
extra S L , &C. Ad vittndtm confujitatmffurtt &fnlixiutem dtTMHjlmtitnis 
Mfftfut dius fiffsTtt, in qnitns dut etfus ijfdtm etrniferilms laSMimr, lUynt ntfqi 
sutu Ub tr e, ji tnffitittur feauuU fig»rt , yfdtm vtrbis fritris ctjiu, sfiindrtnr en - 
ftu feetmdms , 

g Pariter demondrabitur, quemadmodum iam odcnAimcfl , &c. Ptrt ficim- 

ds huius frtftptitmis inuutsur ttutumimde ^tueifsimis verbis ; quure mtiiris cU- 
ritutis gruis* integrum demenftrutienem hse uferre Isbuit . 

Demonftratio fcciindx partis. 

PROPOSITIONIS LI. 

Ejio E D uejualis trutirue H : Dico ex cenemfu E eimicum tantum hrem. 
fetantem ramum duci pojfe . 

I» eudem figuru , quiu ex etnjlruliitne H udBCeJl,vtGF udf D ,fenitur veri 
E D uquulis H iergt E D ud BG ,fe» D t ud 1 G ( frepier Jimilitudinem triungult- 
rumE Dl,SG I)eftyVSG F udFD, & cemfenende DG udG 1 eft ,vt eudem GD 
udD Fi ideeqne IG uquuUsef OF ■, feu A C femiereCte ; igitur Blejl hreuifsimu. 8. Iiuiiu. 

Ptfiee ebsih quolibet rumo E K fufr* breuifecuntem E B (in frimu figuru ,(^in- 
fru tn fecundu) occurrente uxi snR,& duSu K M ferfendsculuri *d uxtm, quu eum 
fecet t» U, & ungentem OB in P. S»onium(vtdielumefi)OF fecuturbifurium 

F a inC, 
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inCy& m» biffrUm i» M , ergo ( ex lemmste fexto huius libri ) G 0 udO H y feu 
C BddPM( propter fimilitudtnem triingnUrum BGOytir P MO) & multo magis 
C B ad illius portionem K M habebit matarem proportionem y tjuamMFyudFGs 
sdeoque reFfangnlum KMF fub intermedys contentum minus erit reFl angulo BCF 
pi^min contento fub extremis no proportionalium ; fed rccl angulum BG F aquale efi reUan» 
gulo E DF( propterea quod DFyodFC erat y%t BG ad H yfeu ad et aquaUm E D) 
prfmiL^ reilangulam KMF minus erit reFlangulo EOF yCF propterea EDadK My 

Jeu DRad RM( propter fimihtudinem triangulorum EO RyK M R) masorem ra- 
iionem habebtt , quam MF ad F OyCr componendo , eadem O M maiorem rationem 
habebit ad RMy quhn ad F Oy& propterea R M minor erit y quam F O , feu quam 
c* 8 . 13 . /IC i igitur minimus ramorum ex K ad axim cadentium fertur infra K R;,^apro* 
hiiiii V. ramus E K fuproy vel infra breuifecantem E B ad fcFl tonem duHus non eji bre~ 

nifecans , cT abfcmdit ex axi fegmentum A R minus» quMu ab fc indat breuifsima ex 
K adaximduilayquoderatoftendendum, . 

Tcrcioloco fit ED minor, quam Hi&o(lcnderur,&c. J^iaH ad BG eft» n 
vtGFadFOy ejlque E D minor » quam H » ergo E O ad BG minorem proportionem 
Lcm- j. habety quam G F ad F O ideo reUangulum EOF fub extremis contentum minus 

pr^inii. fffgpp40^u/o BG Fyquodfubintermedqscontinetunponaturiam reBangulum T 
C F aquale reclanguto F ducatur FV perpendicularis fuper axim 

AOy 



Etcomponcndo,patcr,quodDFcftarqualisRM,&c, Mam o Rad RM i 
eJlyVtMFadFOy& componendo» eadem O M ad RM» atque adOF» feuad /emi- 
er ellum A C eandem proportionem habebit , dr ideo OF efi aqualis R M , 

- - ' Et . 
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Ic Et fitnilirer patebit, quod LS fit brcuiflima,&c. Secundus csfitSAbfquevllo 
Uhore ojlenfus erit yfdemverbis i &[cara£terihus ■, quiins cufus pnmus expojitus 
fuit jfiinfpicsMtur ftcund* figuru . 

1 Et cum B I intercipiatur inter illas patebit etiam, &c. Et cum B 1 intercipU- 

tur inter duos rames hreuificMutes EK^qui ducuntur ex punitis il', inquibus hj- 
^ per bole KT L fecat parabolen A BLy cadet punitum T hyperboles intra parabolen ; 

> quare reit angulum BG F maius erit reit angulo TGF, Jeu K MFy quod aquale eji 

reitanguloED F yvtdiiiumcjlyquare EDadBG yfeuD lad IG ( propttrjimili- Lcm. j. 

' tudinem triangulorum EDIyBG I) habebit minorem proportionem , quam GF ad pra:mi(. 

» F D,& componendo , eadem DG ad G I minorem proportionem habebit , quian ad 

F DyfiueadACy&ideo IG maior erit, quam AC. 

'' ITl Deinde ex con- 
r curfu E ad fedlio- ^ y 

I ncm,&c. Deinde^ Vv. 

f» i exconcurfu E adfe- ^ 

* ii tonem A B parabo- 

a lenedttcantur duora- ^ 

T mi EX Jupra breui- 

w fecantem E K in pri- 

ma figura y dr infra 
eamaem in figura fe- 
cunda y&ex punitis 
X ducantur due X T 
ferpendiculares ad 
axim yfecantes axim 
in Ty dr hyperbolen K 
T in z exifiete extra 
_ parabolen', cumque^ 

: dux reitx a T , necno 

T G paralleli fint co- 
tinenti FVy& inter- 
ponatur inter hyper- 
bole KT y & reliqua 
continentem F A erit reitangulum nT F aquale reitangulo TGF , quodfaitum 
eft aquale reitangulo EDF, ejlque X T portto ipfius a Y j igitur reitangulum EDF 
maius erit reitangulo X T F ,& ideo E D ad XX yfeuD\iyad\sT ( propter fimilitu- 
dinem triangulorum EDbyXXh) maiorem rationem habet , quam X FadF Dy& 
componendo eadem DTadXb maiorem proportionem habebit, quamadDF ,fen 
CA. 

Simili modo demonftrabitur,&c. Abfque noua demonfiratione pnpofitunL^ 
ojle udetur infpiciendo fecundam figuram . 

Nota: in Propoli LII. LIII. 

TX Ico, quod rami egredientes ex E habent fuperius expofitas propricta- % , 

^ I J tes,&c. idefi eafdem, quas habent rami in parabola eduiiiiuxta compara- 
t tonem Perpendicularis E D ad T rutinam, 

Ec 


. 
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Ecponamusquamlibcc duarum proportionuio CFadFD, &ISadSC, {) 
vt proportio figurx > & educamus ex £iS,dcc. Idejifitt difluutt ex cemrt 
vJefHe ti ferfendicuUrem E Dedeias fentexem DFm hjferbtU , vt Jxmmt Ute- 
ris trxHfrerJl, drreaitd Uliureihm,6"vleorxm differ exM m eltiffi td Utns 
reaxm ittJixtC D tdeitis prtduUintem D F i Mxeeium CF xdFD dixideiuUm 
hjferteU, d-etmp*- 
nexde im ellifji hitke- 
iit exxdem freftr- 
tittteia , ijnim Utxs 
trtnfiierfnm td re- 
iftmi ftriteref -, fitt 
EK tdKD ixetde 
freptrtteae figurt > 
ei' ex E, K edmtmtts 
reSts EI, A' S ft- 
rtUeUs txi A CD, 
feetittes IC, dr LF 
ftrtUeUs ifji E D 
ini ,S, L, & M . 

Immmtm fejlremt 
ftrtem cenjlrtllte- 
nis , 1 /t numfejle er- 
ronei intextu Art- 
iico ; Si enim IC td 
ItiitHm fumftt feet- 
ttrinS in rttiene^ 

C F td F D non et- 
det neceffirio E L 
ftrtlleU C D frper 
funllum I. 

Et interponamus 
inter F C , C A du- 
as C N, CO pro- 
portionales illisduabus.&c. Textum etrrtptnmpe rejlitut ! interpontnout in- 
ter FC,& AC dtts nudits frofortiontUs , ittut FC,\C,CO,C A fmt eontinni 
froftrttontles , ejtod peri foffe eon/Ut ex /emmtte -j. huius lihrt . 

Et ponamus proportionem linex alicuius , vt cft Qjrompofitam , &c. Vt- 

ettur T rutint in hjferheU ,drelltfp linet reiit ijut tdBO etmfopttm frtftr- 

tienemhthetexC DtdD F idrexrttione FO td OC. 

Prodpeaturprids EB fecansaxim inH, 3cc. Prednettur prius ES feetns 
tximinH ,drreHtmS K in R, nec non rtStm I C in puniloT , 

ErgoEDadBO, quxcomponiturcxEDadDKi&c. Ntmpojitt inter- 
medit D A' , proportio E DtdSO eempoptt erit ex rttione E D td D A' , d" ex rt- 
tioneOK td BO left veri l C tdc S ,vt E H td D K ( propter ptrtUelts l E,S K , 

C DJtt^ueDK eP tqutlti GOin ptrtUeloprtmmo G D iergoproporlu £ D td B O 
etmponttur ex rttione IC tdCS.d-ex rttione GOtdOB. 

ScdEDadDKcft, vt CDad DF. quia qualibet carum vt proportio 

figura: 
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figuret compofir*! vcldiuifx,&c. ^MaEKAdKDyatqutCF*d¥D tMmlem 
froportionemhsbebMty quam UtHS tranfuer/um ad r ellum ; ergo cvmfo nendo in 
hjfcrboU , dr diuidendo in elliffi erit EDudDXyVtCDudDF^ 

Et ponamus re- 
Angulum FGco- 
inunc, &c. Scilicet 
rellangutu F G ad~ 
datur in hjperbol*y 
dr auferatur comu- 
niter in ellipfi. 

Et propterea E 
Kad BG, nempe 
KRadRG, &c. 

^ia propter fimili- 
tudinem triangulo^ 
rum EK Ry dr BG 
R erit EK adBGy 
•vtK RadRG squa- 
re K R ad RG mato- 
rem proportione ha- 
bet y quam G M ad 
M K ; df componen- 
do K G ad G R ma- 
iorem rationem ha- 
bet y quam eadem G 
K ad K.My quarcj 
K M y ne pe c i aqua- 
lis D F maior efl y 
quam G R . 

Ec aufere Jo ho- 
mologu ab homo- 
logo in hypcrbola, 

& coniungendo e , 

4 in cllipfi, habebit, &c. Scilicet comparando homologorum differentias in hy- 
perbola ycorundem fummas in elitpfi , idefl CT ad BO ynempeCHadHO 
pter fimilitudinem triangulorum CHTy&OH B) habebit maiorem proportionemy 
quamICade S yncmpeC DadDF . . ... 

Poftea educamus cx E lineam occurrentem fedioni inV, &c. Educamus 




; a -c. 

'-i 


ex E lineata occurrentem fellioni in F , qua fecet axim mZy&SMinF . 

Etpcr/'producamus/g/&parallclaraaxi AD, &c. Et per (ducamus {^pa- 
rallelam axi A D, qua fecet tangentem Bz.in\\y& LF in%y atque V Q fecet illam in 
\y&S M inc. 

Et ponamus rcftangulumF/communiterj&c. Eteommuniter addamus in 
hyperbola, & auferamus in ellipfi reUangulum F ( yfiet reUangulum 5 f g aquale^ 
reU angulo %FC. Nomina Inuerfy & Trutinata defnita fuerunt in primo libro ab 
interprete Arabico . 

Igitur 
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Igitur C< eftli- 
xiea quinta propor- 
tionalis aliarum-. 
quatuor,&c..^w 
fojit* fuerunt ^ua-\ 
tuor reU* line/t F Ci 
NC t OC,C A con- 
tinue proportionuUst 
ef<]HeCAadCz,vt 
37 . lib. i,OC ad C A-, ergo pri- 
ma FC ad tertiana 
O C eamdem propor- 
tionem habet , quam 
OC ad epuintam C a 
continue proportio- 
nalium-, quare com- 
parando homologoru 

O^ejl, vt FCade 
O ; fed faifa fuit vt 
FO,adOC, ita f O 
adO B; ergo compo- 
nendo in hyperbola-, 

(b" comparando dif- 
ferentias terminoru , 

Lcm.i. adeonfequentes itLj 

ellipfi ,ejl F C ade O-ffeuF 0 ado^-,vt^B adBO-, nempevt f h ad eandemOa., 
propter fimilitudine triangulorum 5 lll , (^ 5 O a ; ^ ideo F 0,(^ aquales funt. 

Et propterca/Vad i h maiorem proportionem habet, qudm ad fg, Scc. p 
f 9 ’ 8 ^ oftcnfafuit aqualis fli ertt g h fe£la bifariam in f, & non bift- 

riam in \proptcrea ( ex lemmate fexto huius lib.) habebit fh ad i h -,fcilicet B f* ad 
d i (propter jfimtlitudinem triangulorum i? t*h , d i h ) maiorem proportionem, quam 
Lcm.j. ‘ ® B(ady Iportionem ipfius d i habet maiorem proportionem , qu^ ad 

» ^ ‘ ^ ^ i maiorem proportionem , quam i g ad° f , ergo re£f angulum 
5 1 g , nempe reUangulum g C ( quod efl ojlenfum ei aquale) matus ejl reilangulo 
f^ig.. - 

Et ponamus redangulum^ r commune, &c. Et addamus in hyperbola, & q 
auferamus in ellipfi reifattgulum^ceommuniter. 

Et propterca E K ad r V, nempe K ad Y e, Scc. Sunt enim triangula E Kt, r 
&VC r fmtlia,ergo EKadcV eft,vtKr adr c,quare Kr adr cmaiorempro- 
portionem habet , quam c M ad Ai K,(Sr componendo , eadem K c maiorem propor- 
tionem habet adcF,qnhn ad M K,feuad F D;vnde patet, quod cT minor fit, 
quam F D. 

Et conftat quemadmodum antea demonftrauimus,&c. J^oniamcT mi- f 

nor oftenfa eJl , quam K Ai ergo eadem EI ad T c ,/eu 1 X adv c ( propter ftmilit»- 
dinem triangulorum E I X,T CV) maiorem proportionem habebit, quam EI ad 
At KyfiulC ade S , veladei aqualem c C j igitur comparando homologorum fum- 

mas 
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mtsmtlUpfiy 
riuukm iifftrentUs 
iubjftrhtU CX 
cV ,vtl ( frtfttr 
fimiluudmcm trii- 
g$tir»»t XCZtVC 
Z)CZ4J Zcm*- 
hrtm fnffrtiHKm 
iutet, qnim IC *d 
CS, vtlC D td D 

T I cm^iftitdt 

i» e tu f fi , & dimi- 
deitdf i» hjftrttU 
C C adi Z nuitrc 
prtftriicmm htke- 
Ut , tfuim C F *d 
FD, (j-idtihtufi- 
fim* cgrtditmsex F 
Jkfimdit Unti mt- 
urtm , ijitimAZ. 

Simili modo 
ftat, quod breuif' 
fima egrediens ex 
/ eiufdem fit ratio- 
nis, &c. ><%««»*- 

m demonfirttUntj 
in ftciuid* , & «««r 
u fifHr* prmfit»m tfienfim erit . , , <• 

Deinde fit E D xqualis Q^. *nde demonftrabitur (quemadmodum Ju- 
pra faSum cft) quod B H tantum fit linea breuiflima, &c. 

StnkniA p<trt huixt fxofmftienis , quam AfoUomus non expofnit hac 
ratione fuf fleri fotejl , 

Sit ED mumUs Trutina ^ hMunt E D. atque ^tandem froMrtiMtm 
ad B 0, componitur veri proportio E V ad S 0 ex ratioutous E D adP ,& 
D KadSO.fiuOGadSO; componebatur autem proportio T rutina ^aX B O 
ex rationibus CDadDF.&FO adOC; ergo ablata communiter mportune 
E D ad DK.velCD ad DF, rcUnquetur proporth GO ad OB eadem propor- 
tioni FOadOCi ergo reltai^ulum GO CM extremis contentum aquAe ertt 
reffanouloBOF fitb iutermedijs comprahenfo , addatur in hyperbola , & aufe- 
ratur in etlipfi communiter reCtangutum FG, erit reU angulum FS fqa^ '‘~ 
aonnlo BCMi Et quia IS adSC.velEK ad K D, vetad F U erat , vt C 
F ael FD , vel vt S M ad M K ; ergo relf angulum E M aquale efi reilanguto 
FS ;& propterea relt angulum E M aquate erit reU angulo BGM; quapropter 
vtEKad BGyfeuKBadRG.ita erit GMadUR, & componendo , e^ 



lem-4. 


imius. 
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K G iMJem tnftr- 
titmtm htheoit td X 
G , atque dJ M K, 
vade RG aquulis e- 
rit M K , vel T D, 
quare eadem Bt ad 
A M , vel C D ad 
DF ,fme IC adc 

5 tandem frefirtta- 
nem hatehit, quam 
eadem EI ad RG , 
vellT adBG(fra~ 
fter fimilitudineuua 
triangularum l ET, 

6 GRB) ergtcem- 
furanda litmtlaga- 
rum fummasineUd’ 
ffi, vel differentias 
itthjferiala CT ad 
BO.velC Had H 
O {frafter fimilitu- 
dinem triangularum 
CHT , & OHB) 
tandem frafarttane 
haieUt • quam I C 
ades, vel CD ad 
DF , d" diuidenda 
inhyferkela, & ca- 

fontnde in tllifj! Co adOH eandem prepertienem hahtiit, quam CFad F D, 
fine quam bahet latus tranfuerfum ad reltum ; <#• prapttrea BH tfi kreuifsimt 
linearum ex B ad axim cadentium. 

Deinde educatur qutlihet ramus EF fupra, vel infra kreuifecantem EB,qui 
prtduaus fecet reUam IC in X , & C J in Z, atque SU inT, & educatur ex 
V rella V e perpendicularis ad axim, fecasss DF in c,&SM in e, arquej 
cantingentem feitianem in punlle B,fcilicet iffrm B a fecet in d . Etquia(vt 
mada afrenfum ejl ) reffangulum F S aquate ep reStangula BGM , fumqut pa- 
riter afiesifa OC, AC, C^frapartiassaUs terga Ci.tjiquinta prapartianaUspaJi 
quatuar praetdentes FC, NC, OC, AC cantinul frapartianaies s& idea F C ad 
CO efr,vtC0 ad Ciierga comparanda hamalagarum differentias tam in hjper- 
bala, quam in tUifJi erit, FO adoat ,vt FC ad CO : ef autem GS adBO, 
vt FC ad CO, vt antea afitnfum ejli ergo GB adBO erit, vt FO ad0i;fed 
propter fmilitudinem triangularum BG\>,B0z eft G S ad B0,vt Gh adoit 
erga FOffru MG ad 0 a. eandem prapartianem habet, quim Gb ad eandem O at 
&prapterea MG aqualiseft Gbteumque Jtfb feeetur aqualiter in G, ^inaqua- 
liter in e (ex lemmate 6, huius ) b ad c b , feu RG , ad d c * propter Jimilitu- 
dmem triangularum BGb, &B0a,& multamagis B G ad F e partianeuu, 
ipjius dc habebit maitrem prapartianem, quim cM adCMierga reffangulum 

BGM 
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tau fmt txtrtmis Uauf. 

ttUHtumiiuims trit 
TtUi^tU rcMfii 
medfs ctmfrthemfit 
tr*t Mtamfriu rt- 
Ona^ulmm B G M 
rtOtagnU E 
Mi *rgt reCldMMBi 
E M Kuiiu efi rf- 
attifultreM ,& 

frtftered EK td V Um-sJ 

e, fi» KT Mdrt 
(frdfttr fimilitudi- 
nem tri*»g»Urtim-i 
ETK,&rcT)m»- 
ttrtm preftrM»cm 
hdtekit, J»im C M 

td M K , & ctmff 
ncmdt , ttdtm K C 
tdT emtitrcmprt- 
ftrtittem hthetil , 

^tum td ME 1 tr^t 
Te mi»trefi,n*im 
me , ^ttre EI td 
Te,fi»lXtder 
(prtfter fimilittdi- 
mem trittgtUrtm t 
E X ,et r)htiiiit 
mtiorem prtptrtit- 

E7'Sl^E\fi7tc tdCS, <utltdcct &pr>pttret cmptradthimthffrtm 
futmts i» tUipfi, & etriuultm dtfferettits i» hjpericU C X td C E., vc{ C Z 
td ZC (propter fimtUttdinem tritnptlortm CZX, FcZ) mtieremproperiif 
nem htiektt, tium SE, tdEM.fit CD td DE, & dittdttdtt» hjptrktU, 

A- nrtptrundo i» eOpfiCctdcZ hthehit mtiorem proportutoem , qtim CE 
td E D ft» qtim Ittts trtmfitrfim td re0»m, Cr proptertt hwfitmt littt, ex ». lo. 
rum ttdetiJtm tx pt»3t V td txim thfiitdet feg^tttr» mtitt , qtim AZ, 

6-rtmtsEFm»trithrmifict»s,qtodfmrttofie^e»dtm. 

Et demonftrabitur , quemadmodum difium cll, quod GO ad BO nu- 
norem proportioncmh^cti quam FO ad OC,Scc. Ntm prtportit EDtd 
BO compoHtttr tx rttutihtt ED td D E ,& D h, /m 00 td BO, Ptrilerqte 
trtftnit Trttiru ^ qut ertt mtior qtim E DtdSO compemttr tx rtt^ 
m£»t CDtdDEf&EOtdOC, ttfirtitr ctmmtuu proportio EDtdDK, 
velCDtdD F.remtiKt proportioGO td 0 Smitor proporltott EO td OC . 

Et producamus exV,l duas pcrpcndicuUrcs V e . / P ,qui , &c. Et 
prodJtmtt ,xV,&r dtti perpetdittUrti V e. qtt ptrtlklt fmtcottittxto 
E U,& fitett rtltqtts lintts itfisus txtet txpofitts^ Bxatngtltm 
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5 ^ 

iff c M dqnaU efi 
r e angulo F c M» 
alterius figura , (^c. 

Et ponamus rc- 
ilangulum F G c6- 
mune, &c. Scili~ 
eetf addatur in hy^ 
perboU , ^ aufera- 
ratur in ellipji com^ 
muniter reilangulii 
F G. 

Tandem profe- 

3 uamur fuperiore 
cmonftrationem, 
vt oftcndarur veri- 
tas reliquuru pro- 
pontionuin , &c. 

Dcmonjlratio ab 
Apollonio breuitatis 
gratia negleSla fit 
'perfeietur, 

^oniam reFlt- 
gulum EMatfualcJ 
efi relf angulo V c 
M , igitur vt E K ad 
VCy feu KTadrc 




> V. 


H I4»A 




■V l \ 

Vi Sil» ^ 


( propter fimilitudinem triangulorum EKY y&VtY ) ita erit C M ad' MIC i 
& componendo ycadem e K habebit ad tY y atque ad MK eandem proportionem, 
ideoque tY aqualis efi M K ; quare EI ad K M ,feu\ JC ad CS eandem pro- 
portionem habebit y quam EI ad cY , feu quhn J X ad cF ( propter fimilitueii- 
nem triangulorum I EX e Y F) quare comparando homologorum differentias 
in hy per botty & eorundem fummas in ellipfi C X adcFyVelCZ ad Zc (propter 
fimilitudinem triangulorum C Z X yC Z F ) habebit eandem proportionem , efu.hn 1 


tfi breuifsimaomniuntj^ 


& propter ea 

qua ex F ad axim A D duci poffunt . 

lifdem prorfus verbis ofienfum erity quod reda linea 1 m fit breui/sima omi 
nium cadentium ex pundo 1 ad axtmy fi nimirum apponatur caraderes prioris 
cafuSyVt patet in fecunda' y^ auarta figura. ^ • '« 

lifdem pofitis ofiendendum efi , ramum B E , interceptum inter duos breuife- 
e antes FF, non effe breuifecantem , atque lineam breuifsimam ex B adaxirn^ 
A D extenfam c adere Jupra ramum B E verfus verticem A . ^ 

Quoniam redanguUtm BG M maius efi red angulo OG M y atque ofienfum fuit 
redangttlum E M aquale redangulo oG M > ergo redangulum BG M maius efi 
red angulo EM propterea EK ad BG, feu K R ad RG ( propter fimilitudi- 

nem triangulorum ) minorem proportionem habet, quam GM ad MK , & com- 
ponendo 
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fnKnih ittkmKG 

m/ C Jtmiiwri frt- < 2 - 

ftrtuntm htitlil , 

JC 

fttret G R nuior t- 
rstti/aim K M, •vudt 
Et 4dGR,fi»lT 
*J C B ( fr»fter ji- 
militHdiaem iritit- 
ff$Urum BITyRG 
t) minorem frtftr- 
tionem htha,q»im 
Et *dKM,leaIC 
td CSi&ideoeom- 
ftrdndo homolcnra 
frmmas in eUi^, & 
eorundem dijferen- 
tits in bjfe^U C 
T *d OB.JiueCH 
td HO ( frofter fi- 
militndmem tritn- 
gatoru ) htkebit mi- 
nore profortionem , 
quim l C ad C S , 
vclCD dd DF,& 
dinidendo in hyper- 
ioU , d* eomponendo in ellipjl CO ad OH habebit minorem proportionem, quam 
C F ad FDyfiue quam latus tranfuerfum habet ad relfum; ergo breuifsimaex 
B ad axim dulfa eam fetat fnpra punitum H, & abfcindit tineamminorenuo, 
quam A H . 

Rurfut yfdem pejltis, ofendendum ejl , ramum E p eadentem fupra ramum 
EF verfus verticem, vel infra infimam breuifecantem EF non efe breui fetan- 
tem., dr abfctndere ex axi minorem linsam, quam abfcindit breuiftima ex pust- 
[fopad axim dulta. Ducatur ex p r:Ha linea p x perpendicularis ad axim, 
eum fetans in x.d fecasts SM in t,& hyperbolen FO ini, pariterque ramus 
£p fecet SM in i, (fr AF in c\, atque IC in f. hyperbole F o fe- 

rat conifeliioncm AB inF ,&p ponitur fupra F ad partes A j ergo t cadit 
extra feSienem A B,dr prooterea t r maior erit ,quim p r; vndc rcif.ingalum 
p r M minus erit reltasogulol r Mtfed propter afymptoHs SM, M F eftreSanr- ,j 
gulum t r M aquale rtilangalo oG M, feu reS angule EU,vt dtHum efii ern 
relf angulum p r M minus tf relt angulo EF M,Oe propterea EK adp t , feu 5- 
K z ad zr ( propter fimilitudtncm triangulorum ) m tierem proportionem habet, 
qnkmi M ad M K ,d' componendi , eade K T ad r 2 maiore proportione habet , 
quam ad M K\ ergo rz minor efl, quim M Ki ideoque E l adi z , fen / ( ad 
r p {propter fmilttttdinem triangulorum Eli,& rpz ) maiorem proportionem 
habet , quam E t ad M'\ , feu IC ad C S , vel ad r X i ergo comparando iome- Lcm. 4. 
logorum fummas in ettipfi , & eorundem dtferetttias in hyperboU G{ ad x p , 

fisse 


/ 


54 Apollouij Pergair 

fiuc C (] aJ C[ X { propter pmilitudinem triangulornm ) maiore?» preportiotum 
habebit t qnhn IC ad C St vel C D ad D F ■, dinidendo i» hyperboU com- 
ponendo in ellipji\y Cx ad xq maiorem proportionem habebit , tjnam CF ad F 
■\9 lo. Ftijiuequam latus tranfuerfum ad re^um, quapropter breui/sima ex p adaxim, 
h®ius. du£la fecat maiorem lineam , quam A q . omnia ojiendeada f utram. 


Notae inPropof^ LIV, LV. 


f 



I Taque oftcnfum cft , vti memorauimus , quod cx concurfu duarurtu, Z 
brcuilTimarum ad illam fcclionem non egrediatur alia brcuifccans pro- 
cer illas duas, & quod reliqui rami cx eorum concurfu cdudi ad fci^io- 
nem habent proprietates fuperius expolitas. 

Senfum germanum huius confe&arq y in quo du4 propofitiones 4 polioni/ con- 
tinentur , non ejl facile di ui nare tn tanta Apolloni/ breuitate » (jr textus Arabici 
infigni corruptione ; videtur enim recenfere , & recolligere conclufionem quam- 
dam pracedentium propojitionum : at hoc fieri nullo modo debebat in duabus pro- 
pofitionibus 44. dr 45. Rurfus fi theoremata fiunt ,demonfi rari non poterant ante 
propofitiones 51. 52. 53; fied fiorfian numeri Arabici non 44- 45 » 54 * 

55. effe debent y quod mirum non efiy cum numeri pafisim tn hoc codice Arabico 
deformati reperiantur . Itaque in hac ambiguitate fiufipicor , textum fic rejlituf 
fojfic^. 

i 


PROP.jf Si in cmfeciione duA Itreuifecantes fuerint ah eorum concurfu , 
Addit, fiullus alius ramus duSlus erit hreuifecans : Et ramorum ah eodem con^ 
curfu extenforum , ejui inter hreuifecantes intercipiuntur , ahfcindunt axis 
fegmenta maiora ^ qui non intercipiuntur minora y quam ahfcindant 
Itnea hreuiftima ah eorum terminis ad axim dufU ; oportet autem iiL^ 
ellipji, ad duo ramiy(^ perpendicularis cadant inter axis maioris ater^ 
4 ticemy centrum JeEiionis , 

‘ , Sit 
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Sii anifilhf ASCy cuius uxis A Dt& iu ffypcrhUy & tUiffi centrum 
£i & fumuntur qtulihct du$ functu B» &Cy quu tm ctliffi fint im eedem aut 
quudruHte , d" dstcuntur B f^C H fcrfendiculures ud uxtm^ d in furahol<uj 
Jiant F C t d“ H'J uquaUs fcmifsi Lucris reitii at in hyfcrhUt & eUiffi fiat 
E F ud F Ci nec nan E H ud H I>vt latus tranfuerfum ud retium y canmn^ 
gunturqi retlu B Gyd C I .Munifeflumejl B C y & C I ejfe Uncus hcui/stmuSy 
quu fi f reducuntur vltru uxim ( cx a 8. frofefitiene huius lihri ) conuenient 
aUcuhiy vtinK. Dira,qued ex cencurfu K nullus atisu ramus hreuijeeuns 
duci feteft ud feti senem ABC, Extessdutur ex K fu fer uxim A D fcrfcndi’ 
euluris K Dt& refer tutur feti ientsT rutina L cemfetens menfuru A D tffitu 
eemurfus K, vt in frefefitienthus 5 r. 52. frucifitur. Et certi fcrfendicu- 
luris K D nen ]/:rit muier * quum L > ulius\duci nen feffet rumusvlLss breui^ 
fecuns ex cencurfu K ud fitltenem A B Cy qued efi fulfum; fueluemm fuerunt 
K By& K C breuifecusstes iSi/nsliter K D nen erit aqsulis Trutina Ly quan^ 
dequidcm tunc vntcu tantummedu breuifecans ex K ud fe^ienem ABC duci 
fefiety qued rurfusfulfumefi % fefitu emm fuerssntdua bressifecuntesi ipturfer^ 
fendicuUris K D sucejfurie mtnor ertt Trutina L > & idee ex cencurfu K dua «i. 5*. 
tantummedo breuifecantet ud fetliottem ABC dua feffimty qua funt BKyCKi 
d’ f re f ter ea mllus alius ramus breusfecans ex cencurfu K ud fetliesecm ABC 
duci fttefi frater dues K Byd It C; qued erat frtme luce efiendendum . 

Secunde qfdem fefitisydicey qued rumi dutls inter K By& KC cadnntinfra 
lineas breutfsimas ah eerem terminis ud axim dutfusydqnud rumi f reducit ex 
E fufru breuifccantem K B ver Jus A verticem fetliemsy vel infra ramum bre- 
uifecantem K C abfeisuiunt axis fepuenta ex vertice mineray quum ub fi indunt 
linea breuifsimu m eerum termsnts ad axim dulla , Referiatur desutc Trutssta 
X > efiendetur » vt frius ferfendicularis K D miner , quum L » & dua tantnmme» 
de breutfecunta K By& KC; quare quilihet ramus ex K ad fe&iunis funliumy 
inter ByCfefitum extenfuSy fecut jefmentum axis ex vertice A maius quumulh- 
fcindat lima breuifsimu ab eius termino ad uxim duci a: fariterquequilsbetrm 
mus ex K ad fundum feli senis fufra B , fefitumyvel infra ramum E C exteU'- *' 
fuSy ubfc sudet fepHtntum axss ex A msnus , quam fecet linea brenifssma ah 
tius termine ad axim duUa; qued erat efiendendum. 


Not£E in Propofit. LVI. 

3, T) Eperitur quidem in ramis aggregati fecantis bifariam inclinatuio^ 
X\, luperquud non cadit perpendicularis, breuifecans vna cantum, quo- 
modocumque fc habeant perpendicularis, & rocnfura, &c. 

Senfim oitiiu fnfa/it/,/us mc AftUMtns ijudem fi rtuiuifitrtt infigni S*r- 
Strie r, mittam ptreiptret, rtmfit tamt»,fic reflitai detere. 

In ellipfi raaeeram feeameam i tramtjae axem a canear fa vitra centram pe- 
fiet tfreeiienttam , vnieie taataeu partea tnter axtmmaiarem,tjr ftSianemineer- 
cepta erit Irnea treaifsima ifiae menfara ipfamctmparatane ,nee nan perpendi' 
enlarii ipfam T rutinetm Japeret, a^aet , vel ab ea elefieiat . 

Sic 


f 
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Sit feSio dlipfit 
A C B tranfucrfi A 
B.&c. £rgti Sit fe- 
(lit tUiffis AC B,Sc 
axis msitr A B , ceit~ 
trxm D , & ptrfcxJi- 
cuUris E F ftttxs a- 
xtm ia F sater cett- 
ira eUiffit D, & vtr- 
tittm A r 

Et ducamus per 
unifium E fcAionc 
ypcrbolicam E M 
C circa duas cius continentes, &c, iJtfi circa Aatt asjanttttt t L,I H fer 
'5- E tkfcrtiatar hjfcrttk E MC,sfaa fccct axitm A B aqaidsftaateta alteri atysa- 
‘ ■ ’■ fttiea ia aliefa» f smile vt ia M; ejleadetar faailam M fssftr eBsffis ceatram 
D cadere , j 

Ergo E H prima in proportione in IHfubfequentem, nempe G Ffub- “ 
fequens ipfam M G quartam, a;qualc cft fubfcquenti D G iccundx in^ 

I G nempe F H tertiam. Ergopun,^um N, &c. Textat cerrafsas fic refii- 
tai pejfc eeafeei Erge EH friata frtfertseaaliasa ia HI , aesafe G F cjxartara 
atfaaU tfi DG fecaada ia IG, aeatfe FH »er/M»»,c^r. Prefttrea sfaedEH ad 
F H,at<jae DG adG F fejsta fueraat,vt latas traafaerfasa ad reHamsergtrt- 
ilaatsslaai fah DG , d- H F , fea IG , extresais sjuataer frtfertieaaliam,asiaa- 
le eft rcclaagalt fah iaterascdsjs EH , & FG,fea H / , efttjae faailasa B ist-t 
hjferMa EMC eaias a/yatfteti K l, Llt ergt faailasa D ia eadem hyferbtU 
txijlit i fed erat frias ia elUffit diaatetre A B , fctlicet ia cener e ; tfttare ia eeram 
ctmmani ftSitnt exifiet : erat aatem faseilam M etmmunis feSit hjferitles 
EC,&axis tUifjis AB;iptar faaHa M,<*r Dceiaetdaat, & hyfertsele EDC 
SUbit- trxt^t fer centra feilieai^etltfttca A C B,& idee hjferhle E DC ,sma ia iafiaitu 
exteads, d" dslatart feteflaeeejfarie fetabit Jiaitam elliffim alicahi , vt taC. 

Et producamus per EC lineam , &c. Et fredacamas fer EC rellam li- t 
aeam, s/aa eeearrat eeatiaeatiiat ia L, K ,d" feeet axim ellifjis ia F . 

Erit G F xqualis O N , quare F O , &c. ^ta daa reila liata AO ,LK f 
feeantar a faralklis l L , FE ,CH , Ko frefertieaaliter , d" f»at K C , L E 
S. Iib.»y asftsales, trge OH , FC inter fe aejaates erant , td addita cemsttaaiter N F ertt 
F O asfaalis H C \ Et sjaeaiam EHadHF eft vtEK ad K F ( frefter fa- 
rallelat K /, O A) nempe vt F 0,fea ei aaaalit C H ad O F ( frefter paral- 
lelas E F,0 K) fed eaadem frefertieae haiet DG ad G F, tfasem E H adHF'< 
trge G H ad O F easedem prepertteaem habet e/asim D G ad G F,d" eempa- 
Lrm. 3 , raade hemelegeram dtfferesaiat D H ad H F ertt vt D G ad G F, fea v$ Ixtat 
huiuj. tranfaerfum ad rellam i d" islee C F eft breaifstma . 

^ia ta fe^aeati freftfttseae & ta alifs adhibetar frefefttie aea adhac 
demetftrata i aitmrssm feftta C F liseea breaifstma,faritertiae 1 D femifsi asets 
reili mtrserts etiam breaifsima ( ear 1 1 . hasas) faa eeearraat vitra axtm ia-> 
fi dedacaatar ea emsua, tfaa ia frefefitieatbas ;i. d" 5>- ex byfetheft etaai- 

ae diacr- 
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W imtrfk tUcititIUiir ; tum im diClu frtftfitMukm ferfndutUasixumyr- 
fi *J Mxim iuB* effitkhu m clhffi mtHfrrtm ( iwcu dtfitinmm 1 5. hmi 
tikri ) mintrem mduute txis $rtmfitr/i,ukfi ftrfcmdifuUris tx tixurfi rx- 
deitt ixter centrum feSinu, & fruxtmmrem veriKtm; hic vtrt ftrftndicu- 
Uris tx etncurfi M fer centrum D tlUfJit trunjk. 

AnsmucUcrtendum tfi htc shetremu tkmtnftrutum fiijft tk AftlUniu mftf. 
3 j . huius liiri , ijueJ tumen fssrtphrtjies nejfcst jsn iure sn fine husus vtluminss 
trunfpofusf. Sed fuiu fredsffu freftjisstiy emnsne hu ejt nectjpsrit, 6 - fcndet 
tx tlfs frtcedentshus , Ishuit fttius ulsum sndefendtmtm dtnunfirttsencm uf- 
firrt sjuum erdinem freftfststnusn fisis ulter usum denut ftnuriure. 

LEMMA VIII. 

I N elltpfi A'BC linea keuifsima F G,^ femiaxit minar reElus 'R 
D comteniant m E, eruta £ F,^ ER dux hreuifccemtes , duco- 
tur qmhhet ramus E H mter eos : Dtco E H non cffe kemfecatitem, 
cadere mfra Irneam tremjsimam duitam ex punBe H ad axim , 



Ducuntur ex F ,& H relft F K ,H L ferpendieuUres ud txhn'rtaum B 
D eum fecuntes in K , & L, puriter que ducuntur F fi, HN pertendicuUres ud 
ctxim trunfuerfum A D eum fecuntes sn M,N, Etqssiu FC tfi ureuifsimu, erge 
Dtiud MG eundem prepertiesscm huiet, quum lutus trunfuerfum C A ud f/»/i 3 - 
Utut redum; fed propter puruUelus DE, MF, efi Dfi ud M C,vt EF ud F 
G,feu E K mi A' D (prepter puruUeUs C D, F f() ^uure E K udK D eundem 
froportienem huhet, cfuim lutus trunfuerfum ud redum , d" diuidtndt E D ud 
D K eutsdem prtpertseutm huheltit, quum differentiu luteris trunuerft , d" redi 
ud Utut redum , efi vero D L muter, quem DK ( eum H L puruUeU ipft F K 
tudut inter pnndum K,d‘B ) igitur ED ud muierem DL minorem prepertit- 
nem huhet, quhn ud DK,d' preptereu eemptnettde ELud LD minerem pre- 
ferlienem huhehit , quum lutus trunfuerfum ud redum : efi vero E H ud HI, 

H vt EL 


/ 
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t>/ EL *d LD( fnpttr famlUUs ID, HL ) ptrittrtjne D N td Ut efl,vt E H 
•d HI (ftrpter furtUcUs ED, N H ) ijutre DH td NI tnt vt EU 
l!r frtpitret DN td NI mintrtm prtportitnem htictit , quim Utts trtnjmr- 
Io. huius y»w CAtd tits Utut reCIum , & idet lintt hrtMifsimt tx pmCIt H td txim 
AD diUtt ctdtt ftprt rtmtm HIE verfts verticem A> tiij-, EH mu ert/ 
ttifectm, quod ertt primo loco ojlendeaditm . 



Secundo ducatur rtmut E O fectus mtiorent txim in P inter verticem A td" 
bremfecantem EEi Dico EO non ejfe hrenifectntem , & treuiftimtm ex punll» 
O td txim AD duHtm ctdere ir^rt ramum OPE ; Ducantur 0^_j OR per- 
pendiculares td axes ,fectntes eos ia ^R. Mtnifcjlum efi ^D msnorem effi, 
qutm K D, & propteret E D td D -^maiorem proportionem hthebit , quimtd 
DA',d- componendo Ej^td ^_D maiorem proportionem habebit , quim EK 
td K D : ojlenft tutem futt E K td K D,vt latus trtnfuerfum C A td eius la- 
tus relfum ; ipitur E iS,jtd maiorem proportionem habebit , quim latus 
trtnfuerfum td reHum-, fed{ propter parallelas PD,o£lJ)vt E^kjtd -^D 
ita ejl EO td O P propter parallelas E D, RO, vt EO td O P , ita ejl DR 
odRP i ergo DR td RP ejl, U E ,^td Ji^D ,& propteret D Rtd R Pmt- 
iorem proportionem habebit, quim latus tranuerfum C A ad esus latus reifum; 
cx IO. O *** erit breuifectns,&breuifsimtex punUo O td txtm dttilu cudtt 

buiui infr* ramum E O verfus D, quod ertt ojlendendum . 


Notar inPropofi LVII. 


E t dico, quod non repe- 
riatur vllus alius ramus, 

&c. Idejl fit rurfns linet bre- 
uifsimt C M , qut produHa^ 
concurrat cum perpendiculari E 
F in E , qua fecet txim in F 
vitra centrum D ad partes ver- 
ticis A . Dico, quoei prater ra- 
mum 
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mum EC nuUut alius ramus hrcuifecans ex eencurf* E ad feSiiontm duci patefio 
fui cadat i» eodem quadramte B Ly quem hreuifetans inter (icat . 

Nam fi producantur B H , E G , &c. Ducanhtr qniliSet rami EHyEGad 
vtrafque partes hreui/icantis EC intra quadrantem BE t qui /icent DB in K j 
& It ^ producatur per centrum D reda MDL perpendicularis ad axim B At 
qua /icet fedionem inLt & ramum EC tn M , . 

Et quia iam produdta: funt ex concurfu ‘M du» brcuifecantcs , &c. 

Sjei* CJV/ breuifsima ex hypothe/i occurrit femiaxi minori redo LD breusfit- 
ma pariter (ex 1 1. huius) in M, fequitur\non quidem ex ^i. 52. huius ,j^ 
ex iemmate-%. prami//i ) quod linea reda ex M ad H coniunda cadat ih/rdL* 
hreatrfsimam ex pundo H ad axim B A dudam^ ^ coniunda reda MG cadit 
fupxa breuifsimam ex pundo G ad axim dudam , 

Sed E H, & E G efficiunt abfcifsas oppofito modo,&c. ^ia ab eodem 
purudo H fedionis ducuntur tres reda linea H E yH M y& breuifstma ex H ad 
axim B A duda , quarum intermedia e/l HMyeo quod breuifsima ex H ad 

axim A B caSt fupra HM ad partes B > vt didum e/l y & ME cadit ' g, 

infra HM ad partes A s ergo H E cadit infra breuifsimam ex . j 
H ad AB dudam , & propterea EH non erit breuifecans c 
* * ^ Similiter breuifsima ex G ad AB extenfa cadtt infra 

-- G M ad partes A yVt dtdum e/liat EG cadit - ' Ibidem. 

fupra G M ad partes B i -ergo E G cadit ^ s ■ , 

fupra breuifsimam ex G ad axim % L 

AB dudam , quare EG non .3: w, ^ 4 

e/l breuifecans . 
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SECTIO NONA ' 


Continens Propofi LVIII. LIX. LX. LXI. 
LXII. &LXIII. 


I Am ex pUndo dato C extra, vcl intra Ibaionem AB (quod j 
in axi I A non fit ) poffumus redam lineam ducere , cuius 
{>ortio intercepta inter ledionem, & axim fit linea breuilluna. 

i PROPOSITIO LVIII. 

Sit fedio parabole , & producamus perpendicularem C E fu- 
per 1 £ A , & ponamus E F xqualem dimidio eredi , & du- 
4. camus G F parallelam ipfi C E , & per C ducamus hyperbolen b 
H C B circa duas continentes illam G F, I F , qua: occurat fc- 
dioni A B in B, & per B , C producatur linea occurrens con- 
tinenti I A in I, & continenti G F in G : Dico , quod B I eft 
linea breuifsima. 



Producatur perpendicularis B K. Quoniam C I xqualiseft B Gfsexta C 
».lil>.j. fj, fecundo) erit E I qualis K F, &E F,K I erunt atquales, atque fup- 
pofita , eft E F xqualis dimidio creai ; ergo K I ita eft pariter i QuarL 
B I cft breuifsima, ( odaua ex quinto ) & hoc erat probandum . 

i PROPOSITIO LIX. LXII. & LXIII. 

D Einde fit fcAio hyperbole , ant ellipfis, cuius centrum D,& lineis, j 
atque Cgnis in eodem ftatu manentibus, ponamus D F ad F E,& 

fimiliter 
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fimllicer C L ad L E , vt proportio Emtrx , & prodacimus per L ip- 
lam O M parallelam A I F, & per F ipfam G M parallelam C E , & fa- 
ciamus feaionem H C B hyperbolen tranfeuntem per punSum C cireg 4 ®-s* 
continentes G M, O M.qux oecutret fe^ioni A B (in ellipG quidem vt 
b demonftrauimus) in hyberbola vero eo quod O M parallela axi DA in- 
clinato fubtendit» fi produeatur, angulum fubfequcntem continentia: an- 
gulum fecabit A B , & corda , fi producatur , occurret fedioni i Ergo O 
M ingreditur fedlionem A B , & ampliatur fe£lio A B per extenfionenu 
ionceiduabus lineis O M . M G.&fefiio B C prope illas ducitur (deci- i4ilib.a. 
inolexta, ex fecundoj igitur dux fediones A B, C B fibi occurrunt , vt 
in Bi & ducamus per B,C lineam occurrentem D F A in I,& G F inG; 

- Et quia B O xqualis eft ipfi C G ( odaua ex fecundo^ erit O N xqualis 
'■ ipfi M L, & O L ipfi N M; eigo O L, nempe N M>feu K F ad Elefi, 
vt C L ad C E , nempe D F ad D E • ergo KFadEIcft.vtD F 
d ad E D comparando homologorum (ummas in hyperbola , & eorundem Lnti. j. 
differentias in cUipfii 3 c iterum comparando antecedentes ad differen- 
tias terminorum 
fiet D K ad K 
1 , vt D F ad F 
E , qux efi 
proportio figu- 
rx i igimr B 1 eft 
linea bienilfima 
( 9. 1 o. ex quin- 
to ^ & hoc erat 
piandum. 
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PROPOSmO 


4 


U-lib.}. 


dz Apollonij Pergaei 

PROPOSITIO LX. 


D Einde perpendicularis egrediens ex 
C cadat ad centrum D fedlionis A B 
hyperboles, & ponamus C E ad E D , vt 
proportio figura: , & producamus ex E ad 
fei^ionem redla lineam E B , qui parallela 
fit D E , producaturqnc C B , qui occur- 
rat axi in G. Et quia C E ad E O , nempe 
C B ad B G , nempe D H ad H G ell , vt 
proportio figuri ; erit G B linea breuiffima 
( nona ex quinto ) quod erat oftendeu- 
dum. 




PROPOSITIO LXI. 

S it pollea punAum C, & 
perpendicularis C F. & 

F remotius i vertice fe&io- 
nis , quam fit centrum , & po< 
namus C E ad E F , vt clt 

n ortio figura, & fimiliter 
ad O F , & ex E pro- 
ducamus B H,qui fit paral- 
lela ipfi F A , Ic ex G < D . 
ad illam G I, D Krquifint 
{tarallcla; ipfi C F; !c duca- 
mus fediionem hjwtbolen- 
tranfeuntem per D , quanu, 
eontincant I H, 1 G , qux occurret fedlioni A B fimiliter in B; Itaque-i 3 
per B, C producamus lineam, qui occurrat axi F A iu L, & ipfi E H 
in M . Dico , quod B L cft linea breuiflima . quia du(3a perpendiculaai 0 
H N, C E ad E F, feu ad K D , ell vt D G ad G F , nempe vt K I ad 
I E , & propterea E C in E I erit xouaie rcdlangulo O I rubfequeuti 
( oi5laua ex fecundo J nempe redlangulo B I confequenti; Ergo C E in 
E I ell xquale B H in H I , & propterea B H ad C E , nempe H M ad 
M E eft, vt E 1 ad I Hi ergo H I, nempe NG xqualis eft E M, &ideo 
L F ad E M, nempe ad N G eft, vt C F ad E C, nempe D F ad DXJ, 
quia quxlibet earum aOignata eft , vt proportio figura i ergo L' F adN 
G cft, vt D F ad D Gi itaqi comparando homologorum dificrentias L 
D ad D N , vt O F ad D G ; & per conuerfionem rationis , & poftea 
diuidendo D N ad N L erit , vt D G , ad G F , qui cft vt propor- 
tio figura i Ergo B L cft linea breuMma ( nooa, ex quinto J Sc hoc erat 
oftendendum , 

> 

Notx 
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'^3 


I Am pofTunaus producere ex pun<Jio aflignato C extra datam .fc(5lionena' 
A B, aut intra ( fi pundum non fuerit ad axim IA) lineam diuiden- 
lem ex illo inter fcdionem , & axim lineam brcuiffimam,&c. Sic legen- 
dum pHto, Ex punto dato C extra, vel intra fe^lionem A B , quod in axi mm 
pt, lineam rc£lam ducere» cuius portio intercepta inter feci tonem, axim Jit 

linea ireuifsima. 






i>-‘ -I 


Et per C ducamus fedionem HCB circa duas continentes illam GF, 

IF, qua» occurrat fedioni A B( i6. CX5.) inB, &c. Scilicet ducamus per 
C hyperbolen II C B circa ajjmptotos G F,F I,& ejuia afjmptoti,& hyperbo- |jb. 2. 
le H C B produtia ad fe ipfas femper proprius accedunt , atque parabole A B 14. 2. 
produlfa femper magis ab axi AI remonetur', igitur hyperbole H C B,dt'para- Ex 8.1 
bola A B fe mutuo fecabunt ; fecent fe fe in ^untlo B . Animaduertendum ejl , 
quod in textu Arabico ajfumitur hac conclujio , vt demonjhrata in propofitioncj 
\ 6 . huius quinti libri ; & fiquidem numeri huius citationis mendofi non funt, 
hac propofitio fex t a decima defideratur in hoc libro. • 

Producatur perpendicularis B K . Quoniam C I, &c. Ex punBo B ad 
axim ducatur perpendicularis B K, fecans eum in K t quoniam quando punFlum 
C ponitur intra parabolen, tunc B G aqualis eji I C‘, quando vero cadit extra, 8. lib. s. 
tunc C G eJl aqualis B I, & addita communi B C erit I C aqualis B G,cumqi 
dua relta linea I G , I F conuenientes in 1 fecentur a rellis lineis K B » E C» 

F G inter fe paralie lis, eo quod funt perpendiculares ad eundem axim ; ergo IG , 

I F fecantur in ijfdem rationibus, & propter ea E 1 aqualis erit K F 5 ficati 
1 C aqualis erat B G, par iterque I K aqualis erit E F , ficati 1 B aqualis erat 
C G; pofita autem fuit E F aqualis femitreHo-, igitur K J femifsi lateris reUi 
pariter aqualis erit . 


'Xv.W-Wi'. t. ■ 
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Nota in Propofit. LIX. LXII. & LXIII. 


E t lineis , atque fignis eodem ftatu manentibus , &c, Idtfl 

C extT 4 , a»t intra /e tonem ponat HTt dnmmodo non fit in axi , dneatarip- 
C E perpendicularis ad aximy ficans etm in E ■,& vt Utns tranfuerfnm adre* 
Hamyita fiat D F ad F Et atqtte C L ad L E t& per L prodwatHr OLM pa- 
rallela Alt&per F ducatur F MG parallela CEtqua fecet O M in Mt&per 
4.lib. 2. C defcribatur hyperbole H C B circa afymptotos G M O t qua in ellipfi per eius 
tentrum D tranfibitt & ideo eam fccahit ficati oficnfum ejl in 5 5 . huius t 


Eo quod O M parallela axi D A inclinato fubtendic , &c. Quoniam k 
in hyperbola 0 M parallela axi fieat vtraqae linearum continentium angulum, 
ji.Iib..2 qui deinceps efiei,qui hyperbolen continet fixioni occurret, & produ^a JeFHo- 
mem A B fecabit, O' ideo O M cadit intra fixionem A B, atqtu hyperbole AB 
produila fimper magis, ac magis recedit tum ab M 0 parallela axi, cum ab M 
I4..1ib,2. G parallela tangenti verticali, feclio H C B,(jr asymptoti O M G ael fe ip. 
fas )emper propius accedunt, igitur felliones A B, B C conueniunt; fecent fe 
feinB,& ducamus per B , C lineam occurrentem axi in \l , ipfi M 0 in O 
M G inG , 

Et quia B 0 «qualis eft ipfi C G,&c. Cum linea relia 0 M ,0 G fe fe- 'c 
cantes in O, fecent ur a parallelis E C,K B, F G proportionaluer , erit O N 
aqualis M L,ficuti O B aqualis erat C G,& O L, aqualis erit N M , ficati 
8 . bl. 2. O C aqualis erat B G , cumque triangula OC L,& I C E fint fimilia propter 
parallelas O L, I E , erit O L ad E 1 ,vt L C ad C E; efi vero M Nyfeu F 
K aqualis ipfi L O , igitur F K ad E 1 efi, vt L C ad E C, fed ex confiru- 
Hione erat D *F ad F E , vt C L ad L E, fciluet vt latus tranfuerfhm ad 
telfum ; ergo antecedentes ad fummas^ terminorum in hyperbola , efi ad 
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tirimii iiffcrtii- 
tus in tUsffi fci- 
UcetC Lssd CE 
trit vtDE ddD 
•E • & frtptered 
K F E J erit, 

vt D F dd DE, 
dr cifdrdnd» ht- 
mdid^arnm fitm'' 
mds SH hjperteld, 
etrstttdem dif- 
firtntsds in tUi- 
ffi,K D dd D l 

erst, vt D F dd D E, dr iterum cmtdrdnde dntecedtntts dd differetstids ter- 
minerumfietD K dd K I,vt D F dd F E,feu vtUtHStrsmfutrfumddreSum-, 
igitur BlefUnedhreuifsimd. .... 

Si autem componamus proportionem m nypcrbola deinde ablcinda- 
itius, & teijciamus oppoCtum ab oppolito in cUipfi , deinde inuertamus 
£et K D ad K I , vc D F ad F E , &c. Sed textum meudefum arrigi detere, 
vt frfrd fdHum ejl ctnjldt ex frsuedenti tmtd . 

Notx in Propofit. LX. 

D Eindefit perpendicularisexC.&C. SiexfuuSto C extru hjperkelen fe- 
Jite ferfendieuldris dd dxim duifd ddeenirum eiut D fepingdt ,dssei de- 
bet fdriter ex futtSle C relfdlitted dd feSitnem, cuius ferth inter dxim D F, 
ttrJtiHessem A S Jit lined breuifitmd;J!dt C E dd^ D,vt Utus trdnfuerfum dd 
reaum,& ex E ducdtur EB fdrdUeU dxi,/ecdns hfertelen in B,& ex Bdu- 
Cdtur B H ferfendieuldris dd dxim, fecdus eum in H • 

Etquia C E ad E D, nempe C B ad BG, 

&c. ^uid frsfter fdrdUeldS BE,FDeJlCEdd 
MD,vtCBddBG,dr frefterfdrdllelds DC, 

HB.efiDH ddH C,vt C B dd BG.qudreDH 
dut HG erityVtC EddE D ; fejitd dutem fuit C 
£ dd E D,vt Utus trdnfuerfum dd redumi igi- 
tur D H ex eetttre hjferteles dd H G edtsdem-d 
frdfertienem bdtet , e/usm Utus trdnfuerfum dd 
rtclum , dr frtftered G S erit Itncd treuifsimd. 


Notee in Propofit. LXI. 

S it poftea punilum C.& perpendieularis C F.&c. Si i futtdt Cextrd 
hjferbeten A B fdJite,C F ferfendieuUris dd dxim effeUt F A fegment» 
trdnfuerfi dxis mdius femifsc eius D A, dr fenuntur C E dd E F , dtjue D G 

I ddGF, 
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*JG f,vt Utus trimicrfum td 
re(fi$m,& eUctHr tx E rtEtx 
EH f4r4lkU EA,q»4 ftcctur 
irclUs DK ,G J 4d4ximper- 
ftudicuUrthu ix K , & t , i’ 
fer D dHe4tur hiferhU D B 
tirc4 xfimftms H I G, tecxr- 
ret hjferkeU J B (vt i» Pref. 

59. 62. 6J. tflexfim efi ) xti- 
cuti, vt in B, etninng4tnr reltn 
lsnt4 B C, ijHt ercHrr4t nxitn 
L, & iffi E H in M , dnc4- 
tnrqne ex B ferfendicnUrisnd 
4xim enm fecnns in N,d' re- 
iinm E M in H. Diei, B Lefi linenbrenifsinu . 

C E ad E !•', nempe K D eftiVt D G ad G F,&c. ^iniemexeinfirn- b 
Ount C E 4d E F, fin nd ei nejneUm K D , in fireleligrninmo D E , efi vt 
D G 4d G F , ftilicet vt Utns trnnfnerfum nd reC{nm,eJlijne A' i nd 1 E, vtO 
G 4dG F frifter firnlleUs D K, G I, F E ; ergi vt frtmn C E nd fecuadean 
D K , it4 eft tertia Kl ad ijnarlam I E ,ei‘ frifterea reifangninm C F J fnk 
extremis cententnm agnaU efi reltanguU DEI fuk intermedgs cimfrahenfi-, 
efi vere reliangnlnm B I /vjinaU reUangnli D l cnmeemfrahendantnr ahhyfef 
hele D B,dr afymftnis H 1 G ; erga reffangnlnm CEI aefualt eft reilangnU 
B H 1 1& frefterea B H ad C E, nempe H M ad M E( Propter ftmilttndimm 
trungulirnm B H M, C E M ) eandem frepertimem haletit , gnam E I ad I 
H, cr cimpinendi eadem H E ad H l, atgae ad E M eandem froportienemj 
hahetit j ^ idee H / fen ei agnatis N G agnatis erit EM, gnare eadem-i 
L F ad N G , atgne ad E M eandem frofirtiinem hahehit ; fed propter fimi- 
titndinem triangnternm LC F , MCE eft F C ad E C , vt F L ad M E, 
fen ad N G ,Cr erat C E ad E F, necrun D G ad G F in eadem proper- 
tiene tateris tranfnerfi ad reClnm, & fnmma terminernm ad anteee- 
dentes terminet ,fcitieet F C ad E C, necnon F D ad DG ean- 
dem frepertienem hahent ; gnare E F ad N G eandenuj 
pref en unem habet , gnam F D ad D G,& compa- 
rande hemotegernm differentias L D ad D N 
eandem preperttenem haheiit, gnam F D 
ad D G , dr eemparande cenfe- 
gnentes ad differentias termi- 
nernm DN ad LM erit, 
vt DG ad F G , 
feiUett 

vt latns tranfaerfnm ad reSnauii 
gnaprepter S L eft linea 
trenifsima . 
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SECTIO DECIMA 



Continens PropoC XXXXIV. XXXXV. 

ApoUonij , 

a O I ex axe rciflo ellipfis fumatur menfura ab origina j quse ad 
femiaxim retium non habeat minorem proportionem, quam 
habet figura Cux tranfuerfx, tunc quicumque ramus fecans , ab 
illa origine ad fedionem dudus, abfcindif cx axe tranfuerfoad 
verticem fedionis lineam minorem ca , qu4m abfcindit linca^ 
breuifsima egrcdiens ab eius tennino in fedione pofitoad tran- 
fuerfum axim ; fi vero fuerit proportio ad femiredum minor, 
tunc ramorum fecantium vnus eft breuifecansj reliqui vero, qui 
fequuntur extremum tranfuerfae habent proprietates fuperius ex- 
politas , & qui fequuntur extremitatem redi , fecant ex tranfuer- 
fa lineam maiorem ea , qudm abfcindit breuUsima egrediens ab 
eius termino. 

PROPOSITIO XXXXIV. 

b Sit A D dimidium axis redi , & minoris fedionis elliptica! 
A B C, & meufura A E , quae fit maior , quam A D , & pro- 
portio illius ad iftam non fit minor proportione figurae fedionis; 
Dico , quod linea breuifsima egrediens ab extremitate cuiufcum- 
que rami fecantis edudi ex E ad fedionem ABC, fecat ex 
tranuerfa B C cum vertice B, vel C lineam maiorem ea, quam 
abfcindit ille ramus . 

C Ponatur ramus E F, & ducamus ex F ad vtrum- 

que axim duos perpendiculares F H,F I . Et quia 

n ortio E A ad A D non eft minor proportio- 
guro:,fcd minor eft, quam E H adHD,ncra> 
pc E F ad F G.feuD lad I G, erit proportio figU' 
rae minor, quam D I ad I G, & ponamus D 1 ad 
I K , vt eft proportio figurae , & iungamus F K; 
erit ergo F K Unca breuifliraa ( lo. ex & iara 
fecat K B maiorem , quam B G , & G F nqn erit 
brcuiilima ; & hqc erat propofitum . 

Ii 
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PROPOSITIO XXXXV. 


S I autem fuerit ratio E A ad A D minor 
quam proportio figurx, ponamus E H adH 
D in proportione figurae , & producamus per- 
pendicularem H F , & iungamus F E, & duca- 
mus perpendicularem F I. Et quoniam E H ad 
H D, nempe D I ad I G eft, vt proportio figu- 
rae, erit F G linea brcuiflima f ro.ex 5.^ Et quo- 
niam iam cduAi funt ex E duo breuifecantes 
F E, & E A ( 1 1. ex 5.) tunc a terminis ramo- 
.rum egredientium ex E, qui terminantur ad fe- ^ ^ 

iiionera B F, linea breuimma egrediens erit re- c 

'^motior ab ipfo B , & qui terminatur ad fedlio- , . . . 

nem A F> brcuiflima egrediens ab extremitate illius Crk 
B ( 5 1. J3, ex 5. ^ & hoc erat oftendendum , 



Notx in Propofl XXXXIV: 


Vto, nnmtros 54. PropoJ/tiottum huius y?- 

it tonis mendofos ejfcy nam Propojitio 53. pojita-» 
fuit in pramijfa feitioncy Propojitio 54. inferius 
appoftu reperitur ; Cenfeo igitur » ejfc Propoftiones 
XXXXIV. & XXXXV. 

Si ex axe redo ellipfis fumatur menfura , &cj ^ 

Hoc eji Ji ex axe minori, recto ellipfis fumatur menfn- 
ra , qua habeat non minorem proportionem ad femi- 
axim rettum, quam habet axis tranfuerfus ad fuum 
latus rettum, quilibet ramus fecans, ab origine ad fe- 
itionem ductus , abjeindit ex axe tranfuerjo ad ver^ ' c 
ticem fettionis minorem lineam , quhn fecat linea breuifsima ab eius termi^ 
noadaxtm tranfuerfum ducta. Si vero menfura ad minorem femiaxim re- 
ttum proportionem mtnorem habuerit , quhn Utus tranfuerfum ad reftum, tunc 
vnicus ramus ertt breuifecans; reUqui vero fequentes ter minum tranfuerfi, ha- 
bent fupertusexpofitas proprietates, & fequentes extremitates axis retfi,fecanf 
ex tranfuerfamamem lineam, quam fecet breuifsima ab eius termino ad axhn 
tranfuerfum duBa .^tod autem menfura necefario fumi debeat in axe minori 
xlltpfts patet , nam ex hypotheji ramt funt fecantes non quidem ex concurfu , fed 
ex origtne dutti tgitur origo caeUt infra centrum, & menfura maior erit medie- 
tate axis vt tn textu habetur-, debet autem habere menfura ad femiaxim reffum 
matrem aut eandem proportionem , qukm axis tranfuerfus habet ad eius Utus 
rc£lum,ei^o proportio axis tranfuerji adfuumUtus reeJum erit maioris imeqaa- 
htatts , ^ profterea tranfuerfus axis erit maior quam axis reilus , 
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b Sit A D dimidium axis reiti fctlionis elliptica: AEC.&c. Sii A Diit- 
miJiioii 4xis miiiprii rtlli clbpjis A B C,Jiiqat mcnfitrt A B mtier,imam 
AD, a-BAiJ AD hthiitt m.utrm, tut etiidem frsftrlicncin, qnimhtbet 
Utm trtnpttrfum B C td tim rtChm Utm. 

C Ponatur ramus E F, & producamus cx F, &c. Datutur quilibit rvnnt 
ftttnt E r ,& cx B id vtrxmqiu txm fcrfcudicuUrcs F H, F I, qu* fccext 
CCS i» H , dr t . EI qui/t D H imiur cfi , q»im D A , htheiit ctdcm E D *d 
D H mtiercm prtpcriiinei» , qnim td D A, d' cemptxcnde E H ad H D,mt- 
itrcm frcfcrtuncm habebit , quim E A ad A D ; ejl vera EFadFC,vl E 
H ad H D {fropter parallelas D G,H F) ace ac» D l ad l C eft ,vt E F ad 
F G (propter parallelas E D, 1 F)ergo D 1 ad l C maiorem proportionem ha- 
bet, quam E A ad A D : habeba. amem E A ad A D maiorem , aat eandtoLj 
fropartionem, quam latus tranfuerfum B C adettts reSlum latus •, igitur D t ad 
t G maiorem proportionem habebit , quim latus tranfuerfum B C mUiusriSlum 
latus ; fiat iam D t ad l K ,it latus tranfuerfum B C ad eius latus rellum-r, 
gnngaturque F K, erit I K maior, quam I G,dr F K linea breuifsima,quafe- laboius. 
qat feffuentum axis K B matus , quim B C , inde E F non erit brenifeons . 

Nota: in PropofI XLV. 

j O I autem fuerit ratio E A ad A D minor, quam proportio fimrx, Ster 
ij Habeat E A ad AD minore proportionem, quim latas tranfuerfum B C ad 
eins reClnm latus, & fiat E H ad H D ,vt latus tranfuerfum ad rtdum ; ha- 
bebit E H ad H D maiorem proportionem , quim E A ad A D , & dtutdendo 
tadem E D ad D H habebit maiorem proportionem , quam ad D A ; & pro- 
pterea D H minor erit, quam D A;vnde ex punlfo H fi eleuetur H F perpen- 
dicularis ad D A intra felHouem eadet,& feeabit eam alienbi,vt in F; bea- 
tur pofleaex F reBa F E, qua feeetaximin G,& F l perpendicularis adaxim 
B C eum fecans in !, Et quoniam, propter parallelas G D,FH,efiEFadF 
C,it E H ad H D,pariterque, propter parallelas E D,1 F ,efi D l ad I G,it 
£ F ad F G, quare D l ad l G eandem proportionem habet , quam E H ad H 
It , fen quam latus tranfuerfum B C ad eius latus reBum-, & propterea F C cfi 
breuifsima. 

3 Et quoniam iam eduSat funtex E dui breuifecantes, &c. Textus Ara- 
bicus ifque ad finem propofitionis efi omnino corruptus, cum /apponat propoji- 
tionem non demonfiratam, it in propofitione 56 . notauit Itaque, fic eum rejli- 
tni pojfe cenfeo . Quoniam ex coufurfu E breuifstma F G ,cr femiaxis reBi 
minoris D A rami eduBi ad feBionem F A /icant axis fegmenta ifetue ad 
•verticem B maiora , quim abfeindant breuifsima ah eorum terminis ad axim 
duBa,fcilteet breuifstma cadunt fupra ramos (ex Lemmate 8 . prami/fo) fimi- 
liter rami ex concurfu E ad feBionem B F duBi cadunt fupra breufsimas ab 
torum termin^ ud axim extenfas ( ex eodem Lemmate Z.) & hoc erat ofieu^ 
^ndum._ ^ ' 
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SECTIO VNDECIMA 


. Continens Propof LXVIIL LXIX. LXX. 
& LXXI. Apollonij. 

' PROPOSITIO LXVIIL LXIX. 





S I occurrant duae tangentes alicui fedioni A B C , vt funt A a 
F, E F, vtique quod abfcinditur ex tangente proximiori 
vertici feftionis, qui eft B minus eft fegmento abfcifTo ex alia, 
nempe E F minor eft , quam A F. V . ‘ 

lundla enim A E, '■ ** 

& in parabola ex F 
produ(5Ia linea F 1 
parallela axi B D c- 
rit illa diameter, bi- 
fariam fecans E Aia 
G (34. ex a.) Simi- 
liter ex centro H pro- 
ducamus HFG,quas 
eft quoque diameter 
( 34. cx ajbifariam 
fecans E A in G , & 
ducamus A D in pa- 
rabola , & hyperbola perpendicularem fuper axim D B i ErgoUnguIus 
A 1 G in parabola eft re^us, & in hyperbola obtufus ; ergo F G A erit 
obtufus in iUis omnibus : quare maior eft , quam angulus F G E , & A 
G xquaUs eft ipft G E| & F G communisi igitur £ F minor eft , quam 
FA. " ' ' -■ ,<5*^ 


■■.V' ' 

U V. tVr.i.T. ’ 
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PROPOSITIO LXX. 

P OftcaincIIipn iungamus E H,A H>&C 
fit extremitas axis redi i erit AH minor 
. quamEMf"!!. ex yJ&an«ulusEGH, nempe 
A G F maior erit, quam A G H, feu E G F, 
ergo E F minor efi , quam F A > & hoc erae 
propofitum . 

PROPOSITIO LXXI. 

J D Atet ex hoc, quod fi producantur ex duo- 
Jr hus puniSis contadus in ellipfi perpendi- 
culares E M , A L , & fuerit E M minor , 
exempli gratia , tunc tangens eduifta ab cius 

extremitate minor quoque cft, quemadmodum demonflrauimus , Se hoc 
erat ofiendendum. 



Nota: in Propofit. LXVIII. LXIX. LXX. 

& LXXI. 

2 e ^ occurrant du* tangentes alicui feflioni AB C, aut circulo, vtfimt, 

* O idefificmifilUimm ASC dutrea» A ¥,E ? ufHK^ 

Itis A,& E cmcurreutts i» F, trii p*rtic ungentis imter tceurfnm , & tonu- 
ifum vertici 3 fraximierem imterceftn, muur m, gn* inter eceurfnm t&re- 
mttitrem i vertice c»nt*a»m eenttnetnr ; tfertet uUem in eUiffi 3 vtrticemj 
ejfe nxit mtions. Exfnngt verht, aut circulo. Unctum errenet , & memte 
^ nliqat textui /nfersji/iu . Circulum enim Ungentes ut eedem f unite dullu 
inuquules ep neaueunt . ... , 

k Et ducamus A D in parabola , & hyperbola , &c. Et Jueumut A D m 
purutoU,& hyperteU perpendicuUrem fuper uxim B t>,Jeeuutem eum in D, 
utque G F H m l > cumque in purutelu dtumeter F G 1 Jit puruUelu uxi B D, 
erit ungulus AlG reClus uquuhs interne, & eppejhe ud eufdcm purtes, ungu- 
la D; in hyperielu vere cum triungulum H D 1 fit re^uugulum in D , erit ex- 
ternus AlG ettufus, ejlque in triuugule G 1 A ungulus externus A G Fmuier 
interne, & eppejite AlG, reSe in purubeU,& fittufe in hyperteUt erit que- 
que unrulus F G A ettufus in purutelu, & typertelu . 

C Et angulos E G H , &c. ,^uiu F H e/l dtumeter feeuns tifunum E A in 

G; urge triuuguU EG H,& AG H tutem due Uteru uquuliu £ G, A G,& com. 
G H , cemmune ; ejlque H E , vertici B uxis muieris ellipfis prepinquier , muur i huius. 
remotiere HA; erge ungulus EG H muier erit ungule AG H ; ejlque ungulus 
A G F uquulis E G H muieri,di‘ E G Fuquulss miueri A G H ; igitur ungulus 
AG F muier efi ungule EGF,& Uteru circu inuquules uuguUsfunt uquuiU 
JinguU JinguUs , erge tungens A F mater efi , quam E F- 
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Patet ex hoc, quod fi producantur ex duo- , d 

bus pundlis contactus in eJIipfi perpendiculares 
E M, A L ; & fuerit E M minor, exempli gra- 
tia , tunc tangens eduda ab eius extremitate, 
qUvT eft in ledione, minor quoque cft, &c. Si 
enim ex pungis E , A conuiinum in ellipfi ducan^ 
fur ad axim minorem K C perpendiculares E My 
& A L fec antes eum in M Lyfueritque E M 

minor i quam AL, tufjc quidem punefum E magis 
recedit a vertice B axis maior ts , quam punSlum 
Ai & propterea^ex pramtjfa 70 . fmius libri yCrit 
tangens E F minor , quam A F'. Expungo deter- 
minationem ab aliquo incaute additam ( qux cft in 
fcdionc ) manifefrum enim eft duci non pojfe contin- 
gentem ellipftm a perpendicularis termino M. in axi minori pofttOyfed a termi- 
no E in fe£f tonis peripheria conftituto , 

SECTIO DVODECIMA . 

• Continens XXIX. XXX. XXXI. . 
PropoP AppoUonij. 

Q Vajlibet Unea reda A* E D tangens fedionem aliquam A 
F B in A extremitate linea: breuiffimjE A C eft perpeudi- 
^ cularis fuper illam , nepe D A C eft angulus redus . 
Et fi fuerit perpendicularis fuper illam vtique tanget fedio- 
nem. 

Alioquin producatur perpendicu- 
laris C E fuper A D, erit A C maior, 

2 u.im E C, ergo maior eft, quam F 
Ijfcd cft minor, cu fit minor, quam 
C F, quod eft abfurdum. Igitur an- 
gulus D A C , cft redus, quod erat 
oftendendum . 

Si vcr6 fuerit D A C redus, erit 
AD tangens, alioquin fit tangens A 
G; ergo C A G erit redas, fcd erat 
C A D redus , quod cft abfurdum ; 
ergo A D cft tangens , & hoc erat 
probandum. 




• ^ f * 
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Notce in Propofit. XXIX. XXX. 
&XXXI. 


A Lioquin producatur perpendicularis C E , &c. Exijlente C A li/te* 
breutfsimM, & A D tangente^ fi C A mnefiferpendicHlaris ad tangen- 
tem ducatur ex origine C reita C E perpendicularis ad tangentem A Dyficans 
eam in E •,& feiitonem in f , erit in triangulo ACE angulus C A E acutus , 
minor angulo redo E , & propterea C A fubtendens maiorem angulum re^ 
itumy maior erit quam C E y qua acutum fiibtendit : cumque punctum E tan- 
gentis cadat extra fettionemy erit C F minor , quhn C E > ideoque C A multo 
maior efty quam C F , quapropter C A non erit breuifisima , quod eft contrai 
hypothefin * 

Si vero fuerit D A C reiSus , &c. ^ia C A fupponitur breuifisima , 
dr angulus D A C r edus y er it A D tangens; nam fi hoc verum non cfiy 
ducatur ex pundo A reda linea A Gy contingens fiedionem in 
A ; fieiabit vtique tangens A G ipfiam Ji Ay & erit an- 
, gulus C A G redus nimirum contentus k breuifisima f 

C Ay& tangente A G y ex proxime demon- 
firata propofitione ; ergo duo anguli redi 
C A D y & C AG aquales fiunt 
inter fie ypars , & totum , quod 
efi abfiurdum . 


?4- 

lib. 2. 


« ^ ■ 


/ 




r-.*' 







. . i- iliS ?;• ' . • 

;j>*4 xe 

• \ u * " '' ft. 


i =irt’ 


SECTIO 



-jS? 


Dlgltjzed by Googie 


74 Apollonij Pergami 

SECTIO DECIMATERTIA 

Continens ProfKji: LXIV.LXV. LXVI. 
LXVJI. Se LXXII. Apollonij. , 

■ PROPOSITIO Lxrv. LXV. " ’ 

S I ramorum fccdnfium I> C , T> B, D A eduftorum ex con- 
curfii D ad feilioncm C A non fuerint duo' flrenffecantes, 
vtique minimus eorum cft > ramus terminatus D A j qui ambit 
cum axe A E angulum acutum j nempe D A E , & reliquorum 
propinquior ifli minor eft remotiore , fcilicct D B maior , eft 
quam D A , & D C quim D B . 

Si vero inter illos fuerint duo brcuifecantcs nmc vicinior 
vertici feiflionis eft maximtis ramorum , & maiori proximior, 
eft maior , & minori propinquior eft minor. 



Producamus perpendicularem DE fuper nxim E A, 3: reperiatur Tru- j 
tina P. Et primo loco nullus ramus fit brcuifecans, iam fi D B, non eft 
maior , quam D A , fit xqualis illi , & ducamus duas perpendiculares 

A Gi 
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A C, A H fupcr E A , & D A . Et quia A G tangit fccHoncm , cadc^ 

A H intra fcdionem , 5 c ducamus rcdlam B I tangentem fcwlioncm in 54, 
b B. Qu^oniam ex D non educitur ad fe<ftioncm A C vllus breuifecans , lib. i-| 
erit E A non maior dimidio eredi ( 49. 50. ex 5. ) aut erit D E maior 
quam F(52. ex 5Jlispofitis vtique linea breuiflima cx B eduda abfein- 
dit cum A ex axi lineam maiorem , quam A K ( 49. 50. 51. 53. cx 5. ) 
verum linea brcuilTima continet cum tangente B I angulum redum ( 29 . 

C 30. ex 5 . ) igitur D B I cft acutus, quare fi centro D, intcruallo D Bcir- 
culus deferibatur, tunc B I cadit intra circulum , & A H cadit extra id 
d iplum, quia cft perpendicularis ad D A; igitur circulus fccat conifedio- 

nem j fecet eam in L , & iungamus L D , ducamurque L G fedionem^ 3^. 34. 
g tangentem. Patet ( vt didu cft^quod D L G fit acutus; ergo L G cadit •'b»'* 
intra circulum B L A , fcd cadit extra , quod cft abfurdum; ergo B D 
non cft atqualis ipfi A D . Neque minor illo cfle poteft ; quia fi fccetur 
D M maior, quam D B, & minor, quam D A, & centro D, intcruallo 
D M , circulus M L N deferibatur , tunc D N, nempe D M maior cft , 

I qu.im D B, &propterca circulus N L M fccat conifedionem . Subindo 
patebit (quemadmodu demoftrauimus ) quod D B non fit minor, quam 
D A; igitur D B maior cft, qudm D A . 
g Poftea dico, quod D C maior eft, quam D B; quia demon ftrauimus, 
angulu D B O eae obtufum,& patet, quod D C P cft acutus, & proce- 
dendo trito iam itinere dcmonftrabimus , quod QJ 3 necefte cft, vt cadat 
intra circulum C Q^B. Et quod fi fuerit D C minor, quam D B, aut x- 
qualis, necefle cft , vt cadat intra circulum C QJi; fcd cecidit ex- 
tra, quod cft abfurdum ; igitur D C maior cft , quam D B, & D B ma* 
ior, quam D A , quod erat oftendendum . 

PROPOSITIO LXVI. 

I N fedione elliptica ABC , 
cuius axis maior A C eius 
centrum D, & D B dimidium 
redii , duci nequeat ex E ad 
quadrantem A B breuifecans, 

& producatur perpendicularis 
E F 5 Dico pundum F cadere 
inter D A . 

2. Quia fi caderet inter C , D du- 

I ci poffet cx E ad fcdionem AB . * . rx • j 

D aliqua breuifecans ( ^ 6 , ex 5O quod cft contra fuppofitioncm . Deinde 

patet, quemadmodum dcmonftrauimus in parabola, & hyperbola, quod pr. 64.65» 
E A minima fit linearum, & ramorum ad Icdioncm B A cadentium, & buius, 
propinquior illi , minor fit remotiore , & hoc erat propofitum . 

K 2 PROPOS. 
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PROPOSITIO LXVII. 



d 


P Oftea repetamus figuras , paraboles , & hyperboles , & a 
quoquoc fune illius figna , & iiipponamus quod ipfius D B 
portio B K, fit tantummodo linea breuilfima j Dico, quod DA 
quoque minima cft linearum egredientium ex D ad re<^lionem 
A C , & illi propinquiores funt minores remotioribus. b 

Quia educitur cx D vnus tantum 
breuifecanscrit mcnlura E A maior 
dimidio credi , & D E aequalis F 
Trutina?(5i. 52. cx 5.) vndcfcqui- 
tur, quod lincjB breuilTimae cduda: 
ab extremitatibus reliquorum ramo- 
rum abfeindunt cum A ab axi line- 
as maiores , quam fccant illi rami . 

Ducamus prius ad fcdionem B A 
ramum D G,indc conftat D G ma- 
iorem efle, quam D A ( 6 .^, 6 ^. cx 
$.J Dico iam, quod D B maior eft 
illa, alioquin clfct ecqualis , vel mi- 
nor illa , & producamus D H ad fedionem B G ; ergo D H maior eft , 
quam D G, quia remotior cft ab D A ( 54. 6 ^. cx 5 . ) quare maior eft, 
quam D B, & cx illo fccctur D I maior , quam D B , & minor, quam-. 

D H, & centro D interuallo D I deferiptus circulus fecabit fcdionem.. 

B G, fccet eam in M, & iungamus D M ; ergo D M , nempe D I , qux g 
concclTa fuit maior , quam D B cft etiam maior, quam D H, proptcrca 
quod cft remotior ab D A, quam D H 64. ex 5. ) igitur D I maior cft 
quam D H,quod cft abfurdumj quare D B maior cft, quam D H. - 
Patet etiam , quod D B minor fit, quam D C , alioquin eflet vel illi 1 
aequalis, aut maior, & ducamus D N ad /edionem C B; ergo D N mi- 
nor cft, quam D C,e6 quod proximior cft D A ( 54. cx 5. ) quare mi- 
nor eft, quam D B, & fccetur D O cx D B maior, quam D N , & mi- 
nor quam D B , & centro D , interuallo D O circulus deferiptus fecabit g 
fcdionem exempli gratia, inQ^& iungamus D Q, igitur D Qjninorcft ® 
quam D N, fed eft aequalis D O, qux fuppofita fuit maior, quainDN, 
ergo D Q^maior cft, quam D N; verum cft minor illo, quod cft abfur- 
dum ; igitur D C non cft minor D B , neque arqualis; quare maior illa_, 
cft. Atque fic patet , quod D B minor fit omnibus lineis egredientibus 
ex D ad fcdionem B C, & illi proximiores cx illa parte , minores funt 
remotioribus. Quapropter manifeftum cft, quod D A fit minimus omni- 
um ramorum egredientium cx D ad fcdionem A B C, & reliqui proxi- 
miores illi, minores funt remotioribus, quod erat oftendendum. 
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PROPOSITIO LXXIL 



a 



S I eduda: fuerint ex D dua? 

breuifecantcs D C,D B, 
quorum Tegmenta G C , B K 
fint breuiflima , & D B propin- 
quior fit vertici fedionis; Di- 
co , quod D B maximus eft ra- 
morum egrediendum adfeclio- 
nem A B C , & minimus eoru 
D C , & ramorum egredientiu 
ad fcdionem A C , qui D B 
propinquiores maiores funt 
remotioribus, & propinquiores 
DC( ex ramis egredientibus i 
res funt remotioribus! 


fedionem in ea parte ) mino- 


Sit F Trutina , & quia iam dufti lunt ex D duo breuifecantcs , ideo 
E A excedit dimidium cre^i , & D E minor eft, quam F ( 51. ja.ex j.) 
his pofitis , vtique linea? breuiflima? egredientes ab extremitatibus ramo- 
rum qui funtinlcciione BC abfeindunt ab axi EA minores lineas, quam 
abfeindunt rami ( 51. 52. ex 5.) & qui ducuntur ab extremitatibus egre- 
dientium ad reliquas fedtiones abfeindunt lineas maiores. Educamus ita- 
que ramos D H , D I ad fcdlionem B C , & ducamus B L, L H M, & I 
M tangentes fcdionem in pundis B, H , I ; quia B K eft brcuifsima erit 29, 30. 
L B D angulus redus , 8c quia breuiffima egrediens ex H abfeindit cum 
A ab axi E A lineam minorem, quam fccat D H erit L H D obtufus, & e* 
iiingamus D L ; igitur duo quadrata D H , H L minora funt, quam qua- 
dratum D L, quod eft aequale duobus quadratis L B , D B; verum L B 
minor eft, quam H L (68. cx 5.) ergo D B maior eft, quam D H. atq; 
fic patet, quod D H maior fit,quan. D I , quia D H M eft acutus, & D Isidem. 
I M obtufus: & D I maior fit , quam D C. Quare B D maximus eft ra- 
^ morum egredientium ad B C, & iam dcmonftratum eft , quod fit maxi- 
mus ramorum egredientium ad B A ( 64. 65. cx 5.^ 

Ponamus poftea N extra fedionem B C , & iungamus D N, itaqueJ 
linea breuifiima egrediens cx N abfeindit ab axi E A maiorem lineam , 51. ri. 
d quam fccat D N ; ergo tangens in N continet cum D N angulum acp- 
tum: poftea oftendetur, quemadmodum hic didum eft, quod C mi- 
nimus fit reliquorum ramorum egredientium ad reliquas fcdiones , & fit 
minimus ramorum egredientium ad A C , quare manifeftum eft , quod 
D B fit maximus ramorum , & D C minimus , & quod maioribus pro- 
pinquiores funt maiores remotioribus , Sc minoribus propinquiores , mi- 
• nores funt remotioribus, quod erat oftendendum . 


I 
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M O N I T V M. 


A f^tetjudm huius DecirrMtertU SeSlionis explicationes , atcfue^ 
emendationes aggrediamur , ffou hreuiores , clariorefque 
reddentatur , tejlus Arabici menda facilius corrigi poffent , opera 
pretium duximus ( amice letior ) Lemmata fe^uentia promittere . 

• L E M M A IX. 

Si ad conifeBionem , atcfue ad nmum ejuadrantem ellipfis A*B C d 
concurfu D nullus ramus duci pofsit , ejui fit breuifecansj Dico, quod 
quilibet fecans ramus D S cum tangente G per eius terminum 2 
duBa efjicit angulum D"B H ad partes ^verticis A acutum 
G , qui deinceps efi ,obtufum, 

HulUs ramus ex concurfu 
D ad fe{i tonem A C duClus efi hreui- 
fectns , erit ( ex eonuerfa propofitionis 
49. 50. 51. 52, huius ) menfura A E 
aut non maior femijfe lateris re£li, aut 
perpendicularis D E maior Trutinae, 
qua fit F t & ideo quilibet ramus fe- 
cans D B cadit fupra breuifsimam ex 
punclo B ad axim duStam > efi vero 
breuifsima ex punifo B ad axim duFla 
30. perpendicularis ad G B H tangentemu» 
httiut feiiionem in B; ergo angulus E B H % 

verticem A refpiciens efi acutus , & qui deinceps efi "D B C erit vbtufms, 

L E M M A X. 

fifdem pofitis , fi ' d concurfu D nmicus tantum ramus D‘B hreuife- 
; cans ad feBionem A duci potejl ; Dico , quod quilibet alius ramus 
fecans D 1 fupra , n,'el infra Ireuifecantem D poftus effcit cum reBa 
L 1 H tangente feBionem in 1 angulum D 1 L , 'verticem rcfpicten~ 
tem, acutum, ^ D 1 H , qui deinceps ejl, obtufum. 

Nam ex eonuerfa propofitione & 52. huius perpendicularis D E aqualis 

er it Trutina F > & ideo quilibet ramus D / pofitus fupra ^velinfrabrenifec ante 

(fui 
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(fi /> B) cadit Jttpra irrcuifiimam ex 9 I ad dxim ductam , 
fendtcmUris efi ad tan^CMtem L ! H ^ cr preptcrca angulus 1) l L» vcrttccm xj.^o. 
ai rcfficiens erit acutus , ^ coufiquens angulus D l H obtufns . 


L E M xM A 


XI. 


Itfdtm fofnts , ji a cencurfu l) duo hreuifecantet D C , D "S ad fe- 
Chtmem J Ti duo fojfum ; Dico , quod quiltUt ramus fecatis D 1 fer- 
tus fupra breuifnantem D 'R 'vertici proximiorem , niel infra infimum 
treuifecanlcm D C , effete cum recia LIH tangente fe3ionem tn l an- 
guium D I L, refpicientem verticem A, acutum , ^ confequentem D 
J H oitufum , gl' quilibet ramus D O inter breuifecaiites poftus effeit 
cum recia G O fi feciumem tangente m O angulum D 0 C verticem 
refpicientem ohtufum , coifequenlem vero D O fi acutum . 

( ex tenuer Jt propofitiene j i . cf 5 2. hnim) perpendienUris D F mi- 
ner ejfe debet Tmtint F ,dr prepteret quilibet runms D / fitpro breuifec entem 
D B,vel tnfre breuifecelem D C eedn fupre breuifiimem ex punlle 1 edexim 
ductem, cum que ceueiugens L I engulum rectum couftituit ; er^e eugnlns D I 
Z verticem refpiciens,efi ecutui , dr cenfequeus D I H ebtufus\ Similiter qui- 
libet remur D O inter breuifeeeatet pejitus cedit infre breuifiimem ex puncte 
O ed exim du(tem,dr eum ille fetheuem contingent C O effeit engulot rectet, IbiJcm. 
igitur engutus DOG verticem refpecieus , ejl Aiufut , (f ceufequeut D O ?t 
acutus . 


JI. 51- 


Notar in Pi'opof LXIV, 
LXV. 


A titee ApeUenius decuit qui nem remi 'eb origine ed eouifeCfiouem dutti 
ejfeut mtuimi , dr que erdiue reliqui remi Je fe excederent , medo egit 
de remis exim /eeeuttbus e cencurfu duitis , ei" querit qui minimus , cr qui 
meximut ft , dh quo ordine difpouentur . 

Producamus perpendicularem D E fuper axim , &c. Si nuttus remus 
breuifecuut i eoucurfu D ed feltionem A C duci potejl; Vico , quod remus ter- 
miuetus D A efi minimus omnium remorum fecem i nm V S , D C , dr propin- 
quiores vertici A mmeret funt remeuoribus ; ducetur V £ perpendiculerit ed 
exim eum feeens in E , & reperietur Trutine F . Ft fiquidem V A non efi 
mtner quolibet elioremo fecente D B infre ipfum pofite erit eqnelis,eut meier 
sito ifitqne prini D A equetis D B , fi fiert peti fi, dr ex punito A ver tic it du- 
cetur A G perpendiculerit ed exim A F. , que continget felhenem in A, peri- '• 
terqne dneetnr reti e A H perpendicuUrh ed remum A D inelinetum ed extm; 

dr qui e 
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C“ qnU A H cadit infra AG ad partes axis cum D A > ad quam illa perpett' 
dicularis ejl , extendatur vitra axim A Et nec pofsit inter tangentem A G t& 
feiiionem conicam y/ B t aliqua re6fa linea intercipi ; igitur A H cadit intra 
coniftflionem , (jr angulus E A H eJl acutus . , 

Quoniam cx D non educitur ad fedionem A C vllus breuifccans,&c. D 
Sequitur quidem ex hac hypotheji, quod menfura E A non fit maior femiereSfo 
fi maior ejl t fit quoque perpendicularis D E maior T rutina F , ex conuerfa 
propofitione ji. 52 . huius per deduilionem ad inconueniens . 

Quare fi centro D interuallo D B , &c. Circulus enim B 1 L H A ra- q 
dio D B deferiptus tranfibit per verticem yi cum radius D B pofitus fit aqualis 
I D A t cumque angulus D B I fit acutus] , cx Lemmate nono , cadet necejfario B 
I intra circulum B I L. 

Igitur circulus fccat conifedionem , &c. B I cadit extra conife-- d 
clionem , quam tangit , <Jr intra circulum B L A t^t diLfum e(l , i contra re- 
Ha A H cadit intra eandem conifeHionem , extra ipfum circulum , quenu 
tangit, cum H A perpendicularis fit ad circuli radium D A ; igitur circulus B 
I L A fertur extra conifeHionem ad partes B I , (^ intra eandem ad partes A 
Hi quare necejfario conifcHionem fccat . 

Pater, vt didum cft, quod D L G fit acutus, &c. Hoc enim fequitur ex ^ 
nono Letnmate pramijfo , refpicit enim angulus D LG verticem A ; Cf ideo ejl 
acutus , cr cadit necejfario rcHa L G intra circulum B L A radio D L deferi- 
pttsnn ad partes L A ; efi" portio circuli L H A cadit intra conifcHionem L Ai 
j j igitur rccla L G cadit intra conifeclioncm L A ,Jed cadit extra eandem feHie- 
iib. I. nem, cum contingat eam in L, quod ejl ab fur dum. 


Deinde 
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i Deinde patebit, quemadmodum dcmonftrauimus, &c, D M fk- 
Bs cjl maior , quam D B ■, & minor quam D A , eflque circult radius D N 
aqualis D M } er^o functum M cadit intra coniftitionem , N vero extra if- 
fam s & propter e a eireulus M L N feBionem conicam fccabit alicubt , vt in Ly 
portio circuli M L intra conifeBionem A L tncidet : rurfus ducatur raditis 
D L y&LG conifeBionem tangens in L ertt , vt prius angulus D L G acu- 5;. 54. 
tusi cr ideo L G cadit intra circulum L M y & propter ea tntra conifeBionem i. 
A L y fed eadem L G cadit extra ipfamyquia eam contingit in Ly quod eft ab- 
furdrsm ; quare ramus D A non eji rttator , quam D B ; fed prius neque illi 
aqua Jis erat ; igitur ramus terminatus J) A minor eft quolibet ramo jecante^ 

D B infra ipfum piofito , (Jr fropterea minimus erit omnium fecanttum . 

H Pofiea dico , quod D C maior eft , quam D B , &c. Demonftratio fe- 
cunda partis huius propofttionis , quam Apollonius innuit ( quia con/lruBioncjy 
ac progrejfu fimili fuperiori perfici pottft ) hac ratione reft i tuitur . Demonftran- 
dum eft quemlibet ramum D B vertici A proximiorem e fle minerem quolibet 
ramo D C remotiore . Ducantur reBa C P contingens feB tonem in C y & O B 
tangens feBionem in B , & reBa B R perpendicularis ad ramum D B & Ji 
quidem ramus D C non concedatur maior , quam D B y fit prtmo ei aquali Sy fi 
fieri pottft , & centro D interuallo D C deferibatur circulus C P Ry qui tran- 
fibit per punBum B , ob aqualitatem radiorum D C y D B; & quia ( ex Lem- 
mate nono ) angulus D C P verticem rtfpiciens , eft acutus , reBa C P cadet 
intra circulum C P R ; fed cadit extra conifeBionem , cum fit contingens ; igi- 
tur portio circularis peripheria C P ducitur extra conifeBionem C r^B" : rur- 
fus y quia angulus DBOtft obtufus ( ex nono Lemmate , cum verticem A non r effi- 
ciat ) ergo R B perpendicularis ad D i cadit intra coni feB tone y cum B O pofita fit et 
contingens: cadit vero eadem B R extra circulum B R cum fit perpendicu- 
laris ad circuli radium D B i igitur circuli portio B R intra conifeBionem ca- 
det ; fed prius eiufdem circult portio C P extra eandem feBionem ducebatur ; 
igitur idem circulus fecat conifeBionem alicubi , vt in J^y ducaturque dentio 
ramus D S^y & contingens feBionem in Vnde ( ex nono Lemmate) 
angulus D^O erit acutus i & fropterea reBa ^0 intra circuli portionem^ lib. i. 

R conftituta intra conifeBionem cadet , quod eft ab fur dum ; reBa enim 
O extra conifeBionem S^A cadit , quam contingit in non ergo ramus D 
C aqualis eft ipft D B. Sit fecundo D C minor, quam D B {fi fieri poteft)fe- 
ceturque D T minor quam D B, fed maior quam D C;^ centro D interuallo 
D T deferibatur circulus T ; is quidem ad partes B cadet intra, ad par- 
tes vero C extra conifeBionem ; fropterea eam alicubi ficabit , vt i» 
cfiduBo ramo D contingente feBionem in erit angulus 

O acutus y & ideo reBa cadet intra circulum T & fropterea intras 
conifeBionem , quod eft ab fur dum ; enim cadit extra feBionem £f^A , 

quam continftt in ^ ; non ergo ramus D C minor eft , quam D B , fed neque 
aqualis prius oftenfus fuit j igitur quilibet ramus D B vertici A propinquior 
minor eft quohbet ramo remotiore D C, quod erat oftendendum. 


t 


kl 
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Notar in PropoP LXVI. 


VV.1 \ 


Q Via f 
fct, 

<s 


Via fi caderet inter C , D duci pof- 
&c. ^HOtiefa$mq\ enim perpen- 
dicularis E cadit ftiper eentrii 
D > vel fecat femiaxim D C inter Dy(jrC,tuc 
ex concurfu E vnicus ramus brtuifecans du 
cf poteft ad Jeifionem B A, qui nimirum 
dit inter verticem remotiorem A , & axim ^ 
minorem D B : fed ex hjpothefi nullus ra- 
mus ex concurfu E ad quadrantem ellipfis A 
B duct pote/ly qut fit Oreuificans i igitur per- 
pendicularis E F fecat femiaxim A D itLj 
punclo F pofito inter A^ & D. 

Deinde patet, quemadmodum demon- 



firauimus in vtraque hyperbola , &c. Permuto particulam [ vtraque ] vt 
manifefie erroneam , legi entm debet in parabola y Cf (rfperbola. J^^od vero ra- 
mus terminatus E A minimus fit omnium ramorum fecantium manifefium ejl 
ex demonfiratione propofitionis 54. 65., qua comprahendtt etiam ellipfitiLay 
quando menfiur a F A minor eJl femtaxi A D yVt ex propofitione patet .Et fi* 

militer ramoru fecantium ex concurfu E ad fcSlionem AB duciorum propinquio- 
res vertici A minores funt remotioribus ex eadem demonfiratione 6 ^ 55. buius. 


Bx demonfiratione pramifia propofitionum <> 4 . ^6^, 
deduc t pote fi confeciarium , d ejuo notie fubfie- 
c^Kcntes breuiores reddantur , 


COROLLARIVM PR.OPOSIT. 
LXIV. & LXV. 


S I in aliqua per ipher ia cuiuslibet coni fictio- 
nis omnes rami fecantes , qui a concurfu 
duci poffunt , cum tangentibus ab eorum ter- 
minis dutis confiituunt angulos , qui verti- 
cem rejpiciunt , acutos ; rami proximiores ver- 
tici fictionis minores erunt remotioribus . 

Ex eo enim, quod in propofitionibus 6 ^.& 
65. , omnes rami DA,t)L,DB,DJ^,D 
C , & reliqui omnes , qui duci poffunt ex con- 
curfu D ad fictionem ABC efficiunt cum^ 
tangentibus fictione a terminis A, L, B , C 
angulos , verticem A refipicientes , acutos , vt 
. fiunt 
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/uat D A Ft D L Gt D B 1 , D D C P , ojltnfus eji ramus D ^ w/zw 
quam D Bi& D B propinquior vertici yf, minor ramo D C remotiore. 

NotCE in Propof^ LXVII. 

P Oftca repetamus figuram vtru' 
cjue hyperboles , &c. Lego ; 

Repetamus figuras paraboles , e^r hy- 
perboles ,(jr ptpponantur denuo eadem 
linea adulta ex cone ur fu D ad fellio^ 
nem ; dl perpendicularis D E , atque 
T ruttna F , (jp omnium ramorum fe- 
rant ium vnicus tantummodo D B fit 
breutfecans . 

Et illi propinquiores fint maio- 
res remotioribus , &c. Sed mendo- 
si j legi debet : Et illi propinquiores 

fint minores remotioribus . Conuerf. 

Quia educitur ex D vnus tantum breuifccans, &c. Legi debet . ^ia^ 51.51. 
educitur ex concurfu D vnus tantum breuifccans , erit menfura E A maior di- hu;us . 
midio erelti t & D E perpendicularis ad axim aqualis erit Trutma F . 

Inde conftat D G maiorem effe, quam D A, &c. .^ia ex concurfu D 
ad felfionem A C vnicus ramus D B breuifccans fupponitur tgitur omnes rami 
cadentes inter A ^dr B prater infimum D B confiituunt cum tangentibus feltio- 
nem , ab eorum terminis duitis, angulos refpicientes verticem A acutos; dl pro- Lcm. 10. 
pterea ramus terminatus D A minor efi quolibet ramo D G infra ipfum, &ftt- 
pra ramum D B pofito ; atque ramus D G minor efl quolibet alio a vertice re- 
motiore dulto ex D ad pertpheriam A B . Dico iam , quod ramus D B maior f,^\ 
tjl quohbet ramo D G , pofito infra verticem A , dl fupra breuifecantem D B ; huius. 
Si enim hoc verum non efi , erit D B aqualis , aut minor, quam D G ,drtunc 
dulto quohbet ramo D H ad feitionem G B infra ramum D G , erit D H re- ibidem. 
molior a vertice A maior propinquiore D G , & propterea ramus D B adhuc 
minor erit ramo D H . 

Ergo D M nempe D I,&c. ^ia D M, vt remotior avertice A, efi ma- 
ior , quam propinquior D H efi vero D L , atque D / aqualis D M cum fint Ibidem. 
radq eiufdem ctrculi ; ergo D 1 portio maior efi , quam totum D H , quod efi 
abfurdum ; quare D B maior efi quolibet ramo D G infra verticem A , & fu- 
pra ramum D B pofito ; dl propterea D B muUo maior erit , quam D A . 

Ergo D N minor cft , qu.am D C , &c. Dubitare quis pojfet, an ramus 
D N , quia propinquior efi vertici A fit minor remotiore ramo D C, vtinpro- 
pofittone 6 q.dl 6 %. verificabatur ; df ratio efi , quia hypothefes funt diuerfa, 
nam tbt nullus ramus breuifccans a concurfu D ad feitionem A C duci pojffcj 
fupponebatnr , in hac vero propofitione 6 j. ponitur vnteus breuifecaas D B , at 
fcrupulus omnis tolletur , fi dicatur , non quidem ex propofitionibus 64. dr 6 %. 
fed ex demonfirationc ibi allata ,fcu ex Corollario in fine notarum appofito , 

L 2 tropo- 



I em. 10. 


Lcm. 10. 
CorolL 

6*.6s- 

huius. 
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fttfaJltKM dcdaci , nim dnt rjmi D 
C t O" O ^ ptjiti i/ifr/t JingnUreta 
irrui feculcm D B t/ficinHt cltmre- 
Itn ttmgtntiiHt ftCHtnc ingulos vtr- 
tkcm refficieMes acutts ; igitur vi 
i» fccundu ftrtt frtpilitinum 64. 
d* «5. dtmonfirttum tfl, entrtmut 
D N •vtrtiei frufinquicr miiur re- 
moture ruiHO D C. 

Et centro D , interuallo D O 
circulus deferiptus fecabit fciSio- 
nem exempli gratia in Q^fjiS.cx 
5.;Sc iungamus,&c. ridetur om- 
nitu exfuugendu citutio intextu uffo//t4;( 55. ex 5.; »4/» eireulam 0 J^mu. 
utfeftum tft ,fic»re eouifeatoatm tlitahi, vt in cum radiat D O po/uut 
fit minor D B, & nutor D N i fofiea, quu D ^propinquior efi verttei A, 
quam DN ,cr omnes ramt a D ad peripheriam fieatonit N ^Ju^i , effici- 
unt cam futs tangentibus angatos ^verticem rrfiicientes, acatos; igitur 
nor eji , ciuam D iY , quod cfi ab far dum ; popta entm fuit DOtfeu ei aqualis 
^ C D P mator , quam Z) iY, 



COROLLARIVM PROPOSIT. 
LXVir. 



A XguUrum a ramis fecantihus, qui ieo- 
curfia ad eonsfeitsouem duci pojfans , 
eam tangentiius ab eorum terminis duifis eo- 
prabenfirum , fi tinus tantum reltns fuerit 
reUqut omnes •vertteem refpicsentes acuti-, ra- 
mt proximiores vertici feiUonis, minores erui 
remotioribus , 

Ex eo enim , quod in propofitione 6 -j. om- 
nes rami D A , D L , D C , (fi reltqui om- 
nes, qui duci poffimt ex concurfu 2) adfe 3 io- 
nem ABC, eum tangentibus fie 3 ionem a ter- 
minis A , L, C comprxhenderant anguiosver- 
ticem refpicienses D A r , D LG, DC P 
acatos, (fi tantummodo vnut D B l reffut fuit 
ofienfius ej! ramus DA msnor, qaam DL,& D L vertici A propinquior, mi- 
nor, quam D B, atq-, D B mtnor quolibet remotiore D C. 


Notr 
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Nota: in Pro]K>ftt. LXXII. 

E t minimus eorum D C, &c. 

Textms videtur meHtUjus ; nem 
vt im ferius offendetur % ramus breuife^ 

(MUS D C 4 vertice remotior , non fem- 
fer mtnimus ejf omnium ramorum cu- 
dentium ex concurfu D ud fixionem 
A B C \ itatjue legendum futO{ D C 
efi mtnimus ramorum cadentium ad 
ferifheriam fedhoms B C N i quod 
mani/ejf} inaicatur ex determinatione 
in fne fropofitionis appojita ; inquit 
enim : ^optnquiores D C ex ramis 
tgredientious ad feclionem in ea par- 
te ) minores funt remotiortbus , vbi 
(onifcitur, Apollonium noluijfe pronn- 
ciare , ramum D C minimam efe omnium , qui in fcHione AC ^ ducipojfunty 
neque propinquiores D C minores effe qaoUlet remotiori ad partes verticis A 
confiituto I fed tantummodo eorum , qut m feSiotae C B y & in inferiori C N 
ducuntur minimum efe D C ^ & ei propinquiores minores ejfe remetieribus . 

Atque fic pitct , quod D H maior fic > qu.im D I » Ex vndecimo 
enim Lemmate angulus D H M ejl acutus t&DlM obtufus^ coniuncia-» 
J) M erunt duo quadrata D H , H M maiora quadrato D M $ qua fubtendit 
angulum acutum iquadrarum vero D M matus eJl duobus quadratis DI» IM» 
ergo multo magis duo quadrata D H » H M fmul fumpta maiora funt duobus 
quadratis D I» I M fmul fumptts » (f‘ auferatur ex ag^egato maiori quadra- 
tum minus H M » ex minori tollatur quadratum maius / -W ( eum contin- 
gens H M propinquior verttei A minor fit remotiore MI) remanet quadratu 
D H maius quadrato D I » dr propterea ramus D H maior erit ramo D l» 0“ 
fimili modo ramus D / maior ofiendetur ramo D C . 

Et iam dcmonftratu cft,5cc.i‘r///«/ : qnta omnesramiex D ad peripheria 
A B ducii effeiunt cum futs tangentibus angulos verticem refpicientes acutos» 
ef‘ propterea ramus D B mator erst quolibet also ramo inter B » <y ■d duifo» 
ideoque D B ent maximus cadentium in penpheria A B . 

Poftea oftendetur, quemadmodum W ditium cft, &c. Textusefi val- 
de corruptus »fic refittuendum puto i Ofiendetur » quemadmodum fupra dtllum 
efi^ ( scilicet in fecunda parte propof 6q. ) quod D C minimus fit omnium ra- 
morum ad feOionem infimam C N cadentium t O* vt hic ofienfum efi» fit mi- 
nimus ramorum egredsentium ad feUtonem B C i quare patet » quod D B fit 
maximus ramorum cadentium ad fUltonem A C »dr D C fit minimus caden- 
tium ad (eliionem B C N » & quod propinquiores maioribus , funt maiores re- 
motioribus in penpheria fediionts A C , dr propinquiores mtnortbus » funt mi- 
nores remotioribus in peripheria ftcltoms B C K » QT hoc erat ofiendendum. 
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tutem infimus rtmus irenifei tns D C ntn Jit necejftrit minimus tm- 
ninm rtmerum etdtnttum td fertftterttm [eUtenss A B , medo tjiendetnr. 


ctmifeFttone duos ramos hreuifecantes , ducere , quorum injtmut 
maior fit ramo fecasite fofito m jteripheria d 'verttee , ^ fuprema hre~ 
uifecante compr-ehenfa : oportet autem i» elltpfi > a» rami fecasites ad 
unum eius ejuadrantem ducantur d coiicurfu , inter axim minorem,!^ 


uerticem collocato . 

Inconifeifione A B C, cuius uer- 
tex A uxis A D, (fi- tn hyperiohe^, 
1.9. 10. ^ tUipfi centrum E ducutur quuli- 
iiuiw. fiet hreuifsimu F B : pofie* Jecetur 
F C ex axi > ita vt punSum C non 
eodtt fuprt verticem A , feceturejue 
F H non nuior, ejuim F C, ducun- 
turejue rellt H C,C G ptrtUeU ipfi 
F B occurrentes feSioni in C , (fi- 
G, eoniunguturjue rellt C G fectns 
F B in I : petet , C t mtiorem non 
ejfe, quim IG tpropteret quod G C. 
G H i ptrtllelis fectntur preportit- 
'» ntltter; Deinde ex C duettur tlit 
brenifsimt C X , occurrens B F vU 
trt txim in L , iunpttnrque rtmus 
G L ; ojlendendum ejl L C mtiorem 
eJfe , quim L G . Secetur C G hift- 
ritm in M , ttque per M duettur fe- 
Qitnis ditmeter M N ptrtUelt txi 
in ptrthoU , tfi- per centrum exfien- 
Jt in reliquis feHioniius , occurrens 
/eOioni in N , duetsurque O N fe- 
hi-i. itionemconsinyens in N,iungtntur- 
que L M,<fi- L N,qut fecet G Cin 
P . ^^onitm G 1 tqutUs , tut mt- 
ior ejl, quim / C , ctdet punltuou 
M hiptrtttt diuijlonis sotiut C G , 
vel in l,vel inter I,G, & tn -utro- 
que etfu punitum N ctdet inter G, 
(fi- B f eoquod ditmeter M N ptrtl- 
lelt txi in ptrtholt , tut ex centro 
E eduli t in rchquis fellioniiut effi- 
cit tngulum N M L td ptrtes ver- 
ticis A ) & ideo rtmus L Nctdens 
fuprt duos hreuifeetntes LC , L B 
td ptrtesverticis efficit cum ttngen- 
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ttON tMgMlum*€tttHm LNO ver- 
tutm A Ttffuitntem ; ejhjue CCtr- 
dinttim tfflutu *d dttmetrHm N 
M ftrtUcU tvipnti vtrtictli 0t(; 

"2* l, P C txierHKs 

bs erit tngulo L N Ointerm,cref- 
fejito , ^ Ad eAfdem ferte! emflitu- 
tt ; <#• idee mh^kIus G P L ACAtm 
queque erit , et in triAngeU P U 
L Angulus internusL M P,& epfe- 
fitur mimr ejl externe L P C Acutti 
igitur Angubu LMP Acutut furit er 
eritreS- L M CAtufust funttf; in trien- 
gnbu b MG ,er L M C eircA un- 
gulos inuguules , luteru G M , M C 
Agunbu ttirLM commune ; ergo L 
C muior eJl , quum L G , quod er ut 
furiendum . 

£ contru feri foteji , vt,infmus 
hreuifecuns rumtu L C Aquulis, uut 
minor Jit rumo uliquo fufruhreuife- 

tuntem reliquum B L mfito. Num L C minor efi , quum B L , & muior effei 
foteft rumo non vltru jeHionis verticem A collocuto ex frimu furte huius frn- 
fofitienis , fcd rumi i conturpt L edulii cudentes inter funiiu A, r}- B fuccef 
Jiui ungentur quo mugit u verttee A recedunt; Ergo rumut L C uquubt, 
Aut minor erit ubquo rumo ub eodem eoncurfuL edulio tnter funiiu 
A, d" B cudente ; igitur munifefium ejl rumum hreuifccuntem 
C L infimum duorum treuifecuntium > non ejfe femfer 

mintmum omnium rumorum esdentiumex cencurfu | 

b ud ferifhertum feHionit ABC, fed tun- 
tummodo mtnorem eJfe eorum, qui inter 
' duo kreuificuntet B L,C L cudunt, 

d" reliquorum infru rumum • 

C L cudentium , utque 
ubquorum in fe- 
fheriu 

A N exijlentium frefe muximum t B ; 
quufrofter exijlimundum eft , in- 
euriu ulieuius verhu iUu non 
fine Afollonq iniuriu^ 
textui irreffijpt . 


Tll/ - J 
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SECTIO DECIMAQVARTA 

Continens PropoC LXXIIL LXXIV. LXXV. 
LXXVI. & LXXVII. 

PROPOSITIO LXXIII. 

S I ex concurfu E non cxiftente fuper redum minorem clli- 1 
pfis ABC ducatur ad feciionem A B vnicus nrmus vtrum. 
que axim fecans, cuius portio G 1 inter fedionem , 5t axiitLi 
maiorem A C fit breuiflima , vel duo breuifecantes ; vtique ra- 
morum fecantium ex illo concurfu egredientium maximus erit 
breuilecans , qui fedionis redum fecat , nempe E G , & illi 
proximior maior eft remotiore ; minimus vero eorum eft , qui 
terminatur a vertice fcdionis proximiori concurfui , nempe E 
C , & illi propinquiores minores funt remotioribus , nempe in- 
ter C G . Si autem egrediantur ex illo tres breuifecantes , & 
duo illorum fecuerint menfuram , & vnus iecucrit redium , vtique 
qui reSum fecat eft maximus ramorum fecantium : & ramorum 
inter mediam breuifccantem , & remotiorem verticem fe^lionis 
a concurfu cadentium, proximior illi , eft maior remotiore , & 
maximus duorum reliquorum breuifecantium eft ille , qui vertici 
proximus eft, & ramorum, inter proximiorem verticem feiftio- 
nis, & intermedium breuifecantem cadentium, vicinior illi, ma- 
ior eft remotiore . 
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b Erigamus itaque fuper 1 ) perpendicularem D B occurrentem E G iiu 


89 


L : ergo cft dimidiunl rcili , & E non cft indirectum , quia non egredi- 
Q tur ex E , niii vnicus brcuifccans ; infuper lincz breuiflima: egredien- 
tes ab extremitatibus reliquorum ramorum abfeindunt ab axi A C cum 
e* llncaiii maiorem , quim fccanr rami illi ..( 51, 53, ex 5. ) His po- 
ficis mani/eftum cft, quod E C F cft acutus, atque E C minima cft lincik 
rum egredientium ex E ad quadrantem E B , & illi propinquior , minor 
cft remotiore: modo dcmonftrandum cft, quod E K maior quoque cft, 
qaim E B , producamus iuquc B M , M K rangcnrcs , ergo M B E cft 
obmfus , & M K E acutus ( 29. ex j. ) quia breuiftima egrediens ex K 
ablcindit cum A minorem lineam, qudm fccat K E ( 57.CX eo quod 
K cadit inter duas lineas L B , L G ; & iungamus M E j ergo duo qua- 
drata M B , B E minora funt , quam quadratum M E , quare minora^ 
erunt duobus quadratis M K*, K E ,&M B maior cft, quam M K, creo ,o.lmiuB 
B E minor eft , qudm K E ; & -fic demonftratur , quod G E maior uz ,' 
quam K E ; Nam ft producamus 'G N tangentem , tunc N G E cft re< 
dtus , quia G I eft breuiflima , & N K E obtufus ; ergo G E maior cft, ,0. imius, 
quam E K : itaque G E maximus cft ramorum egredientium ex E ad le- * 
dtionem O C , Se minimus eorum E C , atque propinquior E C minor 
eft remotiore. 

p Educamus cx E ad feCtionem A G , E A , EO, oftendetur quod 
E G maior fit , quam EO, & E O , quim E A . Erigamus 
itaque ad A C perpendicularem A P ; cigo E A P cft 
obtufiis , & producamus P O Q_ tangentem ; ergo 


diens cx O ficcat cum A lineam maiorem i 
ergo E O maior eft, quam E Aiatq; 
fic patet , quod E G maior fit , 
quam E O ("ip. cx 5. ) quia 
Q_<j E cft reftus , & 

QP E obtufus , 

&GQ^ 

maior, quam O Q^, ergo E G maximus cft ramorum 
egredientium cx E ad fe,ftionem A B C , & 
minimus eorum E C , & propinquiores 
minimo, remotioribus minores lunt, 

& propinquioresmaximo, ma- 
iores funt remotioribus; 


P O E cft acutus , quia Enca breuiflima egre- 


sr- huius. 



quod erat oftenden- 
dum. 




M 
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PROPOSITO LXXIV. . : " 


Ex 4?. 
huius. 


D Einde fint E H , E G duo breuifecantes , & E G fecct 
redum B D . Dico , quod E G eft maximus ramorunu 
egredientium ex E ad fe^tioncm A B C , & E C eft minimus. 

Producatur perpendicularis E F > quat non cadet fuper centrum; fi c- 
nira per centrum duceretur , duci poflet ex E , aut vnicus breuifecans 
tantum ( 44. cx 5. ) aut tres (45. ex s-J quod eft contra hypothefin j er- 
go E F per centrum non tranfit , cadat fuper C D > cj^uia ducuntur cx 
E duo breuifecantes, erit C F maior dimidio cre<3i,& E F ajqualis Tru- 
tina: f 52. ex 5- ) patet itaque , [vti i'antea deraonftrauimus , quod E G 
maximus fit ramoru,&[E C minimus;atque propinquior maximo, maior 
eft, & propinquior minimo, eft minor. 


tv fii.r; 




PROPOSITO LXXV. 

P Oftea educamus ex E tres breuifecantes E G , E H , E I , 
& fecent E I , E H menfuram , & E G fecet redum in L . 
Dico, quod E G eft maximus ramorum egredientium ex E. ad 
fetftionem A B C , & ramorum inter A H cadentium propin- 
quiores illi, maiores funt remotioribus, & E I eft maximus ra- 
morum egredientium ad fedionem H C , & illi propinquiores 
maiores funt remotioribus . 


Quo- 


t 


I 



b Quoniam I K, H M funt duae breuifllmae condat , quod E I maximus 
fit ramorum cadentium ad illam fe»fHoncm ( 72. ex 5. ) & propinquior 
^ illi maior eft remotiore : nec non^ quia H M, G N funt dua: breuidimre 
, condat, vt didum ed, quod G E fit maximus ranK>rum cadentium vtrin- 
J que ad feidione A H. Dico etiam, E G maiorem efle , quam E I j nam 
fi producatur I O parallela ipfi A C,& iuogatur E O, ducanrurque per- 
pendiculares I P, O Q^G K, E F S, quia G N, I K funt breuilTimaeerit 
D P ad P K , qua: ed , vt proportio figurx , vt D R ad R N ; ergo F P 
ad P K minorem proportionem habet, quam F R ad R N, & diuidendo 
F K ad K P, nempe F E ad I P, minorem proportionem habet , quanu. 
F N ad N R, nempe F E ad G R; ergo F E ad I P minorem proportio- 
nem habet, quim ad G R, & propterea G R minor ed, quam I P , qux 
cd xqualis O Qj cuius pundum O remotior ed a vertice , quam G, 
& ideo E G maior ed , quam E O . f 74, ex 5. ) Et quia O T xqualis 
cd T I erit O S maior quam S I, & S E perpendicularis ad O I cd com- 
munis,- igitur O E maior cd, quam E I; & odcnfa cd E G maior, quam 
O E; Ergo E G maior ed, quam E I, quod erat odendendum. 

PROPOSITIO LXXVL 


Conicor. Lib. V. 


V 

Li : 



i 


a. 


S I ex concurfii E in redo E B 
pofito cilipfis A B C no edu- 
catur breuifecans prxter E B , qui 
tranfeat per centrum ; erit E B ma- 
ximus ramorum fccantium ex coii- 
curfu ad fedionera egrediendum . 

M 2 Si 
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Siverocx illo educatur alius bre- 
uifccans crita-qualis vni brcuifccan- 
ti ex altera parte refti pofito , & 
omnium reliquorum erit maximus. 

Quia brcuimmi egiedicntcs ab ex- 
tremitatibus reliquorum ramorum ab- 
feindunt cum C, vel A lineas maiores, 
quam fecent rami ( illi 44. ex j. ) de- 
monilrabitur duCtis tangentibus , per 
extremitates illorum ( quemadmodum.. 

antea oftenium eft ) quod E B fit maximus ramorum cgredicntium ad 
duos quadrantes C B, B A , & hoc erat oftendendum. 

PROPOSITIO LXXVII. 

P Oftea educatur alius breuife- 
cans EF; Dico, quod eft ae- 
qualis vni brcuirccanti E G xquo 
remoto a refto D B , & eft maxi- 
mus reliquorum omnium . 

Quia B Dj, F H funt dui breuiffima», 
ergo rami egredientes ad fcdionem B 
F abfeindunt cum A maiores lineas , 
quam fecent brcuiffim.e, egredientes ab 
eorum extremitatibus : idem dicendum eft de ramis edu^i ad feclionis 
peripheriam B G , & rami eduifti ad peripherias C G , A F abfeindunt 
cum C , vel A lineas minores ( 45. ex 5. J conftat itaque adhibitis li- C 
neis tangentibus , vt diiftum eft , quod E F fit maximus ramorum fecan- 
tium ex E ad C B A egredientium , excepto vno £ G , cui eft aqualis, 
quod erat oftendendum. 

Notie in Propofit. LXXIII. 

P R 0 cUri$ri mciU^entU fnfofnionum huius fili imis htc frumitte. 

LEMMA XII. 

Si in ellspfi A'B C a concurfu E duilui fuerit ramus E G fecans 
rLtrumtjue stxim m H , J , emus partio <7 / , inter axim maiorem 
A C , 1 ^ feSioiiem intercepta , fit linea treuifsima ; dico , cjuod cjuili- 
het alsus ramus E K inter breuifecantem G E axim minerem in- 
terceptus , effcit cum feciumem tangente K P angulum E K P acutum. 
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refpidentem merticem C concurfui propinquiorem : quiUhet ramus E» 

E inter hreuifecataem G E , axim rtuuorem pojitus efjicit cum tan- 
gente L M angulum E h M refpicientem eundem 'verticem A acu- 
tum. 



Ducmr E F ptrpendUulAris nd dxim maiorem , eum fecans inter verticem 
C, & centrum D in F,& ex concurfu axis minoris B hreuifsima G E, 

scilicet ex H ducantur re^a H li , & H L : par iter efue ex punflis ,K,&L 
alucantur ad axim maiorem A C linea hreuifsima K N^L O yci occurrentes in 
,&0. ^oniam ( ex pramiffo Lemmate %.) a concurfu H ducitur ramus 
H K inter breuifecantes H B y H G interceptus > ergo H A cadit infra hreuif- 
^am K N ad partes verticis C ; cjl vero angulus N K P reitus a tangente^ 
fy brcuifsinf^ contentus ; cr^o ungulus H K P erit Mcutus , cum H K cadat in-* 
ter NKy& tangentem K >; cadtt vero E K infra ramum H K verfusC i igi- 
pir angulus E K P refpiciens verticem C proximiorem concurfui E erit acutus. 

Similiter ( ex eodem Lemmate S.) quia ramus HL ducitur inter hreuifecan-^ 
tem H G , (ir verticem A a concurfu £ remotiorem, cadet ipfe fupr a hreuifsima 
L 0 ,eftque angulus 0 LM ad partes verticis A reifus tergo H L Ai acutus erit, 
cumque E L cadat fupr a H L verfus A; igitur angulus E L M , verticem A re- 
motiorem refpiciens, erit acutus , quod erat oflendendttm. 
o Si a concurfu E non cxiftcnte fuper redo cllipfis A C , producatur vm- 
cus ramus fccans ipfam A C , vt E G , cuius fegmentum G I, & A C fit 
brcuifsimum, vcl duo brcuifccantcs ; vtique maximus fccantiura ramorum 
c^redientium cx illo concurfu i cft brcuifecans , ejui redluni fc(5Honis ab- 
fcindit, nempe E G , &c. Textum mendofumjic rejlituendum cenfeo. St ex 
* concurfu 




59- 30- 

buus. 


Ibiiiem. 


DIgilized by Googie 


huius. 


\ 



t 

^4 • Apolloni j Pcrgari 


comurfn E non txiflenu faptr axim rtctum minorem tlUpfts ABC ducatur ad 
fccUonem A B vntcus ramus vtrumque axim fccans, cuius portio G I inter fe- 
Btionemy & axim maiorem A C intercepta fit linea breuifsima-, vel ducatur pr a- 
ter E G alius ramus hreuifecans , menfuram tantummodo abfeindens ; vttque^ 
ramorum fecantium^ex illo concurfu egredientium , maximus erit illcy qui axsm 
rectum feclionis diuidit, &c. 

Erigamus itaque AipcrD perpendicularem, &c. Scilicet ex centro feSlio- D 
nis D eleuctur D B perpendicularis ad axim maiorem A C y occurrens /cilioni 
in Byijr ipfi E G in Ly df propter ea D B erit femifsis reili axisy& punilum 
E in axi B D non exiflit ex hypotheji , dfc. 

Quoniam non egreditur cx E nifi vnus breuifccans, ergo linea; brcuifsi- q 
ma; egredientes ab extremitatibus reliquorum ramorum , abrdndunt ab axi 
cum A C, L A lineam maiorem , quam 1 'eccnt illorum ratiii ( 51. 52, ex 
5. ) & iain paret , quod fi ita le res habet L E C eft acutus ; quia E C 
breuifsima eft linearum egredientium ex E ad quadrantem A B, & pro- 
pinquior illi, minor eft remotiore, &c. Sic legendum puto : ^ia prater £ 

Gy vtrumque axim fecantem nullus alius breuifccans duci pojfe a concurfu E ad 
fcclionem fupponitury ergo linea breuifsima egredientes ab axtremitatibus reli- 
quorum ramorum in quadrante C B abfeindunt ab axi A C cum vertice C li- 
neas maiores y quam fccent rami ( ji. ^2. ex J pari ter que conflat , quod an- 

gulus E C F fit acutus y atque ramus E C eft minimus egredientium ex E ad qua- 
drantem C By dr propinquior minima ymim /l remotiore. DcmonJlrandupLj 
modo efty quod A E maior quoque eflyquam JB,c^c. 

Producamus itaque M B, M K tangentes,- ergo M B E eft obtufus, & J 
M K E eft acutus f 29. cx 5.; quia breuifsima egrediens cx K abfeindit A 
lineam minorem, quam A E f 57. cx 5.) co quod K cftintcrduofcgmcn- 
ta L B, L G : & iungamus M E,- ergo duo quadrata M B , B E minora^ 
funt , quam quadratum M E , qua: minora lunt duobus quadratis M K, 

K E , &c. idejl : ex punctis By K ducantur du,< tangentes fc£l tonem M B% E M 

eccuf- 
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efcurreaUs im aignbis DB M re/ha efl ctalrMM didXt,drtMfcH- 

B E mter C,dr D trgt dxgiihu B B it t fi ttlufrsi fdfift <J«id E 
K tddit mfrd breutfrimtm E O , & fiifrt mmtrtm txim B D , ergtUM^iditu Lcm. ii. 
£ A' ii rcfpieitMS vertit em C frtfnufuitrem euuiirfmi, ertt tcmtns, & in*U* 

M E trnmt dut e/udJrdtd B B, B M muttrt ijiuiir»tt E M , efiefUe ijmiirrniim 
E M miiusebithuifiuJrMtii £ A , k M errtd dcutam *mgiiiiua ( cum fritrj-t 
mtgtiMm nmfr/ehtniiuii,) imitar ehu jamirdtd £ B > B M /o^ljian- 

ftt mimerM jiuu eUeitts qudJrdtij £ A' , E M ; tfi^ae tfHidrtlam M B hujmj 
^ tudrdtt M K,enm tnumfeas it K,pnximitr vernet A axit mtims mtnertc. tocs. 
fit remittere B i/ ligitar amidrAtiim E B,fciitcet refidatm mtaertt fiamme mi- 
ttas ertt Ijat^rat» E K,0- prepterea rimas E B mmer ertt, quem E h . 

Et educamus cx E ad (e;3ioncui A G, E A, E O, & patebit. quod E 
G maior fit , quam E O , & E O, quam E A .• erigamus itaque ad A C 
perpendicularem A Pi ergo E A P cft ubtufus,- & ducamus P O Qjan- 
gentemiergo P O E ell acutus, quia linea brcuifsima egrediens cx Oab- 
Kindit cum A lineam maiorem, & P O cft maior, quam P A; ergo E O 
maior eft quam E A, atque fic patet, quod E G maior Iit, quam EO,&c. 
Vemenfiratie pefirema parttt haiat prtpefitieats aegUSia ab /Ipelhnie ob Jiit fa- 
ctbtattm tecafienem errattdt alieai prabtre pejfet , prtpter verba Hia pafirema^ 
textai /aperaJdtta;nea eatm ex mater i fammaiaoram Uterum P 0,0 E fi au- 
feratur mater O P,efi exmiaeri fumma P A, A E auferatur miner P A,aeeejpt- 
rie refieluammaterts,ieUfi E O maier ertt quam E A refidaum mtaerit; itaque 
feajus huius centexuu tahserit , 

Ex e eae UT fit E ad ftOteatm A G daeaatur rami E A, dr qaittbet alsus E 0 1 
efiendeudHmtfi ,E G maierem efie,quam £0,crE O materem, quam E A:du- 
easttiir A P ,Sj> tangentes felhenem in A, &0 ceaaenieates in P,(^ tangenti Coruerr. 
C ,^in mani/ellam efi angulum E A P ebtufam ejfe,eum angalusC A P fit ji.li. i. 
relfut pariterque qutltbet ramus E O inter breaifeeantem E C,& vertieem A ^ 
remetierem intereeptai efficit anguUm E O P, vertieem A refpicientem aentum, 
dr fie reliqui emnes rami inter puacla C,& A eadentet i quare ( ex Coredane 
prepefittenum Bq.d-BS-) ramus E A miner erit queisbet rame E O mter verti- 
eem A,& G cadente : rar fas ,quemam breutfecans E G cesfittatt eum tangcmtCa 
anguli E G £jreHam ; quare ex eeacarfa E ad felhents peripheriam G A emaes 
rami eadentet effieiant eam tangentibus angatas, vertieem A reffieientts , aeutet, 
tfivnat tantammede E G J^fireSas; igiiur(exCiredprepeJ.6jJiaiui)ramas 
E O vertici A prepinquter mtaer efi remettere EGi ^aaprepter ramus brtnsfeeas 
E G maxtmas efi emmum r amaram feeasetium ad peripheriam ABC eadentiam . 

At adhuc nen eenfiat, ramum E C mtntmam ejfe pradtUeram ramaram em- 
niam, ntfi priits efiendatar , EV mtnerem efie queltbet rame ad peripheriaaui 
A G edaSlesefi hec etiameb fui faiilttatem negleOum fatt ab Apallente . Abfel- 
netur ramea hae raiiene . 

^ueniam perpendicuUrit E f cadit inter C ,dr D , igitur A F maier efi, quam 
C F ,& F E efit emmanit circa aagales rellet tn triangulis C E E, A F E, igi- 
tur C E miner efi , quam E A : efiqae E A mtaer queltbet alte E O mter A,6'G 
radente , igttur E C miner efi emntum rameram eadenttam ad peripheriam A C, 
fed priits mmer efi tufas fitu reliquit emnibns eadentsbns ad peripheriam C BG; 
ifitur ramus £ C minimas efi ematam fecattnum , qaed erat efiendendam . 

" Noti 
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Nota: in Propofi LXXIV. 


E Rgo E F per centrum non tranfic , cadat fuper C D, & quia produ- q. 

etifunt ex E duo breuifccantcsj ergo C F excedit dimidium credi, 

& E F aequalis cftTrutinx (52. ex 5. ) patet itaque, vt antea demonllra- 
uhnus , quod E G iit maximus ramorum , & £ C minimus , &c. 



i 

'■( 

4 



^onhm in ii. huius ojlenfum eji, tjuod femiuxis minor elUpfis efl ramus bre- 
ni/simus ,crgo fi incidentia perpendicularis E F fuper axim A C ^idefi punctum 
F efi centrum ellipfis educerentur ex concurfu E tres hreuifecautes , nimirum^ 
E H, E Gy& E F produtta , qua ejfet axis minor ellipfis \ hoc autem efi con- 
tra hypothefim ycum ducti fint ex E duo breuifecantes : ergo eorum vnus E H 
menfuram C F fcc at, qua minor effe debet femifie axis maior ts C D i igitur 
ex conuerfa propofitione 50. huius , menfura C F maior erit femifie lateris^re- 
iti, & (cx conuerfa propof 52. huius } erit perpendicularis E F aqualis Tru- 
tina . Demonfiratio huius propofitionis negletta ab Apollonio , propterea quod 
eodem fere modo , ac pracedens ofiendi potejl , breuifstme perficietur in hunc 
modum . 

Propof. J^oniam a concurfu E vnicus tantum breuifecans E H ad quadrantem C B 
(y. huiur. ducitur ; igitur C E minimus efi omnium ramorum cadentium ad feltionispe- 
ripheriam C B, & E C vertici B propinquior minor efi remotiore E H , & E 
H minor, quam E B : rurfius , quia ramorum cadentium ex E ad peripheriam 
^ tantummodo breuifecans E G confiituit cum tangente N G angulum 

retium. 
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reilam, & relicui tmnes rtmt ctdentes f»ptr lotum trcu C B, eouflituu»! cum '*• 
fun ungcuntus ungulos ucuus, refficieuiis verticem C ; igtiur cjusUbct rumus coroll, 
E S frofimjuior vertici C minor ejl ijuolibel remotiore rumo £ B ,& E K mi- 
nor eft remotiore £0:6' frof terto rumus 'E G muximus efi ommum cudentium 
ud ferifberitm C BC . Pojiremo, fuiu rumorum eudeutium inter breuijieun- 
tem E 0,6" remoliorim verticem A uxis mestris ivnteus tusstn E G efjteiicum j». 
fuu t ungente ungulum EG N reffumt reliqui vere omnes cudentes inter G, & 

A effictum cum fuis tongentibus ungulos , refficientes verticem A renieiiorem,^^^ 
ucutosi igitur C ex CoroUurio frofoj'. Ej. hums ) rumus £ G muior eJl quolibet huius. 
rumo E 'o veritei A frofinqutore ,& EO mutor efi , ^uum E A : quuprofter 
breuifeeuns E G vtrumque uxim uhfcindens muximus efi ommum ex E 
tiumud fiemiferipherium ellspfis C S A, & rumus E C,vt in prueedentidian 
efi, minimus erit ommum, usque propinquiores rnuximo ex eodem pur^ mtio- 
res erum remotior ibm , & cudentium ud ptnphtritm C B G minimo C E pro- 
finquiores, minores erum remotioribus, quod erut ofiendendum. 

Notx in Propofit. LXXV. 

P Oftea clueamus cx E tres breuifeeantes E G, E I, E H . & fetent E 
I menfuram, & E G fccet rcetumin L,&e. idefi: PoBeufiexeineur- 
fu Educli fuerim tres breuifecuntes EG,E I,E Hiquorumduo EI, EHje- 
eem menfurum inE,& M: EG vero fecet exim reffum in L, Crfxim mu- 
forem AC in N, Dico,6'c. 


b Quoniam I K , N M funt dui breuiflima: eonftat , quod E I maximus fit 
ramorum egredientium ad illius feSionem ^ j j. cx q.) & reliquorum ra- 
morum propinquior illii maior eft remotiore, 6ce. idtfi: J2iiiuinquudrtif 

X -i . 
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te tlllffis C S ducuntar k concurf» E duo hreuificames E 1, E H ; igitur ( ex 
fropojitione 72. huius) erit breuifecuts E I vertici A propiucfuior muximus om- 
nium rumorum cudentium ex concurfu E ud eliipjis peripherium C H ; & pro- 
pinquior muximo E I mutor erit remotiore ■, fid non omnium rumorit cudentium 
ud quudruntcm C B, fed eorum folummodoy qui inter verticem C, & tn fimum 
breuifecuntem E H ,& uliquorum prope ipfum;nam rumi fecuntes cudentes pro- 
pe punitum H hinc inde fuccefsiue sugentur , vtdiifum ejl in notts propof.Cq. 
in eittfque Corollurio . 

Nec non > quia H M > G N funt du* brcuifHmx, conftat, vt di(5lu cft, quod C 
G E fit maximus ramoru cgrcdientiu ex vtroquc latere eius ad A H , &c. 
Sj^orti verboru Jenfus hic e fi. .^iu ex cone ur fu E ducuntur duu breui fecuntes E G 

E H ud femielltpfm ABC, quarum E G fecutvtrumq\ axim,ut E H fccut 
tantummodo men furam ; ergO , ficati in prucedenti propoj. 74. oflenfumefi ,erit 
r amus E G maximus omniu cadent iu ad peripheriam H A > (jrc. At quia dubitari 
poffit de certitudine hutus con/equentiu, quandoquidem hypothefes non fiunt om- 
nino eadem i in proportione enim 74. non tres., fiedduo tantummodo breuificcan- 
tes ex concurfiu E ad fieit ionem C B A ducebatur , htc vero etiam tertia breui- 
fiecans ducitur ; fied fi confideretur progrejfius Apollonq , eandem conclufioncm ex 
vtraque hjpothefi deduci pofifie percipitur', num(e.v propofitione 72. huius) bre- 
utfiecuns E H , infra breuifecuntem E I pofitus, minimus efi omnium ramorum 
cudentium ex E ad peripheriam H B ellipfis , cr proptnqutor mintmo £ H mt- 
nor efi remotiore , reliquorum vero ramorum cadentium ad quadrantem B A ma- 
ximus efi breuifiecans E G ,vt ofienfium eJl tn prucedenti propofit.qey. ex Lemma- 
te ii. hutus , efi" ex Corollarto propofit, 6~j , atque propinqutor ramus maxttno 
E G eorum, qui ad quadrantem B A cadunt maior efi remotiore i quapropter ra- 
mus E G maximus ejl omnium ratnorum ex £ ad ellipfis periphertam H A ca- 
dentium . 


; 
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d Dico emtn, quod E G maior Ht.qudmE I, 3 cc. iJrfl :Ojleitdeikrein’n, 
ijuad rdMMS £ G maximus etiam Jit emmum ramarucademtum ad f/. ipheriam 
C Ht pr apter e a tjuad £ C ojiemdetur maiar £ I maximo eorum , ijm ad persphe^ 
riam C H duci paffuMt . Ducatur ex pmito l reifa / O paralieU axt maters A 
Cy ^aa fecabit axim minerem y {it fedfiememy eum pumitum / cadat inter vcf 
tices Cy(p' S duerum axium; fetet ipitur feiliuoem in Oyceniungaturnue EOy 
atque expunChs /» Oy Gy E ducantur perpendxuiares ad axim l PyO ^^y G 
Ry E F Sy qua fecent axim tu Py RyFy&IOtnSydr quia G N y& 

/ K funt hreuifsima; erpe D Rad R Ny atque D P ad P K eandem preportie- immf. 
nem habent y nimirum eamy quam habet latus tranfuerfum ad rei/nm; ejivere 
K F mineryquam D K y atque R F maieryquam D R; icitur F P ad P K mi- 
mrem preportionem habet y quam D P ad P K y feu quam D R ad R KyCr mul- 
te mmerem » auam F R ad R N i quare dtuidende F K ad A’ P mtnerem pro- 
portionem haiebtty quam F N ad N Ry & propter parallelas F Ey I P yC f~ 
militudtnemtrian^ularttm £ K Fyt K P ejl £ F ad I PyVt F K ad K Piigt^ 
tur £ F ad J P mtnerem proportionem habet y quam F N ad N R ; fed propter 
fimtUtudtnem mamptUrum £ F N y G R N eJl E F ad G RyVt F N ad R Ni 
igitur eadem £ F ad l p mitoorem proportionem habet y quam ad G R;& pro- 
peerea / P^ feu ei aqualis tnparallegramme reii angulo P 0) maior ertty 

quam G Ryt^ propterea punUum O recedst d punPfo C verfus B% tdeoq; ramus 74* btuus. 
E G maximus y maior erit ramo £ Oy Cte^ 

Notx in Propo^ LXXVI. 

«I autem non educatur ex concurfu E ad rcifiiun E B cHipfls ABC 
ij breuifecans priter cranreuntem per centrum , vt E B , vtique erit mai- 
ximus ramorum fccantium egrediemium ex concurfu ad fe^ionem. 

Si vero edudus fuerit cx illo alius 
breuifecans, ipfe erit ramus maximus, 

&c. Imferceftihtis tjl (in fus huius ttxtks, 
quiu, pr/uer phrujis Arthu* dtfjicultutem, 
mssuuUt vtrht in Uxtu dtfideruutur j itusf, 
fic Utfndum pun . Si ex etneurfu E in re- 
pte E B pe/ite eUipfis ABC nen edueutur 
hreuifectns pruser E B tremfensaem per cen- 
trum , eru E B nuximus rumerum fecuse- 
tiumex etneurfu ed feS senem egredsentiu. 

Si vere ex sile educetur eUus breuife- 
e ens, erit ejuelis vni breuifecenti ex eltere ferte relfi pefstt, & tmnium re- 
litf utrum er st meximsts; Si enim hec extreme verbe nen ef fenerentur , frept- 
fitit nen ejfet vere, vt ejiettdttur , 

^ Quia t^uilEmz egredientes ab extremitatibus reliquorum ramotumJ 
abfeindunt cum A, vel B lineam maiorem, quam fecec ramus illius ^ 49. 
ex 5. ) demondratum ergo ed in lineis tangentibus ad extremitatem il- 
lius, quemadmodum antea, &c. Mendefe ettetur ^uedregefme nene buius, 
debet pettus Ugt 43 . in que efttnfum tfi , qutd quttiefeunque remus E B ed fe- 
ti, I miexim 
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miaxim minorem E D habet eandem , aut 
maiorem proportionem , quam latus tran- 
fuerfum A C ad eius latus replum ; tunc 
nullus alius ramus ad fteiionem ABC 
brettifecans duci potefl> & qualibet hnea^ 
breuifsima vt F H dull< ex. punilo F ad 
axim A C cadit infra ramum E F adpar~ 
tes centri , cr propterea fi per V ducatur 
«19. 10. p j conttngens elltpfin quilibet ramus E 
*^****‘ F efficiet cum tangente angulum EF J ref- 
picientem verticem A acutum ; Similiter fi 
ducatur A K contingens feEHoncm in Aco- 
niungaturque E A ■, erit quoque angulus E A K acutus, Cf duffa B LcontsngenU 
feilionem sn B erit angulus E sf reefus ; quapropter omnes rami ex concurfit 
E ad quadrantem A B duffi efficiunt cum fuis tangentibus angulos refpicientes 
CotoH. verticem A acutos, & vnus tantummodo E B E eft re 6 lus -, igitur ramorum ca- 
<7. huius, dentium ex E ad quadrantem B A minimus efi F. A , CT qutlibet ramus E F 
propinquior vertici A m/nor efi quolibet remotiore ; propterea E B erit ma- 
ximus •. fimilimodo EB maior erit quolibet ramo EG in quadrante BL cx fi en- 
te > Et hic efi fenfus , m fallor filorum verborum ; dcmonftrabitur m lineis 
tangentibus, qucniadmoduiu antea oftenfumcft,&c. 

Nota: in Propofit. LXXVIL 

P Oftea educatur E F , qui cft maxi- 
mus ramorum, &c. Repono hic fimi- 
liter verba, qua in textu defiderantur ; Po- 
fiea educatur alius brettifecans E F 5 bico , 
quod efi aqualis vni breuificanti E G aque 
remoto a reSio D B ,& efi maximus reli- 
quorum omnium. 

Quia B D , F H funt dux breuiffimx; 
ergo rami cgrcdicntcs ad fedioncmB F 
abfeindunt ciim A lineas maiores, quam 
fecent breuillimx cgrcdicntcs ab eorum extremitatibus, & rami egredien- 
tesadduas peripherias C B,F A abfeindunt cum A, vel C lineas mino- 
res ( 52. ex 5. ) &c. ^tf/4 in ellipfi femiaxis minor B D,dr breuifsima F H 
I -m S concurrunt in E ; er^o quilibet ramus ex E ad peripheriam F B ditius cadit 
huius, infra breuifsimam ab eius termino ad axim A C du 6 tam\ fitmiliter, quiar^tmus 
E G aque recedit ab axi D B , ac ramus E F ’, propterea , ne dum ramus F E 
aqualts erit ramo E G ,fed fimi Ut er quilibet alius ramus incidens inter E B, 
Ibidem. E G cadet infra breuifsimam ab eius termine ad axim A C dtiffam verfus 
D, & rami cadentes ad peripherias A F, & C G cadunt fiipra breuifsimas ab 
Ibidem, terminis ad axim C A duffas ad partes A, C . 

Conftat itaque, vt didum eft dc lineis tangentibus, quod E F fit ma- 
ximus ramorum fccantium egredientium ex E ad A B C, quod cratoften- 

den- 
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cIcnJum , &c. ftfiremt vertt fit imulUp , tc ctrrigi dtitm . tjar 

lihtt ramus cx E ad A f dmitas cadis fisfra Sreuifsixsam ad partes A ah esas hun». 
SertssiHO ad axim C A dsslf am; igttar, vt maitatiet diliam tjl > ctajlstuit cum 
faa saMgeatc attgalnm refpicseatem verticem A aculam ^ ficati angalus EAE 
acatus ^utifae cjl, & tmaium ramtrum ad peripheriam A F cadeatii taatum- 
rmdt aafulas E T I tft reafus i igitur emniam raauram ex E ad ptnpheriam 
A F calcanum maximas e fi F E rtiaetijsiaias a vertice A , efiejue ramus E G pr„,,. 
aijaalis E F, & E G auximus tfi raauram cadeatium ex E ad peripheriam^ humi. 

C dignar ramus E F maximas etiasa eft ramorum cadeatium ad periphersam 
G C: pefiea daao nailihet ramo E M sater F,F,&MN taagcate fieauaeps 
ta A/, cfua coaucaiat cam tangeate / F ia N, ejuia E M » vt dtclum efi y cadit 
iafra hreatfsimam ex M ad axim B A daUam , cum ejaa coatiageas JV M aa- 
galum re£H coafiituityiyCX lo. huius ) ergo aagulus E M N refpicseas verticem 
A ejl ohtafas , & aagulus E F N efl reSfas ,cam F O fit hreai/stma , igitur duo 
gaadrata E F , F N maiora fuat daohas guadraus F. M , M N fimal /amptit, 

(fi ahlatam quadratam M N ex miaori fumma maius eft ablato quadrato N F, 
cam coatiageas N F vertici A maioris axis propinquior fit ; ergo quadratum^ 7»- huius. 
E F maius ex quadrato E Myideoqae ramus E F auior erit quolibet ramo E 
M iater F , & B pofito . Non fecas ofleadetur E M masor quam E B ; quarc^ 
ramus E F maximas erit omasum cadentium ad peripheriam F B . F‘dem mo- 
do ramus breuifecans E G maximus erit omnium cadentium ad peripheriam G 
B i & propterea ramus E F maximus erit omnium ad periphenam F B G ca- 
dentium I ^apropter ramus breuifecans E F aqualis trst vai tantummodo E 
C aque ab axi remoto, eft maximus omnium ramorum ex concurfu E ad femt- 
ellipfim ABC cadent sum, quod erat ofieadeadum 

Sieuti ia prioribus propofisionibsa failum eft , reperientur , quotnam rami in- 
ter fe aquales J punFlo concurfus ad conifecitosoem dssci pojpsnt, qua oecaftoste^ 
afferam propofitiones alsquas aon iniuc undas , quarum prsma erit. 

Si ad cemifeciionem V Ad concurfu D >zasieus tantum breuifecans 
A duci fofsit j ^ ducatur qualibet f C parallela perpeisdiculari D £ 


B B 



inter produclionem Ireuifcima axim intercepta quemfecet in F ,re- 

peria- 
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fertaturtfae TraxinA K rmnoris^^ixl mdions pncnfm^e F 3 : dtcopfrpctr 
diadarem C F mtimem Tmtna K . 

Secentur prim^im pMrjti^U slrcifsM B Ht & B N ^tqn^kstritnii txtfffns init- 
qnslium menfitntrnm fifprd fimierefftrm {vt f/nuipttnr in p^tptfintnc 5 1 . hn- 
w) mdhifcjfum fjfy afffiiffkm B N mintrcm cffi tpft BH , qmdnd» B F mtfUtr 
tfti qnhn B E % & rnthry qmdndo B F frftrnt ip/tm B E ; ctquod eorum trt- 
pU , VB 4 c$tm femiere^o , ideft mtufur* B F minor fuernt tn primo c*fn , 
mdior in ficundoy qnim menfnrd B E. 

In hyperMd vero y ^ eliipfi Jidt proportio re 6 fd H L dd femidxim trdnfner- 
Lcm. ?• Jitm L B fubtrtplicdtd eius y quim inner ft L E feymentnm L <7 homologum U- 
huiw. tronfuerfo hdhet dd fimidxim trdnfncrfum ( ex prdfcripto propofit. 52. cJ* 
53. huius) pdriterque fidt proportio N L dd L B fuhtriplicdtdttus qnaminuer- 
Jf^d minoris L F in primo cdjn , (jy mdioris in fecundo , fegmentum homohgim 
Uteri trdnfuerfo hdhet dd L B» 

L 


D 


^onidm in primo edfn mdJus fegmentnm G L dd edndtm L B hdhet moio- 
rem proportionem , qaim minus fegmentum ex L F dtjjeifum ; igifur cdrunuJ 
fubtriplicdtd proportiones indqudles erunt y videlicet H L dd L B moiorem pro- 
portionem hdhehtt « qukm N L dd ipfdm L B y & proptered H L motor ertty 
quum N L y^ dhUtd communi L B » erit H B dhfcijjd mdioris menfurd md- 
ior y quom N B dbfcifd menfurd minoris . Similiter oftendetur in fecundo cd- 
fu y quod dbfctjfd N B mdioris menfurd mdior eft » qu)m B H . OftendeduuLj 
modo ejl , perpendtcuUrem C F in vtroaue cdfu minorem effe trutmo K > Si 
5 J-. 5 »- enim noc verum non efiyfi feri potefiy fit C F mdior trutinu A'; igitur ex con- 
enrfu C dd feifionem B A mullus r ornus breuifecons duci potefi » quod eft contrd 
hypothefim ; erdt enim A / breuifsimo ; quore C F non erit moior trutind K . 
Sit fecundo C F dqudlis K , fi fieri potefi , ergo rumus principdlis C O du(lus 
legibus propofit. 51. huius cui competit trutind K erit breuifecdns fin- 
guUris eorum , qui dd fcBionem duci poffunt , nec vllus dlius , prdter C O , bre- 
uifecdnt erit : cddit vero rumus C A infrd , vel fuprd romum C’ O , proptered 
uod dbfajfd B Hy& B N tudqudles oftemfd funt i igitur r ornus C A dtuerfus 
breutfccdnte fingulori C 0 non ertt breuifecdns > quod eft contru hypotheftiLjy 

non 
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Ji/iiem fefitit , fi in froduBtone ttremfisima A I fumatur quadlthet PROp.». 
punitum C citra termitum D perpendicularis D E ,d puncto C duci 
fuerit alter ramus bremfecans Jupr a C A incedens ; ^ fi punBum C 
Jumatur rvltra punBum D poterit ex C duci alter ramus breuifecans 
infraipfumCA. ■' 


^mitm qualibet relfa C F partUeU perpendiculari D £ iuterpejiu inter 
prtdnaunem brenifsima A I,& axim mintr ejl 7 rutina K nona mtnfura B 
F( ex procedenti prtptf. ) prtpterea ramus principalis C O cadit fupra ipfum 
C A, quando S F minor eJl, quam B £, ei- tunc quidem duci potejf hyperbota 
ex pundo A circa afjmpmos { vt in profofiuone J i . 5 i.ftaum eft) qua pro- 

duSt occurret felhons B A inter B , S- o ,vt in P,a- coniunl/o radso C P , 
erunt duo rami C A, &C P breusfecames , quorum snfmus e/i C A. Si vero ’ hmus!^ 
punClum C fumatur vitra punUum D , tunc quidem menfura B F maior erit, 
quam B E, & propterea ahfcsffa N B motor , quam H B , & ideo prineipaltt 
ramus CO cadet mfra ramum C Aid denno faila eadem ctnftruFIiine propo- 
ft. St. ei- ^1. hutus , erunt duo rami CP.d-CA breuifeeantet,quori Juprt- 
mus verfus B erit C A, quod erat probandum. 

Sit coniftBio , rvel elLpfis portio quadrantis V AG , cuius axis S PROP.9 
E , perpendicularis E D , euiufque Trutina L fit minor perpendiculari 
D E centro D, interuallo cuiuslibet rami fetantis B A circulus Z 
A T defcribatur , ^ ex punBo A ducatur reBa A x contingens feBir 
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vcmlorco, <fuod ckcHmphncnua Z T fccat rSnm bncsm 

X ^ , gr temfeBionem V G in punBo A . 

pcrpemliciiUris D E fsnitur mj- 
itr tr»tint L i er^ ^utlibct rtmus D A c^d/t 
fHprt hrtmfsimtm ex fuiHe A td txim S E 
dttlliim ; (ffcit lert trexifiimd cum Itx^xte 
A X Mngulum reCtKmi erge angtUes D Axejl 
tCHlxs i & prtpterei reffd A X ctdit inirdcir- 
cxkm A A i fed A X etdtt extr* emifeSid- 
nem B A , e/xdm eextixgit i ergt eircumferex- 
tU Z A Cddn extrd fcihenem B A , & extrs 
uagemem A x-.fejlet dactnr qmhbet rtmus^ 

J) C infrt Tunnm D A fecans eireamferentu 

circuh /» T; & 7»« ramus D A prapsuejsuar 

'ii^'Dcl)nue*Z r%a^sDAuZ%'amla radij esufdem circuli) erga 
D r msuor crfc, juim D G: & prapterca 

cularss wfra punElum A pajitum cadet lurra ceusfcUttnem BC ,& tdea ar 
cumfercaua Z A r fccat tangente , & eonifeaitne in A.jued erat prapefitum . 

Ifdan palitis , ft perpetsdicuLtm D E nfialts Trutm.e L, ^ ftD 
A fwguUrts ille ramsss'treusfeeans , ejm ex eotxmfu D ^ feasgnems 
S G duci poteft ; perfctamrijue conJhuBto, nst antea feUtum ^ i Dteo, 
circulum Z AT fecare cmtfeBionem in A , ^ contingere retiam Ai. ^ 

Ducatur epuibbet ramus D E fupra breui/e- 
cantem D A,fceans circuli perspluriam in Z, 

(jr quilibet aliHi ramus D C infra D A fecans 
eandem peripheriam in T . Et quia ex con- 
curfu D ad feltianem B G vnteus tantum bre- 
uifeeant D A duci ptteft ; igitur ramus D F 
propinquier vertiei B minar cfi remaiiare D 
A > & D A prapinquiar vertici B minar ejl 
remanare D C : fnntque reCta D Z ,DT a- 
quales eidem D A (cum fint radq eiufdeuLj 
circuli ) erga D Z maiar ejf, quam D F, & 

D r minar, quism D G, & prapterca quadli- 
bet punlfum Z circuh fupra A fumptum ca- 
dit extra canifelhanem B F A , & quadlibet 

infmum puncFum T eiufdem circuh cadit intra eandem canifeatanem A G; 
qaaprapter circumferentia circuli Z A F fecat canifeFlianem B A G m A , Fa- 
fiea quia rella A X cantingeni feBsanem tn A perpendicularis eJl ad breui fe- 
tantem D A, eum l A Jit breui fsima; igitur rea a hnea X A, qua perpendicu- 
laris cfi ad radium D A , canthaget circulum ZAF. ^aprapter circulus Z 
A T Jeeant cansjiaianem B AG sn A, & tangit eandem reaam hneam A X , 
quam cantingit fiaiacanica B A G,& tn eadem punaa A, quod eratajlendendn. 

COROL- 
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COROLLARIVM. 

H inc conflat , ftprcmam circuli periphcriam A Z cadere in locum a tan- 
gente X At & conifecfionem B A contentum y infimam vero eircnfertn- 
ttam A T cadere ne dum infra tangentem , fcd etiam infra conifcllioncm AG; 
eoquod re^ta A X cadit extra circuli periphcriam A Z , quam contingi: in A , 
eadem circumferentia A Z cadit extra fe£lionem AB, quam fecat in A, vt 
dictum efl. 

Mirabile quidem hoc videri poterit aliquibus, qui contingentia angulos, quos 
vocant, vere angulos ejfe cenfent; nam hic dua circumferentia curua , conicaj 
nimirum B A G , (jr circularis Z AT fe mutuo fecant in A , dt' tamen ambo 
tanguntur ab eade retta linea AX in eodem punSto A, tn quo illa fe mutuo fecant. 
Vnde colligent etiam , quod anguli contingentia faiti a conifeitione £ A G , dr 
re£la Itnea X A non Junt aquales inter fe , quando punTtum A in vertice axts 
non exijfit ; nam duo anguli lontingentia circumferentia circulans , re St a 

tangentis X A aquales funt inter fe : at angulus contingentia fectionis conica fu- 
premns refpiciens verticem B maior ejl angulo contingentia circularis , vt diStU 
ejl : infimus vero angulus contingentia a feStione conica , cr eadem tangente.^ 
contentus mtnor ejl eodem angulo contingentia circular is, d" propter ea fupremus 
anulus contingentia fe£t tonis conica maior erit inferiori . 

Sir perpendicularis D £ 
minor trutina L , fintcjue D 
A ^ D C duo illi rami , 
qtii tantummodo hrcurfecantes 
cjfe pojjunt omnium ramorum 
ex concurfu D ad feclionem 
*B C cadentium j attjue cen- 
tro D , inter uallo D A defert- 
hatur circulus Z AT \ pari- 
tere^ue centro D , Interuallo D 
C deferibatur circulus OC^-, 
ducanturque recla X P , Ai 
P contingentes conifeftionem 
tn A j C . Dico , circulu 
Z AT contingere conifeTlio- 
nem in A , extra ipfa»t~> 

cadere j at circulum 0 C ^contingere eandem conifeBionem in C j ^ 
intra ipfam cadere. 

Ducantur quilibet rami D F, D G fupra, dr infra breuifecantem D A ,fe- 
cantes circulum ZAT in Z,&7; pariterque ducantur quilibet rami D G, 
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D N fupra , infrs breuife- 
cnntem D C,Jec antes circulum 
O C /»0, dummo- 

do D G non ducatur infra D C 
in primo cafu , ncc fufra J) A 
in fecundo . Quoniam ramus D 
A fupremus duorum breuifecan- 
tium maximus ejl omnium ra- 
morum cadentium ad periphe- 
riam B A C i igitur D A maior 
er it, quam D F , & quam D Gi 
futtt •vero D Z ,cyDT aqua- 
les eidem D A ( cum Jint radij 
eiufdem circuli ) ergo D Z ma- 
ior ejl , quam D F ; pariterque 
D T maior ejl quam D G : & 
propter ea duo qualibet punFla^ 

Z , T eiufdem circuli Z AT ca- 
dunt extra conifeSlionem B A 
Gi dy ideo circulus Z A T tan- 
tummodo in puniio A conifecfio- 
nem extrinfecus tangit . 

Poftea quia ramus D C infimus breuifccantium eft minimus omnium ramo^ 
rum cadenttum ex D ad peripheriam A C Ni ergo ramus D C minor eft , quam 
PG,cr quam D N: funt vero D 0,D .^jcquales eidem DC( cum Jint radij 
eiufdem circuli ) igitur D O minor eft, quam D G : pariterque D J^^inor ejl , 
quam D N : quare qualibet duo punSla o , J^circuli O C ^hinc inde apuntio 
C cadunt intra conifectionem BC N ,<jy ideo circulus O C S^intrinfecus con- 
tingit conifeFlionem in C, quod erat oftendendum , 

Si ad conifetiiomm , 

•■vel ad portionem ejita- 
drantis cllipfis 'B AC ■i 
ex concurfu D duci non 
pofsit , mfi 'vnicus tan~ 
tum breiiifccans D A , 
atcjue centro D , inter ual- 
lo D A circulus Z AT 
defcrtbatur j Dico , om~ 
nium circulorum tangen- 
tium eandem reBam li- 
neam X A P { ejud>»-a 
cotingit cjHOtiue coniJeBio 
in A ) njnicum ejfe cir- 
culum I 


Conicor. Lib. V. 107 

t Illum Z AT y qui conificlionem in punSlo A fecat . 

Sumttur enim qntMiket fnnRum G m prtJnBiene irenifsimt A 1 fufrn 
vel infrt fnnlinm D : mnnifefium efi {exi. frteedentinm frejnjit. ) J pnnUn 
G dnei ftjfe dnoi trenifeetmes rnnus , qnernm A G erit in fimus, fi fnnilnm G 
edJit /uprt pnnllnm D, & tnne eirenlni rtdi» G A defiriptns continget eonift~ 
Uionem intrinfecns in A: fi vero pnnllnm g caiUt infrt pnnllnm D , tnne pt- 
riter ex g Jno hrenijfectntes dnei pofinnt td feHionem , qnornm fnpremns erit 
g At d' prtpteret cirenlns rtdio g A defiriptns continget eonifeHionem B AC 
txtnnfeens in A i qntproptct cirenlns rtdso D A defiriptns ( qnem contingit 
etdem relln Unet X A qnt ttngeitt feli tonem in A) vnicns erit , qni fiffionem 

C fecet in A , qnod ertt oflendendnm . 

Circulnrum omnium intrinfecus Ungentium cotufeciionem non in axis 
•vertice, af signari non potejl maximus i tangentium evero intrinfecus fe- 
Qumem m termino axis maximus erit , cuius radius aqualis ejl femie- 
reBa, 

Repetetur fignrt , dr 
hjpothefis prtcedetis pro 
ftfitionis . ^Itonii qni- 
iihet eirenUu rtdio G A 
minori , qnem D A de- 
fieriptnt fiemper intrin- 
fecns ttngit cinifeHif 
nem in A ( vt in prtee- 
deti propofitioru dtUnm 
efi ) vticnmqne ponetur 
centrum G /uprtpnnUH 
D t neque tugendo rt- 
dium G A efficitur elius 
tom ullus circuli, & fe- 
Oionis , quem intrsnfe- 
ens , dr tunc primo cir- 
culus definit intrinfecus 
Itngere fiUionem sn A, 
quendo D A efficitur 
rudius ,fiilieet quendo 
non tmplins tntrinfiecus fiUionem ttngit ,fed eum fiat in A ; qnepropter tfsi: 
iff" rntxtmus circulorum ungentium intrinfecus fiUionem in A. 

•<a>d vero eirculorumintrinfecus ungentium eundem fiUionem in vertice txis 
B, sUe, CMUS redius B K tqutlss efi femierello B H fit mtximus, qflcnfum efi 
t Mturoltco propofi 5. H.drii.Ukri 5. Conicorum. Putet ergo propofitum. 

Jifdem pofltis : dico circulorum omnium extrinfecus tangentium coni- 
fectionem minimum tfsignsui non pqffie , 
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Sumpt9 tM udtm fi- 
gurs <^u9Uhtt funii* g 
mfirs gumilum Dt 
mJdm ctratUtsrdMc g A 
JtfiriptMS ctMtingit ex- 
trinfecms c$nifeOt9»tm 
tM A t fffc vxqttdm ctf- 
fshit griuUiius tUscims 
txtrmftcuSylictt msgist 
gc nugis it$ infinitum^ 
iffi D pT9- 
finfiunr fi At , tunc de- 

mum eeJfAt huinfinudi 
extrinfccMS cent^us , 
qusnds defirihitur eir- 
enlus rudu D A y ^ui 
quidem feilionem fecAt 
in A , vt (Ulin ejl ; quA- 
fropter minimus emnin 
extrinfecus feflhneuLj 
t Angentium in A ufisignAri nequit, J^cdvere extrinfieus t ungentium eundem 
fe£l tonem in vertice uxis B non fofsit ufisignAri m mimus > putet ; num omnes 
. arcuit , quorum rudq muiores fiunt fiemtere£fo fiectionis > eum extrinfiecus tun- 
gunt s & tunc demum eiufimodi contuctus extrinfiecus ctffuty quundo rudius eir-- 
cuit uquults efificitur fiemierecto : ut tunc intrinfiecns fieetionem tungit ; quupro^ 
pter reperiri non potejl minimus circuUrum conifiecttonem extrinfiecus fungenti^ 
um : quod erus offendendum . 

Ex dictis coHigitur » quod ex concurfiu ud quumlibet conifectionem pofiunt du- 
ci tres y vel quutuor rumifiecuntes inter fie uquules: in cfHpfi verOy ^ in reliquis 
fiectionibus fi rumi fiecuntes non fiuerint , ^ci potefi vnus , vel duo rumi inter 
fie uquules , 

' Num circulus rudio ulicuius kreuifiecuntis deferiptns tungit , vel fiecut costi- 
fiectionemy fje fiqutdem eum extrinfiecus tungit , necejfiurio eundem bts fiecut y fi 
fiuerit purubole , uut hyoerbolcy quu infinite uugetury cr diUtutiir 'y(fr proptereu 
rudq circuli ud occurfiuSy CT contue tum ducti uquules fiunt inter fie ; ^ ideo tres 
rumi tuntum erunt uquules i fi vero deficributur circuluty cuiut centrum efi eon- 
curfius y rudius vero minor efi muxtmo , ^ mutor minimo duorum breutfiecun- 
ftum : tunc quidem ncceffiuno circulus quutuor tn punctis fictioni eonicu occur* 
ret : i* proptereu quutuor rudq ud occnrfius ductt erunt inter fie uquules. 

At in eUipfi fi coneurfius fiut circuli centrum > rudius vero breuifiecuns muxi- 
mus trium y qut tn eu duci puffimty circulus prudteto rudto deferiptns continget 
quidem exterius eUipfimy neque deinceps vnquum ei occurret : (^proptereu ru~ 
mus ille maximus erit vnicus , cum nullus ultus ei uquulis duci pofisit tn eudem 
ellip/i: fi vero 4 concurfiu in productione uxis eUipfis pofito deficributur circuluty 
CHIUS radius minor fit muximo rumo , fied muior vtroque terminuto ; tunc qui- 
dem circulus duobus in locis eUtpfi occurret proptereu duo tantum rumi inter 

fie uquules erunt i puri modoy quundo a concurfiu tres breui fiecuntes ud tlltppn^ 

educun- 


\ 
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tdtuHHturt tunc quidem circulus ■» cuius centrum eft concurfus^ rudius vero mi- 
nor maximo breuifecuntium , & mator duobus reliquis necefitrso elhpfin duobus 
in locis fecubiti & ideo duo tantummodo rami inter fe aquales erunt. 

SECTIO DECIMAQVINTA 

Continens Propof XXXXL XXXXII. 

XXXXIII. Apollonij. 

PROPOSITIO XXXXI. 

I N hyperhola angulus contentus a linea breuilfima , & a nicn- 
fura minor eft angulo comprcehenfo h. linea dittante cum c6- 
tinente . 

Sit hybcrbole A B, eius axis D 
C, linea breui/Hma B C, duocon* 
tinentes D E, D F, & diftantia Cxz 
A E, & dimidium crc<fli A G: Di- 
co , angulum B C D minorem efle 
angulo DEA. Educamus itaque 
pcrdendicularcmB H,&iungamus 
B D , qua: fccet A E in I . Quia_, 

D A ad A G eft, vt D H ad H C 
( 14. ex 5.^ & I A ad A D eft.vt 
B H ad H D ; ergo ex a:qualitato 
I A ad A G , eandem proportione 
habebit , quam B H ad H C , & 
propterea E A ad A G, nempe D 
A ad diftantiam A E maiore pro- 
portionem habebit, quam B H ad H C igitur angulus B C H minor eft, 
quam DEA, quod erat oflendendum . 

PROPOSITO XXXXII. 

I N parabola linese breuiflima: produdx occurrunt fedioni e^ 
vtraque parte. 

Qupniam breuiflima eft linea refta fecans diametrum paraboles intra 
fcdiionem i & propterea feCtioni occurret cx vtraque parte ( 28. ex pr.) i7lib t- 
& hoc erat oftendendum . 
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PROPOSITIO XXXXIII. 

S l inclinanis axis hyperboles crcilum non excedit > nulla li- 
nearum brcuilTimarum feaioni ex altera parte occurret : fi 
vcr6 maior illo fuerit , tunc brcuiflimarum linearum aliqux oc- 
currunt feaioni , aliqux vcr6 non occurrunt . 

Sit prius D A non maior, quam A G:& quia D A ad A G cande pro- 
portionem habet ■ quam quadratum D A ad quadratum A E , erit D A 
non maior quam A E ; & propterca angulus DEA non erit maior an- 
gulo E D A: fcd maior fuerat angulo B C H (41. ex 5. ; ergo angulus 
EDA, nempe A D F maior cft , quam B C D , Iit propterca B C , D F 
non conucniuiit ad partes C, F; igKur B C non occurrit Icdioni ad par- 
tes K, Ai eo quod li illam fccarct, etiam ipli D F occurreret ( 8. ex 1.) 
quare non occurrit fciftioni in duobus punefis. 

Deinde fit D A maior, qu.imA 
G habebit E A ad A G maiorem 
proportione , quam ad A D i & po- 
natur I A ad A G , vt E A ad A 
D; ergo I A minoreft,qu:im EA, 
quare refla D B , illam diuidens, 
occuiTetleclioni,& cadat in B,du- 
caturque linea breuilfima B C , & 

B H perpendicularis ad D C i erit 
I A ad A D,vtB H ad HDiCft- 
que D A ad A G,vt D HadHC; 
ergo I A ad A G, nempe E A ad 
A D eft , vt B H ad H C , & pto- 
ptcrca duo triangula E A D , B H 
C funt fimilia i igitur angulus B C 

H aiqualis cft E D A, nempe F D A ; quare B C, D F funt parallela:, 
nec polTunt fc fe mutuo fecare i ergo B C non occurret fcflioni K A . 
Linex vero breuiflimx, qux in peripheria A B cadunt , continent cum^ 
C A angulos minores angulo B C Df 26. ay.ex 5.) vnde non occurrent 
ipfi D F , & propterca neque fefUoni ocemrent . At ille , qui cadit extra 
hanc fcflionis peripheriam i fi producatur continet cum C D angulum^ 
maiorem angulo B C D ( 16. 27. ex 5. ) igitur produftus occurrit D F, 
& occurrit leCtioni A K: quod erat oftendendum. 



Notx in Propoi: XXXXI. 


A Ngulus contentus a breuilfima linea , Sc menfura minor cft angulo 
comento a diftantc cum contincucc in fciftionc , &c. yit/fcit ftr- 
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tuulim in hyperbole , qut in textu defideratur . Voc/tt interpres Arabicus li- 
neam dijlantem ipfam A E , qua contingit hjperbolem in vertice axis A, dr 
interponitur inter verticem A , & continentem , feu asymptoton D E . 

I3 Sit fcdio , D C diameter illius , &c. Leyendum puto ; Sit hyperbole A B 

eius axis D C .Pojleaquia D At ad A Gy feu latus tr an fuerfum ad rectum ejl y £x 14. 
vt D H ad H Cy atque l A ad A D eft y Vt B H ad H D( propter Jhnilitudi- huius. 
nem triangulorum I A D y cr B H D ) ergo ex aqualitate ordinata I A ad A 
G ejl vt B H ad H C : deinde quia linea A E medta proportionalis eJl inter fe- 
miaxim tranfuerfum D A y & fcmiereltum A G , cum quadratum ipftus A E 
quadrans Jit figura qua ad diametrum per A duSlum confii tuitur ; igitur E A 
ad A G erit y vt D A ad A E y ejl vero E A maior , quam I Ai igitur I A ad A 
C minorem proportionem habet , quam E A ad A G y feu quam D A ad A E : 
erat autem B H ad H C y vt l A ad A G : igitur B H ad H C minorem propor- 
tionem habet , quam D A ad A E : fiat pojtea L A ad A E y vt B H ad H C 
circa angulos reilos A,H yConiungaturq;LE , manifefium ejl y L A minorem^ 
effe D Ay & angulum A E L minorem ejfe angulo A E D : fed propter fimili- 
tudinem triangulorum B H C y L A E ejl angulus C aqualis angulo A E 
proptrea angulus A E D maior efl angulo B C H . 

Notic in PropoC XXXXII. 

Via efl: linea reda fecans diametrum paraboles ;&c. Addo illam par- 
ticulam brcuiflimam, qua in textu dejiderari videtur . 


QS 


Nota: In Propofit. XXXXIII. 


I Nclinatum fi non excedit eredum, nulla linearum, &c. Addoy quaeui- 
denter deficiunt in textu , legi enim debet : Axis inclinatus idejl tranfucr- 
fus fi non excedit eredum , 

Et quia D A ad A G cft vt quadrarum D A ad quadratum A E, &c. 

Eo quod quadratum A E aquale efl quarta parti figura, qua ad duplam femia’ j. Ub.i. 
xis D A applicatur , fcilicet aquate cfi re£l angulo D A G i igitur D A y A E y 
A G funt continua proportionales: ponitur vero D A aqualis y aut minor y quam 
A G; igitur D A aqualis y aut minor quoque erit , quam yl Ey & proptcrca in 
triangulo DEA erit angulus DEA aqualis , aut maior angulo A D E y feu 
A D h' ( cum angulus continentia fecetur bifariam ab axi jcr prius erat an- 
gulus C minor angulo A E D ; igitur angulus B C D minor erit alterno angulo 
F DC ; vnde conflat re Stas lineas F D yC B concurrere pojfe yji viter i us pro- 
ducantur ad partes Dy B i non autem ad partes C, Cf f • 

Quia fi occurrerer illi occurreret D P ( 7. ex 2 .) fccarctque fcdionem 
in duobus pundis , &c. Senfus huius textus talis cfi. ^onmn , vt ofiensu 
ejl y recta B C infinite produitanon occurrit asymptoto D F ad partes F C; igi- S.Iib. ». 
tur reSta C B produSta non fecabit peripheriam hyperboles ad partes K ; nattu 
ji ipfam fiecaret , fecaret quoque asymptoton D F ad partes F , quod non poni- IbWcm. 
tur. Ex his inferri debet conclufio principalis ynimirumyquod BC non occurrit 
feSlioni duobus in pungis : (jf hac ratione textum altoqui corruptum emendaui, 
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Lincx vero breuifTimsr, quxea- 
dunc ad peripheriam fcdiionis B 
A f continent angulos minores » 
quam fi C D > vtique non occur* 
runc D F , &c. idtft : tfHdUift 

krcmjhnu tx ^nfheruA B 

Md £xm duiiMiffiett Mngulnm Pr0pin- 
quitrem vernet ^ mittor em ipfoonptk 
e ; & propter C4 t^mtUibet hreuifiimo^ 
dd peripheridm A extenfd fecdkit «- 
cejfdrio ipfam B C viter ius prtdmildm 
dd pdrtes C : fed prtttt ofienfd fuit B 
C pdrdiltUdsymptoto Z) F i igitur tjttd- 
Itbet breuifsimd dd periphtrtdm A B 
tduSld idefi inter pdrdlUUs pofitd non 
occurret dlteri dauidt/ldntium D F dd pdrtes F , fed dd fortes oppoftos vorfus 
2>i eo quod (judlthetreFldUned intro hjperhoUmduUo non fteot pertplHridm fe^ 
Ctionis in eo torte , in quo continentem DF no fecot ; At quolibet oho breuifsimo 
infro C B duilo^ necejforio efficiet od oximongulum ntdtorem ^quomC \& pro^ 
ptereo viter ius produllo fecobit tpfom B C od portes C i fed quolibet breuifsimo 
txtro porolielos pofitd quo fecot vnom oquidcjlontium B C ^ fecdhtt quoqi reli^ 
quom dd eofdem portes F C; quore prius fcHioni occurret, vt dtHum e fi . 

SECTIO DECIMASEXTA 


Continens XVI. XVII. XVIII. PropoC 
ApoUonij . 


S I menfura comparata fumpta fuerit in axe redio minore clli- 
pfis , erit maximus ramorum ab eius origine egredientium, 
& illi propinquior maior cft remotiore : minimus vero ramoru 



eft differentia redi , & comparatar , & illi propinquior, minor 
cft remotiore , atque exceflus quadrati comparata; fupra qua- 
dratum cuiufcunque rami aflignati a;qualis cft exemplari appli- 
cato ad abfciflam illius rami , ilue comparata fic minor , aut 
squalis , aut maior redo . 

Sit DC redusa- 
xis minor fcdionis 
ellipticx ABC (it- 
qucClcomparata, 

& rami I H > IK. I 
B, II., I A, ID, ac 
IcmilTis crcCti fic C 
F, Sc centrum E, ac 
edu- 


a 
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edacamut F E quoufque fccct D M perpendicularem ad axira in M , & 
F I occurrat D M in N . & ducantur ad axim perpendiculares H O T S , 
K P V, B E, L R:& fit in prima figura C I minor rcao.infecun- 
Jj da squalis, in tcrua vero maior. Conftac , quemadmodum demonftra- 
uimus in propofitione fexta huius , quod quadratum 1 C squale fit du- 
plo trianguli I C F at quadratum O H duplum ell trapezij O T F C 
(' I. ex 5 . ) & quadratum I O duplum eft trianguli O I S ; ergo quadra- 
tum I C > nempe duplum trianguli I F C excedit quadratum 1 H duplo 
f. trianguli F T S, quod eft squale rcdangulo T a : & confiat, vti dictum 


eft, quod fit exemplar applicatum ad O C; ergo quadratum I C excedit 
quadratum 1 H exemplari ^plicato ad O C abfcilTam ipfius I H. Patet 
etiam , quod quadratum I C excedit quadratum I K exemplari applica- 
J to ad P C; ideraque confiat in 1 Bi igitur I C maior eft, quam I H , & 
^ I H, quam I K , dc 1 K , quam I B poftea, in figura piima , & tettia^ , 



g quia triangulum F C E squale eft triangulo DEM; ergo quadratunC 
I C squale eft duplo trianguli N F M cum duplo trianguli D I N , qua- 
dratum vero 1 0 squale eft duplo trianguli D I N i igitut quadratutn.. 

P ID 



> 
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I D minus efl: , quim quadratu I C duplo trianguli N F M, quod a?qua- 
Ic cft exemplari applicato ad D C , & quadratum I R xquale cft duplo 
trianguli I X R,& quadratum A R a:quale eft duplo trapezij R M ( 3 .ex 
5 . ) ergo quadratu 1 A minus eft, quam quadratum 1 C duplo trianguli 
F Z X , quod ffqualc ex exemplari applicato ad C R ('d. ex 5 . ) fimiliter 
quadratum I L minus cft, quam quapratum I C exemplari applicato ad 
C Qj cftque C D maior, qu;im C R, & C R quam C Qi ergo I A ma- 
ior cft, qudm 1 D, & I L, quam I A,- quod erat propoiitum. 

Notce in Propofit. XVI. XVII. XVIII. 

C Omparata fi fuerit ex rc<fto duorum axium cllipfis erit maximus ra- ^ 
morum , &c. Addidi particulam illam axis mimris , cfux ia textu defi- 
ciebat , Kunquam enim C V femi fisis Uteris redi., efifie potefi maior C £ fiemififie 
lateris tranfiuerfi^inifi C D fiuerit axis minor etlipfis. 

Conftat , quemadmodum demonftrauimus in propofitionc 6. Scc. t) 
nia menfiura I C finpponiturcoparata,idefi aqualis ipfi C F fiemifisi lateris redt; 
propterea triangulum I C F ifioficeleum erit , (jp reitangulum tnC •,& ideo qua- 
dratum^ l C aquale erit duplo trianguli I C F : eadem rattone propter parallelas 
S Oi C Fi erit triangulum I O S fimilc triangulo I C Fy & propterea illud 
quoque ifioficeleum erit , (jr reclangulum in O y (fi ideo quadratum I O aquale^ 
erit duplo trianguli I O S : efi vero quadratum O H aquale duplo trapezfi F T 
O C ; igitur quadratum I H ( quod efi aquale duobus quadratis I Oy OH circa 
angulum relfum O J aquale erit duplo trianguli I O S cum duplo trdpezq F T 
O Cy fied hac duo fipatia minora fiunt duplo integri trianguli I C Fy eft que de- 
fiedus duplum trianguli F T Sy fiue redangulum «9 T" b a ; igitur duplum trian- 
guli I C Fyfiue quadratum I C maius eft quadrato I H y&excefius eft r td an- 
gulum T 3.: quod vero red angulum T 3 fit exemplar demonftrMttur modo, vt 
in fiexta propofit i one huius . 



Et conftat, vtdiiftum eft, quod fit exemplar applicatum ad O C, &c? C 
^ttpniam reda S 3,T b>/ C fiunt parallela, erunt triangula 1 C F,efi S 3 F, 

fimi lia i 
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fmilUiftriterqne duo triunguU E f ClTh S fimilUeruHti & proptcru S a 
dd 2 . F € undem diiuulitutis frofortientmhubthjtyquim / C babebut udC F ^ fi- 
militer T hddbF eundem proportionem hubebtt » quum E C ud C F y /eu quum 
lutus trunfuerfnm D C dd eius tutus redum : efi zero T b uquulis S a » feu a F { 
ergo F 2 dd F\s eundem proportionem hubet y quum lutus trunfuerfum D C ud 
eius lutus redum i CT eompurundo unteecdentes ud differentius terminorum^ , 
erit F a , feu h T udh 2 yVt lutus trumfuerfum D C ud differentium etufdem 
trunfuerfiy redi Uteris i quure purutlelogrummu reduagulum S b, eritexem- Difin. 9 - 
flur dpplteutum ud abfiiffum O C . 


d Igitur I C maior cft. quam I H, & I H, quam I K,&c. Eoquodubfiif 
fu Q C minor efi y quum C Py^ C P minor y quum C E : funtque prddtddub^ 
fciffd Idteru homologa exemplarium , qua ud eufdem ubfetffus applicantur i ut- 
que prudidu exemplaria fimtliu funt inter fi , cum arca anulos redos latera 
habeant eandem preportionem , quum latus tranfuerfum D C ad differentiauLa 
eiufdem trunfuerfiy ^ redi lateris ; quare exeeffus quadrati I C fupra quadra- 
tum / H mintts efi exceffu eiufdem quadrati 1 C fupra quadratum I K i& ad 
hue minus exceffu quadrati / C fupra quadratum I B > dr prepterea reda 1 C 
minori exceffu ipftm I H fuperiity quam ipfam l Kidr adhuc minori cxcef 
fu fuperabit 1 A', quam excedat l B;& ideo l C maior erit , quam l Hy&l 
H maior, quam IJC, C* JE mater, quam I S. 


1 


f 
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Ergo quadratum I C a:qualc eft duplo trianguli N F M cum duplo C 
trianguli I N , &C. .^oniam quadrAtum I C xquAle ejl duflc trianguli I 
C T-ifeu duplo trianguli I F E vna cum duplo trianguli E F C\ tjlquc duplum 
trianguli E D M aquale duplo trianguli E C F ; igitur quadratum 1 C aquale 
eJl duplo trianguli I F E vna cum iuplo trianguli E M D : qs vero triangults 
aquatur duplum trianguli N F M vna cum duplo trianguli D 1 Ni igitur qua- 
dratum I C aquale e[l duplo trianguli N F M vna cum duplo trianguli D l N: 
ejl vero quadratum J D aquale duplo trianguli D J N; igttur exceffus quadrati 
I C fnpra quadratum I D ejl triangulum N F M bis fumptum ; fctlicet exem- 
plar applicatum ad latus tranfucrfum D C . 

SECTIO DECIMASEPTIMA 

Continens XIX. XX. XXI. XXII. XXIII. 
XXIV. XXV. Propol. ApoIIonij. 

PROPOSITIO XIX. 

S I menfura E C fumatur in axe minori ellipfis A B C,fitque a 
maior comparata 5 erit maximus omniu ramoru egredientiu 
ex fua origine ,vtEF,EB,EG; & maximo propinquior , 
maior erit remotiore, nempe E F, quam E B, &E B, quam E G. 

Coniimgamusrcilas A G, G B, BF, 

F C ; & fccctur C H aequalis compara- 
ta:: iungaturque F H, H B,H G. 

Et quoniam H C maior cft, quam H 
F, [ 16 . 17. 18. ex 5.) erit angulus H C 
F minor , quam H F C ; & ideo multo 
minor erit , quam E F C , quare E C 
maior eft, quam E F : & fte conftat, quod 
E F maior fit, quam E B, & E B, quam 
E G , & E G , quam A E j quod erat 
oftendendum. PROP. 
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PROPOSITIO XX. XXI. 
&XXII. 

S I in cllipfi ABC mcnfura I C in axe minori C D fumpta 
minor fuerit comparata, C F, & maior dimidio axis EC , 
( pcrficiaturque figura , vt antea ) dico , quod omnium ramorum 
lAjIBjIKjlHjlC egredientium ex origine I maximus 



cft I B, cuius potcntialis B G abfeindit i menfura verfijs origi- 
nem rctiam G I, ad quam inuerfa E G eandem proportionem 
habet, quam D C ad cius crciaum ; Et quadratum maximi I Bfu- 
perat quadratum cuiuslibet alterius rami I K exemplari applica- 
to ad G P differentiam eorum abfcifTarum . 



liedb' C ' ■ ■ ‘It 
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Quoniam proportio E G ad G I favSa cft , vt E C ad C E , nempe E b 
G ad G V, erit G V arquaJis G I ; «Se propterea qiiadrarum G I aiqualo 
eft duplo trianguli G I V , & quadrarum G B squale cft duplo trapezij 
G F ( 1 . ex 5 .^ ergo quadratura 1 B aequale eft duplo triaiiguU I C S cum 



duplo trianguli F S V; & Ce conftat, quod quadratum I K squale cft du- 
plo trianguli I CS cum duplo trapezij S L;& propterea quadrati I Bex- 
cefTus fupra quadratu I K squalis erit duplo trianguli LT V,qus squa- 
lia funt exemplari applicato ad G P( 6 . ex 5 .; atque fic oftendetur, quod 
I B potentia iuperat I H; eftquc cxceflus exemplar applicatum ad C O, 

& fuperat quoque 1 A potcftate , eftque exce/Tus squalis exemplari ap- 
plicato ad G CL; cft vero G O maior, quam G P; ergo I B maior eft qua 
I K, & quam 1 H; & iic oftendetur, quod I B maior fit , quam I A ; & 
hoc erae oftendendum. 

PROPOSITIO XXIII. & XXIV. 

E Contra , fi maximi rami origo 
ponatur in axi minore, at non in 
cetro ellipfis, nec fit menfura continet 
cum ipfa menfura angulum acutum , 

& cius inuerfa ad abfeiflam apoten- 
tiali cum origine habet eandem pro- 
portionem figuneaxis ret^i minoris: 
fi vero educatur ex centro , erit per- 
pendicularis fuper redum . 

• elliptica ABC centrum D, & E origo, qus fit in axi mino- b 

n C A , S: E F ramus omnium maximus j erit vtique E C , vel maior 

femie- 
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fcmicrcdo, aut squalis, aut minor illo;fcd fi eflct squalis, aut maior ef- 
fct quoque E C maximus ramorum ( i 5 . 17. 18. 19. cx 5.) ergo C E mi- 
Q nor eft dimidio eredi. Se ideo aliqua minor, quam D C ad refiduam vfq; 
ad E eandem proportione habebit , quam D C ad femiflim credi & fit D G 
ad G E, de ex G ad axim ducamus perpendicularem: hanc, dico, occur- 
rere fedioni in F; alioquin occurrar ei in H, & iungamus E Hj igitur E 
H eft maximus ramus ( 20. cx 5. ) & proptcrca maior, quam E F , qui 
maximus fuppofitus fuit, & hoc eft abAirdum; igitur occurrit fedioni in 
J Fj & tiuia G eft redus angulus, erit F E G acutus. Sivero ramus maxi- 
mus educatur ex cetro, vt D B erit perpendicularis fuper A Cj alioquin 
educatur DI pcrpedicularis ad axim ; igitur D I eft femifsis axis tranlucr- 
fi C 1 1. cx 5. )& propterea eft ramus omnium maximus, fcd D B fuppo- 
fitus fuit maximus, quod eft abfurdum, vti didum eft; quare patet pro- 
pofitum . 

PROPOSITIO XXV. 

a in ellipfi ramus 
maximus E B mc- 
furam fecans vitra ori- 
ginem E, in axe eius 
minori exiftentenijpro- 
ducatur ad F , fiet F B 
maximus omniu ramo- 
himFG,FH,FI,ab 
eodem pundio , ad fe- 
dtionem ABC caden- 
tium , & propinquior 
maximo maior eft remotiore. 

Educamus BG,BH,HI,IA,EG,EH,EI; & quia E B maior 
eft, quam E H , erit angulus B H E maior, quam E B H; igitur angulus 
B H F multo maior erit, quam H BF,& prdptcrea B F maior, eft quam 
F H ; atque fic demonftrabitur, quod H F maior fit , quam F I, & F I, 
quam F A; & hoc erat oftendendum , 

Nota: in Propofit. XIX. 

a O I vero fuerit menfura E C cx redo duorum axium cllipfis A B C ^ 
O ftd fit maior comparata , &C. Similiter hic declarari dehet , quod axis 
relius Jit minor ; & propterea lego : Si menfura E C fumatur in axe minori 
ellipfs, &c. 

Nam 


c 



A 


I 


I 
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Nam fi coniungamus A G, B G, BF, 

F C , &c. Idtfl ; ficetur C H Mjudis com- 
fdraix , feu fimifsi Uteris recii axis A C ; 

>■ ^uia men/ura E C fupfojita efi maior compa- 
rata ^ erit quoque E C maior ■, quam C Hy& 
fropterea reSta linea E F cadet infra H F ; 
ideoque angulus C F E maior erit angulo C 
F H : eadem ratione angulus F B E maior 
erit angulo F B H, atque angitlus B F Emi- 
nor erit angulo B F H fc de reliquis , 
cumque C fi fit squalis comparata , (fi fit 
1«. 17. 18. maior C D femifie axis re£li minoris , omnium ramorum ex origine M ad effi- 
'"***’ ffi^ C F B 0 ' , cadentium maximus erit HC i & propterea H C maior erit , 
quam H F , fi in triangule H F C angulus H F C oppofims maiori Uteri ma- 
ior erit angulo C ; eftque ofienfus angulus E F C maior angulo H F C \ igitur 
in triangulo C E F erit angulus C F E maior angulo F C Ei fi propterea ra- 
Ibidem. mus E C maior erit, quam E F: fimili modo, quia ramus H F propinquior ma- 
ximo maior efi remotiore H B , erit angulus H F B minor angulo H B F : ideo- 
que angulus E F B , pars minoris , adhuc minor erit angulo E B F , maiorem 
excedente; fi propterea in triangulo E F B erit ramus E F propinquior maxi- 
mo E Ct maior remotiore E B , fic. 



NotJE in Propofit. XX. XXL XXII. 

S I vero fuerit menfura I C minor comparata, qux fit C F, nempe fc- 
mifle eredti, & maior dimidio redi E C, & origo fit in redo, au: in 
cius produdionc, vt in I;tunc maximus ramorum egredientium ex origi- 
ne, vt I A, I B, I K, I H eft cuius inuerfi proportio E G f poft abfolu- 
tionem figurx cum perpendicularibus , & lineis prxcedentibus ) ad ab» 



feiffam cius potentialis ex menfura cum origine , vt I G efi , vt nropoiv 
tio figurx rcdi, vtD C ad eredum illius, & quadratum eius,nc‘pe qua- 
dratum 


3 


Digitized by 


Conic o r. Lib. V. 1 2 1 

dratum maximi, qui cft I B, fuperac quadratum cuiuslibet illorum cxcm“ 
piari applicato abfcilfionibus eorum potcntialium , dee. Senfas hmns te.yr 
tns fene vix diuindri poteft inter tot menda , ^ fhrajis Arabica obfcuritatem > 
pute tamen , eum tjfe , quem in textu appofui , vbi paucula verba immutaui > 
qua dcftdcrari videbantur ..aliqua vero tranfpofui , vt fenfus continuari pojfet . 

Caterum animaduertendum eji in hifce propofittonibus . ficuti in 8. p.c^ lo. 
huius libri fupponi vt resmamfejla intra feli ionem duci pojfe a pnncfo originis 
ramum ma.\-imum , vel breuifsimum , idejl nccejfario repertri debere ramum , 
cuius potent i alis ab fi indit a menfura verfus originem r ellam lineam , ad quam 
inuerfa eandem proportionem habeant quam axis tranfuerfius ad fuum erellmn: 
hoc autem fine demonjlratione admittere nefas efi . Ergo quod in textu defidera- 
tur fitppleri poteft hac ratione, ^ia C I maior eft , quam C E ^ fid minor , 
quam C F; ergo eadem E\C ad minorem C I maiorem proportione habet, quam 
ad C F ; & comparando antecedentes ad dijfirentias terminorum C E ad E I 
maiorem proportionem habebit , quam E C ad differentiam ipfius C F a C E; 
quare aliqua magnitudo mtnor quam prima fitUcet G E ad E I eandem propor- 
tionem habebit, quam C E ad differentiam tpfarum C F,& C E: &iterunuj 
comparando antecedentes ad fummas terminorum E G ad G 1 eandem proportio- 
nem babebtt , quam E C adC F ; quare punUum G cadet intra feHioncm , pa- 
ri ter q\ G B ad axim perpendicularis occurrens fiUioni in B cadet intra eandem 
fellioncm: ^ ideo duci poterit ramus / B,qui oftendetur maximus reliquorum 
omnium. 



Quoniam proportio G E ad E I fa<fla cft , vt E C ad C F , &c. Nam 
vt axis D c’ ad eius er ellum , feu vt fimi axis E C ad femier ellum C F, ita 
falla eft E G ad G 1 : fed propter parallelas G V , & F C fimilitudinem-» 
triangulorum E G V , E C F eft E G ad G V , vt E C ad C F ; pr opter ea..j 
eadem E G ad duas G V , cr G J b.tbebit eandem proportionem , & ideo l G a- 
qualis erit G E , & triangulum IGF ifoficeleum , & reUangalum erit in G ; 
quare quadratum I G duplum erit trianguli I G V : eft vero quadratum B G 
aquale duplo trapezJj G C F V \ idcfl duplo trapezij GC S V , cum duplo trian- 
guli F S E ; igitur quadratum I B ( quod efl aquale duabus quadratis 1 C ,G 
B circa angulum reltum G ) aquale eft duplo trianguli l G V duplo trapescij G 
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C S reum Jufh iruMguli F S y ; id:fi ejutdritum I B uqutle efi dufU trun- 
quU I S C eam dufU triuagaU F S I' ; ei- qaeaUm frefter faraUelu C S , d- 
<i' y, irUnfalam I C S Jimite ejl ififeelit , d- relfaagaU tntagmlt IGy , erit, 
quadrulam l C uqaule da fla triunqaU I C S ifafeeUi , & reSuugali m C > erga 
excedas qaudrun I B fafru quadratam I C aqaalt efi dafla tnaagali F S F i 
efi vera reUaugalam, cuiat bafii F S,altUada vera CG aquale dafla trtaagali 
F S y ; atque haiufmadi reUangalam efi exemplar afplieaiam ad ahfeijfam G 
C , vt la aalii prap. i tf. i-j.d- 1 8 . Utera c . afieafam efi igitur quadrati 1 B 
extefitt /apra quadratam l C efi exemplar applicatum addrfcijfam G C; Simili 



made quadr.Uam 1 K afieudetur aquale dupla triaaguli TCS vua eam dupla 
trapezq LT S F \ atque dupli triauguU I C S cum 'dupla trianguli F S y ex- 
cefiut Jl-tra duplum triauguU I C S eum dupla trapetq LT S F efi dufluutj 
trUngult LT y i erga quadrati / B exctjjut fupra quadratum l h efi duplam 
triauguU LT y ,feu exemplar applicatum ad G P differentiam ahfiiffarum. 
Pafiea quia triangula fimtlta E C F ^ F. D M funt aqaaUa^eamearum hamalaga 
latera F C, E D aqualia fint i erga addita eemmuni triangula ! EV , erit trian- 
gulum EC F cum triangula E l y ,feu trianguli /C S cum triangula F Sy 
aquale duaiut tnauguUt E D Pt, & I E F, /en duahus triangulis if F Ptyd" 
A' / D: erat autem quadratum I B aquaU dupla trtanguU 1 C S cum dnplatri- 
angnlt F S F ; igitur quadratum l B aquale erit dup)a trianguli M N F cum 
dupla trianguli N t D ; efique quadratum / D aquale dupla trianguli ifafieleit 
reilangult J D N ; igitur quadratum I B fuperat quadratum / D, efique excef- 
fus duplum trianguli hi N F /eu exemplar apjpticaium adG T>. Tandem 
quadratum t Jpjequale efi dupla trianguli i/afcelei refl anguli t SjC , at quej 
quadratum ^ B aquale efi dupla trapeza/ ; igitur quadrati hjpathenufa t 

A aquate efi dupla trianguli t D N eum dupla trapezj X N M Zs erga exeef- 
fus quadrati l A Jupra quadratum t D aquaits efi dupla trapezq XNMZ; exeef- 
fus autem trianguli H M F fupra trapezium N Z efi triangulum X ZF; d- 
erat quadrat! I Bexeeffus fupra quadratum l D ,lriangulum'tpfum M F N iis 
fumptum . Igttur quadrati l B exeeffus fupra quadratum lA efi duplum trian- 
guli X Z y ffeu exemplar applicatum ad G ^^updautem exemplaria aqualta 
fint pradiUtt triangulis its fumptis, afienfum efi in prap. 6. Lutus. 


Noti 
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Notar in Propoli XXIIf. XXIV. 

E Contra linea maxima, H non egredia- 
tur ex centro , continet cum mefura 
angulum acutum , Se proportio illius in- 
uenx ad abfeiflam eius potcntialis ex me- 
fura cum origine, eft vt proportio figurx B[ 
redi . Si vcr6 fuerit extra centrum , erit 
perpendicularis fuper rcdum,&c. Maai- 
ftJTe no mtlU m textu Aruhico deficiunt ; ali- 
tjus vero immutari debent \ alioquin pmpo- 
Jitiovera mnejfett itaque legendum puto : E 
contra fi maximi rami origo ponatur in axi 
minore y&c: Ft in textu habetur . 

Sit fedio ABC elliptica, & E origo, & E F linea maxima, Scc. Ad- 
didi pariter in hac expofitione verba , qua deficiunt ; nimirum : Sit centrunLj 
D, ^ origo E, qua fit in axi mtnori A C , 

Et ideo D C ad dimidium eredi eft linea minor, quam D C, & fit D 
G ad G E, Scc. Nonnulla adiungi debent huic textui corruptifsimo , ne fint 
verba nil prorfus fignificantia , itaque fic legendum puto . Et ideo aliqua minor , 
quam D C ad refiduam vfquead E eandem proportionem habebit , quam D C ad 
femijfem erelli; & fit D C ad G Ey&c. verba breuifstme more Apollonij 
expofita fic confirmantur , Sjfia E C oftenfa eft minor dimidio ereili axis mi' 
noris C A , fiat C K aqualis dimidio erecti ; erit E C minor quam C K , 
cfi abUta communi D C ent D E minor ^ quam K D; (jr propter ea D E ad ean- 
dem D C minorem proportionem habcbttt quam K D: fiat E Dad D G ^vtK 
D ad D Ct erit D G minor t quam D C : cr componendo ^ E G ad G D eandem 
proportionem habebit , quam K C ad C D inuer tendo , D G ad G E eandem 
proportionem habebit , quam D C femifsis axts re£ti ad C K femifsim erecti 
etufdem axis \ & ex G ducatur G F perpendicularis ad axim , quam , dico , oc- 
currere feci toni in F termino maximi rami E F . 

Et fi maxima fuerit extra centrum, vt D B erit perpendicularis, Scc. 
Textus euidenter corruptus fic corrigi debet. Si vero ramus maximus educatur 
ex centro t vt D By&c. 


Nots inPropot: XXXV. 

2 ^ ^ I producatur vna linearum maximarum , vt E B ad latus illius originis 
^ E ad pundum F , fiet maxima linearum egredientium ab illo pundo 
rG,FH,FI,FAad fcdionem B I A in diredum , & propinquior ilii 
maior eft remotiore , &c. Immutaui nonnulla , qua ad propofitionis integrita- 
tem facere videbantur : vt in textu habetur . 
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Eritangulus BHE ma- ^ 

ior, quam E B Eo 

quod ramorum omnium ab 
origine E ad tllipfim C Ii H 
cadentium maximus fuppo- 
nitur E Bi ergo maior erit , 
quam E H y & fropterea^ 
angulus E B H minori late- 
ri oppojitus minor erit angu- 
lo E H B : cadit vero recla 
H F infra H E; propter ca^ 
quod punctum F infra pun- 
itum E exijlit ; igitur angu- 
lus E H B maior ejl angulo 
£ H B ;& ideo angulus F H B multo maior erit angulo F B H ; igitur ramus 
F B, maiorem angulum fubtcndenSy maior erity quam F H, drc. 

SECTIO DECIMAOCTAVA 

Continens XXXII. XXXIII. XXXIV. XXXV. 
XXXVI. XXXVII. XXXVIII. XXXIX. 
XXXX. XXXXVII. XXXXVIII. 
Propofit. ApoIIonij . 

PROPOSITIO XXXIL 

I N ellipfi ABC rami cuiuslibet 
maximi G H vtrumque axim fe- 
cantis portio N H inter axim maio- 
rem , & fcLlioncm intercepta , eft li- 
nea breuirsima . 

Producatur rc( 5 Ius axis minor A D vi- 
tra centrum D ad I, G, & cx I,G adfc- 
(flioncm ducantur duo rami maximi G H, 

I K , qui (ecent tranfucrium B D in N, 

M , & fit B E dimidium crc<fli axis B D, 

& A F dimidium credi axis A G;& edu- 
cantur perpendiculares ad axes H O , H 
P, K cl» K R. Dico, N H breuifsimuiu 
cfTc ramorum egredientium ex H . Quia 
G H eft linea maxima, erit D A ad AF, 
nempe B E ad B D, vt D O ad O G(22. 
cx y) nempe N H ad H G , fcu N P ad 
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P Di ei^o B E fiMnifsis crcfli ad B D fcmi/sim tranfucrfi cft , vt N P ad 
P D , & ideo N H cft brcuifsima linearum cgredicntium ex N ( lo. 
ex i-jSc fic oftendetur,quod ft K I fuerit maximus, cri( K M breuiflima. 

PROPOSITIO XXXIIL XXXIV. 

a I ' Contra oftendetur , quod dua: breuiflimi , fi producantur 
r > ad partes fuarum originum vfque ad axim minorem redu 
cilipris, fient duo maximi ;& linea: maxima; mutuo fe fccant in- 
ter tranfuerfum , & redum in eadem parte , & quod continent 
cum menfura angulos , quorum proximior vertici fediouis ma- 
ior cft . 

b Quia D Q_ad QJ cft , vt D O ad O G, quia qualibet carum cft , vt 
D A ad A F ( 12. ex 5. )diuidcndo , & permurando, fiet D Qjninorad 
D O maiorem, vt D I ad D Gi ergo D I minor cft , quam D G, & K 
maior, quam H O ,- quare angulus I maior eft, quamG; igitur H G,K 1 , 
fc mutuo fccantcs, conucniunt in L . 

Et conftat, quod occurfus duarum brcuifsimarum i'!! producantur ver- 
fus fuam originem ) erit intra angulum contentum a duabus medietati- 
bus axium cUipfis B D, D C fupra vnum eorum , nempe puncium L ca- 
dit intra angulum B D C . Quoniam brcuifsima: N H , M K fc mutuo fe- 
cant, fi producantur ad partes fux originis ( 28. ex $.) occurrent vtique 
extra B D, & intra A G (33. ex ;.) & hoc erat oftendendum. 


PROPOSITIO XXXV. 


a O I per ccntiu cllipfis tranficrit vna 
duarum brcuiflimarum , vtiquo 
rami cgrcdictes ab eorum occurfu ad 
fcdionis quadrantem alterius breuifli- 
mi habebunt proprietates expofitas 
in propofitionibus 54. & 55. 

In ellipfi A B C fit pundlum E occur- 
fus duarum brcuilTimarum B D , C I , & 
centrum fciftionis D : & ex E educamus E F , quae fccet tranfuerfum a- 
xim in H. Dico,, quod H F no eft breuiflima, & quod breuiflima egre- 
diens ex F abfeindit ex fagitta A C cum A lineam maiorem ,quam A 
H. Quoniam G I cft breuiflimaj igitur FH.fi eflet quoque breuiflima , 
occurreret ipfi G 1 intra angulum A D E; fcd non occurrit ei, nili in E, 
ergo F H non cft breuiflima ; & quia F E non cadit inter duas breuife- 
cantes E B. E G; ergo breuiflima, egrediens ex F, abfeindit ex fagitta^ 
lineam maiorem, qudm A H f 34. ex 5.^ quod erat oftendendum. 

PROP. 



I. Imitu. 
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PROPOSITIO XXXVI. 



I N fc(^ione elliptica quatuor lineae 
brcuifllmse , vtBDjFI,GK, ^ 

H L, non conueniunt omnes invno 
pun(!io . 

Alioquin (it occurfus in E, & prius (it 
B D perpendicularis fuper A C , tran(i- 
ens per D centrum fe^iopis ; & quia E 
cft occurfus duarum breuiflimarum £D, 

■ F I , & B E tran(it per centrum ; igitur 
G K non e(l linea breuiitima , quod e(l 
contra hypothcfim . Si vero nullus eoru 
tranfit per centrum , educamus per cei 
trum D O petpendicularcm ad A C;qu; 
rc dux breuiflimx F I , G K conueniunt 
intra angulum A D O ( 34. ex 5. ) limi- 
liter H L, M N breuilTimx occurrunt in- 
tra angulum C D O f 34, ex 5. ) fed c6- 
urniunt in E, quod cft abfurdum: igitur 
quatuor linex brcuilTiinx non coueniuntin vno punfto;quod erat often- 
dendum . 


PROPOSITIO XXXVII. XLVJ. 

I N conifedione A B , cuius centrum D duci non polTunt duae 
linese maximae in ellipfi , neque duaebrcuilfim* in omnibus 
fedionibus , vt A E , A F ad vnum pundtum A circumferentiae 
fetflionis terminatae . 

Educamus A G perpendicularem ad axim B E. Si itaque fedio fue- 
rit parabole, fiet E G xqualis F G, quia quxlibet carum eftxqualis di- 
midio eredi f r 3. ex 5. ^ (i vero fuerit iiypcrbolc , aut cllipfis , fiet D G 
ad G E, vt D G ad G F; quia quxlibet earum cft , vt proportio (igurx 
( 14. 15. ex 5.; igitur G F xqualis cft ,G E , quod cft abfurdum . Simi- 
liter (i B G fuerit minor duarum axium ellipus , & fuerint A E , A F 
rami maximi oftendetur , quod G F xqualis (it G E ( 23. ex 5. J Patet 
igitur, vt didum cft, quod ex vno pundo fedionis educi non pofTunt 
ad axim illius dux linex maximx , neque brcuiiTimx , & hoc erat often-. 
dendum . 


PROP. 
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PROPOSITIO XXXVIII. 

S I linea maxima , aut breuifli na , 
vc C B , producatur extra fe- 
(flipn^m A B ad D, erit eius portio 
B f) 'extra fedionem abfcirta mini- 
ma omnium linearum DE, D F , 

D A cgrcdientium ab ilio pnn3:oad 
circumferentiam fedionis : reliqua- 
ru vero propinquior , illi minor cft 
remotiore . 

Educatur B G , tangens feiiloncni inJ 
B;crit D B minor, quam D H,- ergo mul- 
to minor cft , quam D E : Sc iungamus 
F E , F A , erit angulus F E D obtufus , 

& proptcrca D E minor cft, quamD F, 

& fimiliterD F minor, quam D A; quod 
erat oftendendum. 
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PROPOSITIO XXXIX. 


I N fcftioneA B elliptica quaelibet 
perpendicularis F D ad lineam 
maximam C D, ab eius termino D 
in fedione pofito edu 61 :a , continget 
conifedionem . 

Alioquin fccct illam, & in ciusprodu- 
ftionc D G fumatur pun<ftum G intra fc- 
dtioncm : & educamus B G C , igitur G 
C maior cft, quam C D , quia fubtcndic 
rc( 5 lum angulum C D G,& proptcrca B C multo maior cft, quamCD, 
quod cft abfurdum ,• igitur edudta illa linea cft tangens 5 quod erat often- 
dendum» 

PROPOSITIO XXXX. 

E Contra fi fuerit F D tangens , erit perpendicularis fuper 
maxirfiam D C . 

Alioquin educamus aliam E D perpendicularem fuper illam ; ergo E 
D tangit fcdionem in punfto D ( 39, ex 5. ) fcd F D fuppofita fuit tan- 
gens ; igitur dua; D F , & D E tangunt fedioncra in vno pundo , quod 
cft abfurdum (36. ex i. ) 

PROPOSITIO XXXXVII. 



Vrfil 
yy coni 


Va^libct linea D E ex pundo 
contadus D ad axim alicuius 
fcdionis A B eduda per- 


pendicularis ad tangentem D C , 
erit linea breuiftima, aut maxima. 
Ex IO. & Alioquin educamus J) F breuilfimam, 
10. huiiu. maximam ; ergo D C perpendicularis 
40. huius, cft fiipcrD Fj fcd CD fuppofita fuit per- 
pendicularis fuper D E j quod cft abfur- 
dum : quapropter dcmouftratu cft , quod 
fuerat propoficum. 
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PROPOSITIO XXXXVIir. 


T Rcs lincJE nuximx E F>GH, 
I K ad vnum cllipfis quadra- 
tem A F B cadcntens non coueniunt 
in vno pundo. 

Alioquin coucniant in 0 ,& quia fune 
lines maxima; crunc M K, HN, L F,Ii- 
nex breuiflimxfja.ex 5. conucniunt 
in punifto Oi quod e(l abfurdu ( $4. ex $.) 
oftcnfumergo eft.quod fuerat propoficu. 



Nota: in Propofit. XXXII. 


J^Inca maxima fecattranrucrfaminpQ- 


do, cuius intercepta inter pundum 

illud, & fedionem , e(l linea breuiffima, 
flcc. Vcrht,ij»* in ttxtH Artkict dcjidtrt»- 
tHr fHfpUndt cenfHi, vttijHia$ciuiines tolle- 
rcHtur . 

Quia G H eft linea maxima, erit D A 
ad A F , nempe B E ad B D , Scc. 
i» 22 . huint tfttitfitm eft , tine* mexime G 
H fetentitUm H 0 feeere femitxtm mtiure 
AD ix 0,vt fttD O eJ O C ix extU freftr- 
tioxeftgxrx exit xuxerif A C 1 fciluet erit, 
vt D A /extiexis xtixer ed A F eixj ferxie- 

reSxxti fed vt A D xd A F , ite eft B E /e- £, 

mi/iis Ixuris reOi xxis trxxfxerfi xd B D lib. i‘. 

fextiftext eixfdext trxxfxerfi ; ifitxr D 0 xd 
O G exxderx prtfertuxexe hxievit , t/xxxx E 
Exd B Di fed frtfter fxrxlUUs N D,HO, 
eft N H xdHG ,vt DO xdOGi fxr iter- 
que propter pxrxUelxs D G, H P , erit PlPxdPD,vtPlHxd H G tt^pro- 
pterex N P xd P D exxdem proportioxext hxhebit , quxm D 0 xd O G , fe» 
quxx! E B xd B D I (b' perxxutxxdo D P xd P N erit, vt D B xd B E ,feuvl iS-bniut 
xxis trxxfuerfus xd eius, creHum ; & propterex littex K H erit hreuifsimx. 

Nota: in Propofit. XXXIII. XXXIV. 

E Contra oftendetur, quod dux breuiffimx, fi educantur ex parte fu» 
oriainis ad reduni, -fient duo maximi cum relatione ad redum : Et 
^ R often- 
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breHtfstmt. BD,Gl ^ quarum B D fer centri 
tranfit , qua froduifa concurrunt in fnn 6 to E 
axis minoriSy & concluditurtquodrami EF^ 
fortio F H , ne dii breuifsima non ejl , fed fufra 
ipfam breuifsima ex punifo F eduSiam cadit. 

Sed duo hic notanda funt. Primo, quod hac 
frop. 3 5. non poterat pojlponi, na vfum habet 
in 5 7. huius vbi maic citatur prop. 5 2 . loco hu- 
ius l’i.,vt ibidem injinuatum e fi . Secundo , 
quod hac [demonfiratio non videtur omnino 
perft£lanam pendet ex prop. 34. , & ex eius 
conuerft, qua demonfirata non referitur qua- 
re fuperuacanea non fuit noua demonfiratio in 
Lcmmat, 8. appofita . 


I3I 



Nota: in Prop. XXXVI. 

O I vero nulla earum tranfit per centru, 
O educamus D O, &c. Si enim fuerint 
quatuor linea breuifflma G K, F I, H L,M 
JV, quarum nulla per centrum D tranfit, fi- 
mi Iit er ofiendetur, quod non conueniunt in^ 
vno pundo E ; nam du£lo femiaxe minori 
D O neceffe efi, vt punitum E concurfus duoru 
hreuifecantiu EG ,EF cadat intra anguli A 
^ J) 0 i par iter que idem punitum E concurfus 
duorum breutfcc antium E H, E M, cadet ne- 
ceffarto intra angulum C D O i fed idem pun- 
itum E nequit duobus in locis referiri , ni- 
mtru tntra angulum A D 0 ,<ir intra angu- 
lum C D O, igitur non pojfunt ab eode punito 
educi ad ellipfim quatuor rami brcuifecantes . 

NotxinProp.X}pCVIIL 

o 'jVT Am fi ed ucamus B G tangentem erit 
1\| B D minor quam D H , &c. ^^ 0 - 
niam C B efi linea breui fima, aut fi maxima 
efi, eius portio erit breuiffima, & G B cot in- 
gens feitionem in eius termino B perpendicu- 
laris ad B C propterea in triangulo B D H 
latus H D ,fnb tendens angulum reitum B , 
maius erit latere D B i e/l vero D E maior, 
quam D H, eo quod punitum H contingentis 
B G cadtt extra feitionem ; igitur linea B D 
minor efi , quam D E ,dr propterea angulus 
E B acutus erit , quare efi minor mufo 
R 2 angulo jL 




34. huiiu. 
B>iduu. 



32. huius. 

» 9 - 30 . 

huius. 
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angulo D B E i cadit vero F E infra reilaut B £ > tfit.ua /icat ht E , prober 
curuitatem fcFhonts F E B \ igitur angulus D E F obtujus quoque erit, & ast^ 
gulus D F E acutus ; /ir propter ea recla linea D £ mi/ior erit , quiin D F; ea- 
dem ratione ojlendetur D F minor ^ queon DA. 

Nota: in Propofit. XXXIX. 


^^^Liocjuin fecct iJlam,&fccemus cx, 


& 1) G inrri fcdioncm , &c. Si e- 
nim reffa F D non contingit ellip/im A B , 
fecet eam Ji fieri potcjl in D: quare F Dpro- 
duFla in dire£lum cadet intra fieilionem , & 
in producfare£la linea F DG fumatur qnod- 
libet punifum G dummodo intra feclioneiruu 
(.xifiati (fr per G ad concurfum C coni unga- 
tur re£la linea G C , qua produFla occurrat 
feFlioni tn B: efr quia ex hjpothefi recia F 

D G perpendicularis erat ad maximum ramum D C , ergo in triangulo D G C 
reilangnlo erit hypothenufa G C maior quam D C ^ efr ideo B C multo maior 
erit quam D C ; quod e(l abfiurdum y/iippofita enim fuit D C omnium maxima 
earum, qua ex C ad fe^ tonem A Bduci poffhnt. 



A' 


Nota in Propofit. XXXXVIII. 

Lioquin occurrant in O , quia iftx 
. linea? funt maxima? r, &c. Secant e- 
ntm linea ma.xima femiaxim maiorem D A 
in pungis M,N, & L : & fiquidem tres li- 
nea maxima conueniunt in vnico pundo 0 ^ 
jx. Imius. figmenta inter axim maiorem tefrfe- 
dionem intercepta , nimirum M K, N H,L 
F Irnea breuifima ; quarum dua quaque L 
F , N H educuntur ah eodem pundo concur- 
fusO: igitur (ex 54 . 55 . huius ) tertius ra- 
mus O K ab eodem concurfit 0 edudus non erit breuificans ; quod ejl contra^ 
hjpothefim. 
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APOLLONH PERGAEI 

CONICORVM LIB- VI- 

DEFINITIONES. 


I. 

Ei3iones .EQyALES funt , qui ad inuiccm fu- 
pcrpofiti fibi mutuo congruunt. 

U. 

SIMILES ver6 fimt , in quibus omnes po- 
tcniialcs ad axium abiciflas vtrobique funt in^ 
ijfdcra rationibus, tum abfcilTx ad abfciflas. 

III. 

Et linea, qux fubtendit Tegmentum circumferentia: circuli, 
aut feiSionis coni vocatur BASIS illius Tegmenti . 

IV. 

Et linea , qux bifariam diuidit ordinationes xquidiflantesbali 
illius, vocatur DIAMETER illius Tegmenti. 

V. 

Et eius terminus, qui eft ad feftionera, VERTEX legraenti. 

VI. 

Et SEGMENTA iEQyALIA funt, qui fuperpoCta fibi mu- 
tuo congruunt. 

VII. 

Et SIMILIA funt , quorum bafes cum diametris iquales an- 
gulos continent, & in eorum fingulis dudix linei bafi paralleli 
numero iquales ad abfcilfas diametrorum funt in ijfdem ratio- 
nibus tum abfcifsi ad abfcifsas. 
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VIII. 

CONI SIMILES funt , quorum axes iequ^ ad bafes inclinati , 
ad diametros bafium proportionales funt . 

IX. 

Et dicitur conus continere fcdionem , & fedio in cono po- 
fita efsc, fi fedio tota fuerit infupcrficie coni, aut cadat inUla, 
fi producatur ex parte bafis. 
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D T.finitiones huius fejli libri feri omnes funt Appollony , in pHucis quidem 
alteratx ah interprete Arabico : quod quidem conflat ujlimonio Eutocf 
Afcalonita , qui in tertiam propoftionem fecundi aquiponder antium Archime- 
dis xffert definitionem f milium portionum conicarum fe^ionum , traditam ab 
Apollonio in eius fejlo libro : fxtsc ordo doilrina exigebat , vt prius fe£lio- 

nes aquales , (fr f miles definirentur , vt pojlea earum symptomata demonflrari 
poffent : fed animaduertendum eft , haifenus nomen feSlionis conica fignificaffe 
quamlibet indeterminatam portionem curua linea in coni fuperficie ortam ex fi- 
Etione alicuius plani non per verticem coni du&i, non confiderando termiuos eius 
neque menfuram , Segmentum vero fignificat portionem aliquam feilionis contea 
determinata menfura , (fr certis finibus terminatam ; at multoties fignificat fu- 
per fidem 4 conifelUone , dr reRa linea eam fubtendente contenta , Igitur ad 
confufionem vitandam vocabo huiufmodt fuper fidem planam. Mixtam fuperficie 
fedionis conica. Modo in relatis definitionibus prius quonam coniferi enes vo- 
cari debeant inter fe aquales exponit ApoUoniu. 

I. Et primo; Si fuerint dua qualibet coni- 
feSUones BAC,EDF, quarum axes A G, 

D H } vertices vero A, dr D , & fiquidem-> 
inte/ligatur feClio B A C fuperpofita fciUoni 
E D F ,vt nimirum vertex A fuper verti- 
cem D cadat , atque axis A G fuper axintj 
D M , atque pariter feripheria B A E 
D F fibi mutuo congruant : tunc quidem vo- 
cantur dua diSla fediones conica aquales in- 
ter fe . vbi notandum eft , non oportere lon- 
gitudinem curua B A C aqualem effe longi- 
tudini curua E D F ; ficuti , vt duo anguli 
redilinei dicantur aquales , dr fibi mu- 
tuo congruentes, neceffe non ed , vt reFfa li- 
nea , angulos continentes , fint aquales longi- 
tudine, dummodo certum fit , quod linea ipfa 

vlterius produFla femper fibi mutuo congruant ;fic pariter peripheria conicar»; 
feFltoisum 4B,&D E, fi vltertus producantur , femper fibi mutuo conoruent. 





conqruent . 
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II. Codex Ar/thicus habet . Similes vero funt , quarum proportio po- 
tentium in vna earum ad fua abAriiTa cfl: eadem proportioni aliarum po- 
tentium ad fua abfciira,& proportio abfcilTarum in vna earum ad fuaop- 
pofita abfeifla eadem cft . Putabit forte ^uifpiam , me nimis licentiose tran- 


B 
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m/ 
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sformajfe potius , quam emendaffe textum in 
hac fcunda definitione i fed is fciat vehm , 
non meo arbitratu id fecijfe fed ex prafcnpto 
eiufdem ApoUony pluribus in locis i non qui- 
dem in hijcecompendiofiffimis definitionibus , 
in quibus vna particula omijfa , vel additae 
( vt pajfim c'o tingit in codicibus vetufiifiimis ) 
fenfum omnino permutat ; fcdqsm locis in-j 
quibus oratione continua exponit , e^r exem- 
plis declarat germanum fenfum huius fecun- 
da definitionis , & feptima fubfeqtuntis , vt 
fuis in locis monebitur . Primo igitur fupple- 
ri debent particula ad conterminas axium 
abfcilTas , qua in textu omnino fubintelligi 
debent vt exprefse declaratur in propof. 1 1 . 

12. 16. huius libri , quibus in locis 

femper in felfionibus fimitibus pracipitur vt abfcijfa tantummodo in axibus fu- 
mant ur, aut aque fint inclinata ad conterminas potent iales. Secundo pofiremo-i 
verba funt in ijldcm rationibus tum abfciflx ad abfeiffas pojfent retineri cit 
fenfum definitionis non omnmo intollerabile reddant ; (fi- infuper in textu gre- 
co Eutocij repetantur eius fenfus talis eft . In conifeldionibus B AC y E D 
F y quarum axes A G y D H fiduSla fuerint quotcunq; potentiales y feu ad axim 
applicata B Cy E F y I LyM O occurrentes axibus in G y H y K y N hac legOyVt 
potentialis B C ad abfeiffam G A eandem proportionem habeat quam potentialis 
E F ad ab/cifiam H Dy& potentialis I L ad abfeifam K A fit yVt M 0 ad N 
Dy& tandem abfcijfa G A ad K A fity vt abfcijfa H D adN D; & hoeveri- 
ficetur in emntbus alijs potentialibus eadem lege duefis ; tunc quidem dua ilU 
fectiones fimiles appellantur iuxta Eutocij y (jr Mjdorgq fententiam. 

Ego contra puto > hanc expofitionem neq, Apollonio > neq. veritati conciliari 
poficy vt ad propof 1 2. ofiendetur attamen extfiimoy definitionem hac ratione^ 
formari poJUe . 

Similes conifeBiones funt y in quibus qualibet axium abfeifia ereBis pro- 
portionales etiam ad conterminas potentiales eande rationem habent: qua omni- 
no conformis efi pracedenti definitioni , praterquam in pofirema particuUyvbi 
enim ait. Sunt m ijfdem rationibus tum ablcilTa; ad abfcilTas. Legendum^ 
ejfet : funt in ijfdem rationibus tum abfcilTa; ad creda. Sed an hac parti- 
cula corrigi debeat y vel nony alq videant , 


III. si vero fuerit portio fcBionis conica B A C y vel circunferentia circuli, 
atq. reBa linea B C eam fub tendat , & fecet m duobus punBis B , & C, voca- 
tur B C y Bajis pradiBi fegmenti B AC . 


IV. Et 
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IV. Et fi m todem figmento dncaninr or- 
dinata paralleLt bafi B C , atque recfa linea 
A M fecet omnes aquidifi antes ipfi B C bifa- 
riam in punitis My Ny(jrO vocabitur A M: 

Diameter eiufdem figmenti. 

V. Et terminus eiufdem diametri A ad 
fiilionem pofitus , vocatur Vertex figmenti , 


A 



Tres pradiita definitiones fuperadditx ab 
interprete Arabtco fuerunt, vt ego putOy quandoquidem omnino necejfaria non3 
funt. 

VI. Sicuti in prima definitione fiStiones fibi mutui congruentes aquales vo- 
cabantur yfic pariter , fi figmentum B A C (uperpofitum figmento EDE fibi 
mutuo congruant , funt dux illa linea curua aquales inter Je . 

VII. Declarat Apollonius in hac definitio- 
ne fiptima , quanam figmenta conica fimilia 
tnter fi cenfert debeant . Vt fi fuerint dua- 
rum conicarum fi itionum figmenta B A C, 
dr E D F y quarum diametri A M , df D L 
ejfciant cum ordinatim applicatis y fiu cuvlj 
bafibus B C y dr E F angulos aquales in My 
& Ly dr i» vnaquaque carum ducta fuerint 
pares multitudines applicatarum y qua fint ba- 
fibus aquidifi ant es y vt G H y dr l Kydr iuL^ 
eis venficentur ha conditiones , vt habeat B 
C ad abfeiffam M A eandem proportionem , 
quhn E F ad abfeifiam L D, dr G H adab- 
ciffiam N A eandem proportionem habeat y 
quam 1 Kgid abcifsam O D y dr tandem ab- 
cifsa M A ad ^fcijfam A N eandem propor- 
tionem habeat y quam abfiifia L D adabfeif- 
fam D 0 ; tunc quidem vocat Apollonius duo 

figmenta B A C ydr E D F fimilia inter fi. Et hic primo animaduertendum 
efiydifintttonem figmentorum fimilium relatam ab Eutocio Afcalonita in Z-prep. 
Itb.i. aquipond. Archimedis y non efie integram; in ea enim defiderantur tlla^ 
verbay quarum bales cumdiamctriscontinent angulos xqualcs./^f quibus 
definitio effiet erro- * 

nea , vt opttme notat 
Hydorgius. Hoc au- 
tem ita efie verbay 
textus Arabici aper- 
te declarant y habent 
enim. Et limilia.., 
funt quorum Lifcs 
continent cum dia 
metris angulos re- 
gios legedum aqua- 

. lesy 
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hs , & educantur in quolibet eorum ordinationes ad fuas bafes numero 
arquales , quarum proportio cum diametris cft , vti diximus iii feCtioni- 
bus iimilibus . Idem repetii in urent T. i r. inins ili. rurCns in triptr. 1 6. ii- 
ters a inanit : Et quod 
anguli ajrotcntialibus, 

& abfcilus contenti fint 
«quales in duobus fcg- 
mcntisi eritfcgmcntum 
H A G fimilc fegmento 
1 e K : &c. &frtftf. 1 7. 

/iter* e dit : Si anguli 
comprchcnfi a potenti- 
bus, & abfeiflis funt x- 

3 ualcs i &c. propterca 
uo Icgiiicnta funt (imi- 
lia ; £t in endem frtftf. 
hterd d dieit. Quia propter Gmibtudinem duorum fegmemorum conti- 
nebunt potentes cum fuis abfcilfis angulos xquales. Et eedem mtdt fem- 
fer itefditnr /t^Uenim ; tjndre ddtttdndnm ntn efi , in Enttej drfininene hdc 
tddem verbd dejlderdri . 

Immntdni ftjled verin fnifeejuentid ; tum trdindtitnes yfen trdinttim df^ 
flicdtd dnenntnr dd diametris, ntn dd idfes, dr deitnt ejfe idfiids d^aidijl an- 
tei. Deinde irenitai affeitata f^remn fartis intus de finitimis ntn jtftUmu, 
fed Araiiet Interpreti tribui debet, nam eadem exfrejfe , & extenfe dcclaratHr 
in textu Euttey bis verbis. In quarum lingulis uuCtis lineis bau parallelis 
numero xqualibus, fint ipfx paralleli, & bafes ad abfcillas diametrorum 
partes fumptas a verticibus in ijfdcm rationibus, tum abfcioc ipfx adab- 
icilTas. In textu veri Arabici hae nen habentur exprefse ,J!eut in fecunda de- 
finitiine, ijuim cttat hife verbis. Et educantur cx quolibet eorum ordina- 
tiones balibus paralleli numero xquales, quarum proportio cum diame- 
tris ell, vti diximus in fe^ionibus Iimilibus . 




M O N I T V M. 

[ MOHjTitriteais , muneris fufeepti ratio exigere a/ide- 
tur, <T* dejinitioius fecitomtm cornearum fmilium,<JuA chr- 
cunferuntur , accuratius examinentur , w ( at Mydorgij 
~ - rverbis nAor ) d magnts nominihus ( Eutocmm dico,Com- 
mandtnum , ^ Aiydorgium ) praiudicium diuttut fiat everttatt , hoc au- 
tem ad fropof. II. iz. huius Ish. prafiaho . Interim monendus es Le- 
hot , m definitione ah Eutocio relata ainjua eyerha deficere ( nimiruuc-i 
ejuod ahfcijfx m axihus , aut diametris xijue ad ordinatas inclinatis 

fumantur) tn definittonihus Commandim alujuad defiderari , easme- 
s ' s j r/Mr<- 
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rito reiccltU a Mydmgio fuijfc , ri4m licet Utera tranfuerfa proportiona- 
lia ftta Uteritus reclis , non tamen dua eiufdem nominis fecltones flmi- 
les erant , nifi diametri atjue inclinata Jint ai ordinatimad eas appltca- 
tas : tandem definitionem Mydorg^ fimilmm feBionum pariter imperfe- 
Bam effe fufpicor ; nam licet daa fecliones , finias competit tradita de- 
finitio ,fea pafsio eiufdem definitionis , fint reuera fimiles, non tamen e 
conuerfo fimilitus feBionihus conuenii foUmmodo definitio , fica eius pafi- 
fiio,cum aliijuando appofiita pafisio in eifidem reperiatur: c^uod perinde ejl, 
ac fi cfms putaret trianoulum aijuilaterum aliijuando Utera inaifualia ha- 
here pojfie . 

VIII. In hac definitione manifefie aliynid defideratnr'; inqait enim ( Coni 
iimilcs funt quorum axium proportio ad diametros fuarum bafium cadem 
eft.^ ^ed ejntdem verifieuur unmmmedo in conis reUis : at in fietlenis de- 
tent necejftrio axes conorum ejpeere aquales inclinationes fnper tafes : Sijud 
quidem sn fequentihus propofitiomhus manifejle ab Apollonio declaratur. Ita- 
que textum hae ratione rejlitui debere puto. Coni fimsles funt, quorum axtsa- 
que ad bafes tnebnats ad diametros bafium proportionales fitnt. 

IX. Sellio ftnita in fuperfieie coni k plano eum fecante , non per •certieeuLj 
eius duCto dicitur in diilo eono pofita , c!r contenta ; (p- conus sile continere di- 
citur eandem fe£Honem:cfi heet conifeffio exhibeatur extra conum; dicetur ni- 
hilominus contineri ab illo cone, in quo feltioilla aecomodari potcfi , feu inquo 
ab aliquo plano fecante e§ci potcfi in coni fuperfeie eadem illa cemfeSio . 


SECTIO PRIMA 

Continens Projiofit. I. II. IV. & X. 
PROPOSITIO I. 

Q V.Tlibet dui feaiones parabolica; A B , C D , fi habue- 
rint axium eredos A I , C N arquares: erunt inter fc x- 
^ quales. Si vcr6 dux i!Ix fi;<%iones fuerint xquales, 
erunt axium ereila xqualia inter fe. . 

Quoniam fuperpofita xxi C H fuper axim A G , cadet leftio C D fu- 
per fei^ioncm A B : fi enim cadere non concedatur fuper illam , fi»nc- 
tur ( fi fieri potcfi; punclum cius D , extra fectionem A B cadens°: & 
educatur D F perpendicularis ad axim ; & perficiatur planum rcftan^u- 
lum F N , & ab axi A G fecaur A E xqualis C F ; & educatur ex E 

perpen- 
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pespcndicularis B E , & perficiatur 
planu E I . Et quia A I , A E xqua- 
tur e N , e F , vnaquxquc fuo ho- 
mologo: igitur planum 1 E, nempo 
( 12. ex i.J quadratum B E xqt^e 
cft rei2angulo F N, nempe quadrato 
D F ( ra. ex I. ) ergo B E xqualis 
cft D F i fi autem fuperponatur axis 
axi cadet D fuper B , qux tamchaud 
cadere conceiTum fuerat : & hoc eft 
abfurdum ; ergo fieri non poteft , vt 
dux fediones xqualcs non fint. 

Frxterea fupponamus duas illas fe- 
&ioncs xquales efle inter fe , & fiat 
F e xquaiis E A , & educamus ad 
axes perpendiculares B E , D F , & per- 
ficiamus plana reftangula F N . £ I. 

Q^ia fciftio A B cadit fuper feftionem C D , & A E fuper C F cadet ; 
alioquin cifent in eadem parabola duo axes : cigo F cadit fuper £, & D 
fuper B , Sc propterea B E potens planum E 1 ( 1 2. ex t.J xquaiis erit 
D F potenti planum F N ( 1 2. ex i. ) ; ergo duo plana funt xqualia;fcd 
funt applicata ad xqualcs F C , A E > igitur C N > A l ereSx xqiulcs 
fune. Et hoc erat oftendendum. 



PROPOSITIO II. 

S I du.« fediones hypcrbolica: , aut duar cllipfes A B Cj DE 
F habuerint axium figuras G I , H K fimiles , & xquales ; 
a. dux illx fediones xquales erunt . Si vero dux Ici^ones xquales 
fuerint, earufigurx axiu erunt xquales, fimiles, &fimiliterpofitx. 




XI. Ub. I. 

Ibidem. 


ii.lib.1. 

Uudcnid 


Quoniam 
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Quoniam fafla conucnicnti fupcrpofitione axis A M fupcr axim D 
O» cadet quoque feftio A B fupcr fcdfioncm D E : fi enim non cadit fu- 
pcr illam , fumatur f fi fieri poteft ) cius pun^um B , extra fcdionenui 
D E cadens i & producatur ad axim perpendicularis B L vfque ad P:& 
perficiatur planum A P applicatum comparatum ; & fecetur D N xqua- 
lis A L I & erigatur per N ad axim perpendicularis N E , & producatur 
vfque ad R, perficiendo planum D R applicatum comparatum; Et quia 
AI xqualis cft D K, & A L xqualis D N: erit planum I L, xqnale pla- 
no K Ni cumque G I, H K fint dui figura fimiies, & xquales, parucr- 
que I P , K R i ergo duo plana A P . D R funt xqualia : & propterea E 
N, B L, qux illa fpatia polTunt ( ij. ex i. ) funt xquales. Si autem 
fuperponatur axis axi cadet B L fupcr E N , coquod duo anguli N , & L 
funt xquales» igitur B cadit fupcr E. quod prius cadere non concedeba- 
tur: & hoc cft abfurdum. Quapropter Icftio fcdlioni xqualis cft. 
Deinde ponamus duas fc- 


diones xquales. vtique con- 
gruet fe&io A B fedlioni DE» 
& axis A L axi D N » quia fi 
non cadit fupcr illum » eflent 
in hypcrbola duo axes » & in 
ellipli tres axes» quod eftab- 
s8.lib.j. furdum ( 51. 53. ex 2.^ Et fi- 
at A L xqualis D N » & reli- 
qua perficiantur» vt prius ca- 
dent duo pundia L » B fupcr 
N » E i idcoque B L xqualis 
erit E N i 3 c poterunt xqua- 



I». 13- 

lib. I. 


lia rcdtangula A P,D R applicata ad xquales A L»D N ( 13. 14. ex i.) 
ergo L P xqualis cft N R . Similiter ponatur A M xqualis D O» & edu- 
cantur e M Q» F O S dux ordinationes» oftendetur » quod M Qxqua. 
lis cft O S » & L M xqualis N O; Se propterea duo plana P Q_. R S lunt 
xqualia» & fimilia; igitur duo plana G P» H R funt xqualia » & fimilia, 
& L P oftcnfa eft xqualis N R : ergo G L xqualis cft H N » & A l. i- 
qualis D N »• & propterea G A xqualis cft D H , & A 1 xqualis D K. 

Qujpro- • 


: ir, (. »0('. 
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Qiupropter du* figurx G I , H K funt iquales , Sc fimilcs. Quod erat 
ollendeodum. 

PROPOSITIO IV. 

S imili modo dcmoftrabitur,quod 
dux fe<3iones oppofitx fint limi- 
les,& xquales. 

Eo quod axis inclinatus cft communis', 

& erc&i funt xquales ( itf. cx i. ) &prot 
pccrca carum figurx xquales quoque fun- 
imerfe. Et hoc erat propofitum . 


PROPOSITIO 

I Ariter conftat , quod fi 


X. 


P Ariter conftat , quod fi poten- 
tiales cum fuis abfeiflis copnr- 
hendant angulos xquales obliquos 
eadem conicqucntur,qux prius di(3a funt. 
Et hoc erat propofitum. 
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Nots in Propofit. I. 


Q Vxlibct dux fcdlioncs parabolicx , 
vt A B , e D , quarum relationes 
funt duo plana A L , C M , & 
erefti earum A I,C N xquales . ipfi quo- 
que funt xquales. Si vero dux illx fcaio- 
nes fiierint xquales , vtique carum appli- 
cata , & ereSi erunt xquales , &c. Ferid 
iUs prtpcjimms ( applicata funt duo plana 
A E, C M, &c. r</i in textum irreffi£L> 
futOt etijntd refftngnU ilU A L ,C M , ne- 
Jum nquniin ntm fnfftnuntur , fei i centra^ 
cnnjlmnninr ,*tqne dtmtnpintur tqiuli* tf- 
fetnterft. 

Quia fi ponamus fagittam CH fuperfa- 
gitta A G , cadet feflio C D fuper fc(ftio- 
riem A B : fi verO non cadit fuper illam , 
fignemus fuper litcram, in quam non ca- 
dit punitum D:&c. Sic UgenJSfuti. 
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niam , fu^ypofits axi C H /upcr axim A G , 
lirc. vt in iexttt habetur . Si tnitn axis C H 
fuper axim A C applicaturi itavt vertices A t 
C coincidant , necejfario feStio C D cadet fu- 
per feciionem A B alias ajfignari pojfet pun- 
ilum eius D, extra felHonem A B cadens. 

Prxtcrea ponamus duas fciftiones aequa- 
les, & C 1' a:qualis A E,&c. Textum cor- 
ruptum fic reflituendum cenfeo . Tratcrea fup- 
ponamus , duas illas felfiones aquales cjfe in- 
ter fe^ ^ fiat C F aqualis A Ey educamus ad 
axes perpendiculares B £,D F,&c. Sic enim 
diflinguitur hjpolhefis propofitionis a confiru- 
ilione eius. 

Ergo fcdio A B cadit fuper fc«fHoncm-. 

C D, & A E fuper C F : aiioqui eflent fc- 
ftioni parabolica: duo axes ; ergo F cadit 
fuper E , &c. Supniam ( ex hypotJiefi) fecfio- 
nes A Bt dr C D aquales fiunt, faci a intelleSfnali connen tenti fiuperpofitione,fi- 
bi mutuo congruent, (jr vertex A cadet fiuper verticem C . liico iam, axim A 
E cadere fi per axim C F : alioquin in eadem parabola ,Jci licet in duabus pa- 
rabolis fibi congruentibus a communi vertice C, vel A , duo axes A E , & C P 
ducerentur : quod ejl impofibile. ^are axis A E cadit fiuper axim C F. 


Nota: in Propofit. II. 


I fuerint figura: duarum feilionem hyperbolicarum , aut duarum clli- a 
pitum, vt duo plana GI,HKinAB, DE fimiles , & ecquales; 
vtique dux fc(fliones xquales erunt : fi vero dux fe^iones fint xquales 
carum figurx erunt xquales, fimiles , &c. In duabus fieStonibus A B ,& 

J> E fiumi debent figura G 1, dr H K, non quale/cunque, fied illa, qua ad axei 
fiunt , nimirum deoent ejfie G A, dr H D axes tnclinatt ,fieu tranfiterji , d/" A 
I , atque D K eorum latera reUa; tunc quidem, fi figura axium G I,H K fue- 
rint Jimiles, dr anales, conica fiiaiones B A, D E aquales quoque ofienduntur 
in propofit i one . ^uod vero particula illa ( axium^ aefideretnr tn textu propo- 
fitionts , confiat ex primis verbis immediate fequentis confiruilionis . Inquit 
enim. Quoniam fi ponamus axim A M fuper axim D O, &c. 

Cumque G I , H K fint dux figurx fimiles , & xquales , pariterquo D 
I P , K R ; ergo duo plana A P, D R funt xqualia, &c. reSfangula 
I P ,G I circa communem diametrum G I P confifiunt , eruat inter fe fimilta: 
par i ter que K Rfimile erit re£I angulo K H : quare duo rellanrula 1 P, df K R 
fimilta fiunt duobus relf angulis G I ,H K inter fie fimtlibus ; cr ideo illa inter 
fie quoque fimilia erunt , & habent Utera homologa aqualia, ilU nimirum, qua 
opponuntur aqualibus abeifisis AL,&DN , igitur reaanguU P I , & R K 

aqualia 
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V 


itijusltA funt inter fe: funt vero re^anguU N K, & LJ Aqualia moque( cum 
Utera circa angulos reclos aqualia habeant y fingula Jingulis) ergo duo reciangu- 
U ji P , & D R aqualia Jiint inter fe . 

Quia, fi non cadit luper illum, cfTcnt fciftioni hypcrbolica: duo axes, 
& in cllipfi tres axes , &c, Quoniam aquales feSUones B Ay E J3 ftbi mutuo 
congruunt y & vertices Ay & D coincidunt yjiquidem axis A L non cadit fuper 
axrm D N ( cum ambo tamen axes ftnt ) haberet vnica fecUo , fcilicet dua fe- 
Eliones congruentes y duos axes A Ly & D N conuenientes in eodem punilover^ 
ticis y quod in hjperbola efi im- 
fo^tbile; in ellifji vero , in qua 
femper duo axes reperiuntur fe 
fe fec antes in centro ad angulos 
reStos y reperietur tertius axis , 
ille nimirum , qui ab eodem ver- 
tice A diu it ur in eadem feSUone 
A B yC" non coincidit cum axi 
A L . 

Idcoque B Lxqualis eftN 
E , & poterunt A P , D R , ap- 
plicata ad A L,D N xqualia 
&C. J^ia quadrata aqualiunu 

B Ly E N aqualia funt re£l angulis A Py T) r '; erunt illa aqualia , ^.corutn^ 
Utera A L > D N fa{fa funt aqualia ; igitur reliqua duo latera L P y N R a- 
qualia quoque funt. Simili modo ojlendetur , quod M J^^qualis eftO Sy feu L 
T aqualis cjl N V y& L M , feu T J^qualis ejl N Oy feu V S j erant autern^ 
prius L PyN R aquales ; igitur rcfdua P T y & R V aquales erunt , fed quia 
T & G L funt parallela par i ter que V S y& H K ; ergo vtT P ad P L ita 

eJl ad L G yfimili modo vt V R ad R N ita eft S V ad N H \ habent ve- 
ro dux aquales T P y(^ V R ad duas aquales P L y & R N eandem proportio- 
nem y igitur dua aquales SjT y & S V eandem proportionem habent ad LG y& 
N H y& propter ea hx erunt aqualeSy & ablatis aqualibus A LyDNy erunt reliqua. 
A G y & 1> H inter fe aquales , ^ habet G A ad A I eandem prcportioncy quam 
.^jr adr Py feu quam SV ad V R -, partterq-, H D ad D K ejlvt S V ad V R 
( propter parallelas fimilitudine trianguloru ) igitur vt G A ad A 1 ita erit H D 

ad 
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aal D K ydl‘ froptereM ttiam c»nfi(]nentcs A I D K fnmt htfr fr , 

comprehendunt en^uhs reSies A» D; ergo JtgHre (/ A l%& H / jtmt- 
Ics fmnt inter j€y(jr etjuMles . 

* Notx in Propofit. IV. 

I Am ergo dcmonftratum cft , quod duo 
vertices tympani funt fijnilcs.dc squa- 
les , & inclinatus communis inter vtruin- 
que verticem ( i5. ex i. ) ergo figura eft 
communis, &c. Hite friftfittt (Jl velrnti Cd- 
rtlUnum frimt ptrns ftcmtdt fTtftfititmt m 
ijM tjieiifkm ifi,qiud Jl dm hifcrhiU hibnt- 
rittt ixiam fijartt hijhaUs , dr fimiks , traitt 
antijHC ft£ht»cs ifft x/jiu/ft, O" CNi^rHcxUSi 
habent vera Jeihmes tfpajita A K , & D E 
( ejtta vKantMr Vertiees T^iHfani ab Atabiea 
mter frete ) f(aras l> A H, & A D i axis p 
A aejaalet , ^ Jimilet ( vt in 14 . frimt libri 
dcmanjiraitit Afallemm )\ erra feUianes affa- 
Jita ajHales erunt inter fe, cr ean^ruentes. 


Notx in Propofit. X. 



S imiliter conflat , quod fi potentes contineant cum fuis abfeiffis angu- 
los equalcs obliquos, iudiciuin efl, quod memorauimus in fc«flk>nr- 
bus , 3cc. Stnfus huius prepofinonis tMis ejl . In dudhus ftdUonihus contcisyjt 
cum eurum diumetris ordtnuum uppUeute *conttnc4nt' unguks uijuuies , non re- 
{losy ^ eurum luter u re£fu ftnt etiuuUu m puruhoUs , in reltfuts vero feUton^ 
hus Uteru relfu , & tran^ 
fuerfu ecfuultu , ituutfgurn 
ipfe eeptulcs /int; erunt fe- 
£f tones tpfn inter fe n<iuu' 
ics : & ^ comiter fty fi fici to- 
nes nquules fuerint , huhe- 
hunt leteru /ttiuu/iu eurum 
diumetrorum , cum tjuthus 
ordinutim upplicutu ungulos 
utjuulcs I non reUos continent . 

Demonftrutiones non upponuntur ub Apollonio y tfuiu yfdtm verbis omnino ito 
tifdem fignrts ubfilni pofiunt , Stnt entm primo duu puruboU A Bydr C DyUt- 
tpue eurum diumetri A G y dr C H exciunt utjuulcs ungulos F y & F. , cum ordi- 
nutim duClis I> F % & B E y fiat que Uteru reclu A l yC N uquultu . Dteo , 

fecliones 
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feSf 'tones teqnales tjfe . Sumatur quodlibet punitum B in feltione B A ducatur que 
ordinat im applicata B E , /icetur que C F aqualis yt E y & ducatur ordinatim 
D F. Manifejlum ejt , reltangula E AIyO’FCN aqualta ( cum latera^ 

/tnt aqualia , fingula Jingulis ) ; his •vero relf angulis aqualia funt quadrata or- n.Iib. 7. 
dinattm applicatarum £ E , D F ; ergo & quadrata funt aqualia y atque eortm 
latera B E y D F aqualia quoque. St igitur parabola fuperponantur tta , vt 
punitum E fuper F , ^ diameter A E fuper C F cadat , ncce/fario punitum A 
fnper C cadet ( propter aqualitatem abjei/tarum') atque punitum B Juper punit» 

J> incidet ( propter ea quod anguli Ey & F aquales funt y pariterque relta BEy 
dr D F funt aqttaUs)y Cf quia quodltbet punctum B paraheU A B cadit femper 
fuper feltionem C D ; ergo dua felHones B Ay& D C fbi mutuo congruunt y& 
ideo aquales funt . Non fecus contterfum huius propofitionis demonjirari pote/l. 

Altera •vero pars propofitionis breuius de~ 
monfirabitur hac ratione . In duabus h jper bo- 
li Sy aut ellipfibus effeiant ordinatim applicata 
B Ey D F cum diametrts A Ey & C F angu- 
los aquales , dr non reltos ; fintque tranfuerfa 
latera O Ay & H C aqualia , pariterque late- 
ra relta A I y & C N aqualia . Dico y feliiones 
B A y C D aquales effe . Sumatur quodltbet 
punitum B feltionis B Ay ducatur que ad A E 
diametrum ordinatim applicata B E , fecetur- 
que C F aqualis abfei/fa A E y ducatur que F D 
ad H C F dtametru ordmatim applicata . Erit 
reltangulum G E A ad quadratum B E y^vt la- 
tus tranfuerfum G A ad reltum AI; pariter- 
que reltangulum H F C ad quadratum F D 
erity •vt H C ad C N : habent •vero dua aqua- 
les G A yd“ H C eandem proportionem ad duas 
aquales A lydi C N \ igttur reltangulum G E 
A ad quadratum BE eandem proportionem ha- 
bebit y quam r, ItanguluuLs 
H F C ad quadratum D Fy 
funt •vero reltangula G E 
Ay H F C aqualta inter fe 
( quandoquidem eorum la- 
tera A E y C F falia funt g 
aqualta ) qua addita ipfis 
A G ydr C H aqualibus ef- 
ejjiciunt latera E G y dr F 
H aqualia ; ergo quadrat o, 
duM'um B E yiyD F aqua- 
lia funt inter fe ; & tdeo ordinatim applicata S E y & D F aquales erunt. 

^uare faltay vt prius , intelle^uali fuper pofitione > nedum vertex A fuper C, 
fed etiam quodlibet punitum B feltionis A B fuper feltionem C D cadet ; ideo- 
que feltiones fibi mutuo congruent , d" aquales erunt . 

£ conuerfo , fi feltiones S Ay& C D aquales fupponantur , fibi mutuo con- 
ii gruent y 




\ 
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iJep i <pmmuni vtrtkt A ^ 
plucfd ijuslthet didmare A E » vtl C 
E y ad (jHhn ordinat im a^f licetur tjua^ 

Ithet B E ^ feu D F in augaU non rt’> 
etoijtntqne Utera tranfuerfax carecta 
C Ax A Ix otijue // C , C JV. Dico , 
huiufmodt Uurax& fptra fen recta^ 
fuU G A IxH C N difualiax ^ fimU 
lia ejfe inter ftxdr fdn mutuo conor 
entia. Si entm hoc verum non (fiyCO^ 
rum diametri G l t<ir H N Jimtlittr 
fojitay^ fuhtendentes communem an^ 

^ulum A non cotneident ; <fr tdto atfuidiflantes erunt aut fe mutuo fccabunt in 
zno puncto : ducatur erfp a termino E alicutus ordtnattm applicata B E recta.^ 
linea E M paraUeU Uterihut rectis A l xC N xita vt fecet diametros fyurarum 
fufra aut tnfra occurfum tn duobus punctis A/ , 0. Igitur in fecttone A B 

iaem quadratum ordinatim applicata B Ex fen F aquale erit rectangulo A E 

Mx& tn fictione D C aquale ertt rectangulo C F Ox funtque abfctjjd A Ex & 
C F aquales i ergo M E x & 0 F aquales inter fe funt : pars , <ir totum quod 
tjl abjurdum: Hon ergo Utera figurarum inequalta funt . Si^od erat oflendtso^ 
dum. 

SECTIO SECVNDA 

Continens Propofit. III. VI. VII. 5c IX. 



PROPOSITIO III. 



C Onifei^lio non eft xqualis fcctioni quar ciufdem generis cii 
illa non fic . 

Etenim clli- 
pfis non erit x- 
qualis alicuipa- 
raboKr, aut fiy- 
perbolz > quia., 
illa cll termina. 
ta,hz vero funt 
indeterminatz . 


D I non erit x- 


qualis liypcrbolx ABC, cuius axis A G , & inclinarus A H. Quia fi 
abicindantur A K, K G xquales D L, L I,& educamus ad axes pcipen- 
diculares B K, C G, E L. F I: Dico, quod fcdlio D F non cft xqualis 

fcAioui 
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/cflioni A C; quia fi cflct iqualis /Ili . /aila fuperpofitione , fibi mutuo 
congruerent, & caderent pun.:la E, F, L, I, fuper B, C, G, K, & effet 
F I iqualis C G , atque E L xquaUs B K ; ideoque quadratu F I ad qua- 
dratura E L cflct , vt D I ad D L i' 19. ex ; effetque quadratum C G '• 

ad quadratum K B, vt A G ad K A, quod eft abfurdum;quia illius pro- 
portio ad iftam cll , ve H G in G A ad H K in K A ( ^o. ex 1. ) Igitur >• 

iCiliio parabolica non eft zqualis legioni hyperbolx ■ nec fe£Iio aliqua_ 
xqualis eft fcdlioni , qui non fit ciufdcm generis i Et hoc erat often- 
deudurn. 


PROPOSITIO VI. 


Vilib 
V J vnius 


, Vaclibct diia: fcaiones A B C, & D H F, quarum portio 
vnius fuperpofita portioni alterius congruit, funtarquales 
' inter fe . 

Alioquin congruat portio B C portio- 
ni E F , at non cadat portio A B fuper 
D E.fed cadat in fitu E G, & educamus 
lineam tangentem duas feSiones inH,& 
educamus E I, D G F parallelas tangen- 
ti ; & ex H ad femipanitionem ipfius E I 
ducatur H K , quz occurrat D F in L. 

Et quia H L fccat bifariam lineam paral- 
lelam tangenti ab eius termino du<fti ; 
ergo eft diameter vniucrf* feflionis ( 5. 
ex a. ; quare bi&riam fccat vnamquan- 
que ex O F, G F, & fiet D L iqualis G 
L. quod eft abfurdum : igitur fertio A B 
C tota congruit fc^oni D H F . Quod 
erat oftendendum. 



j4Ja>. I. 


1. 


PROPOSITIO VII. 

D Vac ordinationes axis in quabbet conifedione abfeindunt 
a fedionc ex vtraque parte axis duas portiones , quarum 
fi vna alteri fuperponatur fibi mutub congruent, nec congruunt 
alicui aliae portioni fedionis. 
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Sit conifciSio A B C , & eius axis B D , & fu- 
manttir in fcdionc punfta G, Ci ab cis cduca- 
turdna! ordinationes G H ,C A occurrentes axi 
in I; D. Dico, quod B G congruit B H, 8: G 
C ipfi H A , & fupcrficics B D C fupcrficiei B 
D A , & fcgmentum B G C fegmento B H A . 

Quoniam axis B D bifariam diuidit G H , A C 
in I, D , vtique G 1 ipfi I H congruet , 8c D C 
ipfi D A , & duo punifia G , C fupcr duobus 
pundfis H, A cadent, & portio fc£iionisconicz 
G C fupcr portionem H A , & G B fupcr H B : 

Et dico , quod ponio H A nort congruit 
alicui alteri pottioni , quam G C ; fi enim 
poCfibilc cft cogruat portioni C K , & por- 
tio H B congruet portioni , quz continua- 
tur ipfi K C i ergo cadet B ex H B non fu- 
pcr B ex C G B; quia portio H B non e(l 
xqualis portioni C B;& prqptcrca incidet 
axis B 1> in alium locum, efremque eidem 
fec^ioni plurcs axes : quod cfl abfurdum i 
( ;i. 51. ex 3. ) igitur non cadit H A nili 
fupcr C G. Vt fuerat propofitum. 

PROPOSITIO IX. ' - i 

1 

M Anifeftum cft cx dcmoftratis , quod portionb fcftionutn a 
xqualiiim non congruunt fibi inuicem , nifi carum di- 
ftancix a verticibus fint xquales . 

Oftcnfum enim cft fibi non congruere , quarum diftantis i verticibus 
non funt xqualcs, quia portio H A , fi caderet fupcr portionem C K, & 
earum diftantiz a B non effent xquales,confcquitur,quod in hyperbula 
> fint duo axes , & in ellipfi tres axes : quod eft ablurdum (51. ya. ; 
cx 3. ) 

Si autem in ellipfi cadit axis A E tranfucr- 
fus fupcr axim rectum illius , vtique differunt 
inter fc, & non fibi inuicem congruunt feCtio- 
ncs. 

Conflat etiam , quod in fciftionibus inx- 
qualibus, vt A B C , D E F portio vnius ca- 
rum non congruit portioni alterius. 

Alioqui congruet B A ipfi D E, & congrue- 
ret etiam E F ipfi B C ( <!. cx 6 . ) effetque fe- 
tlio C B A xq^uaiis fctiioni F E D: at fuppo- 
fuimus,non cSc xqualcs,quod cft abfurdum 

Ergo 


bv 
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. ergo non congruit portio alicuius 
legionis portioni alterius fcdionis, 
cui xqualis non eft. Et hoc erat 
oftendendum . 


-Vv» 2 ' 

Notx in Propofit. III. 


E Tcnim ellipfis non eft atqualisalicui hyperbolae, &c.' SupUri dehetin 
textu xerbum ( parabolx ; dicendo. Etenim ellipfis nonefi mhaUs alieni 
parabola y aut hjperbolayCjuia illa eft determinata ; ha vero fiunt indeterminatay 
ficilicet ellipfis eft finita parabole vero , & hyperbole in infinitum extendi pofi- 
finnty & propter ea nulla ratione aquales oftendentnr . 



Notae in Propofit. VI. 


v«tin r 

'41'^ ' i O 
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/7/i», dr *d AM^uUs reli$s ^ fi smtlligAtur fit ftr fetes B I G ^ fmperpefit* fit fer fi- 
etei B l H i iunt Axis fnfer Axim cAsUt^ vertex B fit cemmxms neeefi 
fer it funlfum / etmmnxe erity Attine re(ld / C cddet fit fer ( //, enm Augn/t C 
I B t d" H / B re^i fint , Attjne fMXcJnm G CAdet im H > frtfter stiMAlttAtem^ 
duArnm ertiixA/im AffUcAtArnm I G y l H : eAdem r Attexe ffuAljhet aUa fttxifd 
fe£htnis G B inter G , & B fitxtft a endent Jnfer B hi idr tdet fert te jcShtmis 
etnicA G B ctngrxet fertieni B Hydr eidem AtfHAiis er te . Stmtii mede cenfiMt » 
ferttemem G C £<iuAlem efie fertieni H A y& fie 
[uferficies iffit . ^ed vere fertie H A nen cen- 
fruAt Alieui diter t fefmente C A' frdter G Cyten- 
Jldt ex ety qned fi fert tenes K Cy& A H fi^i mu- 
tue cenfrnuntyVtntmirnm fundum C fu fer Hy& 
funHum M fitftr A edddt : & eeMcifiAtur fnneJi 
C tdem 4C 4 Y , K idem tu O ydr fertie 0 N L 
dqutdis imme eddem fi^i$ K C B , illtns dxis 
L M emntne tdem de dxis B D: tunc quidem ( ex 
frecedenti fref, 6. ) feHienes iffit A B yCf K B yfien O L dqudles erunt y drfi- 
bi mutue eengruentes : & frefterea H B cudet Jufer fertienrm mASerem C B 
feu ei dquAlem N B L( cum H B Aquulis efitufufit tffi C B')d‘ idee vertices 
B y & L duurum uxium B D y& L M in duubus feSltonibus A B y & K B fen 
O N L intequAlibus nen cenuentent: quu frtfter in dnubus cen^nenttbus y fen ite 
eudem feShene due uxes B D y & L M exifient , qued efi tUfurdum , quid tfi 
eentrd frofefi: 48 . libri 2 . 

Nota: in Propofit. IX. 

Anifellum cft ex dcmonflratis , quod portiones fciSionum xqua- a 
lium non congruunt , &c. Sumi m froff. 7. <//<?«<• tfi , tU* 
fcruoMi w» ttjmtlttcr i -veniet sxis difitKtes fibi mmui tMgrxere nifefii»/, 
eu htc in dm/d>us quihusliitt tt^aehtas eemifeitiemihas idem -venfietn efitndi- 
tHr,<fued Himirnm dat feni tues eataeleiet feOiamn etnica, -vel daamm eujaa- 
ham fettecHam ixt/jaaUler i -vertite axis dtfiatttes tua fimt ceagraeatet. Htc 
talem alit rtlitat demeafirtre faferatetaeam aea erit, eam demtafirttit, ^eet 
ta texta Arthtet eerrafU affertur aea eataiao faficieas videttar ,fed fnas 
efieadeadam efi . 


LEMMA I. 

daaius xiiualilius conifeEiiontkus AB C , ^ D E F , <jnetruM-> 
dxes AG ) D H dtferihere duos arculas ttjuaUs cmingaues coni, 
cos fcBiones , cjuorum is , tjui propin^or tfi 'vtrtia extri^eau , reli- 
cuus mero mtrmfecus feti tonem tangas. 
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Itt fe^ione A BC ducatur ramus breuifc- 
cim finguUris 1 L fecans axem in G,/i(que 
J puncJum concurfus perpendicularis 1 
breuifecantis j ^ k quolibet puntio B inter 
L y cr •verticem A ducatur alius ramus bre- 
uifecans B M , qui occurret L / •vitra axim 
in MyCr inter pun£ia G yCf Ii coniungatur- 
que reila linea B I . .Itoniam angulus LG A acutus rjl , erit angulus G M N 
internus , & oppojitus in triangulo G M N minor tllo , cr ideo acutus , cr pro- 
pterea qui deinceps ejl angulus B M I erit obtufus , & ideo in triangulo I B M 
latus I B fubtendens maximum angulum ohtufum maius erit latera B M i fed ra- 
mus l L maior eJl , quam / B , propterea quod remotior eft a •vertice A , igitur 
ramus I L maior erit y quam B M: Secari ergo poterunt aquales reda Une a LRy 
BSyqua Jint minores qutde y quam / Ly fcd maioresyqukm M B;& defcribantur 
duo circuli y quorum rady Jint S By (jr R L aquales y atque centra Jint Sy & Ri 
Mantfejltim ejl circulum , cuius radius B S contingere conijedionem y! C itL^ 
pundo B y dr extrinfeciis incedere y propterea quod radius B S maior efl maximo 
hreuifec antium M B a concurfu M edudo ; e contra circulus radio R L dejcri- 
ptus intr infectis continget eandem coni fed ionem in L cum ramus M L minor fit 
fingulari hreuifec ante L I . Tande in fed tone DET fecetur axis abfeifia D H 
aqualis A Nydf in angulo D H P aquali angulo A N B ducatur radius 7 HPy 
qui fiat aqualfs S S, (fcetro 7 radio •vero 7 P circulus defer ihatiir . Et quia in 
fed ionibus aqualibus abfiififky breuifecanteSy anguli ab eis contenti y & ctrcif 
li deferipti fiunt aquales y & congruentes ; igitur circulus radio 7 P deferiptus , 
contingit conifedionem D E F extrinfeciis ; ficuti circulus radtj S B tangebat 
fed ionem A B C in B extrinfeciis, Vt erat propefitum. 

Hoc dcmonjlrat o ojlcndettsr, quod in duabus conifeBionibtts A*B C ^ 
DBF aqualibus , quarum axes AG ^ D H dita portiones C (fif 
B F non aque ab axium uerticibus remota non erunt fibi congruentes , 
Si enim pofftbile efi B C y df F F fibi mutuo congruant , df fumatur interme- 
dium pundum commane , ^r/ duo puncta coincidentia L y & P y quia portio- 

nes B C y F. F inaqualster difiant k verticibus , ergo puncta coincidentia L , P 
non erunt aque k verticibus remota-, fit ergo P propinquius vertici D, quam ejl 
L vertici Ay & per Ly & P ducantur recta 
linea LOyP ^tangentes fectioneSydf" ex li- 
mata pracedenti defcribantur duo ctrculi a- 
qtiales Z P T y & V L X radtj s I L & S 
r y quorum Z T extrinfecus tangat fedione 
in P y& V X intrinfecus in L > cumque eo- 
rum radtj l LyS P Jint hretiifecanies y erunt 
perpendiculares ad L O y P ^^contingentes 
fedionem in L ydf P * otque portiones B C y E F fibi mutuo congruunt yideft 
conJlitHunt vnicam communem ptripheriam , ergo reda linea L O y P 
contingentes eandem fedionem Jibi mutuo congruent , parittrque hretdfe- 
eantes aquales L l yP M ad illas perpendicu lar iter infijlentes erunt congruentes 
quoque i & propterea circuli V XyZT ab ijs radijs geniti erunt quoque congru- 
^ * entesy 


51- 
lib. 5, 


28. 

8. Addir. 

lib. J. 
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lib. V. 
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Ex 12. 
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entes j ideoque p <vnus torum , nempt Z T extrinfecus tangit communem portio- 
nem conicam B C , relieiuus V X extrinfcius quoque eam tanget , fed exconjim- 
ctione intrinfecus feEUonem tangebat , quod tfi ab fur dum : Non ergo dua por- 
tiones B C , (jr £ F non aque d verticibus axium remota Jibi mutuo congruent . 
^^od erat ojlcndendum . 

Si autem cadit in cllipfi axis A C tranfuerfus fuper axim rc(^um illiusj 
vtique excedit illam, & non fibi mutu6 congruunt fc£lfones,& quaedam 
congruunt, &c. Senfus eft . Si intelUgantur dua elhpfest habentes axes tran- 
fuerfos B i & C H aquales inier y?, par i ter que 
axes relfos C Dy 1 K aquales : axis Z B tran- 

fuerfus vnius ponatur piper I K axim reSlum al- 
terius y it a vt centra fibi mutuo congruant in E : 
tunc quidem , quia axes in ellipfi inaqnales funt 
( alias effit circulus ) igitur extremitates axistran- 
fuerfi A B non cadunt fuper extremitates axis re- 
cfi K I y neque G , H cadunt fuper CyD ; & ideo 
circumferentia ellipfium fe fe mutuo fecant qua- 
tuor in locis y vt in libro 4 . ojlenfnm ejl. 


SECTIO TERTIA J 

Propofit. V. & viir. 

PROPOSITIO V. 

S I per centrum E cllipfis A B , C D tranfeat linea reda A 
C vfque ad fedionem j vtique bifariam diuidit fiiperficiem 
fedlionis, & circumferentiam illius , fcilicet erit fuperficies A B 
C aequalis fuperfidei A D C. 

Nam fi A C fuerit axis fedio- C 

nis, vtique circumferentia ABC 
congruet A D C , nam fi non c6- ^ f 
gruit fignemus locum B, quod al- 
teri fedlioni no coincidat,& pro- 
ducamus ex illo perpendicularem 
B F fuper A C vfque ad D . Er- 
go B D ordinata eft ad C A , & 
propterea B F fuperpofita cogru- 
ct ipfi D F , & cadet B fuper D, 
quia B F tcqualis eft D F f 8. ex 
I.); fcd non cadebat fuper ilhim ; quod eft abfurdura. Igitur circumfe- 
rentia 





Continens 
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ifntia ABC arqualis eft circumfcrencix A D C , & /iiper/icic] ilJius x' 
qualis fupci-ficiei. 

lam linea G H tranliens per centrum ellipfls non (it axis . Ducamus 
ex G,H fuper axim C A duas perpendiculares G 1 , H K , qux pertin- 
gant ad L , M . Et quia Ii ponatur A O C fuper ABC, congruit G I 
fuper Ll ( y. cx 6. J Sc cadet G fuper L , quia G 1 xqualis efl I L , de 
cadit circumferentia C G fuper circumferentiam C L; ergo (uperiicies C 
I G xqualis e(l fuperiiciei C I L : & quia B C D congruit B A D, &fu- 
perficies fuperiiciei, cadet C I fuper A K, & L I fuper K H , & circum- 
ferentia C L fuper circumferentiam A H ( quia E I xqualis cll £ K ; & 
fuperlicies C I L congruit fiiperficici A K H ; & propterca fuperlicics A 
K H xqualis ell G I C ,& triangulum EGI xqualecA triangulo E KH; 
igitur fuperlicies A E H xqualis ell fuperficiei G E C,de circumferentia 
A H xqualis ell circumferentix G C, criique circumterentia C D H, & 
fuperficieseiusxqualis A B G ,& fuperiiciei illius. Quare G Htranliens 
per centrum fciilionis A B C D bifariam eam diuidit .Et hoc erat oAcn- 
dendum. 

PROPOSITIO VIII. 

S imiliter conftat , quod fi ex quolibet quadrante ellipfis fe- 
centur circumferentiat , per quarum extremitates reAte li- 
ncte coniunifla; fint ad eundem axim ordinatim applicat.^ , 8c 
atqu^ i centro remotae j vtique funt congruentes , & atquales, 
ncc alicui portioni eiufdem feiflionis vna illarum xqualis eft . 
j Nam demonitrauimus , quod dux fuperlicies 
G 1 C. L I C (ibi congruunt, nec non congru- 
unt , duabus fupcriicicbus HAK,MAKf 5 . 
cx d. .1 > & Ii educerimus duas ordinationes N 
O , P Q., quarum diAantix A centro Cnt .xqua- 
les , (imili modo oilendctur , quod fuperlicies 
NRC,ORC, ASQ,ASP (int congruen- 
tes ( f.ex 6.) Si quod circumferentix N C, C 
O , A Q, A P lint congruentes , remanebunt 
quatuorlegmenta GN,LO,HQ,MP con- 
gruentia , & fuperlicies quoque eorum congru- 
b entes. Et infuper dico, quod quodlibct horum 
fcgnncmorum oon congruit alicui alio fegmen- 
co ; nam fcqueraur , quod in eadem ellipli lint 
tres axes, vti diiltum cA. Quare patet propolitum. 
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Nota: in Propofit. V. 


A Tque B C D congruit B A 1) , Sc fuperficics fupcriicici.&g. a 
Mtm iit B Deft txis elUffis per eexlrum E doctus; erri 

vt »» fnmt furte hosus frefojisitnis dictum cfi^Jiht mutuo con^rucistfcmieUi- 
ffes BC D, & B AD. 

Nota' in Propofit. VIII. 

N Am demonftrauimus , &c. Exftjitio huius 
yrofojstionis huc erit. Sit elltfjit A B C D, 
cuius uxesC A ,& B D ,& iu cfutUhct eius juu- 
drusste Ji^uentur tutes cireumfcreutiu N Gt O L,fi 
M P ,vt coniuuttu rettu liueu O N ,G L,H 
M ,S,P Jiut ud uxim A C ordiuutim ufflieutufe- 
cuutes eum in R, I , K,S; fintifue hmurum exire- 
murum N 0,P ^ centro E dijlunttu uejuutesE R, 

E St hinurum intermediurum LC tti M uquules u 

centro diJluntiuE t , E Kofiendendum ejl fepnentu 
C X,LO, H P uquuliuefi . 

Et infupcr dico , quod quodlibet horum fcg- 
mentorum non congruet alicui alio fegmento , 

&c. .Si enim in eodem, velinduuhus elUfJis ejuu- 

druntihus fumuntur femsentu C N , d" M P non utjue uh uxit vertice B vel 
verticihus A, C eiuf£m uxis remotu, non erunt con^ruemsu, vt deducitur ex 
frofof. I. udditurum huius. 



SECTIO CLVARTA 

Continens Propofit. XI. XII. XIII. & XIV. 


/^Vseli 


PROPOSITIO XI. 

Vselibet fcdio parabolica, vt A Bj cuius axis B C,& ere- 
dum B D firnilis cft cuilibet fedioni parabolicx , vt E F , 
cuius axis F H, & eredum F I. 
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Ponamus itaque CBadBD.vtHF adFI,& diuidanrar tam B C, 
qudm F H in pundis K , L , M , N in eifdcm rationibus, & educamus fu- 
per eas ordinationes OP,^R.AS,TV,XY ,EZ. Quia B C ad 
B D eft vt H F ad F I, & A C eft media proportionalis inter C B, B D Ex ir. 
( 12. ex I. ) pariterque E H inter HF.FI(' 12. ext.^ igitur A C adC i»i. 
B eft, vtEH adHF,&AS dupla ipfius A C ad C B eft , vt E Z ad 
a H F; cumque B C ad B L pofita fit, vt H F ad F N ,crit B O ad B L, vt 
I F ad F Ni igitur Q R ad L B eft vt X Y ad N F. atquc fic oftendetur, 
quod O P ad K B eft , vt T V ad M F , quare proportio ordinationum^ 
axis vnius feftionum ad fua abfciira eft, vt proponio ordinationum alte- 
rius ad fua ablcifia , & proportiones abfciiTarum vnius feftionis ad abfeif- 
fa alterius fedionis eiJem funt . Quare fcdio A B fimilis eft ieftioni E 
F. Quod erat oftendendum. ^ 

PROPOSITIO XII. 


S I duarum hyperbolarum , aut cllipfmra dui axium figurae 
fuerint fimiles , vtique fediones fimilcs erunt : Si vero lue- 
rint fediones fimiles , figurae etiam fimiles erimt. 




r 


Sint feftiones A B,E F, carum axes inclinati, ve! rranfncrfi B ir, F i, 
^ 3c ereSi carum B D , F I, & maneant ligna , Ordinationes , & proportio- 
b nes caedem , qux in prxcedenti propofiiione . Quoniam figura fciftionis 

V 2 AB 
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A B (imilis cll figurx fedionis E F,erit quadratum H E ad H ^ in H F, 
vt quadratum AC ad CninCBi&^Hin HFad quadratum H F , 
vt < C in C B ad quadratum C B ( nam pofuimus H F ad F i , Vt C B ad 
B aj ergocx xqualitatc, quadratu E H ad quadratu H F cft , vt quadra- 
tum A C ad quadratum C B : & proptcrea E Z ad H F cft vt A S ad C 
B; Atque fic oftcndctur , quod X Y ad N F fit vt ad L B , & T V 
ad M F fit vt O P ad K B ; ergo proportiones ordinationum axis vnius 
carum ad fiia abfciira funt exdem rationibus aliarum ordinationum axis 
Dcfin. a. ad fua abfciira , & altematiue . Quare dux fc^iones funt fimiles. 
huJus. Econtraoftcndctur.quod 
fi dux fediiones fuerint fimi- 
les, caru figurx fimiles quo- 
ii dcf. j. que erunt. Quiacft A Cad 
CB,vtEHadHF,&can- 
dem proportionem habent 
earum quadrata , atque^ 
quadratum H F ad H F in 
H ^ cft , vt quadratum C B 
ad C B in C a ( eo quod 
H F ad F i polita fim , vt 
C B ad B a J I ergo ex x- 
qualitatc quadratum E H ad 
4 H in H F , nempe I F 
ii.Eb. I. ad F i ( 20. ex' i. ) eft', vt quadratum A C ad a C in C B , nempe vt 
nudem. D B ad B a f ao. ex I. ; i quare figurx duarum fetlionum funt fimiles. 
Et hoc erat oftendendum . 



PROPOSITIO XII/. 


Arabola non eft fimilis hyperboi* , neque ellipfi . 

Hyperboli,' fcu ellipfis A B fit axis B C, & inclinatus, fcu tranfuerfus a 
B a , & E F fit fedfio paraboli , cuius axis F H . Dico , quod fettio E F 
non cft fimilis fc£lioni A B hypcrbolicx, aut ellipiicx, alioquin fit fimi- 
lis aii- 
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I) Iis alicui carum 

fibilc cft ) ergo polTu- 
inus cduccre in fingulis 
Icftionibus potentes . 
qux habeant ad fua ab- 
fcilTa axium cafde pro- 
portiones, & abfcifTx in 
ter fc fint proportiona- 
les; fintque illx V M , 

YN, P K,RL. Quia 
Y N adN Fpofitafuit, 
vt R L ad L B, & N F 
ad FM.vtLBadBK, 

& F 'M ad M V , vt B 
k ad KPjergo Y Nad 
M V in potentia, nem- 
pe N F ad M F cuulj 
fctfiio fit parabola 19. 

ex i.) nempe L B ad B K ex contrudHonc erit,vt R L ad K P potentia, jo.iib. r. 
quae eandem proportionem habent , quam L in L B ad « K in K B ; ,,,ub. 
quia fe«flio cft hyperbolx,aut cUipfis f 20. ex i. ) quare L in L B ad« 

K in K B cft, vt L B ad B K; ouare 4 L cft xquilis a K:quod eft abfur- 
dum. Icitur parabole noncftumilis vUi reliquarum feftionum. Et hoc 
erat probandum. 

PROPOSITIO XIV. 

ll T fic oftendetur, quod hyperbolae non cft fimUis ellipfi. 

^ Alioquin fequitur , quod quadratum 
R L ad quadratum K P, nempe a L in_. 

L B ad 4 K in K B in hypcrbola cft, ve 
quadratum Y N ad quadratum M V , 
feu vt ^ N in N F ad M in M F in el- 
lipfi . His pofitis : quia L B ad B K po- 
lita fuit , vt N F ad M F ,* ergo 4 L ad 
a K eandem proportionem habet, quam 
^ N ad ^ M; & hoccftabfurdum. Qua- 
re fodio A B non cft fimilis E F;vt fue- 
rat propofitum. 
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1 5 ^ ApoIIonij Pergaci 

M O N I T V M. ■ 

t 

I 'N prificipio huius libri riionitiwus , eUjiuitioiiem JbttiliittK cofucXtUW 
(c^tomm j circunjntury ‘■vitiojam ejfe j (fuod hic ofi cudendum 
JuJccpimus ; jed prius hec dentonjlranda funt , 

L E M M A’ II. ' 

duabus conifeitionibus AH y B F eiufdem mminis fm axiuuLj 
figura GH b yK F I ftwiles inter fe yidefi ttonfuerfa latera OH y 
K F proportionalia jint lateribus rechs H Dy F I : duci debent in Jingu- 
lis fectionibus feries applicatarum ad axes , ita 'vt axium abfcijfc ( i^ua 
' proportionales funt inter fe ) ad conterminas potentiaits noH ftnt mijfdem 
rationibus . 

Sumantur dtia ahfdffx B C^T H', quarum C B ad B D habeat maiorem pro- 
pornottem , qiiam habet H F ad F 1,&C B F /ecentur proporttenalrter tn 
Rt y i & per ea punFfa ducantur ad axes ordinat im applieaU A C t E H , 
R*T y ‘ ^oniam quadratum A C ad recl angulum G C B eandem proportio^ 



ti.IIb.f. fttm habet, quhn latus reSlum D B ad tranfuerfum G B ,pariterq; qnadratunt 
E H ad rtFf angulum K H F ejl vt I ¥ ad F K", atfi D B ad B G ex hypothejt, 
tjl vt I F ad F K i ergo quadratunt A C ad re^ angulum G C B eandem pro- 
portionem habet qukm quadratum E M ad riFl angulum K H F : (jr quia G B 
ad B D eft vt K F ad F l , & I> B oA B C minorem proportione habet qakm 
J F ad F H,ergo ex aquali G B ad BC, minorem proportionem habet quanta 
K F ad F H, & componendo in hyperbola , dr diuidendo in cllipjt G C ad C B 
feu reUangulam G C B ad quadratum B C minorem proportione habebit quam 
K FI ad H F, feu quam reci angulum K H F ad quadratum F H : erat autent 
quadratum A C ad recI angulum G C B vt quadratum E H ad r e angulum K 
H F ; icitur ex aquali, quadratum A C , ad quadratum C B minorem propor- 
tionem habet quam quadratum E H ad quadratum H F ,& ideo A C ad C B 

minorem 
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mimrcm froptrtimtm hthciit , quam E H tJ H F. Ftjltt quU C E ad B R 
erat vt H F adF r,& frias C S ad B C misme fnftrutntm hatetas, qaam 
K F ad F H, erga tx aqMali G B ad B R txixtrem frafartitatm hakct , quam 
K F ad F r, & ctmfsmnde isa hjpartala, & dsuidcuda iu tUiffi C R ad R B, 
feu reO angulum G RB ad quadralum B R minmrtm frtfartitnim hakct, quam 
K r ady F ,fcu reffangulum E V F ad quadratum V F i fcd frcftcr pmilt- 
tudincm figurarum ,vt frtus quadratum J^R adrcdastaulum G R B cjl n:tquM 
dratu T V ad rc£t angulum KF F; trgacx aquali quadratum ^JR ad quadra- 
tum R B mmarem freftrtionem baket, quim quadratum T V ad quadratuwLj 
V F ,& Sji ad R B mmsrem frtftrticncm hahckit , quam F V adV F . Et 
fic reliqua omnes ahfeiffa : quafrtfter fatet frefojitum. 

COROLLARIVM. 

H inc conflat in duakus flmiltkus coni/cSionikus duci foffi duas jeries af pli- 
cat arum ad axes, it aut akftiffa axium , qua inter fe proportionales Junt, 
ad Juas potcntiales nonflnt in tjfdem rationikus. ^uandtqusde ex frtma parte 
froftflt tonis 1 1. quotiefeunque axium flgura funiles funt etiam feClionet spfa 
funt flmtles, 

LEMMA III. 


I N ijfdtm figuris hebeat G % ed‘B D maiorem proportionem, quatis 
K F ad F J duci debent dux ordmatim ad axes tqiplicau,, qua ad 
conterminas atfeiffas eandem proportionem habeant . 

Ducatur qualibet ordinata E H , froducamurq; it fece! eoniundam K I in 
L, & It D B ad B G tta fiat L H ad H N , atq; fiat C C ad B C ,1SN H ad 
H F, ducatur que ordinata A C;qua fr adulta fetet coniunllam G D in F. Di- ^ 

€0 A C,& E H efle quafitas. Quoniam quadratum A C ad reffangulum G C „.lib. 

B eandem preperiionem hakct, quim D B ad B G,feu L H ad H N reffa. 
gtthsm G C S ad quadratum BCefl 
ut C C ad C B , feu vt N H ad H 
F , ergo ex aqualiiate quadratuusj 
^ C adquadralum C B efl vt L H 
ad H F , ficu 1-t reffangulum L H 
E ad quadratum H F ; vel fetius 
ut quadratum E H ad quadratum 

H F i tdeoque A C ad C B erit \ - / . \ / ^ 

£ H ad H F . Jiuod erat propefl- \ l/ XKL/ ia>. 

tum. 


B 


4 

c/ K 


H C 
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LEMMA IV. 


r.' -i 



S J G ^ ad ^ D maiorem proportionem hal>uerit, audm K F ad F 
I : Dico in finalis feEkionihus reperiri non pofje linas axium ab^ 
fcijfas inter fe proportionales , ijtu ad contermmas putentiales fmt m eif- 
dem rationibus . 

Si enim fieri totefi^ fit A C td 
C S,vt £ H ad H Fy & ad 
R BfityVtT V ad V F, atque C ^ 

B adB RfitvtH F adF V ycon- A 
fungantur re(f* GDyK I qua fecet 
ordinatas in S , P , X, Licjr feren- 
tur C a aqualis RS,&Hb aqualis 
V Xy funtq; aquidiftantesy ergo co- 
niungentes S 3iy RC aquale sfunt y 
dr parallela , & fie etiam coniun- 
gentes Xhy&F Hy quare quadratum AC yfeu relt angulum p'c B ad qua* 
fx. 13. dratum C B eandem proportionem habet y quam quadratum E Hyfeu reifangu- 
W», j. Ium L H F ad quadratum H F ; ideoque P C ad C B eandem proportionem ha~ 
betyquhn L H ad H F;e/lverb C B ad B RyVt H F ad F V y& per conuerfio- 
nem rationis C B ad C R efi vt H F ad H V y ergo ex aquali C P ad C R eft 
•vt LH ad HV: Eodem modo oftendetnr , qttod S R y feu z C ad R C efi y •vt 
XV yfeu bH ad r H ; erat autefn P C ad C R vt L H ad H y^ergo ZP dif- 
ferentia ipfarum S Ry P C ad G R , feu ad S z efi vt b L di fiir entia ipfarum 
X V yL H ad H y y feu ad X b ; efique D B ad B G vt P z ad S z ( propter pa- 
rallelas z S yC Gy& parallelas Z P y B D ) par iter me I F ad F K efi vt L 
b adb X y ergo p B ad B G eandem proportionem haoety quam I F ad F K i 
^ quod efi contra hjpothefimy non ergo bina axium abfcijfa inter fe proportionales 
reperiri ptffunt in feiiionibus A By E F l qua ad conterminas potcntiales fint 

in eifdem rationibus ; quod erat ofiendendum. 

COROLLARIVM. 

H inc confiat in duabus fedionibus eiufdem nominis fi axium figura C BDy 
& KF I non fuerint fimilesy neque fiFfiones A By(jr E F yfimiles ejfe, 
Piam efi iAtpofftbile , vt omnes , idefi infimta axium abfctjfa inter fe proportio^ 
>. nales ad conterminas potentiales fint in eifdem rationibus y cum neque bina in^ 
ftngults reperiri poftnt ex hac profofitione. 
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I N eif<km jiguris rurftts G ad^ D maionm proportionem habeaty 
qmm K F ad F 1 : Dico cjuod mmime reperiri pojfunt axium ab- 
fcipe eredis proportionales , ^ua habeant eandem rationem ad contermi- 
nas potentiales . 

Sectntnr qualibet abfcijpt , B C\ F H iuvt C B adB T> fit vt H F ad F U 
eir ducantur ordinathn ad axes apfUcata A C, E H y qua produifa fecent , con- 
iunSias G D y K I in PyL y atque fiat T B ad B D vt K F ad F I , iungatur- 
^ue T D fecans A P in M, Manifefium efi re£lam C M inaqualem ejfe C P y 
{ propterea quod Y B minor efiyquhn G By cum ad eandem B D minorem pro- 
fortiosum habeaty quam G Byideoque punSlum Yy eb" relfa Y D cadent intras 
triangulum G B Dy dr punRum M intra ipfum cadet y aut extra G D pro~ 
alrnifam ), ^wniam D B ad B Y efi vt I F ad F K y(jr erat C B ad B D vt 
H F ad F 1 ; ergo ex aquali C B ad BY erit vt H F ad F Kydr comparando 
terminorum fummas in hyperboUyCr differentias in ellipfi ad antecedentes y Y C 
adC B erit vt K H ad H F ; efi veroM C ad C Y vt L H ad H K ( eoquod 
triagulaM C Yy^L H K fimilia fiunt trianptlis fimilthus B DYyl F Ky)ergo 
ex aquali M C ad C B erit vtLH ad H F y & re£langulum M C B ad quadra- 
tum C B eandem proportionem habebit , quiun reifangulum L H F .d quadra- 
tu H Fyfied re£f anguli M C B aquale no efi reitangulo P C B( cum M C oftenfa 
fit iruqualis P C) i ergo reUangulum PC Byfieu quadratum A C ad quadratum 
C B non eandem proportionem habet y quam reSlangulum L H F yfieu quadratum 
E H ad quadratum H F \ & propterea A C ad C B non eandem proportionem 
habebit quam E H ad H F . idem ofiendetur in reliquis omnibus abfiijfts fimi- 
liter pofitis. ^jtare patet propofitum . 

C O R. O L L A R I V M I. 


M Anifiefium efi in conifieitionibus non fimilibus duci poffe duas fieries appli- 
catarum ad axesy itaut ab ftiffa fimiles , feu proportionales inter fie adco- 
ttr minas potentiales non fint in ij fidem rationibus, 

COROLLAR.IVM II. 

C olligitur pariter conuer tendo y quod in duabus fie Itionibus eiu fidem nominis 
fi dua fieries abficiffarum fimilium in axtbus pofita fuerint y & it> fii- 

rie ab fici ff* ad conterminas potentiales maiorem proportionem habeant, quam in 
altera fierity fieri poteft vt figura axium non fint tnter fie fimiles; ^uod verifi- 
catur fialtcm in cafiu procedentis propofitionis . 

His promijfiSy quoniam pajftoin definitione pofita effent taliter conuenit defini- 
to efi impojfibile , vt eidem fiubicQo definito competant dua paffones diuerfoy^ 
inter fit oppofitoy exempli gratia, fiert non poteft , vt in triangulis fimilibus ait- 

X quando 
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tjHdudo augnli vnius lttJC(]naks Jint angulis alterius , aut atiejuaudo latera circa 
angulos aquales non Jint proportionalia ; ita in definitione Mjdorgiana tquia co^ 
nife&ioms dicuntur fimiles in quibus omnes axium abfctfia iqua proportionales 
fiunt inter fie in qsdan fiunt rationibus ad conterminas potent tales ■, igtUtr eidem 
fiubteifo definito i ideft in duabus fictionibus conte is fimilibiis,efl tmpojftbile^ ztt 
reperiatur fieries ahqua infinitarum fimiliiim abficijfiarum tn axtbus , qua ad con- 
terminas potentiales non Jint in yjdem rationibus , ^ fiquidem dua pajfiones op- 
pofita eidem fiubieto definito eonueniant nulla carum erit eius pafp.o eJfienttaltSt 

ideo definitio bona non erit: -Jt exempli gratia quia in duobus fimilibus cir- 
culorum fiegmentis duo triangula inficripta pojfiunt efifie aquiangulay O" etiam non 
xquian^ula ; ergo fimilitudo infer iptorum triangulorum non eft paffio ejfientialts 
fiegmentorum circularium Jimtlium inter Je , £/ ideo non erit hac bona definitio: 
Siraili.1 circulorQ fcgtncnra funt in quibus deferibi polTunr duo triangula li- 
milia, c^r4//<7 efi^quia per definitionem nedum natura rei declaratur , & indi- 
catur , fed etiam dijlinguitur , & dtHtrfificatttr a qualibet alta ; quontam in 
fiettonibus fimiltbns reperiuntur dux fieries fimilium abficijfiarum , qua ad con- 
terminas potentiales non fiunt tn tjfidetn rationibus ; & e contra ex definitionem 
Mjdorgij dux fieries fimilium abficijjarum , qux ad conterminas potentiales Jimt 
in q fidem rationibus , effientialiter conueniunt dejinito ; igitur hx dux oppojitx 
pafftones conuemunt eidem fiubie£lo definito , ficiltcet fie^iontbus fimtltbus iu- 
xta Mydorgq fententiam : quapropter tradita definitio fiectiomm Jimtlium 
tiofia erit i cr manca . • v.. 

Vt autem hoc clarius pateat ex- "h D 

ponantur dux fie£fiones /! B , E F 
eiu fidem nominis , quarum axes B . 

CtF propofitum primo fit de- 

monftrare Jechones illas ejfie fimiles 
inter fie ; ergo ofiendendum efi paji 
fionem definitionis tradita conueni- 
re fcFitonibus d B , E F', quod ni- 
mirum fimiles axium abficijix iti^ 
y fidem rationibus debent efie adeo- 
terminas potentiales > cJ* quia in-> " 

definitione nulla cautio , vel determinatio adhibetur , igitur fiumi pojfiunt qua- 
libet axium abficijfit B C ■> F H,& hac fiecari proportionaliter in Ry E , cr i 
punFlis diuifionum duci po fiunt ad axes ordinat im applicata ACy E H y 
T Vi & fiupponamus dcmonflratum ejfie , quod B C ad C A Jit vt F H ad H E y 
par iter que vt B R ad R ^fit vt F V ad V T , tunc quidem ex vi definitionis 
deducitur , quod fimiles Jint fiefiliones A By & E F . At quia demonfirari pote fi 
in ij fidem fictionibus ( fiumendo abficiffias B C y F H ad libitum , cr proportiona- 
liter diu fidendo eas tn RyCr V) quod B C ad C A habet maiorem proportionemy 
quam F H ad H E; par iter que B R ad R ^maiorem proportione habeat y quam 
-• F V ad V T y cr fic fiemper i ergo non poterit deduci fimilitudo potius quam non 
■ fimi Ut udo; i deoque definitio Jimtlium ficlionum erit vi tiofia , quandoquidem ex 
ea dua contradttlorix deducuntur . 

Secundo loco finpponantur dux fitcliones A By & E F fimiles inter Jiy & pro- 
pofitum. Jit demonjlrare quod axium figura y ficu retlangula G B D y & K F I 

Jint 
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J!nt Smilit, tjut quidem ytfi frtfc/!t 'u j. Uhri q. Mydtrgij,dufqiu frepuruth, 
feu ctuJtrMlhf tutis tfl (,& upptua eius verhu immututts tutttummodt literis fi- 
^ururu) lint i feiaionc A B ordinatira ad axiin B C applicata; bina: qux- 
qui A C, Qjl,& vt C B ad B R ita fit,H F ad F V.ordinatimquc afe- 
dione E F applicentur E H , T V ( fuhfcquitur pufieu demcufirutie fe. ) 
Quoniam igitur fimiles wjnuntur fcSioncs A B , E F , & lunt H F , F V 
portiones ponionibus C B , B K limilcs , ( tdefi pruptrtiouules ^ vt B C 
ad C A , ita erit FHadHE.ScvtBR adR Q_, ita erit F V ad V T, 

&c. 

Huiufmtdi vertu fuitilicri trutin* 'expeudendu fuut, Iu prepuruticue , feu 
etnfiruUtsue ujfumtt uhfctfius B C^def H\ut/que vllu legetuu! delermiuuttuuti 
ergu fumi pefiuut euiufcuuqi Itugitudiuis : quure fieri petefl vtC B ud lutus re- 
ilum B D tuu huhtut eundem prupertituem quum hubet f H ud B I , & tunc 
ucet C B , H F diuiduutur prepurtunuliter , & ducuntur pulentiules, &c. A C huiui. 
ud C B hutebit muttrem , uut minerem prepertienem quum E H ud H F\& pu- 
rtter.S. B ud R B nen huheiit eundem rutienem , quum T V udV F,& fie vi- 
ter ius in tutu ferie i fed ex hec fequitur, qutd pejiint effe figuru uxium inter fe CornII. i 
nen fimiles\ Mjdergius uutem fimiles ejfe etncludit ; igitur ex eudem hjpeihefi, 

©• ex eudem definitiune deducitur ,qued feOienes fimiles buientfigurus uxiunu 
fimiles inter fe , & nen fimiles , qued efi impeffitile ; nun igitur defini tie u Bty- 
dergie trudilu legilimu , d- perfeSu efi: qued fuerut efiendendum, 

^ued vere definitieu me refermulu tnbui pejit Apeilenie cenqeiturprueipue 
tx demunjlrutiene fetundu punis preper. t a. iis enim ex hue fuppefitiene , qued 


r 



Jeilieet duu feltienes A S,<!r E F fint fimiles deducit eurum figurus fimiles effe. 
Ait enim cft A C ad C B vt E H ad H F , & eandem proponionC 
habent earum quadrata , atque quadratum H F ad rcifiangulum : F H i 
eandem proportionem habet quam quadratum C B ad reillangulu B C 4 
{ co quod H F ad F £ poGta ruit vt C B ad B 4 ) ergo , &c. Mede fi uc- 
euruie huc vertu perpenduntur nen peterit hu vfurpuri vulgutu defnitie Eute- 
eq , vel Mydergfi i num cum feliienes A B , E F Juppenuntur fimtlet , eu tun- 
tummode quu in defimtiene fimilium feSienum perhibentur ceneedi pefiunt , 
mhtl umphut > igitur ji in defimliene neu ineluduur purticuU illu [ uhfcijfu H 
F,C B ud ereUu,vel trunfuerfu luter u f b, a fint prepertienultu 3 deltrun- 

X 1 ttspe- 
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tis potius t quum demonitrantis 
tjfet dicere . toquodH F,ad 
F b pofira fuit vt C B ad B 4 ; 

K‘bi n.im, aut quando hoc fufpo- 
Jitnm eji ,7? /» definitione non 
continetur f Nec Juspicuri po~ 
ttfi caftt hxc verba in textu ir~ 
repfifie,cnm in alqs locis repe- 
tantur , o" cis pendeat tota 
denionfiratio ; ipitnr in defini- 
tione vulgata addenda ejl illa 
particula , abfcidlt line in ea- 
dem ratione ad crc( 5 i:a ; 

RurfUs in propof. si. (jf i. 
parte 1 3. quando conclufio demonftrati<mis eft quod feStiones A B ■, E F /imi- 
les fint : tunc quidem quia tenetur ofiendere Apollonius definitionem traditam^ 
conuentre feUionibns A H,E F , non afiumit incatue\ ahfci/fts homologas C S , 
H F , fed ait in 1 1. propofitione ponamus CBadBD vtHFadFI,^$* 
tn 12. inquit, n^n\ pofuimus H F ad F ^ vt C B ad B Pofieain pro- 

pofttione 16. Utera a: ergo M A ad A P , ideft abficifi[a ad ereSumxit vr O 
C ad C vt homologa abfeifia ad latus relhtm, & angulus O arqualis 

cft M: parer igitur , vt diximus in 1 1. ex 5 . quod fi, &c. Ex quibus luis 
fatis aperte colligitur ( ni fallor ) id quod fupra rationibus non leutbus infi- 
nuaui , quod abfcijfa proportionales ejfe debent ereifis in feSlionibus fimilibus , 




Sed hic animaduertendum eft, eandem definitionem non pojfe aque aptari fe- 
{fionibus conicis, atque figmentis conicis fimilibus ,vt perperam cenfvit Mydor- 
' gius-.nam in fegmentis conicis fimilibus A B C , (fi J) E F diametrorum aqnh 
ad bafes inclinatarum abfci[ft homologa ex fui natura determinata funt, quan- 
doquidem non pofiunt efie maiores, neque minores -quam G B H E , qua inter 
bafes A C,& D F figmentorum conicorum, cf vertices B, E intercipiuntur 5 
Propof. at fi in conicis fiifionibus A B S, ^ K FG fint axes tranfuerfis a B, P 
i. Viwlwad fua latera reSfa B D , & F 1 tn eadem proportione, tunc quidem fimi les e- 
]ib. r. runt curtia linea A B S , i/p K F G,qua pofiunt habere indeterminatas mul- 
tiplices longitudines , immo pofiunt in infinitum prolongari , fi fuerint parabola 

vel 
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“vtl ftjfcrboU-,ntc habent hafes,aquibus circumfcribanlHr tigitur in feSiionibus 
fimililus A Q T homolega axium abfcijpt B C^F H non fupponuntur iam 
AijSeFfxt determinat*--, quare ponunt efecuiu/cunque menfur*,(jr habere pof- 
Junt eandem , non eandem proportionem ad conterminas potentiales > tdeo 
ad vitandam incertitudinem adtun^i debet determinatio , quod pradiif* homo^ 
log* abfcijs* B C , F H proportionales fint lateribus reFtis B D , F I , at tn feg- 
mentis , feu portionibus feilionum conicarum (imilium inutilis omnino efiet illa 
determinatio . An vero hxc mea fententia omntnb reyci debeat alijs iudicandi 
relinquo. 

Notse in Propofit. XI. 

C Vraque B C ad B L pofira fit vt H F ad F N , &c. ^uia inuer tendo 
D B ad B C eandem proportionem habet quam IF ad FH, &CB ad B 
L cjlvt H F ad F N i ergo ex aquali ordinata D B ad B L eandem proportio, 
nem habebit , qu^ l F ad F N i cjlque ordinatim applicata media pro. 



. — 
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portionalis inter abfcijpim B L-,& lotus reUum BD ( cum in parabola quadra^ 
tum J^L aquate fit reUanqulo L B D )pariterque X N media proportionalis tft ii lib-i- 
inter F N,& I F; ergo ad L B eft vt X M ad N F, (b“ antecedentium-» 
dupU , fciUcet ad L B , atque X T ad N F tn eadem ratione erunt . Non 
Jecus ofiendetur 0 P ad K B vt T V ad M. F . 

Notae 
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Notx in Propofit. XIL 


S Vpponamus itaque fc^iones A B , E F , carum inclinati , vel rran- ^ 
fuerfi B F & eredi eorum B D, F I ordinationes, & propodtio- 
ncSjVti diximus, &c. Idc/^. Sint axts inclinuti y /im tr an fuerfi a, f b,c$* 
maneant figna 1 ordinationes , & proportiones eadem ^ qua in pracedenti propofi- 
tione ; fcUicet fiat C B ad B D yVt H F ad F I ^ quia D B ad B z eji 'Vt l 
F ad F h { propter fimilitudinem figurarum D B Zt l F \s ) ergo ex aquali C 
B ad B Z erit vt H F ad F h;& comparando antecedentes ad fummas termino^ 
rum in hyperbola , ^ ad differentias in ellipff erit B C ad C Z vt F H ad H h : 
poftea diuidantur tam B C , quam F H in fi fidem rationibus in punitis !\ , L ,• 

M, N, & educantur ordinatim -applicata-, ficu aquidifi antes bafibus O P , 

As,r v,xr,Ez. 

Quoniam figura fcdionis A B fimilis efl: figurai fedionis E F erit qua- [j 
dratum H E ad H ^ in H F, vt quadratum A C ad C in C B , & / H 
in H F ad quadratum H F, vt C 4 in C B ad quadratnm C B nam po- 
fuimus H F ad F ^ , vt C B ad B a, &c.) J^ouiam in figurit , fieu rect an- 
gulis fimilthus D B z, & I F h habet D B ad B z eandem proportiontm, quam 
21. lib. I. I F ad F h ,(jr vt D R ad B z , ita efi quadratum A C ad reifangulum B C z, 
pariter que vt I F ad F h ita efi quadratum E H ad rciiangulu /•’ // b fed{^ fi- 
cut in pracedenti nota dictum efi") C Z ad C B, fieu reit angulum B C Z ad qua- 
dratum C B eandem proportionem habet , quam Hh ad H F fieu quam rdt an- 
gulum F Hh ad quadratum F H; igitur ex aqualitate quadratum A C ad, qua- 
dratum C B eandem proportionem habet , quam quadratum E H ad quadratum 
H F. 

Atque quadratum H F ad H F in H ^ cft vt quadratum C B ad B Cin C 
C a (co quod H F ad F ^ pofita fuit C B ad B 4j,crgocx aequalitatc,&c. 
idefi fumatur axium abficifi* C B, H F , qua fint proportionales lateribus rectis 
BD,& F I,fieu proportionales fint lateribus tranfiuerfis B z, & F h,(!r fiecetur 
abficififia B C , & F H proportionalitcr in punitis K , L , At , N (jr per puncta 
dtuifionum ducantur ordinatim applicata A C, E H, A' N, &c. .^iafie- 

itiones A B, E F fiupponuntur Jfinilesi ergo ex definitione 2. huius A C ad C B 
eandem proportionem habebit tquam E H ad H F , nec non ad L B erit vt 
X N ad N F ; (jr ideo quadratum A C ad quadratum C B eandem proportione 
habet, quam quadratum E H ad quadratum H F ; quia ex confiruir tonc^ 
iuxta leges definitionis 2. vt C B ad B z ita erat H F ad F h, (fi comparando 
antecedentes ad terminor u fummas in hyperbolis, & ud differentias in elltpfibus, 
habebit B C ad C Z , fieu quadratum B C ad reitangulum B C z tande propor- 
tionem quam F H habet ad H b ,fieu quam quadratum F H habet ad rcilan^u- 
lum F Hh ergo ex ai^ualitate quadratnm A C ad reitangulum B C zeadem 
proportionem habet , quam quadratum E H ad reitangulum F Hh\ efi vero la- 
tus rcifum D B ad latus tranjuerfium B z, vt quadratum AC ad reitangulum 

S C z. 
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SC a, ptriier^ue Utns rr- 
Itum l f td truifiurfiu» F 
b tjl vtijiuJrtIum E H *d 
rtlf angulum F H\> , igitur 
J) B rJ B i e/pulcm freftr- 
lirmem hrbebit qiUm t F dd 
Fb , & idet figurtt txmm 
/imi Ut erimt. 


Nota: in Propofit. XIII. 

S int axes earam B C , & inclinatus , fcu tranfuerfus B 4 . &C. dddidi 
■lerid, que i» exftptitnt freptjitums dt/itimt. HjferitU ,/ht tUiffis Ji 
B Jit Axit BC,& iinliiiAlits ,fitt trAttfiterfits Si,&E F fit fArAbtk , aum 
axis F H , <#r. ^ ^ 

Alioquin fit ( fi pofli- 
bilc cft ) fimilis vni ea- 
rum , & minima fimilis 
carum figura: , qux non 
funt fimiles fuis figuris: 
cicincle poSiimus profiu- 
cerc in lingulis feaioni- 
bus potentes, &c. Ntu 
nxltd verid ex hte textu 
expuuxi vt fuMTudcduid 
tiufq-, fitnpit hic efi . St e- 
nint pdrdheld E F fimilis 
efi hjferbeld , dut tUiffi A 
S Cex defiuitieue fimilixm 
figurdrum ) duci fefioit 
s» %'udqudque dnerum /i- 
mtltum feit ternum trdtud- 


at. lib. 



; .opsic 


ai.lib. !• 
Ibidem. 
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Jutim ad axium applicata , numero pares , qua ad ahfcijpis fint proportionales ^ 
tum abfcipt inter /e: Vnde /equitur pojlrema conclnfio, qua in textu habetur , 
quod nimtrum reclanjulum ^LB ad reUtangulum 3. K B eandem proportionem 
habeat i quhn abfcilja^ L B ad abfcijfam K B:fed quotiefeunque duo re£langu~ 

U eandem proportionem habent , quam bafes, illa funt aque alta: igitur altitu- 
dines Z. Lt & ^ K aquales /unt inter fit pars t & totum: quod eji absurdum, 

Notse in Propofit. XIV. 

A Lioquin fcquitur,quod quadratum R L ad qua'dratum K P,&c. In ^ 
propofitiene deficit expofitio, qua talis efi. Sit A B qualibet hyperbole^, 
dr E F qualibet ellipfis. Dico A B ipfi E 
F fimileut ^nonefie . Sint eorum axes late- 
ra tran/uerfa,dr reStaeadem^qua inpra- 
cedenti propofitione pofita fiunt . Et fiqui- 
dem fieiUones A B,dr B F fimiles credan- 
tur , necefiario ex definitione fiecunda, duci 
poterunt ad axes ordinatim applicata nu- 
mero pares proportionales ab/cijfis , tuatj 
abficijfit inter je proportionales : (jr vt in^ 
procedenti propofitione ofienfium efi , qua- 
dratum R L ad quadratum P K , fici licet 
re£I angulum z L B ad r<if angulum zK B in hyperbola eandem proportionenu» 
habebit , quam quadratum T N ad quadratum V M ,fieu quam reS angulum b 
N F ad reci angulum h M F in etlipfiy ergo re£i angulum z L B ad re£l angulum 
z K B eandem proportionem habet , quam relfangulum h N F ad reciangulum 
b A/ f: ficd eorundem reSfangulorum bafies proportionales fiunt, eo quod L B ad 
B K erat vt N F ad P M ; igitur eorundem altitudines proportionales erunt , 
fici licet z L ad Z K eandem proportionem habebit, quam o N adh M , fied in^ 
hyperqola a L maior efi, quam z K •, in ellipfi vero contra b N minor efi, qua 
b A/ ; igitur maior z L ad minorem z K eandem proportionem habebit , quam 
miner o N ad maiorem b A/ . ^od erat abfiurdum . 

SECTIO OyiNTA . 

Continens fex Propofitiones PrarmifTas , 

PROPOSITIO L II. III. IV. & V. 

I in triangulis A B C , D E F in duobus circulorum feg;- i 
mentis A T C , D G F deferiptis , a duobus angulis B , 

E j educantur duae reeSae lineae B T H , EGI efficientes cum 
bafibus A C , D F duos angulos H , I aequales ( incidentes in 

prima 
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G I in I E ad quadratum I E , quod cft vt I G ad I £, erit B H ad H T> 
ve E 1 ad 1 G; fimiliter, & eorum quadrata ; oftendetur igitur ex xqua- 

Y litate. 


prima figura extra duo fegmenta , & in fecunda intra, at in ter- 
tia intra duos feniicirculos ) , & fuerit proportio plani re^tan- 
guli ex portionibus linciE bafis inter angulum proucnientera , &: 
duos anulos reliquos trianguli , nempe A H in H C ad qua- 
dratum intercepta: inter prouenientem angulum , & circuli peri- 
pheriani , nempe ad 'quadratum H B in quolibet cafu eadenu 
(it i qudm D I in I F ad quadratum I E , vel H A in H C ad 
'quadratum H T fit , vt D I in I F ad quadratum I G ; fintque 
duo priores anguli , inter le aequales , prouenientes extra ,duo 
triangula pofiti : vel duo priores redi , & prouenientes intra^ 
duos angulos non fint redi j aut duo priores non redi, & pro- 
uenientes redi intra duo triangula : vel duo priores diuerfe , 
aut eiufdem Ipcciei , led du^ lineae efficiant duos angulos aequa- 
les cum lateribus duorum triangulorum fubtendentibus angulos 
prouenientes : vtique duo priora triangula funt fimilia . 

Quia C H in H A; nempe T H in H B ad ouadnfiim H R. mmH rn- 
V t H T ad H B eandem proportionem habet , quam 
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litate , quod fi fuerit A H in H C ad quadratum H B , vt D I in I F ad 
quadratum I E , quod A H in H C ad quadratum H T fit etiam, vt I D 
in I F ad quadi-atum I G. Dico iam , quod triangulum ABC fimile eft 
triangulo D E F. Si enim hoc verum non eft, non erit angulus A xqua- 
lis vni duorum angulorum D, vel F: fitque angulus D maior, quam A, 
& fiat angulus K D F xqualis A, iungaturque F K; quia angulus K, vc- 
luri E, eft arquatis angulo B ; fimilia erunt triangula A B C, D K F, &c- 
ducamus K L parallelam E I : quare K L F ifmilc quoque erit B H C 
idcoque H A ad H B eft vt D JL ad L K , & H C ad H B, vt F L ad L 
K; igitur H A in H C, nempe B H in H T ad quadratum H B, quod eft, 

, vt H T ad H B , quat oftcnfa eft, vt I G ad 1 E, erit vt D L in L F, nc- 
pe K L in L M aci qua- 
dratum K L & propte- 
rca M L ad L K erit vt G 
I ad I E in omnibus fi- 
guris ;& lioc eft abfurdfi 
in prima figura : in fecun- 
da vcr5 fecentur bifariam 
EG,KMinN,0,& 
iungatur N O , qux pa- 
rallela erit L I,quiafunt 
ducB perpendiculares fu- 
per K M,E G, qua:funt 
parallela; ; ergo I N eft , 
xqualis L O , & quia E G ad E I iam oftcnfa eft vt K M ad K L ; ergo 
E N ad E I eft , vt O K ad K L : & diuidendo erit NIadIE,vtOL» 
qua; eft aequalis N I ad L K. Et hoc quoque eft abfurdum . 

In figura autem tertia educamus duas perpendiculares E P Q , K R S 
fuper diametrum D F, cui occurrant in P , R : & iungamus G Q_, M S , 
quia erat GEadEI,vtMKadLK,& propter (imilitudincm trian- 
gulorum I E P , K L R , E I ad E P eft , vt L K ad K R , atque E P ad E 
Qjcft, vt R K ad K S , & angulus G E Qxqualis eft M K S ,• ergo E G 

Qjirailc 
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Qjimilc cA M K S > 
quare angulus G x- 
qualis e A angulo M. 
& proptcrca periphe- 
rix E F Q. ac K FS, 
quibus infiAunc , x- 
quales erunt , quod 
cA abfurdu; cAcnim 
E F Qjnaior, quam 
K F SiCrgoduotria- 
gula A B e , D E F 
in omnibus figuris 
funcfimilia. Quode- 
rat oAendendum. 


lyx 



PROPOSITIO 
Prxmifla VI. 


D Einde fint diio ansuli B , E qualefeunque ; fcd angulus 
A B H , vel e B'H xqtialis angulo D E I , aut F E I : 
& fupponantur reliqua omnia iam diita . 

Quia proportio C H in H A ad quadratum H B fuppofita cA , vt F I 
in 1 D ad quadratum I E, & H C. vel H A ad H B eA, vt F I. vel D I 
ad I Ei erit etiam H A ad H B, vt 1 D ad I E . & duo anguli H , I luM 
xquales > igitur triangulum H H A , aut H B C fimilc cft triangulo E D 
( I , aut E F I f quare duo triangula ABC* D E F finiUia fuot ; Ht hoc 
erat oftendemium. 


Notx in Propofit. PrxmifTas 
I. II. III. IV. & V. 


A Tfinnsvr i» hu feHime tliiiHt frtftfititnts fimul cetctrmttt , Itm- 

m,tic4 p,nt, & i fum h>hcmt i» OM- 

antrtx hte tititl» PRAEMISSAE rititii thtrtilenbus mferifit ybun/rnoAi a- 
mxUTtxfi Attllui nh Arotin IMcrfreu , vtl ti tUqKt •h» f»ftrtdtUufui(fei 
Det! Pxffiu AlixtmAruiMj hir» 7 . »pr»l ttJim firi kmmAtt, umjM frifru, 
& texftrcxtU *d AfflUxi/ fexU hin imelhftxtnm . 

ruejl ttmta frt^fiti» xxintrftbs irarnu txfxi hM rdtitxe. St d t'"""' 
hds diumm truxrjUdrum i Judi»! drinh» ctmfrdhmfirum rtUd hxtd d»aA 
tfficidjtt cnm idjiias dXfulti dqxdUs; atqut tenuddcm fefmtHttrum tmtrhdji^ 
tjr fertfberidm uutrctfttmm ijtddrdtd dd reUdx^nU Jai fdlhs JcpHtmm id- 
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fium (sndcm prepertsoMtmhdbeint t fntrintfjMe snftiliverticdles imter fatqiuUs^ 
vel qni i Uterious » ^ i vertice dulfis centinentur ^fint dq$$4les : fempertrtM- 
gttU erunt Jimtlid . 

Dico iam» quoti triangulum ABC fimiiccft triangulo D E F, fi cmm 
hoc verum non cft, fit angulus D maior , quam angulus A » &c. Textus 
diter Ari debutty nem duo tridnguls BACt&£DF ponuntur non Jimilid , d/r 
propter es nquidupuU non erunt y fcilUet non hdbebunt duos dnptlos dqudUs duo^ 
bus dnfuUs diter tus tridnguli } fid exhppothefi dnguliverticdles A B C,drD E 
F dqudles erunt; ergo angulus B A C non erit aqualis angulo E D F , nequt^ 
angulo E F D i alias dtila triangula ejient aquianguUy C" /imi lia » quod non^ 
ponitur ; igstur neceffi eji^vt angulus A non jit aqualis vni duorum angulorum 
Dy vel F% pojlea reUangalorum A H C , dr l F tam latus A H ipjius H C 
non fit maius , quam D I ipjius l Fy & ad punFlu D fiat an^Uus F D K aqua^ 
hs angulo A . 

. Quare K L F fimile quoq.crit B H CyScc.jZz^ttia angulus F D K aqualis 
efi faclus angulo C A By& angulus F K D feu ei oquaEs F E D efi ipfi angn- 
io A B C aquatis ( eum in jimilibus circulorum fegmentis exifiant)yigitur in-» 
triangulis F K D ydr C B A terttus angulus K F D aqualis erit tertio angulo 
C t CT propter parallelas K Ly E ! ejl angulus D L K aqualis angulo D I E;efi 
vero angulus A H B ex hypotheji aqualis eidem angulo DIE; ergo angulus D 
L K aqualis efi angulo A H Sydr F E K aqualis angulo C H B: atofienfusfuit 
angulus K 'F L aqualis angulo B C H ; ergo angulo C B H aqualis efi angulus 
F K Ly tdcoque triangula C B Hydf F K L jimilia erunt. ?ariterq\duotrtaH' 
gula B A H y CF K D L fimilia erunt » cum angulus L aqualis fit angulo Hy dr 
angulus K D L aqualis fit interno B A H . \ 

iit hoc c(l abfurdum in prima figura>&c . J^oniam funt reFla linea iu^ 
circulo applicata K M y E G parallela inter fe; ergo coniunFla reda Irnea E K y 
0' M parallela erunt tuter {'cyanteonnenient extra circulumcum dtametro bifa- 
r/aniyC^ad angulos redosdtuidente applicatas EGyK M; fed eadem reda Itnea 
G M f ec.it trisnguli baflm F AI tntra eireuluy aut extra ipfum inter puuda lyAydr 
F\( propterea quod angulus E I F cenftttuttur a duabus in circulo appltcatts extra 
tpjum concurrentibus ) ; ergo tres comanda reda linea K EyM G ydri LyUee funt 
omnes inter fc parallela , nec in vno pundo cbuemunt y& propterea B iy&K Lu 

fida 


Conicor. Lib.VI. 173 

filtt MCH trujtt frtftrtimiiliter im tmUlis G ,\^ M , fei frias tRtafr fisis B 
taJlGvsKLsdLMi qmd cfi sA findam , 



In fecunda ver6 feeentur bii^iam E G , K M in N O , &c. Susu enim 
in tertis ctfit K M , & E C ferfendienUret td bafim D F t igitur fi feeentur 
btfiiritm inO , (fi N amiunCtu relfu lineu N 0 dtsmeter eirtuli erit , quunds- 
quidem diuidit tifisrium duut equidtRuntet in ttreuls uffliettts ; & tdes est 
fiest sdsngulss reCles.fieuti D f etfdtm ferfendicultnter fiesbtti & frsfte- 
res I N O LfsrsReUgrsstr 
mum erit , cuius Uters of- 
fsfits N & 0 L squslis 
erunt . fsfies quit eficnfi 
fiutt IGsdlE^vtLM 
sd L Kiergsfummt termi- 
ner um sd csnfequeutes fre 
ftrtientles erunt ; fitUee 
G E sd E 1 erit vt M A' sd 
KL > & sntecedentiu femifi 
fes N E sdEI,-jtO Ktd 
K L: (fi diuidends , dus s- 
qutUs N ! ,0 L esndeut^ 
frsftrtitnem hebebunt sdl E ,& L K s idetqi 1 E squslis efi L K. Et quenis 
trisngulum A B H fimile efi trisngule DEL; ergs A H sd H B etndem frt- 
fertisnem hsbet , qusm Ii t, sd L K efique trisngulum B H C fimile trisngu- 
te K L Fierge B H sd H C efi vt KL sd L F ,(fiexsquslitstevt AH sd HC 
itt efi D L sd L F;erst sutem figmentum A H nen mtius figmente H C terge 
D L mitus nen erit figmente L Fs fid trst figmentum D / nen msius figmen- 
te I F , igitur due figmente D I , O" D L nenfunt meiere,idefi nen fiunt ms- 
iers medietste tetius D F , fied dismeter ftrtUtls iffit K M , (fi E G fiest D F 
btfisrtsm -, erge K JJ, E G sd etfidcm ftrtes dtsmetri cedunt verfius D,& fiunt 
tnter fie fsrtUels '- erge insqusliter s eenire dfienf, ideeqne insqusles erunt ite- 
ter fit, (fi earum mtditstes N B,0 K insqusles erunt; (fi^sbUtis tqutlibut N 
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tyO L rtmtnthiu I E ,t K tatufiuUi , tft titfiirdiimufiemftenim fue- 

mni prtHS dijit^Us inter fe * 

In figura autem rertia ducamus duas perpendiculares , &c. In 
€Mfn fuppOHHnenr bafes A C D F ffcr centrd drathrum trnnjire , ea tj$tad 
Maenii A BC,& D E F relh fnppannntttr ^ ntejHe re£I* Itncd B H , E I natt^ 
funt perpemdienUres frper mfdem bajes * Itcet tntr* cirenUs exciant anclas B 
HCi&Et F inter fe xtjna- 
les: perfeFIa igttHr canJtrH' 

Fi i ane y vtprinsad diame^ 
tru D f , dncltnr ex pnnFHs 
E,dr K perpendicnlares E 
K S , ijMX diuidetur bi- 
faria ytdrnd angnUs reFias 
inPi&B. Et ijHoniam^ 

( r/ in prxcedentt eafn aflF- 
fum ejl )G E ad E / ean- 
dem prapartianem habet » 

^nam M K ad K Ly rnm- 
ijite latera l E y L K fint 
par alie U , pariterifne P E y & K R xefnidijient , atqne bafes 1 V yLR in dirt- 
FInm pajiu fintt ernnt trianpnU l B P %& L K R xqnian^nU , {^finilia : & 
prapttrea l E ad E P erityVt L K ad K R:efi l era P E ad eins duplam E 
vt R K ad eins duplam K S ( eum diameter feeet eas bifartam y anas perpendi- 
culanter prius feeabat ) ergay ex xtfuali ardinata , erit G E ad £ vt M K ad 
K S; funtefi anguli verticales G E ^ M K S aquales yprapterea quadranti- 
netur A reFtis Irneis quxbina binis funt xquidijlantes ; erga triangula C £j^ 

M A’S f milia funt inter fe: & prapterea angulus EG^ xquahs erit anguU K MS» 
Et propterea fcgmcntuin E E Q^maius fimilc erit Icgmcnto K E S mi- 
nori: <|Uod cft abiurdum, &c. Legendum puta. Et praaterea peripheria E F 
H F Sy quibus infflunt aquales erunt: quad ejl ab fur dum . Efi enim E 
F ,S.jnaiar > quam K F S. 




Not£C in Propofit. Prami/T VI. 


D Eindc fint duo anguli B, E qualcfcumqucifcd angulus A B H.vcl a 
C B H a?qualis angulo D £ 1 vcl E £ 1 > & condiiUiooes , vli dixi- 
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mus , 3cc. Exfffihy aftjttf demonjirstio bnius f>ropojftioms sbfittrt efi propter 
uimiim cins brtn tutem: it4tjne duo titts tsfitt dtjUttptt debent hdc r^ti^tK . la 
dud/tts trUttgults d B Cy D E F fitpp9na»tur /tn^ttlt HyCr l d^udUsy pnritcr^ 
qtte H B A y I E D dtjMaks inter fe ; ideeque dttt tri/mpuU A B H 
DEI JimiltA er nat , <*r preftere» A H id H B ettadem proportionem hebebit > 
D I ed I E\ fed ex vntnerfali hjpothefi reHeaguhm C A H ad quadra^ 
tum H B eandem proportionem habet , ejuam reifan^ulnm F I D ad /fnadratum 
I E9 & componuntur proportiones reFI angulorum ai quadrata iam diifa ex ra- 
tionabus laterum eirea angulos aquales H > & I y fmntqne ofienfa proportiones A 
H ad H B y atque D 1 ad I £ eadem inter fe i igitur reliqua componentes pro^ 
portaonesyfcilscet C H ad H ByOtque F I ad I E eadem quoque erunt inter fey 
& camprihendunt angulos aquales Hy & I ; igitur triangula CHBytirFl E 
ftmtha funt inter fe : & propterea angulus B C A aquatis erit angulo E F D y 
fed anguli B A C y c‘ E D F aquales funt inter fe , qnta eorun^ confequentes 
aquales erant in triangnlis aquiangults B A H y & E D l y igitur duo trsangu^ 
UBACy^EDF aqutanguUy (p fimslta inter fe erunt. 

Simili modo fi fuppomantur anguli C B H y& F E l aquales y cum anguli Hy 
(jr / aquales fintyCrunt triangula B C Hy&E F ifimilia inter fcy& vtpriuSy 
ofiendentur quoque triangula ablata B A Hy E D l aquiangula , dr fimtlia in- 
ter fe ( propterea quod eirea angulos aquales H yd“ l babent latera proportiona- 
lia ) ideo rejiduu trUngtUa C A B yCT f D E irunt quoque fimilda.y vi 
propofitum fuerat , , • . 

SECTIO SE X T A 

Continens Projxiflt. XV. XYI. & XVII. 
PROPOSITIO XV. 

D V.irumhyperboIamm , aut ellipHum, C figura: diamcti-o- 
ruitij qu® axes non fmt , fuerint limiles , atque potentes 
contineant cum diametris angulos arquales ; vtique fediones 
funt fimilcs . 

Sint fediones A B , C D hyperbolicx , vel elliptica: earum diametri, 
qux non fint axes I A K , L C M , & canim centra G , H , & duo axes 
fint E B , F D ; 3c educamus duas tangentes A R , C S ad duos axes, 
qua; continebunt cum duabus diametris A K, C M duos angulos iqua- 
Ics, eo quod parallela; funt potcntialibus ad diametros cdudis ; & edu- 
camus a B , O ad duabus diamnros A K , C M tangentes B N, D 0,Sc 
circumducamus fuper triangula B N G, H D O duos circulos, & ex A, 
C educamus ad axes duas potcntialcs A P , C & per B,D ducamus 
I B T. L D V parallelas iplis A R , C S,qnx fcccnt diios circulos in B, 
b T , D , V : critque G 1 in I N , fcilicct ci iquale T 1 in I B ad quadra- 
tum 
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A 
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tura potentialis I B , vt H L in L O , fcu L V in L D ad quadratura L 
D , c6 quod quxlibct cx dictis proportionibus eadcra cft proportioni fi- 
1- gura: K A, & M C ( S 9 - cx i. ),crgo T I ad I B eft.vt V L ad L D,& 
angulus I , qui xqualis eft ipfi R A G xqualis cft angulo L, qui aequalis 
Propof. I. cft S C H ; igitur angulus G aequalis ctiara eft angulo H ; & propterea-. 
prxni.fr. G A R fimilc cft H C S,& pariter G A P,H C Q funtfiraUia,quiaP,Q. 
lunt re£li, vnde A P R , C <^S funt etia nmilia>& proportio vniufcuiufq; 
cqrura. nempe G P,P R ad P A , eft, vt proportio H Q , S dad C Qj 
igitur G P in PR ad quadratum P A , nempe B E ad eredum illius C $9. 
cx I. ) eft vt H Qjn QS ad quadratum C Q. nempe D F ad credunu, 
37.lib. 1. illius f 39. cx I. ); igitur 
figura: duorum axiu fune 
fimiles, & duje fcdiones 
fimiles funt ( ii.cx 6 . { 
fcd oponct in cUipfi , vt 
dux diametri , idcoquc_. 
duo axes fint fimul aut 
tranfuerfi , aut ;fimul re- 
di . Et hoc erat propofi- 
lum. 
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S I faaioncs A B , C D fimiles inter Ce, qux fint prius para- 
bolae , tangant lineat A E , C F terminatae ad earum axes 
E B , F D, & contineant cum illis angulos aequales E , F , St 
in qualibet earum educantur ordinationes G H , 1 K ad diame- 
tros L A M , N C O tranfeuntes per punda contadlus axibus 


E F 



atquidiftantcs , & fuerit proportio fuarum abfeiflarum A M , C 
O ad lineas t.mgentes A E , C F eadem •, vtique ordinationes 
ahreindent ex feftionibus fimilia fegmenta,& fimiliterpofita,vt 
CAHjICK. Si verb ordinationes fccuerint fimilia Tegmen- 
ta ) vtique fedliones fimiles erunt , & abfcilfarum ad lineas un- 
gentes proportio erit eadem > atque lineae tangentes continebunt 
cum axibus angulos sequales. 

Educamus enim duas B L, D N fuper duos axes B E , F D perpendi- 
culares , qua! tangent leaiones in B . D ; & ponamus A P ad duplam A 
Et vt R A afTumpta ad A L ei fimilcm > nec non C Q^ad duplam C F, 
vt afTumpta S C ad C N ; igitur P A , C^C funt erefti duarum diametro- 
rum LM,NO( 52. ex I.) ergo G M poteft PAinAMif 12. ex i.) 
& fimilitcr I O potcfl O C in C Qj C 12. ex i. ) St propter xquidiflan- 
tiam E B , L A , atque F D , C N funt fimilia E K B , K L A , atque D 
S F, S N C i & duo anguli E , F fuppoliti funt aquales; igitur angulusiK 
A L iqualis eft S C N , & N , L funt reiRi ; quare R A ad A L , nempe 
P A ad duplam A E eft , vt S C ad N C , nempe vt Q_C ad duplam^ 
CFt&MAadAE fuppofita eft , vt O C ad C F : ergo M A ad A P 
a. eft , vt O C ad C & angulus O xqualis eft M . Oftendetur igitur f vt 
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diximus in 11. cx 6 .) quod {i ad abfcilTas A M,C O ordiantur qu*lib« 
potcntcs.ad fua abfcifla cande proportione habebunt liabfciflxad abfeif- 
fas fint in eadem proportione . & quod anguli i potcniialibus , & ab- 
feiflis contenti , erunt xquales in duabus feiSionibus: quare erit fegmen- 
tum H A G fimilc fegmento I C K atque flmiliter politum . 

Deinde ijfdem fignis in eifdem figuris manctibus , vt prius dc- 
fignatis fupponatur, fegmentum H A G fimile ipfi K C I . Dico, 
quod angulus E arqualis erit F , & M A ad A E erit , vt O C ad 
C F. 

Quoniam duo fegmenta funt fimilia erit angulus O xqualis M, & duo 
an^i E A L , F C N illis xquales , funt quoque inter fc arqualcs: ergo 
duo anguli F, F. , qui illis xquales funt , erunt inter fc xquales , coquod 
A K, C F parallclx funt G H, 1 K, & anguli N, L funt rciSi ; ergo duo 
triangula proportionis fuut fimilia, idcoque R A ad A L, nempe F A ad 
.duplam A E eft, vt C S ad C N, nempe Q^^C.ad duplam C F : & quia 
G M potcR P A in A M f ia.ex'i.; & Cmilitcr I O poteft Q_C in C O; jj 
ergo P A ad G M eft , vt ad O I , & G M ad M A eft , vt I O ad 
O C; quia duo fegmenta funt fimilia , & E A ad A M eft , vt C F ad C 
O: & iam oftcnfum cli, quod duo anguli E, Ffunt xquales. Et hoc erat 
oftendendum ... -> 

, . 1' 

PROPOSITIO XVIT. 

D Einde fedlioncs fint hypcrbolictc, aut elliptic*,& reliqua a 
fupponantur , vt prius . 

Educamus C e perpendiculare fuper axim D F , & A « perpendicula- 
rem fuper axim B E; atque V , Y fint duo centra. Ergo ( propter fimi- 
litudincm duarum fcCtionum)crit V « in 4 E ad quadratum A 4 potentis, 

“ vtYc 
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vt Y f in f F ad quadratum Ce( 39. ex i . ) qui habent eandem pro 
portionem I quam figurae axis habent, & angulus F fuppoatus cft «qualis 
fe : crg6 Y c C fimilc cft V 4 A : & proptcrca angulus Y «quaHs cft V , 
& angulus F C Y iqualis E A V : & propter fimilitudinem N D Y, L B 
V xquales funt duo anguli C N S, A L R:crgo (imilia funt C N S, AL 
R. Quare CS alTumpta adei coniugatam C Neft vt RA ad A L: & po- 
Jiamus C Q^aH duplam C F , vt C S ad C N , nec non A P ad duplam 
A E, vt A R ad A L; igitur Q_C, A P funt creai duarum diametrorum 
C YX, A VT( 53. 54-ex tjfcd CF ad C X duplam ipfius C Y eft 
ve A E ad A T duplam ipfius A V , propter fimilitudinem C F Y , A E V ; 
ergo ex iqualitate Q^C ad C X diametrum inclinatam > feu tranfucrlam 
eft vt A P ad A Ti dc propterea figuri eatundemdiametrorumfunt fimi- 
Ics.&quiaCO 
ad C F fuppofi- 
ta cft , vt A M 
ad A E: ergo ex 
aK^ualitate Q^C 
ad C O eft , vt 
P A ad A M : 

Quare potentes 
ad duo eius ab- 
fciflaCO. AM, 
d quibus diuidu- 
turbilariam, ea- 
dem proportio- 
nem lubent: & 
proponioabfcif 
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tioncm habet, quam Y r in r F ad quadratum r C, & duo anguli «, & r 
funt reSi; atque angulus C, nempe O iqualis cft A .nempe M, propter 
fimilitudincm fegmentorum ; ergo triangulum A E V fimtie cft C F Y , 
& angulus V xqualis eft angulo Y ; pariterque angulus E xquaJis eftF, 
& A V ad A E eandem proportionem habet , qu.im Y C ad C F. Po- 
namus iam P A ad duplam A E, vt QjC ad duplam C F ! ergo ex xqua- 
litate A T diameter ad A P creetum cius cft , vt C X diameter ad C Qj 
ii.Ub.1. ercfliim cius ( jj. 54. ex i. ) & T M in M A ad quadratum M G cande 
proportionem lubet , quam X O in O C ad quadratum O I : at fuppofl- 
tum eft quadratum A M ad quadratum MG, vt quadratum C 0 ad qua- 
dratum O I ! ergo ex xqualitate T M in M A ad quadratum A M, nem- 
pe T M ad M A, eandem proportionem liabct , quam X O in O C ad 

qua- 
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fanim in vna feftionum ad homologa abfcilTa alterius eft eadem (' la.ex 
6 . ), & anguli compixhcnli a potentibus , Se abfciftis funt xqualcsr quia 
xquales funt duobus angulis R A L,S C N iqualibus,& propterea duo 
fegmenta funt llmilia . 

Poftea oftendetur, quod fi duo fegmenta fuerint fimilia , erit 
angulus F scqualis E, & A M ad A E, vt O C ad C F. 

Quia propter (imilitudinem duorum fegmentorum continebunt poten- 
tes cum fuis abfciRIs angulos xquales, & erit proponiopotentiumadab- 
fcilfas eadem ,& proportio abiciftarum.in vna carum ad fua homologa in 
altera, erit eadem. Et quia V 4 in a E ad quadratu 4 A eandem propor- 
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quadratu O C , 
nempe X O ad 
O C j quare di- 
uidendo, vel c6- 
ponendo, & ex 
arqualirare A M 
ad A E cft vt C 
O ad C F: &ia 
oftcnfuefl.quod 
duo anguh F 
& E fune ecqua- 
les . Quare pa- 
tet propoficUm. 
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S I fi"ura» diametrorum hyperbolarum, aut ellipfium fuerint firailcsdiP 
firaUium axium, & potentes illarum diametrorum contineant firaul 
angulos redos . vtique fcdiones fimUes funt, &c. Ttx/us mendofus hutus 
propofuioHis ex hthrequtHn exfofitione , & demonjtrdtione torrigt debMt. 

Et G I in I N aquale ipfi T I in I B ad quadratum I B potentis cft ,vt 
H L in L O xqualc ipfi V L in L D ad quadratum L Di quia,&c. 

Ttiam a pttn&o B feltioms A B ad diametrum K A I ducuntur ordinatm appli- 
cata B l ■, & B N contingens feciionem in B fecantes diametrum in I j cr i 
igitur re£langulum G 1 N ad quadratum ordinatim applicata l S eandem prO' V- • i- 


i • 
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r ' fortiontm habebit , quam latus tranfutrfum K A ad eius latus rcEtumi cadente 
raihone in ftelione C D erit re£langulum H L O ad quadratmn ordinatim ajh 
pUcaia D L , vt latus tranfuerfum M C ad eius latus re£ium ; propterea quad 
a puncto D ducitur D O fetlionem contingens y dr D L ordinattm appltcata ad 
diametrum M C , ei occurrentes in L , S" O . Et quoniam ex hypothefi latus 
tr anfuerfum K A ad eius latus reffum eandem proportionem habet • quam latur 
tranfuerfum M C ad eius latus retium , cum fiqura harum diametrorum fup~ 
fojita (int f miles ; ergo retlangulum G I N ad quadratum I B eandem propor- 
tionem habet y quam retlangulum H L O ad quadratum L D: deinde quia /«_• 
duobus triangulis G B N yO“H O D funt duo anguli G B NydrH D Oaquales, 
Coriicrr. neperetfi{cumB N y df D O feHiones contingentes interminis axium E B ydf 
32. ib. 1. jF 2) exciant cum ipjis angulos retlos ) atq; a •verticalibus angulis ByCr D du- 
cuntur ad bafes retia linea B I y D L efficientes angulos 1 y & L aquales , ee 
quod aquales funt angulis aqualibus RAGydrSCH propter aquidtjlantiam 
linearum B /, A Ry atque 
linearum D Ly S C y dr in 
' fuper retlangutum G I N ad If 

quadratum / B eandtm pro- 
portionem habet , quam re- 
tt angulum H L O ad qua- 

' gula GBNy&HDOfi. 
milia funt inter ft} d" pro- 
pterea angulus C aqualis e- 
rit angulo H . 

Et proportio vniufcu- 
iofquc eorum , nempe G 
P , P R ad P A cft , vt 
proportio H Q , Q^S ad 
C O ; &c. In triangulis enim f milibus G P Ayd“ H circa angulos rettos 
P» dl" e^^rit G P ad P A yVt M J^ad ; pariter in duobus triangulis Ja- 
milibus R P A ydp S habebit R P ad P A eandem porportionem quam , S 
^Jtd ; proportio -vero reti anguli G P R ad quadratum P A componitur eoe 
qfdem rationibus laterum circa angulum retium P ; par iter que proportio retlam- 
guli H ad quadratum ex rationibus laterum circa angulum retium^ 
S^omponitur , funtque oflenfa praditta componentes proportiones eadem inter 
fi ; igitur retlangulum G P R ad quadratum P A eandem proportionem habe- 
bit y quam retlangulum H ad quadratum > Jed habet retlangulum G 
37. lib. ^ quadratum P A eandem proportionem , quam axis tranfuerfus E B ad 
eius latus retium ( propterea quod ab eodem puntlo A fetlionis ducitur contin- 
Ibidcm. gtns A R y d“ ordtnattm applicata ad axim A P ) atque eodem modo retlangu- 
lum H .^S ad quadratum eandem proportionem habet y quam axis tran- 
fuerfus F D ad eius latus retium ; igitur axis tranfuerfus E B ad eius latus 
retium eandem proportionem habet y quam latus tranfuerfum F D ad eius latus 
retlum \ propterea f gura axium duarum fetlionum A B y ^ C D f miles in- 

12. huius, ter fi erunt ; ^ ideo conica fitliones Jimiles erunt . 




Sed 
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Sed oportet in cUipHiVt duo axes fint Hnui!) ^ut tranfuerfi > aut 
limuU&c. Addidi •vtrhM^tiuAvidentiiT in textm defeere , Sed opertet in elu- 
fjt, Dt d»t JitmeiriyiJei/jiu d»» 4xts jtitt ftmnl > *»t trtnfMtrJi t MUfimulre- 
£H. Licet tnim imUMies ditmetri eviagtt* tUiffium efi ,»i‘ 

hilominHS « f«mi dehat , qtu ad ttfdem fanet Tcffkinttt axtt traafiurfis , 
alias ctaJlraCUt, atqae demenftratit at» /equeretar, vt manifefittat eft. 

M O N I T V M. , 

P 3^ iratUigcMU froftf. (#• 17. pramitti debent tria hac lem~ 

mata . 

lemma VI. 

S I in duobut par Mias fermentis AV C D £ F hafet A C, 
^Dfcam diametris H E aquales angulos G , ^ 

H non reiios contineant , atque ejjiciant ahfcijfas G 3 ^ H E dia- 
metrorum ad latera recla 31 E K proportionalia gerunt [egmenta-> 
fimilia inter fe. 


1 
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SictHtur dUmeirtr/pa tifiiff* G S , & H f. iit i/fdem rttirntus i» L, M , 
NtOtd" th <)fdem fmmSit idmctnlitr ijijitui tijiujidiuei , /e» td ditmttrtstr- 
dintum tff lient f K S ,T V , X 7 . SjfOiiitm tx hiftlhifi C B td S l 
ii.Iib. i. ^./ H E td E Kiejlijut A G medit froftrtiomtlis ixttr C S y B I i ftri- 
ttrjue D H medit prtftrtitxtlii efi inter H E , & E K 1 igitnr A G tdG S 
eJiyVt D H td H Ei Et ^utnitm imurttndt L 8 td B^G ejfy'ut N E td E H y 
ttijte B G td B f fejitt fuity “Vt H E td E K i ergt ex tijtt/i erdinttt L Btd 
B l erity it N E td E K, ejutre vtLBtdfLy medit freforlumtU luler L B , 
By iit erit N E td N T meditm frtptrtitiitkm tuter N £ yCr f K, Ei- 
dem midi ejleiidetiir y ijnid R M td M B etndem fripertuntm htiet , ejntm X 
O td O E: & hie femfer eiminiet in atihiiilihet tlijt dimfiinikus frefortinu- 
litus ttfeiftmmy fmtiipa tngiili Gy 0 “ H ti/ttktt igitar feglntm» A 8 C,& 
^ ^ Fjfmiiid fim inter fe. "^Md erH ^(iideiidmii . 

L £ M M A VII. 

S / in duolus fegmentis A"B C, ^ D E F typerholieii , aut ellipd- 
asy iafet AC, ^ D F cum diarhltris C B, ^ fi EytquaUs 
angulos G y ^ fi ohlitfuos continentes, effaant aifcijfas G B,<^ fi E 
ffiponiOniUt litiriius teciit B i , E K,atcpie tranjutrftt B Z,(jf 
E a ) ttunt fegmenta fimiha inter fe. 



0 
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SictHtur tbfdf* C B,& H Ei» ijfdcm ratitmlms , ducsiftiirtfuf erJinttim 
tffUciU vt tm f recedenti ftliutn tfi . ^aimian O B id B l ep , it H E td E 
K,& imertende Z B dd B G eft , vt S. E id E H , erge ex dcjmdlt erdixdtd Z 
B UtHt trdxfmerfHm dd B l Utat reilam erit , vt a E Utut trdHfmrfum dlte- 
rim feStoms dd E K eius Utut relium ; ep veri rtUdXfmlum z 0 B dd cjad- 
drdtam drdtndtm dpfUcdtd C d , vt Idtdi trdn/nerpim Z £ dd reUum B l j 
fdrtterque reifdxguidm a H E dd QHddrdtum «rdtmdttm d^flji dtd D tl , vt 
trdtifiurfum a E dd Lttut reltam E K,f nattae fradiUd Utera p^araram epe- 
fd freptrtitHdlid ; Igitur reUdUgaiam Z G B ad tjaadratam A 6 eandem fra- 
fdrtianem habet , ^aam re{i anguium iH E ad quadratam D H\Jtd quadratam 
BC ad reitangaiam Z C B^eandem frtpartunem habet , qaam G B ad G Z 
( fragterea qaad G B eP tUaram aitteada cammami J fanterqm quadratam E 
H ad reS anguium a H £ ep.vt H E ad H a,/rw vt G B ad G Z i igitur qua- 
dratum G B ad reifanguium Z G B, eandem frafarttanem habebit , quam qua- 
dratam E H ad re3 angulum a H Et quare ex aquait quadratam G B ad qaa-^ 
dratam G A eandem frtfartianem habcbtt ,qaam quadraram E U ad quadratu 
H D : ideaqae inucrtenda A G ad G B erit vt D H ad H E. Jturjui , quta in- 
uerteuda L B ad B G eP vt N E ad E H tfed G B , atque H E ad latera ira- 
faerfa frtfcrtianalia funt; igitur L B ad B Z ertt vt N E ad E a; & fraf te- 
rta, vt prius quadratam L B ad rtU angulum Z L B er. t ,vt quadratum E N 
ad reOangulum a N Et ePque reifanguium Z LE ad quadratum erdiuatiuL^ 



apglieata P L,vt reS angulum l N E ad quadratum T N,( fc i licet vt latera 
tranfuerfa ad reSa,qua frufartianalia tPenfa funt)i igitur ex aquali irdinata 
quadratu S L ad quadratum P L eandem prepertiene habebit , quam quadratu 
E N ad quadratum T N ; quare vt priut diifum ep,P L ad L B eandem prt- 
partienem habebtt,quam T N ad N Ei& hee femper eenttngit in reliquit em- 
nibut diuipinibni abfcijfarum in tifdem ratumbus filiis i fiuutque anguli G ,(p 
H aquales inter fi,hcet non relti \ igitur ( ex depnittone 7 . ) figmenta A BC, 
ep D E f pmilia funt inter fi. J^uod erat opendtndum , 


Aa 


LEM- 
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S / duo hyperbolica , aut elliptica feymenta A S C , D E F fuerint 
f milia , quorum hafes AC, D F efficiant cum diametrorum ah- 
fcifsis “B M , E O angulos squalet M , ^ O •, Jintquc eorum tranf- 
turfa latera T 'B ,Z E, refta mero 'B L, E Dtco figuras eorum-, 
fiue reBangula T 'B L Z E ^ fimilia ejse . 

Seeeuliir figmentimm tbfeijfa M S , O E freforntuoUttr iu N , P ,& fer 
ea f unda Jutahtur erehnatm ad diametros afflieala G X , 1 P aquidiltantes 
hajibus, excientes akfcijfas B X, E P, coniunganturqi dua reda hnea T L ,Z 
^fecantes redat Imeat X H , M V,P K ,0 S aquidijiantei lateribus redis S 
L , E Jiju pandis H, V , 

K, S , atque a fundis W, <}• 

K ducantur reda linea U X, 

K R paralUla diametris oecur- 
rentes if^s M V , O S in X , 

Ecfin 7- ^B. ^eniam fegmenta pef- ty — ‘ 
ponuntur pmilia ertt A M ad e j 
M S ,vt DO adO E 
N N B erit %'t I P dd p 
F . , dtefae qttddratnm A M yfem. 

12 . ij. et dijudU rePid/tgMlum B 

*• dd tjMddrdtum M B edndtm^ 
freportionctn bdbebit % tfuinu» 

LiJcm. ^HddrdtHm D Oqfenetdtjudle 

reiidHgitlttm EO S dd quddrdtum O t\fed vtredfdM^nlnm B M V dd tjuddrd^ 
tum M B ttd efi M V dd M B ( eum M B fit eernm dltitudo eemmumt ) pdri- 
terque it rePfdugulum E O S dd qusdrctnm O F. ^ itd efi 0 S dd 0 Ei quare^ 
M y dd B eandem proportionem hdbchtt > qu^ O S dd O E; non dUter efien- 
detnr N H dd N B eandem proportionenu» (y _B l j e 
hidtcre y quam P K ad P E : erat autenu* ' 

M B dd B P! vt O E dd E P i erfp compa-e 
rando anteeedentes , ^ p^fi^^ eonfequentes 
dd differentias terminorum erit B M ad M 
Pt vt E O ddo P i Atque B Pt ad .N M eS~ 
dem proportionem habebit y quam E P ad P 
0 . J^are ex aquali F M ad M N erit vt 
S 0 ad O P y atque H N ad N M erit iff ^ 

P dd P O y & differentia ipftrum M 
H aS tdefi X y adPl Nyfeu ad X H ean- 
dem proportionem habebit , quam differentia ipfarnm S 0 ydr K P y idefi S R 
ad O p y /eu ad B K ; quapropter F X ad X H erit vt S R ad R K ; fied quia 
X y y L B tttter fie , nee non X H yffrB T fiunt pdrdlleUydtqyetiam S R , 
tnter fieyMcenoRK £ Z fiunt aqutdifiantesi erunt triangula V X H\& B 

' T fimi- 



Lcmi 
lib. 5- 
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r r-miUt ,t»ittr^ne trUngnU S R K,& Z iMer fc (ImiU* ; s^tjue mt 
LB td BT ■vtV X »dX H, fthlerqiu ad E Z erit vt S B ad g K ; 
erat aatem frtm r X ad X H , vt S B ad X X i imitar L S ad B T eandem^ 
fraftriumm habebit, ^aim ^E ad E Z-,& frattereaarca raaet angniat B, 
E, fgarafeiliaaiutt pmiUt erunt tuter fe . ^td erat ajlendendum . 

Notx in Propofit. XVI. 

E Rao M A aJ A P cft vt O C ad C Q. & angulus O aequalis eft M . 

oftcndccur ( vt diximus in 1 1. cx 6. ) quod , &c. Sejatiur entm ex 
aquali tate trdinata, aaad M A ad A P eandem frtfartitmm habet, quam O C 
ad C eamque fiat dao fegmema farabahea H A C.&KC l ,qaara diame- 

tri A M , & C O eSeiant eam bafibas C H ,dr K I angalas M ,&0 aqaales 
inter fe ( eam fint aqaalet angnUt R A L.& S C N aqaahbas a emitugentihat 


F 




•verticaUbat faralleUs bafibas, &a diametris eententis) atqae abfeifa M A ad 
latus rUlam A P eandem frtftriianem habet, quam altera abfeifia OC ad 
Utas reSam aUerins feaienis ; igilar daa fegmenta HAC ,drXCI firntha 

q^udaG M poteft A P in A M , & Gmiliecr I O poteft C Q in C 
O; creo P A ad G M cft, vc C Qjid I O, & G M ad M A cft, vt I O 
ad O C i quia duo fcgnicnia funt i:milia.& E A ad A M » cft vt F Cad 
C O I &c. Seafat hasas texfat tonfafi , taUs efi . JZaia fegmenta H AC, & 
JC C t fimtlia jaffeaantar erit A M ad M C , it C 0 ad 0 l , ejr quadratam 
A M ad quadratam it C erit r/ quadratum C O ad quadratum 0 I ; efi vere 
reilaneumm P AH aquale quadrate C M ; par i ter que reltangalam O efi 
aqaaU quadrate l 0 ; igitur quadratum A M ad reff angulum P A it eandem^ 
preuermnem habet , quam quadratum C 0 ad rtffangulum .^C O i & preptt- 
rea M A ad A P ea»dtm prafcriiaKem babehit » C 0 ad C ^^Jed prius 

pjUnla fuit PAadAEyVtflCadCFi igiiur <x aquali trdinata trU M A 

Aaa ad A E, 


lem.& 

huius. 


nefin.7. 

lmiu& 
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fid A SyVt O C Md C T ^ fofttqme 4tngmli E F tttfUiUes i vt dUium tfi* Et 
hn erdt frtptfititm. 

Nota: in PropoHt. XVII. 

D Einde fint fcfliones hyperbolicx , aut cllipticx , & reliqua in fuo j 
ftatu , &c. litj! . Snffttuntur ftChnn hyftrkilit* , •uel elliftic* A S , 

& C DJimiUs inter Ji,fcihcet figur* *xium V D fini fmtUs inter fi, 

tt^ne i verticiknt A, (je c dnttmm tUnmetrernnt A M, eir C O dnefttjmt re- 



Bt Une* eeniingenies A E ,eir C T , epeientet eum nxibns tngnltt A E B,& 

C F D *qtt*tes , flntqne H C ,& K I erdindttm *J ditmetrts tfpUeUt , felli- 
tet *qniaijl*nlet eemingentiint l erticnhint ; & Me*t *kfiijpt M A td ftrtit- 
nem etntin^entis A E etndem prtfrtimem , qttim tkfiifi* o C htiet *d frr- 
tienem ecntingentu C F; Dict fictmenu H A C,& K C 1 Jimli* ejfi inter fi. 

Ergo Y r C fimile cft V « A , &c. J^tni*m dn* trdinttim *d *xes *f- b 
fUc*tt A i., & C c ferftndienitres fnnt td axes , ernnt in triangnlu A i E , 

& C C F dat angnli 1, (p c reBi: *iqne ex hyftthefi dne reliqni tnguU E,& 

F tqntUs qmqne fnnt ; ighnr lertini angn/nt 3 A E aqualis eji teriit tngnla c 
C F , cumque in duehus triangulis y A E, atque T C F ai earum •veriicihui A , 
efi c ducuntur td ha fis V E ,&F F du* rcBa Une* A 3, (fi C e eenttnentes 
eum hajShus angults aquales , nemge rcBas , & reBangulum y 3 E ad quadra- 
tum a A eandem prepartitnem hahet , quim reBangulum 1 c F ad quadratum 
*jT c C , vt in textu ofienfum efi;atq\dua anguli 3 A E ,(fi c C F aquales tfien- 
i.fi fr"* '«/re fi ; igitur erunt triangula y A E ,<fi 7C F fimiUt inter fi', ergjt 
pczinilT. ungulus y aqutUs eJl angule T , atque angulus E A y aquaUs ertt angule F C 
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d 



Y: poJieayqnUB 
L , & D N con- 
tingunt feliiones 
in verticibus u- 
xiam efficient an- 
gulos V B Ly& 
YDN relfosycn- 
que duo anguli V, 
& Yojlenjifinta- 
qualesy in trian- 
gulis V B L-,Y 
I) N , anguli V 
LBy & YN D 




Conner?. 

i2.1ib.j. 


aquales erunt in- 
ter fcy& qui de- 
inceps A L Ry & C N S funt aquales inter /?; & ideo triangula A R Ly & C 

5 N Jimilta funt inter fe. 

Et proptcrea figura? carundcm diametrorum funt fimiles , Scc. J^itcj ' 
ex hjpothefi M A ad A E erat yVt OC adC F ; atque ( fropter Jimilitudinem 
triangulorum AEVy&CFY)vt EA ad duplam ipltus A V y feu ad latus 
tranfuerfum A T , ita eft F C ad duplam ipfius C Yy feu ad latus tranfuerfum 
C X alterius felfionis ; ergo ex aquali ordinata erit M A ad AT yVtOC ad 
C Xy ojlenfum autem fuit latus tranfuerfum T A ad A P latus reSlum eius ha- ^ 
bere eandem proportionem , quam alterius feif tonis latus tranfuerfum X C ad 
eius latus re&um C ergo ex aquali ordinata M A ad A P eandem propor- 
tionem habet , quam O C ad C quare dua abfeijfa A H > & O C eandentj 
proportionem habent ad latera re£ia , atque ad tranfuerfa earundem diametro- 
rum y atqtte efficiunt bafes ti G y px K l diametris angulos M y^ O aqua- 
les inter fe : propterea quod aquales funt angulis E A V y F C Y aqualibus Dcfin- 7. 
( propter aquidillantiam reSlarum H G y ^ A‘E\ nec non K I yV C F) igitur 
erunt duo fegmenta HAGy^KCI f milia inter fe , 

Quia propter fimilitudincm duorum fegmentorum continebunt poten- 
tes cum fuis abfeifiis angulos xc]ualcs: & erit proportio potetium ad ab- 
feiffa eadem, & proportio abfeiflarum in vna earum ad ai:a fimilia eade, 
quia V -» in 4 E ad quadratum A 4, eft vt Y e in r F ad quadratum C r , 

6 duo anguli 4 , & r funt a?qualcs ; ergo angulus Y arqualis eft angulo • 

V, & angulus C, nempe O a?qualis A , nempe M propter fimilitudinem 
duorum fcgmentorumj igitur A E V fimile eft Y F C,& angulus E;&c. 

Jn hoc textu nonnulla verba deficiunt , aliqua vero tranfpofita funt , vt nullus 
fenfus colligi poffit : tamen eum refiitui pofie cenfeo vt ibidem videre efl . Quo- 
niam duo fegmenta H AG y & KC I fupponuntur fimilia efficient diametri A 
My&CO cum bafibus G Hy& K 1 angulos My &0 aquales y Ucet non reffosi ^ 
eruntque figura earumdem diametrorum Jtmiles mer fe : & propterea habebit ' 

T A ad eius ereClnm eandem proportionem , quam X C ad eius latus rc^um ; huius. 
igitur feUtones A By&C D fimiles funt , ideft duitis axibus V R ^ & Y D 
erunt figura axium fimiles inter fe : ducuntur vero a punitis A y dP C ad axes huius. 

firdinattm applicati Aa, & CC, atque contingentes A E, & C F ; igitur re- ,,b. i. 

Itangu- 
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(i angulum V Hl E ad quadratum a A eandem proportionem habebit^ quam axis 
tranfnerfus ad eius ereSium ^feu quam axis tranfuerfus alterius fcRionis C D 
ad eius ereilum : fed in eadem proportione eft rc6i angulum T c Fad quadrati 
37* ‘ c Ciigitur in duobus trtangulis A V E,& C T F reha A C c li bajibus 
angulos aquales a > ^ c , mmpe reefos efficiunt , cum ordinattm applicata fint ad 
axes i atque duo anguli verticales V A Et & T C F aquales Jtnt tnter Jit cum 
propter paralUUs aquales Jint angulis Ot& M aqualibus i» Jegmentss firntlibus-, 
Proponj. igitur duo triangula A E V , cr C F 7 aquiangulay cr fimtlia funt inter fe: & 
pra;:nm. prgpterea V A ad A E erit ,vt 7 C ad C F, &c. 

Ponamus iam P A ad duplam A E , vt Q C ad duplam C F : ergo cx C 
lequalitatc A T diameter ad A P crcAum eius, &c. in hoc textu nonnulla 
videntur dejicere , eiujq; fenfus talis erit. £luia velutt fupra d telum ejlt tria- 
gula R A Lt & S C N JimtUa funt inter fct habebit R A ad A L eandem pro- 
portionem t quam S C ad C N : Ponamus iam P A ad duplam A E yVt R A ad 
A Lt & ad duplam C F, ttt S C ad C N, erunt A Pt& C J^Jatera re- 
5 o lib. 1 . diametrorum A M , & O C> fed ear undem diametrorum figura ojlenfa funt 
Lcm. S. fi^ll^^ > igitur latus tranfuerfum AT ad A P eredum cius ejl , vt latus tran- 
uerfum X C ad C ^cr ellum eius. Et quia vt latus tranfuerfum ad recluttLj 


ita e(l reffan^ulum T M A ad quadratum M G fimiliter relfangulum X 0 
C ad quadratum 0 I eandem proportionem habebit t quam latus tranfuerfum ad 
rellum , fcilket eandem , quam habent latera figuraru earunde diametroru > i^- 
tur reilangulum T M A ad quadratum M G tandem proportione habebit t quam 
rclfan^nlum X 0 C ad quadratum O I ; habet vera M G ad M A eandem pro- 
portionem t quam J O ad O C propter fimilitudinem fegpnentorum', ergo quadra- 
tum G M ad quadratum M A erit vt quadratum I 0 ad quadratum 0 C : cf 
propter e a ex aquali ordinata reU angulum T M A ad quadratum M AtfeuT M 

ad A M 


D^ltized Qoogie 
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*d A M eMMJoH 
fr$^ni9H€m hd- 
bchty qukm X O 
C dd qdddrdtmm 
O C » fctt edddc » 
qddm hdket X O 
ddC O y dr ftn- 
fdTdndd ctnfiqui 
tes dd diffcretids 
tfrmidors$m M A 
dd A T tdddtm 
froMrthdcm hd^ 
hebit > quim O C 
dd C X: erdtddte 
fridS T A dd A 

£,vtX C dd C F; igitur txdqudU M A dd A E erit, vt O C ddC F,(^ fue^ 
rumt djiemji unguli E F nquula , erui ejlendendum, 

SECTIO SEPTIMA 

Continens PropoHt. XVIII. & XIX. 

C Viuslibct fedionis ABC duo fegmenta C F , A E ca- 
dentia inter duas ordinationes A C,E F ad vtrafque par- 
tes axis B V fimt inter fe Amilia , & fimiliter poCta , nec funt 
fimilia alteri Tegmento ( nifi 
in cllipfi , in qua quatuor Teg 
menta memorata in propo- 
fitione 8. funt xqualia , fimi- 
L'a,& fimiliter pofita,qux al- 
teri (egmeto fimilia no funt. 

Quoniam vnumquodque eo- 
rum alteri congruit, nec non c6- 
gruunc duo fegmenta GI , K|H 
in ellipfl f 7. 8. ex tf.) itt non funt 
fimilia alteri fcguicnto : fi enim 
hoc heri potefl , fit fegmentum 
L M limilc fegmento F C . Et 

3 uia F C congruit A E . Ergo 
uo fegmenta L M , A E funt 
fimilia, producamus A E, LM 
quoufque occurrant axi in N, 

O, erit angulus N squalis Ofvti A 
demonftrauimus in 16. &c. i-j. 



Dlgitlzed by GoogI 


iS.lib. 2. 

17. nb. I 

16. 17. 
hui.is. 


7. IlUlUS’ 


8. huius. 


Prop ■ 16, 
17. huius 
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huius ) atque A N pa- 
rallela erit L O. Edu- 
catur iam R Q bifaria 
diuidens A E, L Mia 
P, Q.; quare critdiame 
tcrlC(ftionisf' 32 .cx z.) 
Se educatur R V paral- 
lela A N, qua’ feiSionc 
' continget iS.cxi.J. 
Et quia duo fegmen- 
ta L M , A E funt fi- 
inilia habebit maior 
Q^R ad eandem R V 
eandem proportione , 
quam habet minor R 
P ; quod cft' abfurdum. 
Quare non funt.limilia 
duo fegmenta A E , C 
F alteri fegmento . 
Quod erat oftenden- 
dum. 
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Nota! in Propofit. XVIII* Sc XIX. 




Q Vuoniam vnumquodque eorum alteri congruit,nec non congrmmt 
duo fegmenta G I, K H in ellipfi ( 7 . 8 . ex S.Jat non funt limilia 
alteri fegmento , &c. /Je/l, Sit prius fe£Ho ABC parabole , vtl 
hjperbole . ^Ortiatn ehtt A Cy& E F ordimtm ad axim B D applicata ab- 
ft indunt ex vtraque parte axis duo fegmen- y 

ta A E , & C F concinentia , propterea fi- . /\cs 

milia erunt , atqne fimt liter pofita . Secundo , 
in ellipfi ducta Jintad axim quatuor ordina- 
tim applicata , quarum bina extrema 
(ir t K aqualiter a centro D diftcnt 
ter que bina intermedia A C,dr C H aqua- 
liter dijlent ab eodem centro : quare quatitor 
fegmenta G I^HK,CF-,eiryl E aqualia 
erunt , & fibi mutuo congruent , cf propterea 
Jimtlia quoque inter fe erunt . 

Erit angulus N aqualis O , vti dcm5- 
Arauimus, &c. Quoniam duo fegmenta L 
M , Ct" A E, ponuntur fimi ha , atque eorum 
bafesL M t CT A E producta occurrunt axi 
• in O y & iV .* igitur vt demonftratum ed , 

■anguli a contingentibus verticalibus fegmen- 
torum fimilitim L M y^f A E cum axi com- 
muni BDettifdem fectionis continebunt an- 
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gitlos d/fudlesi y vero avguU tquoUs funt ongulis Oy& JV, cum bafes L Mt& 

A E pdralleU ji»t contingentibus verticdUbus eorundem fegmenterum\igitur an- 

f uULOBt&ANB aquales funt inter fe ; <ir profterea duorum fegmentori 
dfes L Mt & A E paraUcU funt inter fe . 

SECTIO OCTAVA 

Continens Propoflt. XX. (Sc XXI. 
ApoIIonij. 

PROPOSITIO XX. 

a O I in quibuslibet fimilibus conifedionibus A B C,&^D EF 
dud« fuerint ad axes B O, E QjDrdinatim applicatae A C , 

. D F , N L, P M, quarum illae, quae ad eafdem parte> verticum 
B , & E ducuntur efficiant abfciHas eredis proportio.iales , fd- ’ 
licet I B ad B G fit, vt K E ad E H, nec non L B aJ B G,vt 
M E ad E H : Dico fegmenta fada ab ordinatis fimiliter pofi- 
tisefle inter fe fimilia , ac fimiliter pofita , fcilicet N P 

atque A B ipfi DE, nec non N B ipfi P E . 



Sintque primo fcdiones parabolaf ; & educamus N A ad B L in O , & 

P D ad M E in CL. Et quia G B ad B I eft , vt H E ad E K , & B L ad 
B G eft vt M E ad E H ; ergo L B ad B I , nempe L N ad I A potentia 
( ty.ex i.^ nempe L N ad O I eandem proportionem habet, quam M E jo.iib. 

B b ad E K , 
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ad E K, nempe P M ad D K potentia, nempe M Qjid QJC,& per con- 
ucrlionem rationis O L ad L l erit, vt Q_M ad M Kicftquc I L ad L B, 
vt K M ad M E; ergo O L ad l. B cft, vt Q^M ad M E , & L B ad L N 
Dcfiij.1. vt E M<id M P ( propter fimilitudincm duarum fedtionum) ergo cx ^ 
a:qualitate O L ad I. N erit , vt Q_M ad M P ; funtque M , & L duo an- 
guli rctfli; c.'go N L O fimilc cft P M Qi& pc|- R, S ft mipartitiones ip- 
huUiii ^ , D P ducamus ipfas T V, X Y parallelas duobus axibus, & 
cx duobus pjtK^is V, Y, cducamqs perpendiculares VZ, Y fuper duos 
axes. Et N O ad O A cft, vt P Q_^ad QJL) comparando antecede- 
tes ad femiflo: diftVrcnri.mim terminorum vel ad fcmiuimmas eorfi fietN 
O ad R O , nempe N L ad L T , qur cft arqualis ipfi V Z , nempe L B 
ad B Z longitudine ( 19. cx i. ) vt P Q ad Q^, nempe P M ad X M a:- 
-o. lib. I. <iualcm ipfi Y /1 , nempe longitudine , vt M E ad E 4 19. cx i ) igitur 

comparando difterentias terminorum ad antecedentes , erit Z L ad L B , 
vt M ad M E, & L B ad L O cft, vt M E ad M Q;ergo ex aequalitate 
I idcni. L 2^ ad L O, nempe N ^ ad N O cft,vt M ^ ad M Q^nempe P r ad PCi_ 
erat autem prius N R ad N O , vt S P ad P Q , & comparando femisu- e 
mas , vel lemidifferentias terminorum ad eorundem differentias O R ad 
R b erit , vt Q S ad S r , & R ^ ad R V cft , vt S r ad S Y ; quia- 
duo triangula V R Y S r funt fimilia ; ergo R O ad R V eandem pro- 
portionem habet, quam Q^S ad S Y;fcd tangens in V pcrucnicns ad LO £ 
a’quahs cft O R,cui parallela cft,- quia cadit inter duas lineas parallelas,- 
& fimiliter tangens in Y parallela cft S Q., & ei xqualis ; ergo V R ab- 
feiffa ad tangentem cft, vt abfeifla S Y ad cius tangentem, & angulus 
xqualis cft angulo O; igitur duo fegmenta N V A , P Y 1 ) funt lirailia- 
( 16. c\ 6. ) 8c pariter duo fegmenta A B C, D E F, atque duo fegmen- g 
ta N B, P E funt fimilia inter fe, & fimiliter pofita. 

Deinde ponamus aliud fegmentum P d. Dico rfon cfle fimile alicui |-j 
prxditftorum fegmcntorum.quia non abfeinduntur a duabus ordinationi- 
bus vnius xxis ( iH. cx 6. ). Et hoc erat oftendendum. 

1 .Cii-: 

PROP. 
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PROPOSITIO XXI. 

S Tnt podea dux illx fedioncs hyperbolicx , & ellipticx (i* 
miles , & earum centra T , X ( remanentibus lineis, &fi- 
gnis, vt prius ) & ducantur dux contingentes V e , & Y/. 



a Quoniam B C ad B 1 fuppofita cft, vt H E ad E K, & pariter G B aJ 
B L , vt H E ad E M i ergo ex xqualitace , & per conuerlionem rationis 
K B L ad L 1 ell vt E M ad M K ; & propter limilitudinem duarum fe^lio- 
num N L ad A I nempe L O ad O I cfl , vt M P ad D K , nempe M Q. 
ad Q_K, & antecedentes ad iummas vel differentias terminorum , fcilicet 
n O L ad L I eandem proportionem habebit , quam Q M ad M K > & ex 
arqualitate O L ad L B erit, vt Q M ad M E, fed B L ad L N cft, vt E 
M ad M P, cum ex (uppofitione feftiones fint (imilcs, ergo O L ad L N 
cft , vt Q M ad M P; luntquc L, M duo anguli reftiiergo anguli O, Q, 

Bb a nempe 
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nempe f ,/funt iquiles: deinde ducantur V Z , Y -« ad axes ordinat* } . 

ergo f propter (imilitudinem duarum iciftionum ; T Z in Z f ad quadra- Cl 
tum Z V eandem proponionem habebit, quam X < in «/ad quadratum 
Propor«.'* ^ angulus f iqualis cft angulo /; igitur V e T fimilc eft Y/X.& 
prtmiC pariter O T R , S ; & propterca O e ad R V eandem proportionem 
habebit, quam Q/ ad Y S , & propter fimilitudinem duarum it-etionunu. 

B I ad I A cft, vt E K ad K D, & A I ad I O, vt D K ad K Q^propter 
Lcm. I. fimilitudinem duorum triangulorum; ergo ( ex atqualitate, Sc comparan- 
•‘Tj-S- do antecedentes ad /ummas vel differentias terminorum) erh B I ad BO, C 
vt E K ad E Qj fcd B T ad B I erat , vt X E ad E K i' propter limilitu- 
dinem duarum fc^tionum ) 
ergo ex xqualitatc,& rurfiis 
comparando antecederes ad 
fummas vel differentias ter- 
minorum B T ad T O erit , 
vt X E ad X Q_, cumque T 
37. lib. I. Z in Z r ad quadratum V Z 
fit vt X « in «/ad quadra- 
tum « Y f 39-ex i.J &qua- 
dratum V Z ad quadratuuu 
Ze eft, vt quadratum « Yad 
quadratu «/erit T Z in Z r, v 
ad quadratQ Z e , nempe T Z 
ad Z e vt X « in « /ad quadra 
tum « /nempe G « ad «/,& 
comparado antecedentes ad 'i 
differnntias terminoru in hy- 
perbola , & ad eorum fummas 
mcllipfi,fietZ Tad T e,ne- 
pe quadratum B T f quod eft 

37. Iib. I. squale ipfi Z T in T f ( 39 ex I . ) nd quadratnm T e cft , vt X « ad X /i 
nempe « X in X/, quod cft xqualc quadrato E X ( 39. ex t.J ad qua- 
dratum X / i ergo B T ad T e potentia cft , vt E X ad X/i 3 c propterca 
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T B ad T r erit , vt E X ad X /; & iam oftendimus , quod B T ad T O 
eft . vt E X ad X igitur ex atqualicate , 8c comparando terminorum- 
difierrntias ad confequentes erit O e ad r T, vt Qy ad /Xi fed T r ad e Icra. i. 
V eandem proportionem habet quam X /' id /Y , eo quod oBenia funt 
iimilia triangula V T e , Y X/; quare O e ad e V eft vt Q/ad /Y i & 
iam oftendimus , quod O e ad R V eandem proportionem liabct > quam 
Q./ ad S Y i ergo R V ad V e eft , vt S Y ad Y/, & angulus e arqualis 
eft angulo f ; igitur duo Tegmenta N V A , P Y D fimilia Tunt inter fo 
( 17 . ex d. ) de (imiliter polita. Infupcr dico, non ede Iimilia alicui alte- 
ri Tegmento i quia non wTcinduntur ab vna ordinatione , aut duabus, & 
earum diftantia in cUipli a centro non cftxqualis( i 8 . ex £.),& hoc erae 
oftendendum . 


PROPOSITIO XXII. 

S Efiionum non fimilium A B C , D E F vnum Tegmentum., 
vnius non efl fimile alicui Tegmento alterius . ' 



Si enim hoc verum non eft , fit Tegmentum G C Teftionis A B C ( fi 
fieri poteft ) fimile ipfi H F alterius Tedionis D E F , & iungamus G C , 

H F, caTdilqi bifariam Tecemus in I, Ki iungamuTque L 1,M K;qux Cnt44- •‘I’- *• 
dux diametri, & Tecent Tegmenta in B,E: ii itaque fuerint duo axes, eu 
duo Tegmenta fint fimilia , vtique egrederentur in eorum fingulis ordina- Defin. 7 . 
tiones ad duos axes , numero xquales , continentes cum axibus angulos *>““• 
reftos , & proportiones ordinationum ad Tua abfcilfa in qualibet earum., 
clTent xedem , ac abkilTz ad abTciflas proponionales quoque eflent. Et Defin. 1 . 
propterea dux Tefiiones A B C , D E F fimiles erunt , Ted lam Tuppofitx '*““*• 
fuerunt non fimiles j quod eft abTurdum. Si vero I L , M K non luerint 
axes , educamus ex B,E ad duos axes L P , M Q^duas perpendiculares 
B P, E Qj & duas tangentes B N, & E O; itaque ( propter fimilitudinc 
duorum legmentorum ) fimilia erunt BNL,EOM; & paiiter EBP, 

M E Qj atque quadratum BPadLBinPN, nempe in eadem propor- 
tione 


I 
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37lib. I. tione figur» diametri A L ( 40. ex i. j erit vt quadratum E Q^ad M Q_ 
in O Q, nempe in eadem proportione figurx diametri D M 40. ex t.) 
Ibidem, quapropter duae proportiones figurarum earundem fe^ionumfunt caedem 
inter fc>& prOpterea duce fc(fliones funt fimiles ( 12. cx d. ^ at fuppofits 
fiierunt non fimiles . Quod cfi: abfurdum . 

' . PROPOSITIO XXIII. 

S I autem fedio ABC fuerit parabola , & feftio D E F hy- 
perbola , aut ellipfis ; manifeftum eft , fediones non ciTe in- 
ter fe fimiles. Et dico quod duo fegmenta G C,H F non funt 
fimilia . 

Si enim fimilia elTcnt haberent conditiones fimilitudinis, quod eft im- ^ 
polTibilc, quemadmodum oftenfum eft in omnibus fc<ftionibus ad propo- 
litionem 13.fi vero vna earum fuerit hyperbole, altera vero ellipfis, 
idipfum oftenfum eft ad propofitionem 14. Et hoc erat propofitum. 

PROPOSITIO XXIV. : 

C Viuslibet conifedionis A C D portio B A C D non erit 
arcus circuli. 

Si enim hoc verum non eft educamus in illa chordas A B, C D, A C, 
quarum nulla alteri fit parallela; & educamus E F parallelam .A. B, &E 
G parallelam A C , atque G H parallelam C D , & per fingularum dua- 
rum rcquidiftantium femipartitiones iungatnus K I> L M, N O, qua: qui- 
* deni 
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dem linea? perpendiculares funt ad prx- 
didlas chordas , funtque etiam diametri 
fcdionis, ergo I K,L NO funt axes, 
nec Hbi in diredum coincidunc ; quia_ 
chordx primo cdudx inter fc parallela? 
non erant : hoc autem dl abfurdum^ , 
quia in qualibet fedione reperiri non_. 
poflunt plures, quam duo axes( 52. ex 
3. ) ; ergo fieri non poteft , vt fedlionis 
conica? portio fit arcus circuli . Quod 
erat oftendendum. 





Notee in Pro})ofit. XX. 


Q Vodlibct duorum Tegmentorum , vt A B C , D E F in duobus Teg- 
mentis fimilibus , vt N A C, P D F abfeiffa fint ab ordinatis du^ 
rum axium Tcdlionum, vt A C, D F, N L, P M , A M , AS, 
K M ad latus Tuarum verticum vt B , E ; fitque proportio carum abfcilk 
Tarum ad ereda duorum Tegmentorum eadem, nempe I B ad B G , vt K 
E ad E H, & L B ad B G , vt M E ad E H : vtique duo Tegmenta A B 
C,DEF,NB,PE fimilia Tunt , & fimilia politione ; 6cc. Textus hic 



udeo corruptus efl , vt ne Apollonius quidem^fi reuiui fieret y fenfuih ex verbis 
tum inconcinnis , non coherentibus elicere pofifet . Ituque diuinundo eunt ejfi 

verum leit tonem cenfio; quum in textu uppofut . • ^ , 

Educa- 
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Educamus itaque N A ad O ex B L, & P D ad Qjex M E, quiaBG |) 
ad B 1 dl, vc H £ ad E K , & B G ad B L dl vt H £ ad E M; ergo L B 
ad B I $ nempe L N ad A I 19. ex i. ( nempe L O ad O I eft vt M E 
ad E K, nempe P M ad D K , nempe M Qjid Q^K; & contra O L ad L 
I, vt VM ad M K, &c. Addenda non miU icrhdt qnx defUtunt rtlufux 
refiitHtnda ccnfut , x t in textu leguntur . ^ontam B G ad B i eft vt H E xd 
E K i cr B L ad B G ejl vt ME ad £ H ; ergo , ex xtjuaittate » Z. B ad B l 
eandem proportionem habet , quam M E ad E JC, fed quadratum N L ad qua- 
i- dratum A I eft in parabola , vt abfcij?a L B ad B I i pariter que quadratum P 
M ad quadratum D K eft ^ vt M E ad E K : & propterea quadratum M L ad 
quadratum A I tandem proportionem habebit quam quadratam p M ad quadra- 
tum D K ; Igitur N L ad A 1 eandem proportionem habebit , quam P M ad D 



uliiJ' -Ji, H 

‘D 

sii H 
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Ei fedvtN L ad A t ita eft L O ad 0 I (propter parallelas A I^N Lt&ftmi- 
litttdinem trianguloru AJO,crONL) par i ter q; vt P M ad D K ita eft M 
^jtd ( propter fimilitudinem triangulorum .^M P t & D) igitur 

L O ad O 1 eandem proportionem habebit , quam M Sjtd r^A' ; & compa- 
rando antecedentes ad differentias ^ vel fummas terminorum O L ad L 1 eandem 
proportionem habebit , quam ^ M ad M K, 

Et B L ad L N eft vt E M ad M P ( propter fimilitudinem duorumJ 
Tegmentorum ) ergo ex xqualitate O L ad L N, &c. Sequitur quidem hoc C 
non propter fimilitudinem fegmentorum , quandoquidem fegmenta fimilia no>Lj 
fupponuntur fed quia femper parabola funt fimiles , ^ in eis pofita funt axium 
. abfeiffa L By & M E proportionales lateribus reffis B G y & E H y proptereiLJ 
( vt in prop. 1 1 , huius oftenfumeft ) B L ad L N eandem proportionem habebtt 
quam E M ad M Pi fed prius L B ad B I erat vt M E ad E E', ergo compara- 
do differentias terminorum ad antecedentes erit I L ad L B vt K M ad M E y 
eftq; oftenfa O L ad Ll vt ad M K, ergo ex aquali ordinata 0 L ad LB 
erit vt ad M E , 
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d Et quia N O ad O A eft vt P Ct.ad Q^D inuertamus proportioncnu., 
deinde bifariam fcccmus duas tertias partes, & inuertamus eas quoquo 
fiet N O ad O R, nempe N L ad L T in eadem ratione ipfi V Z, nempe 
L fi ad B Z , vt D Q^ad QJT , nempe P M ad P X aequalem ipfi Y 
nemne M E ad E « , &c. LO dd o 1 oftenfd fuit vt M 

& propter paralUUs t A-,L N,tiec»o» D K ■, M P tjl N O ad 0 A ^vt LO 
' ad O I; par iter a; P i^^d eft vt M S^dSl_K\igitur N O ad O A eande 

proportione haoetyquam p ^jtd comparando antecedentes ad femi dif- 

fer antiaSy vel femi sumas termtnoru erit N O ad R AyVt P S^d S D: & pro- 



e 



pterea N 0 ad 0 R fummiy vel differentia confequentium eandem proportionem 
habebit y quam P Sjid \ fcd propter parallelas RT y&O L eft L N ad T Z, 

•vt N O ad O R : partterque ( propter parallelas S X , <jr ) eft P M ad X 
M yVt p ^ ad fgiiar N L ad L T eandem proportionem habet y quanu» 
p M ad M X : funtque in parallelogrammis V Ly & T M latera oppofita aqua- 
lia V Z ioft T Ly atque tsT ipftX My igitur N L ad V Z eandem proportio-^ ^ 
nem habet y quam P M ad T tiy&iia erunt earum quadrata i fed vt quadrati 
H L ad quadratum V Z tta eft abfcijfa L B ad abfaftam B Z , par i ter que %t 
quadratum P M ad quadratum T dy if/t eft abfeiffa M E ad abfaftam E a;er- 
qo L B ad B Z eandem proportionem habet y quam M E ad E d, 

^ Et occurrere faciamus par pari remanet O Rad R ^,vt Q^Sad S c , &c. 
J^aniam oftenfa fuit O N adO RyVt ^P ad per conuerfionem rationis 
O N ad N R erit vt ^P ad P S y par iter que oftenfa futt h N ad N OyVt 
c P ad P J^tergo ex aquali h N ad N R eft vt c P ad S Py & diutdendo b R 
ad R N erit vt c S ad S P y fed erat inuertendo R N ad N OyVt S P ad P 
nuar e comparando anteceelentes ad differentias terminorum erit N R ad R O vt 
p S ad S r^ideaqi rurfus ex aqualttate h R ad R O erit vt C S ad S ^^eftqi 
y R ad R \> vt 7 S ad S c ( eo quod triangula V R\:sy&7 S c funt fttmilia^ 
tn angulis ftmilibus O N Ly& P propter aquididantes ) ergo ex aquali 

ordinata P Rad RO eandem proportionem habet y quam t S ad S 

Cc Sed 
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Sed tangens in V perueniens ad L O, &c. Si eniin ex punitis T , V du- 
cantur F e , T f tangentes parabolas , & producantur quoafqat ferent axes 
(t> e t & ( ejjicientur duo paraUelo^amma V e O dr t i -^^S , tn ejuthus ta- 
^Htes F e t' efficientur aquales ipfis O R ■, dr ^S : & propterea inuer- 

tendo R F abfcijfa nd contingentem F c atfuaUm ipji R 0 eandem proportionem 
habebit , quam abfeiffia S Y ad contingentem T f aqualem ipji S atque effi- 
ciunt fr adiit* contingentes cum axibus angulos c , f aaualts ipfis O , df 
Prop ib.quolibus propter parallelas i igitur fegmenta bl F d t (F P Y D jimtlia funt in- 
huius. ter fe. 



Et pariter duo fegmenta A B C , D E F, atque duo fegmenta N B, P q 
E funt iimilia inter le, & iimilicer poHta j Scc. Hoc manifejlum efiyfi enim 
coniungantnr reila Itnea NC^drPPt & bif artam diutdantur , atque ducan- 
tur diametri , &Cy %'ti fecimus tn feiliene N A , oflendetur f militi r ( ex ea- 
dem 1 6. propoptione ) fegmenta N C t P F pmilia effe inter fe . Non fecus p 
coniungantnr reita Itnea N B, dr P & bifariam dtuidantur , atque dtuato- 
tur diametri t dr reliqua perf dantur yVt prius yofendentur eodem modotfegme- 
ta N & P E fimtlia inter fe . • 

Deinde ponamus fegmentu P </;quia non abfeindunt illa duK ordina- h 
tiones vnius axis ( 1 8 . cx 6. ) , & hoc erat , &c. Sed legendum puto vt in 
textu apparet .& horum verboru fenfus erit iperi non poteft yvt fegmentu P d ft 
ftmilt ipp N Ayvel N B y propterea quod tn feitioneP F fegmenta P d vni tan- 
tummodo portioni pmiU efl^prater quam in ellipp), ^ ambo inttrctpi debent i 
duabus ordmatim applicatis ad axim E .^dr propterea fegmenta PDyvel P E 
non erunt pmilia ifp P ihydr quia N A oftufum ejl pmile P Dy par iter que N 
S oflenfum ef ftmtle P E ; igitur fegmentum P ili pmile non ef , neque N A , 
neque fegmento N Bs quod erat odendundum . 
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Nota: in Propofit. XXL 

Voniatn G B ad B I, Tuppofita cft vt H E ad E K , &c. l b 
B G ex hyftiheji erxt, vt M £ mJ £ H , d" ixuerteiuh G B *d B l 
trdt VI H £ dJ E A' ; erg» ex dijHdlitdte L B dd B I erit vt M £ 
dJ E K;& fer eexxerfitHem rdtitxn B L di L l erit vt £ M di M A'. 

Et propter fimilitudincm duarum fci^ionum N L ad A I , nempe L O 
ad O I eft, vt P M ad F K, nempe M Q^d Q^K, &c. J^xUm i»d Je- 
iHtats N B,l!r P £ fimilet fuffejiu /Hnt,<jr dxm lAfeiJfd L S , M £ itiecxi» 
J B,K £ diUterd reffd B G , 
ejf H £ frdferticHdUt fuxt ; 
tgitHr N L di A Udmiemfrt- 
forttenem hdhchit , ejddift P Ai 
di D K : & tjdid triddgHld N 
LO ,& A tO firmlid fimtfrt- 
fter fdidlleUt N L , dr I A , 
fdriterefue iridngiild P Ai 
dr D K iiJimiUd fddliigitnr 
1,0 dio I tnt vt N L di 1 
A ; fdriterque Ai ,^di A’ 
erit vt P Ai di D A' , fex vt 
N L di A I : & frefUred L 
O di O l erit vt Ai £jti 
JE. 

Et ex jtqualitatc L O ad « 

L B erit vt Q_\l ad M E , fed 
L B ad L N cft vt M E ad 
M P , cum ex fuppoluionej 
fci^oaes lint linulcs , &c. 



ei II. 
buius. 
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^oni/tm O L ad L I oftenfa fuit , vt ad M K ; atque prius ejienft fuit 
B L ad L 1 yVt E M ad M K i ergo innertendo l L ad L B crtt , vt K' M ah 
M E \ & propterea ex aqualitate O L ad L B ertt vt ad M E ; fed B L 
ad L N ejt i vt E M ad M P i igitur ex aqua litate O L ad L N erit vt 
ad M P; funtque duo anguli Ly&M re£h\ ergo triangula 0 L N , & P 
aquiangula erunt propterea anguli Oy& ^j:quales inter fe erunt -, fed quia 
eontingentes verticales F C, & 7 ( parallela funt ordinat im applicans N A, P 
D ad diametros F R,&7 S, igitur angulus F c B aqualis erit angulo N OL; 
par iter que angulus T i E aqualis erit angulo P 5 dr propterea anguli c , dt 
[ aquales erunt inter fe . 

Ergo propter ninilicudincm duarum feftionum T Z in Z ? ad quadra- 
tum Z V eandem proportionem habebit quam X in 4 /"ad quadratum 
4 Y, & angulus e jequalis eft angulo/; igitur V e T fimile eft Y /X , 
& pariter, &C. ^^ontam in feliiontbus f milibus F B,dr'f E axes tranfuerji 
i.. lums. rtlfis proportionales funt, d>“ duila funt ad axes ordinat im applicata 

37.!ib. ». F Z ,7 di,& contingentes F C, 7 f, eft que re£l angulum T Z c. ad quadratum 
Z F ,vt latus tranjuerfum ad reffunt , par iter que reil angulum X ts. i ad qua- 
dratum 0.7, vt axis tranfuerfus ad eredum \ igitur redangulu T Z c ad qua- 
dratum Z F eandem proportionem habet , quam red angulum X a. f ad quadra- 
tum 3.7, & a verticibus F , 7 duorum triangulorum FcT,dr7(X duda 
funt ad bafes reda lina F Z , 7 3 excientes angulos redos , cum ordinatinu 



applicata fint ad axes ; atque angulus F c Z oftenfus eft aqualis angulo T f a , 
Pmpof. 6 igitur tertius angulus Z F c aqualis erit tertio angulo 3 7 ideo duo tria- 
pnmiir. guls FT c,& 7 X (ftmilia erunt inter fe: & propterea circa angulos aquales 
T , & X latus cT adT F eandem proportionem habebit , quam t X ad X 7 : 
cumque dna eontingentes verticales F e, 7 (parallela fint ordinatim applicatis 
N A, dr P D ad diametros F R,7 S , erit O c ad R F,vt CT adT F ; pa- 
riter que ad S 7 erit, vt l X ad X 7: erat autem c T ad T F ,vt ( X ad 

ij.huiu^ ^ pariter O c ad RF eandem proportionem habebit, quam ^ ad 

STifedB I adi Aeft,vt£ K adKD, 


Sed 


f 
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C Sed B T ad B I erat vt X E ad E K propter fimilitudinem duarum fc- 
dionum , &c. ex hjpothefi /thfcifii axis I B ad latus reilum B G 

erat vt abfcijfa K E ad latus rehum E Hi & propter fimilitudinem feSHonum ix. huius. 
Utera erelfa G B ^ (fr H E ad axes tranfuerfos ideo ad eorum femines T B 
E X eandem proportionem habebunt ; ergo ex aquali I B ad B T erit vt K 
E ad E X t & initer tendo T B 
ad B I erit vt X E ad E K , 

Sed libet aliam expoJitionenLj 
afferre Apollonij prine ipqs coue- 
nientiore . ^uia ex definitione 
2.huiiis libri legitime interpre- 
tata , (jr ficuti cofiat ex 1 2 .prop, 
httius . In feHionibus fimilihus 
non qualibet axium abfeifia ad 
conterminas potentiales habent 
eandem rationem ; fed ilU tan- 
tummodo., qua figura lateribus 
proportionales fiunt: itaqi in fie- 
SHonibus Jimiltbus A B , D E 
vt qualibet axium , abficifia B 
I , E K ad conterminas poten- 
tiales I A, K D fint proportio- 
nales,necefie ejl, vt eadem / B, 
dr E K Uteribus figurarum B 
T t E X proportionales fint . 

I Et quadratum V Z ad quadratum Z e eft, vt quadratum 4 Y ad qua- 
dratum a fi, &c. Oftenfia enim fiuerunt duo triangula V Z c , & X Sl {fimilia 
inter fie ; o‘ ideo latera circa angulos relfos 2T , ^ a proportionalia erunt j & 
par t ter eorum quadrata . 

g Intupcr dico non eife fimilia alicui alteri fegmento,&c. Sicuti in tr a'- 
cedenti propofitione fiailum efi ofiendetur , quod fegmentum N C non eft fimile 
alicui alto fiegmento in altera fictione P E , quando non comprahenduntur ab 
ordinat im ad axes applicatis, & in ellipfibus aqualiter a centris difiant. 

Notie in Propofit. XXII. 




E t propterea duo fediones A B C , D E F fimiles erunt , &c. ^ 0 - 

niam fiegmenta G B C , & H E F pofita fiunt fimilia , erunt diametrorum buiiis. 
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^ _ , y?* ^xiurn (mitccd/ij LB.d-M E fig»r* fimiUi imUr ft ! & idltftdums 
“hiuJ'’ ASC.&PE f fnmUs erMt. _ 

Icaquc propccr linaiiitudiacm duorum Icgrat-torum limlia erunt B N L, 
E O M , & pariter E B P , & M E Quique quadratum B P ad L P in P 
N nempe, SiC. Huius fuuudt ptrtss demtujir*smum,tjium ninJisKertmrt~ 
rtphrtjtes Aruticus sstbss trunfmsjit msiUrt tpere prtUum eru,t4udcm^i hrt- 


uius dtmtnjtrtre huc ruliesu , .^iu fcffututct C B C F E 
lur ; f rf * truus figuru Jitmdrtrum B I , E A' JimiUs nster fe ii 
tcputliliis , dr fehunes ipft CBC,d-FEH Jimiks inter fe 
centra bjpethcjin . 


Nots in Propofit. XXIII. 

S I enim (imilia eflent haberent conditiones fimilitodinis, quod eft im- 3^ 
poflibile, &c. Si enim cenceJantmr figmenta C B C in paruela , dr H E 
F in hypcrtele, vel ellipfi ,fimitia inter fi; igitnr in Tnac/Haejiie eari duci pef- 
fient ad diametret erdinatim applicata numere agualet,eficientes angulos aqua- 


Lcm.S. 
huius. 
Prop. ij. 
Imius. 


Dcfin. 7. 
buius. 
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l<s cum etcsmetriSi cjujt Jint prtf^onkmtksj c^fci£k cfmtqut mttr fi, 

Vnde fequitur , quod p^rmncs eiufdcm dtumitrt E Ku centro M *d ommt #r- 
dtMdtim ud dUmctros uppUcutas Jint uquules inter /e^ vt ojienfum cfi tn propn- 
Jit tene 1 3. huius: quod ejl impo 0 ile. 

J^unde vere [efiio AC eJl hyperhoU , mc feifio 2 > F eji elUpJis ^Jimsliter^ 
vt in 14. propejitiene huius y ojlendetur\qno nhfeijfu in hyperhoU elUpJifini 
froperttoniies i ^ propter ea omnes hahehunt rationes materis maquaUtatts y aut 
omnes hahehunt y proportiones inaqualitatis mt neris y quod tamen tn pradtSa 14« 
propo/ittone impejihtle ejfi efiendttur» 


Notx in Propofit. XXIV. 

a O I enim hoc verum non eft , &c. ^jud ijiulAct ptriii B A D ftSiuiit 
^ cmict ABC lulh ftUt tircMmfertntU ctrcmli effi ptpt fic tjit «detur. 

in circulo reltu lincu dtutdemtes biforium dius puruileUs tuter fe fuut 
utcejfurii diumetri circuli, epui perpcudicu- 
luriter fecuut prudilits parullclus uppltcu- 
tus ; igitur fi curuu Itueu B G D fuerit cir- 
culi peripheriu reCtu liuct K I , L M ,& 
iV O diumetri circuli , eruut perpeudiculu- 
res ud ordiuutim upplicutus uquidtfiuntes 
tuter fe ; fed quiu' et ium ABC fupptuitur 
feSiit ctuicu , eruut KI,LM,NO uxes 
prudidu feciiouit eouiet eo ejuod bifer tum, f 
(fi ud ungulos rcQos diuiduut ordiuutim up- ^ 
plicutss . Rurfus epuiu prudiCtu ordiuutim-i ® 
oppheutu non fuut omues inter fe purulleU, 
eotpuodex confiruefioue uppheutu A B, A C, 

C D uon fuerunt duClu uepuidifiumtes i igi- 
tur tres uxes I K , L M ,N O iudiredum ^ lib. j. 

non coiaciduut > epuure tn fedioue coutca B A C reperiri poffeut tres txesiguod 
rfi tmpoppbik . 

SECTIO NONA 

Continens Propofit. XXV . 

b I duo plana a;quidillantia conum aliquem fecuerint , atque 
m co efficiant duas hyperbolas, aut ellipfcs; vtique fedio- 
nes limiles inter fe erunt, fed non cnmt nec^arid aequales. 



Efficiant 
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Efficiant duo plana parallela D jj 

E NF.G H P I in bafimconiAC 
duas reflas lineas D F,G I,& pla- 
num per axim conidudlum clfieiat 
triangulum ABC perpendiculare 
ad duo illa plana parallela i qui ab 
illo Icccntur in E K , H L . Erunt 
D F,I G perpendiculares ad A C, 

& educamus B M parallelam ipfis 
EK, H L;&vt quadratum B Mad 
A M in M C; ita ponatur N E ad 
E O.&ita PH fiat ad H O.' erunt ^ 

'la N E, P H inclinata duaru feiaionu 
' F E D , I H G , aut eorum tranfuer- 
fa:; igitur O E , H Qerunt eorum-. 
j, • ere^t& propterea figuriduarunr fcilfionufuntfimiles; igitur duxIedUo- 


B 



IO. nes fimiles funt. Et fi quidem fuerint N E, P H iquales ; ipfe quoqut, 
Inuus, aequales erunt , alias noni Et hoc erat propofitum. 

Nota: in Propofit. XXV. 

S I abfeindant conum aliquem duo plana parallela prouenient dux fe- 
dtiones hypcrbolici» vcl quia dux fct^iones funt finiilcSi&c. 
immntand4(tmfM$ vt in ttxtuviidcrteft. 

Sint ablcilUoacs duorum planorum xquidiftantium cum bafi I G,FD, 
& fcccr conum planum cranfiens per cius axim , &c. Addidi verb* , qux 
in fextn d /iderMntur^ qnn exfifitiontm ptrjietunt, AnimndtKrtenditm hanc 
propajitionem connertthiUm non ejfe ; licet enim plana parallela tn eodem cono 
emetant fe^iones fimiUs^verum non ejl^quod quotiefeunque in eodem cono daa 

fUlionte 
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fiBimts pmt d^uMUs^velfimiks t/tter fi tum anidcm turum fUfn fimt u^ui- 
diJfsntiM : Siatti <mim im ttdem ttnt fiultut Jejtgnuri fttjmmt circHh utjuuUs 
fuhctntrgru ^fiti »yf*r etium relufUA ctuifii^hites fuiceutrurir ctuflimu efiti 
ffiuHt u^HMUt y & JhmiUs inter fi : huc untcm yjknti et tum qHumfiurtma vi- 
deri f^Jfitnt in Ithris neetericerum . 

Sed nen alienum erit i nejlre inflituto hic faucis etnfiderare faffanes > de- 
firiftienes fiflitnnm centcarum Jimtltum y vel aqualium y qua aqutdijiantes » 
fiu asymftetica vecantur. Et licet ha ah alqs inuenta-i& tradita /inty non nul- 
la tamen nona in medium afferam: non tntm rerum nouitas ex /uhteilt noni f a» 
te tantummodo arguitur y imo de fuhteilo antique foffunt nona fftculationes af- 
ferri y atque corrtgi y & eo fleri ea > qua aficem ferfeilionis non attingunt y & 
hac quidem omnia noua dici foterunt , & foffunt y & dehcnt zelo veritatis e- 
nulgari , nec frofterea fradecefforum nominthuSy aut innentionthus t muria in- 
fertur. 

Primus itaque omnium ( quod fiiam)Paffus Alexandrinus lihro fifttmo coi- 
le£l tonum Mathematicarum frofofittone %o%, lemmate fixto in quintum lihrum 
Afollonq , eonfiderautt concentricas bjferholas inter fi fimileSyeundc axtm hahentesy 
ad ea/dem fortes canas inter fi fi non concurrere , fid fimfer ad fi tffas vi- 
cinius accedere . Pofiea G regor ius i Santo r incentio ojlendit , quod dua farabo- ^ 

Ia inter fi aquales ypmiltter fofita cire a communem axtmy vel diametrum yf a- 
riter nunquim eonueniunty (y faralltla funt inter fi y & tn infinitam frodu£la 
fimfer magis ad inuicem aeceaunt; atque frofojit. 1 59. deHyfcrbola confidera- 
nit duas hyferbolas aquales yffi fimiUsyquafariter in infiniti extensa nunquam 
eonueniunty dr ffmul eum Paffo futaty rite concludt foffe y quod fradilla filfia^ 
nes y in infinitum extenfoyfint asymftotiy & fimfer magis y ac magis ad inui- 
cem affroftnquentur ex eo y quod reila Itnea inter fi aquidifiantes inter duas 

ftiliones tnterceftayfuccefxne fimfer diminuantur , Profo/ittones quidem recon» 

dttay & fi itu iucuuda yfed an aque certa , df indubitata cenfirt debeant y in- 
quiremus y aliquibus tamen framifs . 

In qualtbes hjftrbola l E y cuius asjmfto/i C A By duarum redarum Unea- 

^ z r Addita. 



rum T I yC K inter fi aquidtfi antium , ab vna asjmffoto A C ad hyperbolen^ 
tdndarum yfitFI propinquior centro y quam CE, quando ambo cadunt infra 
centrum A ad partes C i vel F l magis a antro recedat , quando ambo cadunt 

D d vitra 


PROP.s, 

Addit. 


.Mll’ 
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vltrs centrum in eadem asjmfwi froduQiont A Z; aut FI fufra^& C Z in- 
fra centrum A exiftat: In quolibet cafu dicetur yF I %/Uerw tendere ad fortet 
centri y vel asymptoti A By quam C K. 

Non fecut Ji ab eadem asymptoto A C educantur quatuor reS* linea inter fe 
aquidijlantes FI,GKyHL,CEy quarum du* priores F /, C A", centro pro- 
pinquiores Jint , quando omnes infra centrum A collocantur i vel magis a centro 
recedant y quando omnes in produFiione A Z exeunti aut certe dua F l yG K 
fupra centrum y & H L yC £ infra centrum exifant: T une Jimiiiter in quoli- 
bet cafu dicentur re£fa linea F I yG K vlterins tendere ad partes centri , 
asympoti A B , quam dua alia H LyC E, 


Si iH \>m djymptoto A C\ hyperhotjfs D E fumantur duo fegmenta 
atjualia F 0 y H C ^ ^ d pungis diuifiomm ducamur quatuor 
Iman F l y G K y H L y C E paralUU inter fcy <vfquead hypsrhoien : 
Dico quod differentia duarum aquidiflantium F 1 yG K ad partes cen- 
tri y alterius afymptoti A 3 njlterius tendentiumy maior erit differen- 


tia reliquarum H h yC E . 

Ducantnr 4 punlUs E > A' relfa 
linea E SyK R parallela asympto- 
to A C, qua efreiant parallelogra- 
maC SyG R. Patet I R ejfe dif- 
ferentiam aquidiftantium F lycb" 
G K ypariierque L S ejfe differen- 
tiam aquidiftantium H Ly C E i 
(jr contungantur rebla linea E / , 
dr K I, wicaturque £ O parallela 
I K y fecans H L in O. Et quia 
reila linea E l cadit intra curuam 
fiStionem conicam E £ Iy& pun- 
efurn K eiufdem 'conica feilionis 



vr .-.-t 


inter 
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inter E,dr 1 exijfiti ergo reifa linea I K pofits intra cemcnfe^memum E K 1 
fupra eius bafim E I cadit ; & ideo ei parallela E O cadit infra eandem feg- 
menti conici bafim E It& propter ea occurret ipfi H L intra conifeclionem ^ cr 
infra purt^um L in feSl tone pofittim yVt in 0\ & ideo O S maior erit , ejuanLj 
S L. Et quoniam S E, & R K funt inter fe parallela ( quia et dem A C aqtti- 
diftant ) par it erque E 0,dr K I facit funt parallela , atque S O , cr R I ( en 
hjpotheft ) tquidiftantes erant j igitur duo triangula E S O y & K R l f milia 
funt inter fe , & eoru latera homologa E S,&KR aqualia funt inter fe ( quta 
inparallelogramisC S,&G R latera E S , R K aqualia funt oppoftis C H ,G 
F inter fe aqualibus, ex hypothefi) igitur reliqua latera homologa S O , & R I 
aqualia funt inter fe; ^ propterea R I differentia aquidtjl antium F I ,G K ad 
partes centri A, & asymptott A B viter ius tendentium, maior er it, quam S L, 
qua portio ejl ipjius S O ,& ejl differentia aquidiftantium H L,& C E alte- 
rins fegmentiHC. ^od erat ojlendendum . 

Ex conjlruliione , & demonftratione huius propofitionis colligitur , quod fi a COROL 
duobus punilis eiufdem asymptoti A C ad hyperbolen ducantur dua reFla linea 
inter fe parallela-, illa, qua ad partes centri A , & asymptoti A B viter ius ten- 
dit, maior ejl reliqua. Namre^ia linea K R, asymptoto A C parallela cadit ex- 
tra fe£fionem , & ideo fecat interceptam parallelam F I, qua erit rnaior,qusm 
F R,feuGK; igitur F I ad partes centri A vltenus tendens maior ejl quali- 
bet alta parallela G K ad partes oppofttas tendente. Eadem ratione F J maior 
erit quam H L, & H L maior, quam C 'E. Fnde patet propofitum. 

Si fuerint du^ hyperboU D £ xquales, ^ fimiles ad m/-PROP.j. 

dem partes caux , quarum centra fi y L, afymptoti G H I 
K L M y nec non axes A fiy^ D Lfint paralleU inter fcy reEi-e 
linex £ E y ^ C F ah hyperiolis intercepu paralleU fuerint refU H 
L> centra coniungeuti j erunt £ E y ^ C F xquales ipfi fi L y ^ in~ 
ter fe. 

Si autem paralleU ftnt alicui reclx linea L f diuidenti angulum K E 
fi contentum d reSia linea E fi cen- 
tra coni ungente, interiore afympto- 

to L Ky m qua£ Ey C F pofu 
funt : Dico £ E mlterius tendentem- 
ad partes reliqua afymptoti E Ad ma- 
iorem effe y quam C F , 

St 'vero £ E y C F paralleU 
fmt alicui refla linea fi g diuidenti 
angulum E fi G a retia linea E fi 
centra coniungente , eadem afym- 
ptoto H G contentum: Dico £Enjl- 
terius tendente ad partes reliqua afym- 
ptoti fi i minorem ejfe , quam C F . 
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lint^ paralleU V £ , C F fe- y| 
cent ^tjuidiftantet afympMos H G , 

L K m pungis O , P , £ 1 ^ Dt- 
httu autem amifectionet in eodem pla- 
no collocari ficMi aha omnet,tjua /it_> 
fefiemihus propofitionihus cp. j. tf. 7. 

8 . ^ 9. 'vfurpamur femper in t-t» 
plano pofita intelhp dehent . 

Et fnmo d»a reli* B E ,C E ftraie- 
U Jiat reffa linet H L centra ccninngen- 
ti . Junoniam hyferioU A B , D E tijat- 
les ftnt,& confruenletittifue ttjniJiJitn- 
tes tnmfteti H U , L P tqme inchnan- 
inr ad tt/ntlet femttxes trtnfaerfos H 
A , & L D ; & fcgmemt tsymfiourtm H S , L P tijntlit fnnt in ftrtlk- 
lopammo H P, nec non dmtngnti H N B,& L P E ttjutles ftnt inter fe,fro- 
fter ftrolleUs tsympttm : igttnr dat figar t AH N B A,(fi D L P E D Mjttlei 
trnnt, cr eongrnenies : (jmtfrofur tnterftfitt reOt linet N B efi P E congrne- 
tes , & ttjttles erant ; & tdditt vel thlttt commani B P , erit JV P t<iatlit 
B E : efi veri N P tqntlis H L ■, eo <)uod H P ftrtllelogrtmmtim efl i rgitar 
interceftt B E tjatla efi reift linet H L centra eeniangenii . Etdem rtttene 
^aahiet tht interceftt C F ftrtllelt iffi H L eidem tgatlit ofiendetar : qat- 
pTOfter dat interceftt tqaidifitntet B E tcfi C F inter /e tejatles erant , 

Secunde B E, C F ftrtlleU (int alicui reSt linet L ( dtnidenti angulum K 
L H : ideogue P H' N, efi JZ_L f O ftrtUelegrtmmt erunt : fecetur L T t^ut- 
Itt H N, ttjue L F tejutlit H O; dtctn- ' 

turqae T X ,F Z ftrtllelt iffis N B ,0 
C fectntes relitjutm hyferhelen in X , Z ; 
eritijue ( vt in frimt farte efienfum efi ) 

T X tgutlit N Btttifae F Z tqatlii O C. 

Et fitfaidem B E ,C F cadunt infra cen- 
tra H , L ad f artes C , A' , cadent tf uot/ae 
infra L ( eis far olle lam fer L daCtam itt- 
frt centrum H incidentem , & ideo N f , 
feu ei aijatlit P E in farallelegramo P ( 
minor erit , ^aam H Niefii/ue L T aqua- 
lis H S ; igitur L P miner erit , gutm L T i frefterea funHum P frefhe- 
tfuius erit centro L,cfu'tm T; Eadem ratione efiendetur ,(fued f unitum ,^__fre- 
Dcf. adil fimjuiut fit centre L , quam F,& P frefimjuius centre ijuim ^ ergo ^uatuer 
tqaidiftantium P E, ^F ,T X ,F Z cadentium infra centrum ad f artet A' , 
dut P E ,T X vlterius ad f artet centri , vel asymfteti L M tendant > juim-t 
dux dij ,F Z. At fi B E X F fecem reHt Is neam centra eoniungentem inter 
duo eentrt H, & L, manifefium efi functa P , efi ^cadere fufra centrum L, 
atque duo f unita N, efi O cadere infra eentrnm H alterius hyferiolety cumque 
L T feOt fit aqualis iffi H N ad eafdem f artes ; fariterque L F aqualis iffi 

HO 
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If O tunlt» T,& K iiifr* centrum L;& f vlteritu Undit cjHtm ^jtd 
ftrtts^timfaam centri L. igilnr in tnli csfn cjmntner nqnidtjlnmium dnn p E , D«r. ulili 
T X vlterins tendent nd ptrtet eentri,& nsymfuti L MtCfnim dttn nlut tcjni- 
dijlnnlet ,KZ. ^ende veri B E , d- C E cndnnt vltrn eentrn H , <*r 
h in fredn&iiniins njmdiflnnttnm ntymfttternm G HfK L : ijnin N P cndtt 



fnprn , &'L f infi* centri H, erge in ftrtUeUgrnmme P f reffn N f,/en ei *- 
qHtlis L P meier erit tjnim N H : fnltn entem fuit L T nqnelit H N s igitnr 
L T miner eft , qnim E P s Eedem retiene L V miner erit, qntm L et- 
qne P vlterins tendtt qnim ^ed pnrtes centri L, i" eh qfdem fnnOis etdett- 
ubns fnfr* ccntrnm L in frednCliene nsynefteti K L dncnntnr qnntner reOn 
linee inter fe eqntdiftentcs vfqne ed hjfcrielcn D Ztigitnr dne P E, T X vl- Ibidem. 
terins tendent ed fertet centri , vel esjmpteti L M , qnem dne ,V Z. 

Seeetnr fejlee P a eqnelit N B , etqne .S,h eqnelit O C . Et qnie T X eqne- 
Ut eftenfe fnit N B erit P a eqnelts ipji T X i cjlqne P E meter qnem T X f CorolL 
f repter ee qned iUe vlterins tendtt ed per t es cetri L,qnem T X ; igitnr P E me- *• 
ier erit, qnim P di, & eernm diferentie erit E 3 . Simili mede ejlendetnr 
b eqnelit y Z , & miner qnim , qnernm differentie F b ; cnmqne 
eqnelts fit ipfi N O , prepteree qned fnnt Utere eppefite einfdem peretelegrem- 
mii igitnr T y, qne efienfe fntt eqnelit 0 If erit qneqne eqnelts ^P, & si- 
ple cemmnntter erit eqnelit T P , etqne i terminis eqnelium feg;' 
menternm einfdem etympteti L K dncnntnr vfqne ed hyperielen E Z qnetner 
relle linee inter fe eqnidifientes , efi eernm bine P E ,T X vlterins tendnnt 
ed pertes centri, etympteti L M, qnem bine y Z ; igitnr differentie PropoT i. 
priernm ,Jeilicet E 3 meter erit pefteriernm differentie F b ; efiqne S a eqne- 
Its N P, prepteree qned eqnelibns N B , efi P S penitnr cemmnntter B P ; pe- 
ri ter qne O Sjtqnelst efi C h ', fnntqne N P,efi 0 ^jtqneles inter fe , nempe 
Utere eppefite einfdem perellelegremmi •, igitnr B i, (fi ch eqneles fnnt inter 
fe : qt vere eddnntnr exeefins ineqnelet £ a , F b eficietnr E B vlterins ten- 
dens ed partes etympteti H t meier, qnem F C. ^ed er et primnm. 

Tertie qfdem pefitis S E, 0 F fint per ede U elieni re Se linee H g dinideti 
en^nlnm L H G ,& prepteree extense prednSienem etympteti M L feeebnnt , 
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(ir ptraHcl» ermt alicui reSa U»e*ex Llf 
diuidenh anulum H L M yCa cfuad parai- j 
UU erat reSfs H g dtuidcuti angulum L H 
G i & prius B E vltertas , quam C F ten- N 
dehat ad partes asymptoti H I > ergo e con- 
tra C F vlterius tendet ad partes asymptoti 
HGi& educitur ab asjmptoto L M producta, G ( 
drparalleU funt re^a linea ex L dmidenti 
anguli H L M,contentum ar^a linea cen- 
tra coniungente , (jr asjmptoto M L, in qua 
illa cadunt; igitur ( ex prima parte huius propofitionis ) C F maior erit,quam^ 
B E ;& e contra B E %• Iter tus tendens ad partes asymptoti H mtnor er it, qua 
C F i vt propojitum fuerat. 

Sint du<e acjuales parahoU A'B E ad eafdem partes cau<e , trua- 
rum diametri G J y H K Jint congruentes aut parallela tnter fe , nec na 
ad eas ordmatim applicata; ‘B Z K , L X /int paralleU alicui reSla 
diuidentt angulum G H K d reEla linea G H 'vertices coniungenti y 
diametro H K merioris feEltonis D H contentum y fi diametri congruentes 
non fuerint. Dico tjuodyB EyL M portiones applicatarum djfeclioni- 
kus ad eafdem partes intercepta yfemper magis diminuentur y^uo magis 
d >^erticilrus recedunt j effcienturcjue minores cjuacumijue reSta linea pro- 
pofita yfi diametri fune congruentes : fi 'veru funt paralleU nuncjuam mir 
nor es erunt portione ordinata inter diametros intercepta . At fi paraL 
teU fueiint alicui reSla linea diuidenti angulum H G 1 d reBa G Hy 
diametro 1 G exterioris feBionis A G contentum yfemper magis au- 
gentur yfied erunt femper minores eacjua d diametris intercipitur . Zel fi 
fuerint parallela diametris non congruentibus y femper magis augentur y 
quo magis d concurfu recedunt , 

Sit F G Utus reilum diametri G I in^ 
parahoU G B , ordinatim applicata B E K, 

^ L M N fecem diametrum G I sn X,Z , 
eir diametrum H K ia Nt K fecetur 
ahfcijfa G 1 aqualis H G R aqualis 
H N ; ideoque R I aqualis erit N K , feu 
X Z ( propter ea quod in parallelogrammo 
N Z oppofita latera aqualia funt ) ducan- 
tur que ordinata 01, , qua erunt aqua- 

les , & congruentes ipfis E K , M N pro- 
pter aquali tatem felfionum , & abfcijfaru 
Jimilium diametrorum ; ducanturque a pun- 
ctis E, L,.^reffa linea E S,L 
paralleU diametris occurrentes ipfis B E, 

& O J in S,T , F : mantftjlum efi 5 M 
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tufjudem eJStOV xt* ijiud i» t &S K Uter* tfftjit* funt 

*fn*U*, & ifft *r<ii»tt* £ A' 0/j tfee Htn M N , *qa*lts ijliaf* funt: 
Beinde frttUfuneur , & E ,p 1 *4 ftchencm in C , P-, Etqmtdiffereitti* tju*- 
drutwum B Zx E XxftnT Zx.id^ ftll angulum BT C uqutle etl differenti* 
rtUtnguUrum Z Q f x & X G F fen. teSinguU fui ubfcifftrum differenti* X Zx 
<!r Utere reSt G S. iin*ili m*eUre((*ngulum O y P *eju*le ertt relitnguUfub 
tkfeifftrutn eiifirtnti* B. lx& Utere reCh C F: funtejue recl*mguU eentent*^ 
fnh X ZxC F,ei' fni M I xG F 4 f»ifli*x fref tere* qued Uter* X Z x Et *qu*- 
U* tfienf* funtx& U/m re{hm G S ejl eemmune; igitur reBung/tU BT C,^ 
or P ueyuelt* fimfx idftqut titX C *d V P x»* reeipreei erit O V *dBT. 
Mt prime qui* dtemew G ZxHK eqineidunt > d' p*r*ieU H D eomprthendi- 
tar *i AG ; ertt G Z m*ier quimi U A', feu qnim G I x & B Z m*ttr quim 
X Kx & E X qnim M N . Xi ve*i B Ex E M p*r*lUU funt *heui reB* line* 
H t diuidaui ungulum G H X i etgt T Z , feu ei uqualti H K , vel G I miner 
erit > quim G Z . Eudem rutiene G X muier erit , quim G Jt ; qu*re erdinetim 
Upplueu* B Z nuter trity qnim O lx& Z C muter x quim I P ; puriterque L 
Xx fen T Z muter erit , quim fijL , feu V 1; ideeqqe T C meier eritx quim 
V P:er*t uutem 0 ¥ *d BT reeipreeix vtT C *d ¥ Pierge 0 V xfeu ei uqun- 
Ut S M muier eritx qnim B T: qs vere uddentur uquulet LSxT Ex qu* in 
puruiielerrumme S T funt luter* epptfit* , igitur. E Hx rnuter erit quim S E. 

Deinde quunde dtumetri G t xHK fM mutue eengrunnt fit \>miner quuhiet 
d*t*rt3*Une*x& i vertiet U dueutnr U demus quudr uti tqufie fit reetungule 
HCFx&fiutvthud H dx it* H A *d ulium reBum lineum uquuitm C E;*iq; 
vt H d *d femiffimsum* CEx&\t petenuuxtt* fiut Ungitudine H C udG A', 
eUuuturqut B KC ordinttim upplieut* *d diumetrum G l. .genium quufiu-t 
tum E A' uqutle efi ptrtlleUgrammo H KxG T ( preptere* qued puraiel* fimt 
*qutkix & diumeiri fimilet ) efi tjt adduntur inur fe aquula* quudrutum 6 Bx 
efi reBungulum U C E, erunt det* quadrat* E X,Se d H fimulfumpu uqtuli* 
neOigpUt KC Fxpt* qn*dr*tt B Z i quare differemt.* quudr uteri S K, efi E K, 
ieUJl reB anguli BE C aqualis erit quadras e d Hi& preptere* d H mediapre- 
pertienulii efi inter C Ex B E , fiea fuB* fuit medi* prepertienalis inter C E x 
efi b; Erge B E aqualis efi hiideeqne B E miner efi qualthet reB’* bne* dat*. 
Sluunde vere diametri G Zx H K funt uquidifi antes x qsdem pefitis dueatur a 
n parallela diametris feeans B E tu n. S*f* n Z efi aqualst O t. efi erat E K 
nqualii 0 I ■ erge n Zx & E K aquales funt, efi additUxvel aklata cemmuni Z 
E erit n E aqualis Z K i & prepierea quahhet iutereept* B E maier erit /*_. 
fecunde e* fu , & minor in tertie, quim n E xfeu Z Ki diametris cemprahen- 

fa- 

Tertie quunde B E ,L B paruBela funt alieui reB* G a diuidenti angulum 
H G IxCrit K i., (eu ei aqualis G Z miner, quim H K, feu quam G I, atq; vt 
prius reBangula BTC,efi0VP aqualia erunt , & eorum latera reciproci 
proportionali* , efiqne S M aqualis mmori O V , erge S M minor erit quim B 
T; & additis aqualiius E S, & T E, erit E U miner quam B E. 

Tandem fint intercepta B E , E M parallela G ¥ , H C pertioniius interce- 
ptarum diametrorum non eongrueittium , efi a terminis B , E , E , M , ducan- 
tur ad diametros erdinatim applicata, eas fecantes in ZxKxlxNxOxSxcfi 
feOitnes in P , & JC i efi eaaat S E inter duas diametres . J^uoniam punBum 
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fi cadit inter verticem G ,& punShm 
Ceiufdem parabola C C i igitur Z H 
K ordinattm applicata ad diametrum 
G I nccefiano Jccabit diametrum G t 
intra Jeifionem in Z ■, 0“ produSa^ 
occurret A ' N extra eandem tn A . 
Non fccus ejlendetur , cfuod E N I or~ 
dinattm applicata ad diametrum H 
Njpunllum N cadtt intra ^ & l ex- 
tra tandem feilionem H E ^ & pro- 
pterta re£la C H mtner erit , fuam K 
H y fiu B E ti aqualis in paralUla- 
grammo E K ; parttcrque Z J yfeu ei 
aqualis B E miner erit , quam C V . 
Cadat poflea L M extra duas diame- 
tros ad ea fdem partes . Sluoniam in parallelogrammo L S latera LOy M A aqua- 
lia funt ; tftque S R maior quam M Syfeu quam O L\ergo ( vt in prima parte 
hums propojit tonis ofttnfum ejl) relfangulum M S Rtfiu rell angulum Jub S Vt 
' ^ latere reltoG F maius erit quadrato L O^ftu rellagu/o O G F,& propterea 
S V maior ent , quhn OG ,& addita communi 0 Tj erit 0 S^feu et aqualis 
L Mt in parallellogrammo L S, maior quam G V . ^uod eratojhndeuMm. 

idem omnino verificari in ellipfibus dtmonjlr ari facile pojfety quod brtuttaU 
Jludens libens omitto . r- i ^ r 

. Si juerint du<e qualibet cmifeSliones A^B C, D E F aquales 
miles ad eafdemquc partes caua , quarum diametrt B H ^ E K^aque in- 
clinata ad ordinattm ad eas applicatas ) aqutdifiantes fmt ititer fe , mei 
congruentes ; ^ ducantur qualibet reSia linea A D y K E a Jecltombus 
intercepta , parallela reEla linea B E nsertices coniungenti ; erunt tlU 

aquales inter fe. 

Si enim hoc verum non efi, 
ft A D fi fieri potefi maior , 
aut minor , quam B Et(jr fe- 
cetur A R aqualis B E : pa- 
tet punctum R cadere intra , 
aut extra fetfionem D E{fed 
in eius plano cum feSiiones in 
eodem plano exifiant) iungan- 
turque re£fa linea A fi ■, E 
Ry qua aquales erunt, cr pa- 
rallela inter fe, cum fint con- 
iungentes aqualium , & aqui- 
difiantuim B E, & A R. Po- 

fiea ducaiur A H ordinattm t r-rr ' 

applicata ad diametrum B H efficiens abfeifiam H B; feceturque abfctjfa Eli» 
altera fettione aqualis B H i iunganturque H 1,1 & I R- Et quoniam^ H, 
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E 1 frnt 4 ^!uUit&f^r*lkUttrgt H 1 diutiis trit , & ftrtUeU iffi B £(i tl 
t/Hid ttUitur ctmmanis H E, vtl frtfter ftrdUtUfrtmmum B I ) ftd priiu A 
R tujiulis tr4t, Cr fdrtUtU tidtm B Ei ign»r A R, & H I ujutUt Jun uiter 
ft , 4 qutchJl*)Uts i idctijut cmitmgtxus A H ,R l erttmt 4UjiuU) , & ptr*l- 
leU i fuMqat AH B,d-RIE dqults mt<r /< > cum ik U- 

leribus i» trituguUs A B H , O" R E I MfHiUieris imer fc ctiftmttdtiir ; trgt 
R l trdiaMtm ijunjiu dfpUcttt tji td dUmetrum E l ; tlijiie m fcHumbut d- 
ipjuUkits difiifi* B H , E t 

JjdMctreriiiH jimiUum , fii~ 

lita dqu iBcliHMUrum td 
fmdi trdi/uids tqiuks fmt 
i»ttr fc -.mtc «m trdiiuuA 
H , I R dqiulti f»»t tfteH- 
sd ; ignor Jicdt pHnHum A in 
fclHtnc A R Cddit.iu pun- 
it nm R tn ftlhtneE Dtxi- 
fi it i fcd ptfilnt fuit intrd-t, 
dnt exird tpfdtn , qntd tft dh- 
fnrdk: N»n igitur rtSd hntd 
A D nuttr , dnt mistr ejfc 
teteff , qnim B B ! idetqnt ti 
qndUhit dUd inttrceptd K Ldqndlis tmnind ertt 
dquidifldns ipfi B B eidem 
dtfddlti i qndprtpter interee- 
ftd A D,KL,& B Edqud- 
les erunt inter fe: J^nederdt 
nfiendtndnm . 

St dttd paretltold ‘B A Cy 
F D E dt^ualts tidedf dem 
f artes caux, conjiituu j ue- 
rint circa axes A K, DG 
teejuidi flantes , ^ non con- 

^“ETvlrlk^D Lis C D dnentnr D H perpendienUr is dddxim A R , enm fi- 
tnns tnH,& deferibdtur dUn pnr dhU I H L dqiulis pruriins B A , -vel E 
D , cnins dxis fit KH,& ver- 
tex H , & fienii in preptfi- 
tione 4 . dddttdmm fdHunLj 
tfi, reperidinr RFC trdind- 
ttm nd dxes dpplicdtd feedns 
pnrdhoids in EyB yly& dxes 
in C ,K , itd vi intereepld 
E t dqndlis fit D H , fen G 
K > q»d in pdrdlleltgrdmmd^ 

X> K ei dqudtis efi . ^ntnii 
fdrditld E D,& I Hdqnd- ^ ^ 
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* /« fiiitty <*r »xinm Mhfciffx D Gj H K x<^haUs rnm fint Uttrx 6 ^p$fitx ^4r4//r- 
UfTMmmi D K i erf^ 9 rdtnAtim xd axes applicata E Gy & I K aquales funt-,& 
a)>Uta eommum t O , erit E J aqualis C A% feu D H ; erat autem imercepta-» 
B l aqualis eidem l> H ; spuitur B / erit aqualis E J \ e*r prepterea punilum E 
MJuml. pitrahcU E D f cadet fuper puuifum B parahela B AC \ ergt dua parabola B 
^Cojiic ^'■dC^f^EDF cenufuiaut in %'no punCio t df tn etfe mutua tangere nam paj~ 
funti igitur fe mutua Jecant. ^uare patet prapafitum. 

His dcmanflratismantfejle percipitur, quad ex fucceffiua dimiautione re£Jatu 
aqmdijlantium , inter camfeilianes interceptarum , deduci nen patejl , eontfe^ 
{Itanes magis ad fe tpfas prapius accedere ; prapterea quad in yfdem feifianibus 
afymptoticis duci pofunt intercepta reila linea tnter fe aquidtft antes , quajint 
omnes aquales inter fi , nimirum illa , qua parallela funt alicui eommuns dia^ 
metro, vel reifa lineavertsces earum eomungenti , vtin propofitiane 5. addit aru 
ojlenfum ejl . Similiter alia intercepta reila linea , inter fi aquidijl antes fuccegiue 
augentur alia vero fucceffue diminuuntur verfuseafdcm partes,vt tn propofittone 
3 . CT 4. addit, ojlenfum eJl . Et hoc nedu verifeatur in fcHionibus non congruen- 
tihus,dr asymptoticis , fidetia in duabus aqualibus, dr tuter fi firntlibus fielheni- 
bus fi mutuo ficantibus, dummodo earum axes paralleli fint, tn tjs entm snter^ 
cepta relfalinea inter fi aquidijlantcs , tendentes ad eajdem partes , ettam illa, 
qua proprius ad punllum occnrfus feci tonum conicarum accedunt, pofiunt dimi- 
nui , pariterque inter fi aquales efie , dl quod mirum efi pofiunt femper magis 
augeri . Si igitur aquidifiantes intercepta funt menfura dtjlantiaru duarum fe- 
li tonum, eadem cont feli tones cenfert debent modo par a licia, & aqualibus inter- 
uallis tnter fi dtjlantes , modo ad eafdem partes firingi , dr coanguftari , &fi- 
mal dilatari magis, aem.tgis , quod omntno vrdetur ab fur dum . Non igitur ex 
eo quod omnes intercepta reila linea inter fi aquidifiantes funt aquales tnter fi\ 
propterea filliones ipfa erunt parallela , cr asjmptotica , dr fimper aqualt in- 
teruallo ad inutcem feparata ; neque ex eo quod pradiUa parallela magis auge- 
tur, vcl diminuuntur inter tt alia augeri , vel Jiringi cenfindum efi . 

Et practpnc praftantifimus Gre^orius a Sancio Eincentio nejcio an iure dc- 
monfirationem propofitionis 14- libri 2. tpfiufmet Apollonq infuficientem repu- 
taucrit, propterea quod Apollonius deduxit rellaslineas hyperbolen comprahende- 
tes,qua afymptott vocantur femper magis , ac magis fillioni viciniores feri ex eo 
qnoa reila linea inter fi aquidtjl ites, intercepta tnter re&as asymptotos vocatas, 
dr hyperbolen contentam fuecejjiuc fimper magis, ac magis diminuantur ; l 
contra afieruit cum Cardano,dr quodam Rabiuo Mofi diftantiam hyperhola a re- 
Hts asjmptotis fumi debere , non a quibufeunque rcHts lineis interceptis inter 
fi parallelis , fed tantummodo a rellis lineis perpendicularibus ad afymptotos , 
qua filummodo , inquiunt tpfi , dtfi antias determinant ; at reuera hacammad- 
nerfio non videtur necefi.tria : perinde enim efi confiderare reUas Uncas ab hy- 
perbole ad vnam rellam Itneam continentium duUas , qu.t efficiat cum tlla an- 
gulos aquales, ac fi perpendiculares e fient ad eandem: at quando reUa Ime a in* 
tercepta funt inter fi aquidifiantes , tunc omnes efficiunt fuper rellam IsneauL^ 
continentem hyperbolen angulos aquales ad eafdem partes \dr propterea { extna- 
qualitate pradtUarum aquidfiantium ) opttml concluditur cum Apollonio ina- 
qualitas perpendicularium ,fiu difiantiarum . ^ytando vero confiderantur dua 
jtnea curua veluti funt dua parabola , vel dua hyperbola , vel ellipfis , tunc qui- 
dem 
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dem nulU r ut tone rtctx linex inter fe xejusdtjidntes, inter curuas interce ftx de- 
terminare fojfunt fraditiarum cumarum difianttas ; quaneUquidem inaqnali- 
ter femper inclinantur ad quamlibet pradtctarum cumarum ^ & reila linea in- 
tercepta, qua funt perpendiculares ad vnam ipfarum , non erunt inter fe aqui- 
dijl antes. Et ^uia, vt dtclum efl , pradi6fa perpendiculares funt dijl antiarum 
legitima mcnjura , nunquam concludi potejl certo , quod pradtcta fectiones fint 
aquidijlantes . vel (ibi ip(is fucceftue viciniores fiant , ntji confiderentur recta 
linea intercepta ad vnam fictionum perpendiculares ; quod quidem hucu/que^ 
quod fiiam factum non efl , neque forfan hutufmodi fpeculatto t nuent u facilis 
erit, aut tui uc unda . 

In parabola , 'vel hyperbola A 'B C ad cittt axim E A l ducere ra- pROP.tf. 
mum breuiffmum atjuidijlantem alicui recla linea E F , ejua oportet , Addic. 
rvt efjiciat cum axi ad partes feBionis angulum A E F acutum , fed in 
hyperbola Jit minor femijfe <T>nius retii , angulus F E X ub mna^ 
asymptoto , recia linea E F contentus fit acutus . 

Fiat angulus /i E D aqualis an- 
gulo A E F , (fi ex vertice A du- 
catur recta hnea A B efficiens an- 
gulum l A B , qui fimul cum an- 
gulo A E F vnum rectum angulu 
compleat ; fed in hyperbola , quia 
vterqi angulus X E A, & A E F 
deficit a femireFto erut arnbo mino- 
res fumma pracedentium , fi ilice t 
vno angulo recto\ergoablato comuni 
angulo A E F , erit angulus I AB 
maior angulo A E X . Pofiea,quia 

tam A E F, quam A E D minor efi fimiffe vnius anguli re Ili ,& A E F cum 
angulo I A B vnum relium angulum complent ; ergo angulus 1 A B maior erit 
angulo D E A : (fi propter e a relta iipea A B produci a neceffario fecabitvtram- 
que r ellam lineam E P, (fi E X afymptotum extra feli tonem cadentem ad par- 
tes D , X; ideoque AB hyperbolen fecabit tn aliquo alio punUo B. In parabola 
vero , quia rella linea A B axim 
fecat in vertice A non ad angulos 
rellos ( cum anguli 1 A B , & A 
E F r ellum compleant ) ergo A B 
fellioni occurrit in duobus pun- 
His, Secetur iam A B bifariam 
in L , (fi per L ducatur diameter 
fellionis L G fellioni occurrens m 
G, (fi per G ducatur contingens G 
H ,fcu parallela A B fecans axim 
in H,(fi per G ducatur J G O per- 
pendicularis adG H . Dico I G 
problema efficere . ^jtoniam pro- 
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pttr ftrilUUi C H, £ A, ej! SB- 
gulas C H Ay ft» E H N Mjaahs 
•agals B A l fed tnguli B A 1, 

(y A E f VNsasm rsilam stm- 
fUafytrgt Jkc dssgisli N H E,(^ 

N E H Jimal fismfti <vhs rclh *- 
sfssAles funi , ty frsftcret in srsjn- 
gnlt E N H rr/tqims angaltts N 
redas erit : erat tiattiHe angtslm 
ji.iJj. I G H redstsi igitur I C ( tjui ejl 
ramus treui/fimus cum Jit ferpen- 
dtcularis ad tangentem C H ) eft 
aqntdifiant recta linea E Fi qutd erat preptjltnm. 

Facile deducitur , quod p angulus AEF fuerit reBus in varaholct,^ 
non fuerit femireBo minor in hyperbole foBa eadem conJlruBione quilibet 
ramus breiiiffmus / G aquidifians erit reBa linea diuidenti anguli AEF . 

Nam angulus A I G ai axi, (jr ramo Ireuiffime contentus eji acutus, fed an- 
gulus F E A in paraiola eJi re- 
' ctus ! ergo recta Irnea I G paralle- 

la efi alicui recta Irnea diuidentt 
angulum A E T ,in hjperiela ve- 
ro faaus eft angulus A E Daqua- 
Iss angulo AEF, qut femirecto 
minor non eft i propter ea erit totus 
angulus D E F rectus , aut obtn- 
fus ; ergo in triangulo E M N ex- 
ternus angulus F N M maior in- 
terno , & oppoftto angulo E recto, 

3 1 . lib. j. vel oltufo , erit quoque oitufus , ex- 
anguius I G N rectus eft i igitur t 
G , F N fe vicijftm /ecaiuntvlsra punctum E , & ideo 1 C parallela erit rectm 
linea diusdenti angulum AEF, ^nod erat oftendendum. 

Smt dua parabola , nsel dua hyperbo- 
Ia aquales , ^ f militer popta H'B Dy 
^ IF G circa communem axim AHl: 
intercepta axis portio erii diftantia feBio- 
mim omnium maxima,^ ei propinquior 
remotiore maior erit . 

Sint centra E , & K , asymptoti P EO , 

S , ef a vertice H , d- i quiiusliiet 
S o io.%0.1"^^'’ feCiionis B V elcucntur 

lib. y linea Ireuiffima.ftu perpendiculares ad redas , 
curuam B D contingentes in eifdcm pundisj 
quaftnt H A, B A,(X- D C, qua fecent re- 
liquam fed tonem in punit ts l , F , & G. 

Nanife- 
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M*ni^eftum tft intentius 1 H yT B D e(fe minimds linearum reitarum^ , 
tjua a funSlis I, F yG aJ /iilionem B J> duci pofient ; (jr ideo eadem interce- jg.lib. 5. 
pta erunt dijlanti* quorunlibet punSlorum feFhonis 1 F G a feSiione B D : (jr 
propter ea erunt dijlantia proditiarum curuarum . Ojlendendum modo ejl H I 
maiorem ejfcy quam B Fydr B F maiorem , quam D G y&Jic femper . Duca- 
tur k pundo F intercepta reda linea F M parallela axi 1 H , atque a pundo G 
ducatur reda linea G N parallela ipfi F Byqua occurrant fedioni B D in My 
N . Et quoniam F M aquidiflat •vertices comungenti 1 H , erit intercepta F M 
aqualis 1 Hyftd cum ramus S A fit breuijfimuSy & eius portio F B erit quoque 
Areuijfima omnium , qua ex pundo F ad eandem fedionem B H duci pojfunt ; 
quare B F minor erit quam F M y & F U ojlenfa fuit aqualis I H ; igitur di- 
fiantia intercepta F B minor erit quam I H, 

Secundo quia dua intercepta B Fy N G parallela inter fe produda occurrunt 
axi intra Jediones ad partes A Cy& in parabola y quam fecabunt in binis pun- 27. lib. i. 
ctisy erunt /altem ordmatim applicata ad aliquam diametrum: in hjperbolis •ver'o 


j.aiMdit. 
huus. 
^8. lib. 7. 


parallela erunt recta linea diuidenti angulum P E K k recta linea E K centra 
coniungente y& E P interiore asymptoto contentum ; propterea tam in parabo- 
lis y quam in hjperbolis intercepta B F , qua vlterius tendit ad partes reliqua 
asjmptoti E O maior erit intercepta N Gifed quis G'D eJl linea breuijftma om- 
nium y qua ad fcctienem H D duci pojfunt , cum ft portio breuijftma D C , qua 
perpendicularis ejl ad rectam contingentem in D > igitur G D minor erit , 
quam G Ni eftque G N ojlenfa minor y quam F Bi ergo G D minor erit > quam 
F B. 

In parabolis autem , quia duci potejl aliqua recta linea yVtNG parallelae 
cuilibet intercepta B F; it aut fit N G minor quacunque recta linea data (quan- 
do nimirum ad aliquam diametrum ordinat im fiunt applicata , fcilicet > quando 
vna ipfarum , puta B F occurrat axi intra fictiones ; quod quidem necejfario 
eueniet y quando B A ejl ramus breuijpmus ) ejlque ramus breuijftmus D G mi- 


3.&4- 

addit. 

38Jlb. 5. 


Prop.4- 

addit. 

jy.lib.i. 


I 
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nor eadem G N ; igitur didantia feStionum G D minor erit tjuacunque relfa^ 
Imea propojita. ^uia vero ( vt conflat ex demonflratione cafus 2, propof. 3. 
addit, huius ) tjualibet reSfa linea G D intercepta inter hyperbolas conueniens 
cum axi intra fediones maior efl portione tiujdem reifa Itnea C DG inter a- 
quidifl antes asymptotos E Py ^ K ^jntercepta ; tgitur tnteruallum inter duas 
hyperbolas , licet fucceflme femper magis , ac magis diminuatur > nunquam ta- 
men mtnor effici poterit interuallo duarum aqutdiflanttum Iryperbolas continen- 
tium E P y (jr K ^uod q ut dem efl perpenduulare advtramque r ellam con- 

tinentem E P y K eflque prxdilla perpendtcularis minima omntum in- 
terceptarum inter eas. 

parabolarum , n/el loyperbolarum A ^ y D £ acjuallum , ^ 
^ fimiltum ytjuarum axes A OyDT ytiec non asymptoti H 1 KyL Aliti 
fint pavalleU inter je , ^ ftmiUter pofiu : SeBtonum dijlantia maxima 
parallela erit vertices comungenti , ^ ei propinquiores ex ‘t traq^ partta 
maiores fuiit remotioribus 'vfqj ad concurfum : fi <-vero diftantiam ma- 
ximam non habent femper augentur quo magis d conemfit recedunt. 
Cadat concurfits fellionnm Z 
inter axes A G , & D Ty&ajym- 
ptoti l K y M N coincidant , aut 
flbi fint viciniores y quam I HyM 
L . Et primo angulus T D A ab 
• axe T D y ^ D A vertices con- 
iungente contentus femireclo minor 
non fit in hyperbola y fitqtte rectus 
in parabola , ^ vitra concurfitnui 
Z y ad partes axis Dfy& asym- 
ptotornm magis diffitorum H ly 

Zs M : fumantur in eomprahenfa feltione A S qualibet punita y By'P, 1 quibuS 
’ ad axim 
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txim Juttutur rtmi 6renifimi O B , Sj frtter *xim 'A0,& fettnt tx- ®' 
Unum {»num inG , E , B u(»rfai Z , vct cmmimi tsymfiiu I M N , 



ix/ vidnitrihu tiymftuis 1 K, MU fu AC fri>pm(jHitr, jxim E B,dr E B 
frofimjxitr , lyuim R P ; OfitnirxAipn tfl nrKtrxm JiJltHtium A C mimrem 
efe, ijxim B E,d- B E, (juim P R. Dxtxxtur ixterctpu G S ptrtlUU E B , 

^ EX ftrtlUU R P. Et quit itt frtbeU tnpnlms TD A reSfms fifptnitHr , sCHO- 
eJ- in hyftrbtU ntn tjl minar ftmirtUa , erga tjailibet ramms brtni/fmnt E B , LIVM. 
vei R P /ujnidifitm erit reCtn linet Jimitlenti tnfnlum A DT in ftnAelt , <}• Prof>.«. 
tatgnlnm M I H in hyperbalt ; feJ Jatrnm ptrttteUrnm E B ,G S , vel R P , **‘*‘‘' 
E X efic S vertici prapinqnier , vel vlterins tendit td partes asymptati t K , 
qnam E B; erga G S minar efl, quam E Bi eftqne G A miner, qnamC S,qnit^P-}-^ 
ilUeJt par t ia, vel pradnUia linea breaiftma O A -, igitur C A adhuc minar ertt “J*"".. 

7 ' “ 3 "’ 



apnim E B . Eadem ratiene E B minar ajlendetur i quam R P , Pafea f aceur- 
fms Z cadit extra duas axes, inter axim AC,(^ accurfum aut ad partes asjm- 

ptatarnm 
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frrtcrn) fnpmijMiirnm.tJ tfftfiutfvlei ntrt txim GJ, 

fmmMur <tw fn»an C,T y&‘k dmdiumr td txtm rmt hrcmtiimt O C , 
Sr fcc tutes exsertum felUtnem m F,y,& tb ieeurfr,vel eemmtmt tsjm- 
ptotOt 4sympt9tts vtcmitrthiis I K^M N m*ps rcccdat A <7, CFt 
^ C f, ifuim T y i Dict G A maUrem ejfc . q»Am C F,&C F mat0rcHLj , 
T y t Vn( 4 ntur mtmepu F a pxrMUU G A t& F \> fAr*lkUi C 5. 


u G 



''“‘''■'^7 Et esuU /■» PtrticU E ts frtfixQxitr efi exemi ftn feat 4 xtm,& f»tneU tJb di*- 

LZo A^tS sx kt^rUfl ,trlu efi txi C A . ve D r - 

P’” 3' getium M I H.& FU %/ieruu Sexdtt td ftrtet tsymfStli ^ • f ’ ' 

J-- a mwer eJl.fmimG A: efis,m C F ,r,dt£H, "'TX" 

htuuu F a ;erga A G rruu^ C F . Ftdcm rstt^amti oftende 

^ SeettmU tttgtUts 7 D Aftt texttu itt ftrtbtlh , tt f» hjferhtUs 
mire»e ,&M I Htb ttjm/tstte l H,& reitt Unet censrt eininng 
- , . tentus fst tentus: Mtmftfium efi duei fefii rtmum bremi,:mum, 

asenei snterterem A B,e,ui ptrtaebtsfis reat Unet D A 
huius, vel I M eentrt eeniungenti i & ex vtrtque perte tpfius Ttms O B prt 
ducdHtur quilibet breuif^mt rumi , d C , i I » O C > 

’■ peripheritm ,n X,(,m.F. Ofiendendum med, efi sn e, /dem 

nibu, E B efe dsfltntitm emn.um nuxsmtm . B 
mtitrem efe remetiere f e,- ptr ster que ni 1 mtterem efe qutm G A. 
intereeptt ^ g , ni n ptrtHeU E B, & Iit ptrtUelt S P , nee nen p 
lelt m 1 , d- F a ptrtlUlt C a . ^enttm insereeptt B g . m n l 

Propof. j. esdem E B ,& reat linet JS A vertiees eeniungens , vel I M 

a<W'‘- gens partllelt ftat fuss e, dem E B y ergt E B , B % ,m XX erunt omnes snter 

ss rs. fi i ^ • ‘!“ZZut- 

^ quit sUt funt prtduaitnes bremlfimerum rtmerum S,P • ^ i 1 > ^ ? 

Uet difitnsit B P , vel I ni ex vtrtque ptrte tpfius E ‘ 1 

qnim E B ; ideoque E B erit amnium mtximt . Deinde quit 0 Bp fi 

ad, vel M‘l , &rtmi breuifi.mi O S , ^P/efietnt vltrttxim A 0,er^ 
38 . Ub. 3 . X p ,^_preduat /eetbit quoque reUqutm ptrtUeltrum ^ ^ 
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IM td partes O A M s ideoqite intercepta J! , f h paralUU erunt alicui re' 
ita linea diuidenti angulum D A O ab axe interioris parabola , ^ vertices 
contungente contentum , vel angulum l M L ab asjmptoto interioris bjperboU , 
^ centra contungente contentum ; igitur R P propinquior verticibus , vel vite- , 
rius tendens ad partes reliqua /tsymptoti M N maior erit quamfh ; e^que f h 



maiori c qua ejl produSioramibreuippmiier^odijlatiaRP propinquior maxima-^. Ii'b, 5 . 
E B maior ertt , quam t' c . £ contra quia breuiffimus ramus i I m cadit inter 
eluat parallelas E B , & D A y& fecat ramit breuijjimum E B ad partes O i ; ’ • * • 5* 
ergo 1 m occurrit A D ^ vel M I ad partes D t veli ; ideoque intercepta m 1 , 

(pr ei parallela G S erunt aquidifiantes alicui re£la linea diuidenti^ngulum 7 
T> At in parabolis tvel H I M in hyperbolistdr propter ea G S propinquior ver- 
tici parabola , vel vlterius tendens ad partes reltqua asymptoti M N minor 
erit j quam m 1 ; ejlque G A produilio rami breuiffimi minor quam G S ; ergo S* 

m i maior erit , quam G yi ; ejr fic vlterius G A maior erit C F > quando oc- 
curfus Z JeFlionnm cadit vitra interceptam F C ad partes T V i vt in prima 
parte ojlenfum ejl . 

lifdem manentibus : dico pojlea , quod vitra dijlantiam maximam E B ad 
partes R Pt dijlantia , Itcet femper diminuantur non efficiuntur minores inter- 
u tllo diametrorum aquidijl antium D 7, A O in parabolis t vel inter uallo asjm- 
p totorum collateralium I H , M L in hyperbolis, vt facile deducitur ex & q. 
additarum . At ad partes asymptotorum congruentium hyperboU ad fe fe ipfas 
propius accedunt , inter uallo minori quolibet dato : Nam in locum ab hyperbole 
B AC asymptoto M N contentum extenditur altera hyperbole E D F \ fed 
dijlantia hyperboU B A C ab asymptoto M N efficitur minor qualibet data ; tgi^ 
tnr dijlantia hyperboU DC F comprxhenft ab Iryperbole intercipiente minor erit 
qualibet data dijlantia , 

F f Tandem 
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~ Tandem yfdem pof$lis ducantur ex altera parte concurfus Z rami breuiffimi 
O C , , qui efficiant diftantias F C yT V\. Dico F C propinquiorem con- 

cnrfui Z minorem effcy quam T V. Quoniam angulus T D Ay vel T I M /ap- 





ponitur acutus; funtque t DTyM A 0 inter fe yparalleUyergo angulus D A Oy 
,, vel l Jd 0y& multo magis 1 M N erit obtufus; fed quilibet ramus breuifftmus 
5. ^VT parallelus F a efficit cum axi A O angulu acutu ; igitur ramus breuifftmus 
^JTy dr ei parallelus F a funt aquidijlantes alicui re^x linex diuidenti angu- 
Propof. 5. D A O, vel I M N y ideoque F a propinquior concurfui , vel viter ius ten- 
& 4 . add. dens ad partes reliqux asymptoti 1 H minor ejl , quam T V > ejlque F C minor 
quam F Z ( quia illa eJl portio rami breuiffimi ) ergo F C minor cjl , quam T V • 
S^od erat propojitum , 

PROP.p. Jn duabus hyper bolis C AD, 

Addir. pj (j I fimtlibus , concentricis , 
ftmiltter pofttis arca com- 
munem axim A G , idejl 
confijiant circa comunes asym- 
ptotos EB F : Dico feSiionum 
C A D , H G 1 interualla se- 
per minui , ejuo magis ab axis 
a/eitice recedutit j au^ue effei,' 
pojfe minora interuallo quolibet 
dato. 

II. liiuHi. Deferibatur hyperbole M G N 
& cx 5 3. xqualtSy /imi lis , & fmiliter po/Itx , 


lib. 1. 
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ipji C A D circa communem axim A G . Et quoniam hjperboUHG t fimi axis 
tranfucrfus B G maior ejl traafuerfo fimiaxe B A , hyperboles C A D, pari tcr- 
que latus reclum illius maius erit huius Utere re£to{cum Utera figurarum fint 
proportionalia in hjpcrbolis fimiltbus :) igitur hyperbole HG 1 maior ejl hyper- 
hoU MG N {quod ab alqsojlen/umefi),(jr confidunt circa commune axim A G, 
dr %-ertex G ejl communis ; igitur hyperbole H G l comprxhendit hyperbolen M 
G N i & ideo hyperbole HG l cadtt inter duas hyperboUs G M , dr A C : df 
propterea hyoerbole G H multo magis fitccejpue 'vicinior efficitur hyperboU A C, 
quam hyperoole G fed dua hyperboU aquales, dr fimi Ut er pofita A C, d" G Propof.7. 
M femper magis , ac magis ad inuicem approximantur , igitur multo magis hy- 
perboU concentrica AC , & G H femper magis , ac magts ad fi fi ipfas appro- lib. 7. 
pinquantur, dr inter fi non conuenient -vt P aptus demonfirauit . Tandem , quonia 
linea breuiffima , qua perpendicularis efi ad tangentem hyperbolem G H portio 
ab asymptoto E B,dr fiiUone H G comprahenfit effici potefi minor quacunque^ 
re&a Uncapropofita-, cadit vero hyperbole A C inter filfionem G H ,dr conttnen- Propof.^. 
tem B E ; igitur multo magis dtfiantia inter hyperboUs G H , & A C minor 
erit quacunque re£fa linea propofita . ^upd erat ofiendendum . 

St in duobus conis dutla fuerim duo triangula per axes A*B CjD E PROP* 
F ftmilta , [militer pofita^ atf, feBionum l G H ^ L M dta- 
metri G O, L K .eejtie ad bafes inclinata intercipiant cii triangulorum la- 
teribus ATi^D E eifdem GO^LK par allelisy portiones 0'By KE aefuales’^ 
rvel cum axibus conorum AT ,DZ diametris aquidiflantibus intercipiant 
portiones O T , K Z aquales , ^ exciant angulos AT C , D Z F 
aquales : erunt conica feBiones inter fe aquales , ^ in qualibet earum-» 
duplum intercepta potoit [guram [eBionts, 



Primo in parabolis , quia triangula ABC, D E F fiunt fimilia erit B C 
ade A vt E F ad FD,dpGO,LK fiunt parallela homologis A B , D E ; 
ergo OC ad C G,d‘BO ad G A eandem proportionem habebunt , quam B C 
ade A ,fieu tandem , quam habet E F ad F D ; eftque E K ad L B <vt E F 
ad F D i ergo B 0 ad G A efit vt E K ad L D ', fiuntqne B O , E K aquales ; 

Ff 2 igitur 


\ 
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G A a/jMlis tfi L i & in triangulis fimtlihs rtit angulum B A 
II. Ub.i. C aA quadratum B C , feu A G ad Utms rcifnm G R tandrm frc^rhanem Aj- 
het; tjaam reUangulum E D F ad ijMadratnm E Fyfiu quam D L habtt ad ia* 
tus regium L S ; tgitur A G ad G R erit 'vt D L ad L S ifuutq^ A G , D E 
«fieufa aquaies crf» G R^dr E S Utera reSa aqualia funt , & diametri fefha- 
tutm effciunt anguUs C O H t E K M aquales > er^ far ahela H G l ydr ^ E H 

''ITiSuT 



J» trifcrUlis veri , qmmhm P C fdrtlUU tft txi AlP , & A V f*rdie^ 
eflbifi BC,& Uter* P B,& AC fint cemmitiiit ; igitur PV udV A ejlvt 
ATtdT B,& CFudy AeftvtJ A udT C : hutet verieudemATud 
uqailes T B ,T C eundem rutitnem ergi P V ,&C V ud eundem V A hubent 
eundem prefurtiunem , & idet P V ue,uults eft V C , utef, f unitum V ertt een- 
trum felfionis , & tjnudrutum A T uijuule ent ejuudrutt V 0( propter purul- 
lelotrummum F T),& quudrutnm F O uijnule eft rellunguU P O C eum guu- 
drute F G J puriterijue juudrutum C T ni/uule ejt rell ungule C O B eum tjuue 
drute 0 7,0’ tjuudrulum A 7 ud tjnudrutum C 7 eundem proportionem, 
II I& I ejuum Utut trunfuerfum P G ud Utut reltum G R ,ftu eundem , tjuum huoet 
rellungulnm P O G ud reiiungulum CO B, ergo dinidendo qttudrutum F G ud^ 
quudrutn O 7 eundem proporliincmhuiehit,quum quudrutum A 7 ud quudrutu 
T C ,fen vt p G ud G R , fiu vt quudrulum P G ud reiiungulum P G R, 
e*r ideo quudrutum duplu F C ,fen P G eundem proportionem huhUt ud re- 
IfungulumPG R, utqiud quudrutum duplu tpfius 7 O; qnure quudrulum duplu 
ipjiut O 7 uquule ertt fguru feli imi t feu recl ungulo P G R . Eodem modo 
ojlendemr X centrum hyptrhoU M L !f,& quudrutum L ^ud quudrutum du- 
ple K Z ejfe vt quudrutum D Z ud quudrutum Z F , feu vt ud L S , CT 
ideo quudrulum duplu ipjiut K Z uquule erit figuru felt ionit , Jen rell ungulo 
L S . T undem, quiu propter fimiUtudtnem tn ungulorum per uxet,]unt unguit 
C ,F uquuht,& unguli 7, Z puriter uquulet ( lum ex hjpothcji d/umetriG O, 
L K puruUelu uxtbut A7, DZ exciunt unguloi GOC,L K F uquulet J; ergo 
A 7 ud 7 C erit vt D Z ud Z F , & eurum quudrutu etium proponionultu-r 
fruni ;fed PG uda R ejt vt quudrutum A7 ud quudrutum 7 C , utque JiJ- 
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*d L' S eft\vt \quadrtUHm B Z dd quadratum Z F ; igitur P G ad G R ean- 
dem proportionem habet , quam ad L S , & propter e a figura feFUonem^ cx n. 
erunt fimiles; ijs aute figuris aqualta oftenfa fiunt quadrata duphciu O 7 y&K huius. 
Zi qua fiuppofita fiuerunt aquales ; igitur figura P G R y & S fimiUs , ^ 

aquales Junt inter fie , atque diametri aqua inclinata fiunt ad ordinat tm ad eas 
applicatas H I y M N ; igitur fieFtiones H G I y M L N aquales fiunt inter fie , prop, 
fimtlesy dr congruentes y quarum figura aquales fiunt quadratis duplicium inter- imius. 
reptarum O Ty & R’ Z , quod erat propofittum . 

L E M M A IX. 

S / in duobus conis ASC)DEFy bafes fmt in eodem plano , ^ 
duo triangula per axes A ^ C y D £ f juerhit fimtlia , [mi- 
liter po[ta, ^ in eodem plano exi jient ta, erunt conijimiles mter fe. 



Bucantur i verticibus Ay&D dua reSla A G y&B H perpendiculares ad 
bafiesconorUy& a terminis axium A Ty&BZ coni ungantur re£la linea 7 G , 
dr Z H. ^uonia planum , in quo exijlunt duo triangula A B C y B E F fiecat 
planum y in quo bafes conorum iacent in vna recta lineayqua bafis ejl vtriufique 
trianguli per axes conorum ducti; ideoque B C y& E F m directum conjlituta 
erunt y ^ circa angulos aquales B yd>“ F latera A B ad B C y atque B E ad E 
F fiunt proportionalia (^propter triangulorum A B C y & B E F fimilitudinem') 
erunt quoque ad conficquetium fiemijjes proportionales yficilicet A B ad B 7 erit y 
vt B E ad E Z circa angulos aquales , & propterea triangula A B7 y&B E 
Z fimtlia erunt : & ideo duo angult BT Ay& E Z Byexternus interno, aqua- 
tas erunt inter fie ; igitur 7 a\ & Z B in eodem plano exifientes , parallela 
erunt inter fie, funt quoque A G ,B H inter fie parallela ( cumfint perpendicu- 
lares ad idem planum bafium ) ergo duo angult 7 A G ,07 Z B H aquales fiunt 
inter fie i atque anguli G ,&H aquales fiunt , nempe recli ; igitur in trianmt- 
fts A 7 C y& D Z H y duo pofiremi anguli A 7 G y & B Z. H aquales fiunt 

. inter 
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tmus, 

PROP. 

II. 

Addic. 



tHter fe ; hi Mtm Mguli Mmtthius funt txiitm ceMrum tdfus itfis; 
txr dxei AT ,& D Z tijHt fumt imcbatli td /tus htfis : funiqiu froftrticnf 
les td btfium fimidttmtirts T B Z E{cum IriMi^U A BT ,D E Zfi- 

miUt tftcnft Jlxt ) i igitur ctui AS C,& DE EfimiUsfuut iuttrfe. Sjud 
trtt ojlenatndum . 

D<ua parahoU Z duos conos fmiles exhibere , rvt idem planum ef- 
fetas tn eis duas parabolas aquales eidem data parabola , qua asympto- 
tica fiM , (§5* fibi ipfis 'Viciniores fant dtftantia minore quacunque^ 
data. 



tn quolibet fUnt fiat ungulus l U C uquuUs ungulo inclinutionis 'diumetri , 
d" bufis purubtlu Z , dr per H C extenfo ulio quolibet pluno dueulur in eo B H 
^ perpeudiculurit ud X H C ; &_fiut quodlibet triungulum H G X , d"C’t quu- 
drutum HG ud rcHungulunt H K G , itu fut lutus reClum puruboU Z ud pro- 
ductionem 
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JuHitaem K E, & tt F. ducatur A Et ptrtUeU 1 H ,quu fece! C H in B: ' 
fttttd froducAtar H K ..vt cumq; in I.d- fer I ducatur AID faraUcla E G, 
qua fccct B C in D ; & in flant S X D C , dtametrit B C , B D , fiant dut 
circuli > qui Jint bafes ducrum centrum , qutrum v ertices A , d" E , er in cf 
rum fuftr fidibus flanum fer X I C duUum , ejfietat feltienes C t X , & F K 
T . Dice tat efie farabelas quafitas. ^neniam reUa E C fada efi faralleU^ 
iffi A D ; ifftur dut triangcla ASD,<irEBG fer axes centrum dulia fi- 
milia , d' fimslster fefita tn eedem fiunt flant i d" dut circuli bafium in eedem 
fiunt flant ; erge ceni A 'B D , d" E B C fimiles erunt : ftfiea quia triangulae Ltni- ► 
ABD,d'EBG fimilia fiunt , d" l X H eemmunis diameter fieCtienum ad 
ctincidentes bafies C X, F T aque inclinata, d' rcOa linea A E B i verticibus 
centrum duCla farallela Junt inter fie , atque interci fiunt in angults aqualibus 
ABHidrEBH etmmunem ftrtienem B H bafium triangulorum fimitiume 
fer axes i ergt farabela C I X,& F KT aquales fiunt inter fie . Secundi , quia rrop. i o. 
frofter faralleUs E B ,K H fiunt triangtda E BC ,H KC fitmtlia ; ergt qua- 
dratum B G ad reffangulum S E G ficilicet latus reFfum farabela F KT ad K j, 

E efi ,vt quadratum H G ad reClangulum H K G i fied latus reFlum farabela *' 

Z ad K E fuit vt qtadratum HG ad reci angulum H K G i igitur dut later te 
reSa , farabtle Z , atqi farabele F K T ad eandem K E habent eandem fre- 
ftrtienem , & frtfterea aqualia fiunt , dr diametri , ad bafies aque inclinata 
fiant ex ctnfirucHene i igitur farabele F KT ,& ei aqualis C I X erit aqua- Pmp. i o- 
lis eidem farabela Z . Tertie quia fielUenum flant , d" communi diametre l *'“““• 

K H aquidifiat cummune latens A £ B, in que dut cetii fie fie contingunt -.erge 
latus A E B nunquam eceurrtt flant C t X; fied dua fiuferfieies cenica tar.tum- 
mede fie fie tangunt in latere A E B,d" reliquis emnibus in locis fief arata fiuntt 
igitur dua farabela C I X , F K T in ttte flant fefita fer eentaFlum A E B 
non tranfieunte , d" extenfia in duabus ceniess fiuferficiebus nunquam cenuenien- 
sibus , erum astmftetica . ^arte quia dua farabela C 1 X , F K T aquales 
fiunt , d" fimtlster fefita circa communem diametrum I K H ; ergt earum dt- pj^poC . 
fiantia /emfer magis , ae magis diminuuntur quoufique fint mineret qualibet aiMit. 
reiia linea data , ^md erat fiaciciidum , 

Data hyperlrola 2 duos conos fimtles exhitere ,eiA idem planum pro j 
CIS efficiat duas hyperholas aquales , ^ fimiles data , qua afymptotica 
fint , ^ fil/i ipfs femper eviciniores fiant , non tamen imeruallo minore 
rcEla linea data . 

In quolibet flant fiat angulus H l M aqualis angulo inelinatitnis diametri , 
efi bajis data hrferbeles Z , d" fer M 1 extenfie quolibet alio flant ducatur in 
ce B I C fcrfendtculant ad M I K id- fiumftt quolibet funde O in reda linea 
1 H frtduda , ducatur a funda O in flane fer O I B extenfie reda linea 0 A 
farallela iffi B I id" ficeetur 0 A aqualis fiemifii fetentis figuram fiedienis Z , 
cuius redum latus ad tranfuerfium eandem frtftrtionem habeat quam quadra- 
tum A O ad quadratum O H ; atque a fundo A ducatur reda linea A DG 
farallela iffi H I , & eeniungatur A H, qua fiecent redam lineam G l in fun- 
dis G ,<s- C , d" fiecetur reda linea G B aqualis G C iungaturqi A B ,(jr i 
quolibet funde D m reda A G fiumfte ducatur in eedem flane ABC dua re- 
da linea D £ td" d F farallela lateribus A B , d" A C ; eruntque triangula 

A B C , 
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A B C ,6- D E F Jimili* , & fimi liter pefita : pafie* in fUno per B C ^ M K 
ducto , diumetris B C E F , fiant duo circuli B K C ^ E L F , qui fint ba- 
fes duorum conorum , quorum vertices fint A , dr D , dr in eorum fiufterficie- 
bus planum per H I ■, M K dultum efficiat fiectiones K H M y dr L X S : Dica 
eas efife quxfitas . Quoniam duo triangula A B C y D E F fimilia , df fimiliter 
pefita in eodem fiunt plano y panterqu); duo circuli bafium in vno plano exifiunt, 
ergo duo eoni A BCydrFsFF fimiles erunt > pojlea quia triangula A B C y 
Cr D E F fimilia fiunt , dx communis fiettionum diameter H X I aque inclina^ 
tur ad coinctdentes bafies M K y S L y & axi communi A D G aqutdifiat , df 
in angulis aqualibus intercipiunt G / communem portionem bafium triangulorum 
fimilium per axes ; igitur h^perboU KHMyf^LXS aquales fiunt , (ffi Jimi- 
les inter fie y earum figuris aqualia fiunt quadrata ex dupla intercepta G I 

deficripta. Secundi) quia ( propter parallelas A 0y & B C ) triangula H O A y 
dr A G C fimilia fiunt ; igitur quadratum A G ad quadratum G C y fieu ad re- 
cl angulum B G C eandem proportionem habebit yquam quadratum H 0 ad qua- 
dratum O A yfieu quam latus tranfiucrfium ad r ellum figura Z‘, fied vt nuadra- 
. tum A G ad rectangulum B G C y ita ejl latus tranfiuerfium ad rectum l/yperbo- 
les K H M \ igitur dua Ityperbola Z y & K H M y habent figurarum latera-* 
porportionalia ; fiuntq; pradteta figura aquales cum fint aquales quadratis ex du- 
plts ipsarum A O y dr intercepta G / : qua fiunt aquales in parallelogrammo G 
O y S" habent angulos a diametris , cy bafibus contenti , aquales inter fie : erunt 
hyperboU K H M , dr Z aquales, dl fitmiles inter fie:dx propterea fiectio L X Sy 
qua fimi lis , aqualis ojlenfia efl ipfi K H M y ertt quoque aqualis , ey fimi It $ 

eidem feettoni . Tertio , quia in duobus conis firnilibus , O" fimiliter pefitis 
circa communem axim A D G y fiuperficies nunquam conueniunt y propterea-* 
quod latera A B , & D E y a quibus generantur in tota reuolutione inter fic-* 

parallela 
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paralUU conferusntur \ igitur dtu fiifiones KHMt&LXSy exijlentes in-t 
eodem fUm fecatite du.is fuperfcies-, qttjt licet in infinitum producantur vhttjue 
feparau funt , erunt afjtnptottca , J^arto^ cjuia dua hjpcrboU H K M ■, & L 
X S funt aquales yf miles y crfmtliter pofita circa communem diametrum ,H X 
/, earum dtftantia femptr magis , ac magis diminuuntur > nunquam tamen mi~ adjjt, 
nores effici pojfunt tnteruallo duarum aqutdiji antium , Itjperbolas continentium . 

Et hoc erat propofitum. 

Data, hyperhola X duos conos f miles exhibere njt tdem planum in eis PROP. 
efficiat duas hyperbolas f miles , tequales dat<t , afymptotica fmt, 

^ ex <-vna parte /ibi ipfts ^viciniores Jiant interuallo minori quolibet da- 
to : ex altera 'verb parte ad [e ipfas propius accedant interuallo tamen^ 
maiore dato : oportet autem ad angulus ab afymptotis fe^ionis X con- 
tentus ftt acutus . 


Addir. 


Jn nuolibet 't no fat angulus d d O aqualis" angulo inclinationis diameiril 
t^r bafis hyperh l X dr per 0 d extenfo quolibet alio plano\ ducatur in eo rc~ 
Efa linea B d C perpendicularis adO A Gy& fumpto quolibet alio punEio b in 
reifa linea G 0 in plano per B G C 0 duEle , centris d , ^ b deferibantur duo 

G g circuli 
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rirnli C C O g, d- C tftft cmin^tmus m ctmmiuu f»n3t G rtB*U- 
tu£ C O iactturijiu didintttr L b S.^uidifit»s iffi B C : c vt Utms rtlium 
»d trtnfutrfum feHimis X , it* fi*t j»*dr*l»m C d *d j**dr*t*m d A s& 
rtm*iig/aili$r rfil* lint* A G, & A O, d*e*t*rqiu tx fuitBt P rtH* Ime* P 
Ji ftr*BeU iffi O A Hcurrexs G A i» N, *tq*< A,& N fient vertices dnerrnm 
eenrnm A B C , & N L J?_, & fetetur D d *qu*lis femifi petentis figurem 
feOienit X ; duetsurque fer punitum D plenum E It P equidsfietts plene cene- 
muui A C O per exes dulle , rjfciens in cenicis fuperficieius feltienes H t K,dr 
T V Ci Dite ees effe byperteles quefites, ^ueuiem frefter pereUeles AO , N 
p efi A G ed G 0,vt N C ed G P , & ed femifies ceufequentium , fiiUcet A G 
ede d, etque N G edCb frepertieneles erunt, ideeque A d, Nh erunt pe- 
reliele tdAdeddC, feu ed d C efi vt N ed h G , feu ed b efique 
d C ttiem perellele b ^ ,• erge plene A B C ,& N L ^fereUele funt , & 
euguli A d C , d Jg b ^S^equejes funt , ' etque triengule A d C , d 
fimtlie erunt inter fe-, ideeque circe eugulet equeies C , d S^^erit AC edcd, 
Vt N S^ed s,\s ,ded ceufequentium duples, feilieet A C edC B,esqi H 
ed frepertieneles erunt id frefteree trtengule A B C,dN t ^ limtlie 

erunt, d fimilsttr fefit*,d inter fe perellele; erge e fetent in duetus plenis A O 
G,d tt E F inter fe equidtfiesttAus feOienn dtesnetres l D , dv ^ perellelet 
teneri extbns Ad,d Hb,d tnttr fe i quert cenfiitnent cumfcBunuiefitui 

eeinei’ 
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t 0 iwcid<mihus mm^hUs dqudles I D H F zT & cnmif^s i> d >c^ a b ttil 
fMfsiUUs tMter fe c$HUmehunt tmptUs d^nsUs / i> d * ^ a b > eruMt^tu in* 
terccftd D d t ab d^n/tlts ( cum Jint User* dfffiu farsUieU^rsmmi i) b ^ _ 
if^itstr hjpcrhlc H I K-,&T F C difUMlcs funt tnter Je t & jimiles eurum 

inuris dquuh* funt t^usdruta tx dupltt intercepturum Z> d » ^ a b . Et cfuiu huuis. 
triun^uU A GOt N G P funt Jimiliu in eodem pUn$ yfunt^ue puriter duo eir^ 
culi luftom in vne pUno extenfi ,* igitur coni ABC, & N L Ji^Jtmiics funt i^m. f, 
tnter fe . Secundo quiu vt quudrutum A d ud rtS ungulum G dO , fem ud rt» Liuu» 
itungulum B dC itu cjl lutus trunfuerfum ud reifum feSfionis H 1 K,&/ ex 
conjtruUione ) in eudem proportione er ut lutus trunfuerfum ud rePlum ltyperho~ 
les X , uttfue unguli I D K , & A d 0 u^uules funt inter fe ( proptereu ejuod 
D I ,d A puruilelu funt , puriterque DK ,dO puruReU funt inter fe', eum 
communes feci tones Jint pluni bufs , ^ duorum plunorum uqutdtjluntinm K / 

H ,& 0 A G ): (jrerut ungulus incltnutionis dtumetri , (^ bujis hyperboU X u^ 
quults ungulo A d 0 i icitur diumetri fedionum X , tjr H l K ud fuus bufes 
uque tncUnuntur ,& huSebunt luter u eorundem figururumproportionuliui funtep, 
frudUiu figuru uquutes, cum Jint uquules quudruto ex duplu interceptu D dvt 
dtilum eft : igitur feSliones H 1 K , & X fmtles funt inter fe , cp uquuless 
ideoque reltquu feSio T V d, quu uquulis,& congruens ojlenfu ejl ipji H I K , {,^ii 
erit quoque fimilis, & uquults eidem hjperboU X, Tertio quontum plunu H t 
K , & G A 0 uquidiftuntiu funt , nunquum eonuenienti^ tdeo plunum H l K 
nunquum Utert A N G ulterius pluni occurret; fed fnperfcies conte u fe fe tun* 
tummodo tunguntin communi Utere A N G ,& ultbt perpetuo fepurutu incedunt; 
igitur duu feh tones HlK,&TVc in pluno E I K exijlentes , quu infinitb 
producuntur in fuperfieiebus conte is, nunquum fe fe mutuo fecunt; igitur fe3io~ 
nes ipfu ufymptotteu funt . ^yurto ducuntur rc^u lincu GE,Of,PR fun- 
gentes circulos tn extremttuttbuscommunts diumetri G P O, quu puruReU erunt 
inter fe ( cum perpendiculures Jint ud communem diumetrum G P 0)i pofieu^ 
producuntur plunu £G A, FOA,RPN tungentiu conos in luteribus G A , 

O A,& P N,(*p extenduntur quoufque fccent plunum conicu fed tonis HI Kin 
redis lineis ESM,TM,RS» Et quontum duo plunu uquidijiuntiu G A O, 
et E M F efficiunt in eodem pluno EGA, vtrumque conum contingente , duus 
rtdus lineus G A , E M uquidifuntes inter fe : puri rutione in pUno fungente 
EOA erunt redu lineu F M , et O A puruRelu inter fe : Jimili modo in pluno 
R P N erunt P N ,et R S inter fe uqutdtjluntes , cumque A O , et N P purul- 
Ulu ftnt , erunt quoque F M ,et R S inter fe uquidtjluntes ; funtque E M ,et 
M F ufymptoti continentes hyperbolen E I K puriterq\redu lineu E S,S R funt Maiirol. 
ujymptoti hyperboles T V quure duu hyperboU H l K, et T V z , Jimiles ei* Ijb- 3. de 
dem X , et uquulcs, & fimiltter pojitu, quurum duu usymptoti F M , R S uqui- 
dtjlumtes funt \ reliquu vero E M , & E S coincidunt ( eum exijlunt tn eodem ' ' 
pluno tungente E A ) ,dr ungulus ub eis coutendus £ M F, vel E S R eJl ucu- 
tus (^cum uquults fit ucfUO ungulo ub usymptotis fed tonis X contento , propter fi- 
militudine fedionu,vt ub ulqs ojlenfum ejF): poterit ergo duci rumns treuiffimus 
in fcdioncTVz udpurtes V C qut uquidiflus Jit redu ItneuV 1 vertices fedtonn 
eoniungentt: eritque illius breuiffimu portio inter ftdiones compruhenfudijluntiu 
omntu muximu;(^ proptereu interuulU fedionu udvtrufq\purtes muximu 
tiu fuceeffiue dtmtnuuntur,& ud purtes uqutdijluntiu usymptotoru F H,R S dtmi- 

G g a nuuntur 


I 
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immninr /jiiidtm ifid non c^cinatur minora iateruallo ipu faralkU tsjmptui 
ditant tntcr fi ; ex altera iero farte ferneniri fouji ad imernallnm minat 
gaolibet dato . Et hoc erat faciendum . 

PROP. Data hyperhola eadem X procedentis propofitionis defcrihere duos f- 
1+ Add. mdes anus , <TT idem planum in eis effaat duas hyperholas fimiles da- 
to fecltom , (juo asymptotico Jint , cx <viyaijue parte jiii tpfts 'via- 
mores jiant interual/o minori qiioliiet dato . 



In guolitet flano fiat angalns A AC aqualis angulo inclinationis diametri > 
t!r hajis hypcrbota data X , dr fer C d extenfi quolihet alio flano, ducatur hcj 
eo relta linea B A C ferfendteularis ad G A O ^ dr fumfto quolibet alto funUo 
b inrella linea B C in flano fer B G O extenfi ^ centris d , ^ b , defiribatur 
duo circuli tuter fi aquales GCO B,dr S ^ Lfefi ficantes in duobus fundis 
A , a : atq ivt Utus reffnm ad tranfuerfum fiCiionis data X , ita fiat quadratu 
G A ad quadratu A A, dr ducatur reltapnea A A^A/ farallela tfji B C , qua fiecet 
b N aquidiftante AAinNydrconiungantnrreaalinea A B , A C ,N L,N 
dr fiant A, dr N vertices duoru conoru A BC ,N L ^&in eoru fiferficiebus 
flanum McT aquidijlans f lanis A G O . dr H S P e§ciat fiaiones HI X , 
&r V C, quarum diametri D F I genita a triangulis ABC,& N L J^fer 
axes in eodem flano exijl entibus funt aquieUJlantes axibus conorum A A, H h, 
frofter flanorum aquidijlantiam-. Dico, eas efe Inferbolas quajitas. ^ontam 
( frofter aquidijlantiam offojitarum Irnearum) e/l ffatium A b faraUclogram- 
mum ; igitur conorum axes d , b aquales funt inter fi , dr aqui inclinan- 
tur ad communem reaam lineam BC^ frofter aquidijlantiam earundem-a 
yf d , Af b ) ; funtque aqualium circulorum radu d JS , d C, b A, b S^aqua- 
les inter fi ; i^tur trianguU A SC,NL ^milia funt inter fi , dr fimili- 

ter 


l 
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ter pofitd i» eodem plaMOlfuatqii^et/aM duo circuli bajium i/t vm plano extenjii 
igitur coni A B C N L ^Jimiles funt inter fe ; & quoniam , >vt latus Lcm.j?. 
tranfuerfum ad reclum feclionis datx X, ita ejl quadratum A d ad quadratum 
radij C A ita eJl Latus tranjuerfum ad re£fum feltionis H I K; par i ter que 
1 /t quadratum N h ad quadratu?n radq L b sta ejl latus tranfuerfum ad reSlu 
hyperhoU T V C \ Et quadrata axium ad quadrata radiorum bafeos eandem^ 
proportionem habet ideo latus tranfuerfum ad reilum fe£lionis H 1 K eandem 
proportionem habebit , quam latus tranfuerfum ad rectum alterius feirionts T 
y C., feu eandem , quam habet latus tranfuerfum adreElum data feilionis X; 
atque diametri IV D diameter fedionis X aque inclinantur ad bafes , vt 

di&um eft ,• igitur dux feaiones H 1 K,&T V c , nedum datx hjperbolx Xs 
fed etiam tnter fe f miles funt. Secundo quoniam dux peripherix circulor um^ * 

bafium circa communem diametrum B C ^/e fe mutuo fecant in duobus pun- 
itis Rt&:t,qux neceffario cadunt inter duas circulorum diametros G OyS P 
perpendiculares ad communem diametrum B C ^ igitur fuperficies conoruntj 
•vJciffim fe fetant femper inter duo triangula , per conorum axes AG O N 
S P y in reliquis autem locis feparatx funt ; planum •vero efficiens feiliones H I 
IC yT V c cadit no inter a.xes Ady&Nb ; igitur dux feiliones H I K,&T 
V c exijlcntes in duabus conicis fuperficiebus y non fe fetantibus y nunquam cen~ 
uenient , & asymptoticx erunt. Tertio quoniam reffa linea NAM per verti- 
ces conorum duda parallela ejl communi bafi B ^triangulorum per axes , & 
fteat diametrum communem DV l in M: ergo (f cuti ojlenfum eji in prop. lo. 
addit, huius ) erit punilum M centrum feSlionis H 1 Ky atq; centrum alterius 
feShonts T V C ; ergo dux feHiones H 1 Ky&T V c f miles funt inter /o » 
concentricx , &f militer pofttx circa communem diametrum DV 1 ; igitur fe- Propof. 9. 
Tlionum inter ualla femper magis , ac magis in infinitum' minuuntur , (jr repe- 
riri pofunt minora quolibet interuallo dato , Et hoc erat ojlendendum . '’“*“** 

SECTIO DECIMA 

Continens Propofit. XXVI. XXVII. 
cS: XXVIII. 

: . PROPOSITIO XXVI. 

I N cono refto , cuius triangulum per axim fit A B C reperi- 
re fedionem dats parabolx D E a:qualem, cuius axis E F, 

& erectum E G, 



Vt qua- 
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Vt quadritum A C ad C B in B A, 
ita ponatur E G ad B H : & educa- 
mus H I parallelam B C , & exten- 
datur per H I planum elcuatum liiper 
triangulum A B C ad angulos re^os 
efficiens in cono fe&ionem K H L . 

Dico cam xqualem clTcrciSioui DE. 

Quia quadratum A C ad C B in B 
A eft , vt E G ad B H > ergo poten- 
tes cdu^z ad axim H I in fcdiooe.» 

K H L poffiint applicata contenta ab 
abfeiffis illarum potentium , & ab E 
G ; quare E G erit cretum fe^ionis 
K H > & idem etiam e(l eredum fediionis.D E; ergo duo cre&i duarum 
fciliionum funt zquaiia , 3c proptcrca fediiones xquales funt C i- cad. ) 
Et dico , quod in cono ABC reperiri non poteft fedtio alia parabo- 
lica . cuius venex Iit Aiper A B , qux eidem D E Iit xqualis . Si enim., 
hoc ell poffibile , Iit axis illius Icdionis M N, qui quidem cadet in trian- 
gulo ABC; quia conus eft re£lus,& ereftum illius Iit M O ; atq; M 0 
ad M B erit , vt G E ad B H i ellque B H maior, quam B M; ergo MO 
*Ptop!i. quam G E : quare fediio , cuius axis eft M N non eft xqualis 

huius. Te^ioni D E > & tamen Aippolita liiit xqualis illi , quod eft ablurdum . 
Quare patet propolirum. 



a 


b 


PROPOSITIO XXVII. 


S it deinde hyperbole A B , cuius axis C D , inclinatus B a 
D , & erectus B E ; atque quadratum axis F G dati coni 
redi F H I ad quadratum G H iemidiametri bafis eius , non. 
habeat maiorem proportionem , quam habet figura , icilicet 
quam habet D B ad B E . 

Sit prius proportio eadem , & producamus I F ad K ; & ducamus K 
L fubtendentem angulum H F K , qux parallela Iit ipli F G , & xqualis 
exiftat ipli D B ; & per K L planum extendatur elcuatum ad angulos re- 
Sos fuper planum trianguli H F I , quod efficiet in fuperlicic conica fc- 
dionem hpperbolicam , cuius axis erit L M , & inclinatus K L. Et quia 
F G parallela eft K L , erit quadratum F G ad G 1 in G H , vt K L in- 
clinatus ad illius eredum , liuc vt D B ad B E j lada autem fuit K L x- , 
1 . huius. qualis D B ; ergo eredus inclinati K L xqualis eft B E; & propterea fe- b 
dio, cuius axis eft L M xqualis eft fedioni A B. Nec reperiri poterit 
in cono H F I alia jfedio hypcrbolica , cuius vertex Iit fuper H F , qu* 
xqualis Iit A B,- quia, fi reperiri polTct eflet illius axis in plano trianguli 
FI F I, & cius inclinatus, fubtendens angulum H F K xqualis clTet D B, 
nec tamen elfct K L , neque ipli xquidiftans ( eo quod , fi xquidiftaret 

ipli 


l 
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ipC K L. non cflct eidem xqualis.) Hii pofuis fi educatur ex F linea ipfi 
parallela cadet inter F G , F H , aut inter F I , F G ; fitauc F N ; igitur 1 j. lib. i. 
quadratum F N ad I N io N H eft, vt D B ad B Etquod efi abfurdum: 
quia quadratum F N maius efi , quam quadratum F G,&NHinNl 
minus eft , quam quadratum G H. 

Poftea haoeat quadrarum F G ad quadratum G H minorem propor- 
tionem quam habet D B ad B E t & circumferibomus circa triangulum^ 

H F I circulum ; & producamus F G quoufquc occurrat circuli circum- 
ft rentif in O ; ergo quadratum F G ad quadratum G H , nempe ad F G 
in G O habet minorem proportionem > quam D B ad B E ; & ponamus 
F G ad G P , vt D B ad B E j & per P ducamus P Q_parallcllam H I > 

& coniungamus F R , F Qj qui occurrant H 1 in S,N : quare D B ad 
B E eft , vt F G ad G P , qux eft , vt F N ad N Qj nempe vt quadra- 
tum F N ad F N in N CLacqualc ipfi I N in N Fi , atque vt quadra- 
tum FSadFSinSR, nempe vt quadratum FSadlSinSHi & edu- 
camus T V, K L , qui fubtendant duos angulos H F K , I F T , & fint 
paralleli ipfis F N. & F S , & iqualcs ipfi D B ; igitur duo plana perK 
L , T V cxtcnfa fuper triangulum Fi F I ad angulos rciftos elcuata , pro- 
ducunt in cono H F I feCtiones hypctbolicas , quarum axes L M . V X . 

& inclinati iprarum L K, T V, & finguli earum ad luos ereflos eandem 
proportionem habent , quam D B ad B E > & propterea figuri fedFionum 
iimiles funt , & iquales , idcoque fcdiones , quarum axes funt L M . V 
X funt iquales feitioni A B. 

Nec repetitur fc(ftio priter iam diflas , cuius vertex fit fuper aliquam 
duarum linearum H F, F I , & fit iqualis feftioni A B. Quia fi reperiri 
poifet, caderet eius axis in planum trianguli H F I , illiufque axi educa- 
tur parallela F Z 4 , qm non cadet fuper F R, neque fuper F Q_, critq! 
quadratum F Z ad I Z in Z Fi . quod eft iquale ipfi F Z in Z 4, nempe 
F Z ad Z 4 eandem proportionem haberet , qu.im D B ad B E ; fed D 
B ad B E eft 1 vt F G ad G P , nempe F Z ad Z ^ ; ergo proponio F Z 
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ad Z ^ & ad Z 4 cft cadcra; & propterca Z l> «qualis cft Z 4, quod eft 
abfurdum . 

Ponamus iam quadratum F G ad G H in G I maiorem proportioncin 
Iiabcrc , quam D B ad B E . Dico in cono H F I exhiberi non poiTe fc- 
itionem «qualem hypcrbola: A B. Si enim exhiberi poflet illius axi ali- 
qua parallela rcpcrirctur vt F N : & quadratum F N ad I N in N H ma- 
iorem proportionem habens, quam quadratum F G ad quadratum G H, 
erit vt D B ad B E ; qua: minor cft proportione quadrati F G ad qua- 
dratum G H : quod cft abfurdum. Non ergo reperitur in cono H F I fc- 
(ftio aequalis hypcrbola: A B. Ec hoc erat oftendendum. 


PROPOSITIO xxviir. 


S it iam fetflio elliptica AB, cuius axis tranfuerfus B D , 

crc(ilus illius B E , & circa coni triangulum H F I deferi- a 
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bamus circulum, & ex F ducamus lineam ad H I, occurrentem 
ipfi extra circulum in K, & occurrat circulo in L, itaut fit F K 
ad K L , vt D B ad B E ( & hoc eft facile , vti demonftraui- 
b mus in 55 >. ex 1. ) j & educamus in triangulo chordam M N 
C parallelam F K , & aqualem D B ; Aio quod planum tranfiens 
per M N eredum fuper triangulum coni producit in conoHFI 
fedionem ellipticam , xqualem fedioni A B . 

Quia D B tranfucrlus ad cius eredum B E eandem proportionem habe- 
bat , quam F K ad K L , nempe quam quadratum F K habet ad F K in_, 

K L , quod eft aquale ipfi I K in K H; cftquc vt M N parallela ipfi F K 
ad illius eredum; quare D B ad B E eandem proportionem habet, quam 
M N ad illius eredum ; & M N iqualis eft D B ; igitur figurte dua- 
rum fcdionum A B D , M O N P funt ajqualcs , & fimiles , Sc ideo 
dua; illx fediones funt xquales . Dico infuper , quod non repetitur in- 
^ cono H F I vlla alia fcdio elliptica , habens verticem fuper F I , cuius 
ax!s non atquidifier alicui duarum F L K ,qux a?qualis fit eidem B A D. 

Quia fi pombile clTct , oftcnderctur axis cius cadere in planum trianguli 
hIF I , quia fcdio eft elliptica , & aequalis fcdioni A B , vtiq^ cius axis ‘ 
occurret F I , F H , & aequalis eft D B ; cumque venex illius fit fuper F 
I , non cadet axis cius fuper M N , nec ipfi erit parallelus; & ideo, edu- 
da F Q_ parallela axi cius non cadet F Q^fuper F K , & fccabit arcum 
F H in R ; critque proportio axis illius fcdionis ad eius eredum, nempe 
quadratum F Q^ad I Q^in Q^H, quod eft xquale ipfi QFinQR,ne- 
pc vt F Q ad Q R , ita erit D B ad B E , qu® eandem proportionem ha- 
f het quam F K ad K L , & diuidendo permutandoq; F R maior fubtenfa 
ad minorem F L eandem proportionem habebit , quam R Qjnioor in- 
tercepta ad maiorem K L; quod eft abfurdum : non ergo reperitur in co- 
no H F I fcdio elliptica , verticem habens in F I , qu® fit ®qualis fe- 
dioni AB, pr®tcr luperius expofitam. Et hoc erat propofitum . 


Notse in Propofit. XXVI. 


E Rgo potentes cgrcdicntcs ex fc- 
dionc L H K ad axim H I pote- 
runt applicatum , quod continet ab- 
feiffum illius potentis cum G E; ergo 
G E eft credus fedionis L H ; & eft 
ctia credus fcdionis D E ; igitur duo 
applicata duarum fcdionu funt ®qua- 
lia , & ideo fcdio D E congruit fe- 
dioni K H L, & propterea xquales 
funt > &c. Ex eo quod efuadratum A C 
bxfn trUngdt per dxim comi re£ii ad 
raciamgHlum C B A t lateribus 

H h ton- 
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(tnlininm , hikct timtie rtt hH m^ijanm 
C E tJ H B, fifcieater lUchuilariijiitd 
1 1- Ub, I. (7 £ jit Utus reffnm tam ^srjhoU L H 
Prorof I ^ ’ 1"^ D E ; & idct erit ffnttU L 
hubu. H D E. Ne» iptnr aectjfe cjl, 

vt TtctuiguU f»k ekfiijii , (}• Utcritus 
reiiis AqmrtUbHs eJiendetHr d/jtteiU mter 
fe I & i»de elteUmr dquelius , cen- 
grutntie feltuHHm . Sjtefrepttr cef» it- 
U verb* i» Cedite Arebice irrefjiftj 
pHto. 

Et dico , tjuod non reperiatur iiij 
fcifiionc A B C alia feftio parabolica,- 
quia fi repcrirctiir , &c. ferbe , ia hec textu edJidi ex firie demoajlrt- 
tie»isfeeile eetligantur :Sed eaimeduerteudum ejl , ifued nedum ia ce»e re£te, 
fed ttt jueUbet eene fealtne juemedelibet per exim fetetur tnengule ABC, de- 
Jigneri petejl i» eiut fuperfitie perebele etiuelis deu D E . 

Datetur C P tentiagent tirtulum hijs inC , cr /» perebele D E datetur 
Ji.lib. J. E F ,dr tentiagent ■vertitelit , ^ue eentintat engalam F EG etfue- 

lem engule B C P tjitijue G E letat reUum diametri F E; ettjuevt tfaedretum 
C A ed reSengulam C B A , ite Jiet G E ed H B ,& per H extendetur ple- 
nam L H K eqaidijlent pleae per S C P duae. Dite feNtenem LH Kefie pe- 
rehelen ijaejitem. .^ie plene ejuidtjlentie L H K , & B C P effit iant iatir- 
tale befit relt et P C , L K inttr fe perelltlet , d- in plene ABC effitiunt re- 
Itet rr r, BC inter fe perellclet ; erge enguli BC P H l L etjaelet fani, 
fed in perebele D E dtemeter Jf F effit tt eam erdinetit ed tem epplieetit engalet 
Conu. 4 «. equelet F E C , ftilitet ei , tjui tam tangente vertieeli eenjlituit ,feu angule B C 
lib. I- P ! erge dneram feHienam LHK,& DE, diametri H I,& E F etjue fant 
intliaete edfuet beftt , eumque letat reflam perebele L H K ed H B ftt , vt 
quadratam C A ed reO engalam C B A ,feu vt G E ed H B \ igitur dae late- 
re relfefimiliamdtemetreram l H , tfr F E ed H B eandem prepertienem he- 
bent ; & tdee eqaeliefunt inter fe ; quare ftUienet ipfe eqaeUt, & tengrutn- 
ia.hmn.tc’ trant. ^ed erat efendendum . 

Multetiet in eedtm tene due perebele eqaelet Jabeentrerie dati pefdnt , 
vt Mjdergiut dtmenjlreuit . ^ 

Nota: in Propofit. XXVII. 

Einde fit hyperbole , yt A B , & axis illius C D , & inclinatus B a 
D , oc credus B E , ira vt non Ht proportio quadrati axisconi ad 
quadratum dimidij diametri illius bafix, vt quadratum F G ad quadratum 
C. H . maior , quam proportio figurat ft-dionis : &c. .Stnfnt huiat prepefi- 
iienit htt erit. In tene recte F H I , euiut trienqalum per exim H F t repe- 
rtre felttenem aqualem hyperbele date A B , eufnt trenfutrfut exit D B , d- 
letat rea ane B E. Opertet entem , vt quedretam F G exit dati reni ed qua- 
dratum redtj G H ctrettlt bejit nen hebeant meierem prepertienem , quem he- 
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hau Uter* ,/cilicei , j»im httt! D B *d S E . At ^nemcd* duci dt- 
icJi fihunf* E L qut t^jiulii fvndUU •Itiri f C , tjle»dtmr 

non reperkur in cono H F I alia feflio hypcrbolica fupcr F H , 3c 
xqualis A B, &c. Addidi vtri» </»* td h»i»s uxuu tHUpUuem futrt t/- 

dee*Mtur . .... ...... t r. 

Et educamus T V , K L , qu* fubtendant duos angulos L F K , I F 
T , & fint paraUcli ipfis F N , F S , & iqualcs D B , &c. ^emtd» 

Itm bK Seri ftfl mtdt efiendemus, Sumttur ixreas lixtt H t quodUbet 
tiuiSiim c inter f ,&H ; *tqne i fuSt c d»ett»r reBn Umet c d ptrtlUU 
tpftT N , 1 /el F S , qtt feeet fredmUionem tUerims Uteris 1 F im d ,& qttm 
ireperMmem btbet cdtdDfi, etmdem btbett CFtdF L,& fer f^mm 
L duetltr reOt L K ftrtUeU ifficd. MtmifeJItmefi e. d td LK etmdem fr»- 
ftrmmern btbtre , jmim c F td F L , fem qmim c d td B D i & idet K 
qttlii erit B D,<T fibtemdit tmgmltm L F K , ejlqae ftrtUeU ifjic d >Jem 
tffifN.velFS, Et bx ertt fteitmdmm . 
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Igicur duo plana tranfcuacia per K L , T V cleuata fuper trianguluntl d 
H F I ad angulos reilos producunt in cono H F I duas IC(3ioncs hypor- 
bolicas . quarum axes L M , V X , & inclinati ipfarum L K , V T , & 
finguli eorum ad fuos ercdlos funt , vt D B ad B E ,• ergo figura trium- 
fe^ionum fnnt fimiles > Si. xquales * & propterca dux fe£iiones • qua- 
rum axes funt L M , V X funt squales feflioni A B , &c. £x textu mttt- 
Jtft exfuip debent fnfemtemex •verbt , fient i» euttextn htietnr. 

Nm enim verum ejl , ejntd dnn tentnmmedi SyperkeU nqnnles eidem A B dnei 
ftffnnt in eenc refft H £ I, vertUet habentes in Utenbns H F , & F t ,fed 
qnatnsr inter fe xquaUs efie fefinnt ; nam fnfer latus F H duri ftjfunt dux 
hjferbele , quarum axes tranfierfi K L aquales fint iffi BD ,<jr aquidifian- 
tesfint reltis lineis. F N y &F S. J^ed fu allendetur . J^tniam re3a linea 
duSta ejl foralUla iffi H / erunt due arcus cireuli intercepti H / Jt 
aquales inter fe i & idee dut anguli ad peripheriam H F ^<<r l F R aquales 
erunt inter fe ipajita autem fuit K L aquaUs , & paralleU ipfi F N i igitur 
dua anguli alterni F L F ,e!r H F N aquales funt inter fe: pari raeienei quia 
reliqua K L dsUta ejl parallela ipfi F S , erit angulus externus S F I aqualis 
^ ^ f"'" .t ^ E: cJ- idea dua trianguU LF K 

habent angulum F , cammunem , ^ duas angalas in finguli s triangulis Kyt^ 

L aquaUs ; igitur funt aquiangula , & fimtlu ,&,vt antea duJum efi, fieri 
aud reitd lintM A L dqttdUs eidem Z) A » inter fe : fi icitur per duMS 
reUas lineas K L ducantur pUna perpendicularia adplanum trianguli per axim 
H F l , efieientur in eanareUa dua hyperbale , quarum bini axes tranjnerfi K L 
funt aquaUs ; & quia, prapter parallelas H I , .^R,efi F N ad N .Qjeu qua- 
dratum F N ad reaangulnm F N .^vt F S ad S R feuvt quadratum F S ad 
reffangum F S Rifed reS angulum H N t aquaU efi reSanguU F N J?, tf 
reffangulum H S I aquaU efi reaanguU F S R ; erga quadratum F N ad re- 
a angulum H N l eandem praptrtitnem habet , quam quadratum F S ad reai- 
gulum HS l , eftque Utns tranfnerfum K L ad fuum Utus reaum , vt quadra- 
tum F N ad reaangulnm H N I , par iterque latut tranfnerfum K L alterius 
feaitnis ad fuum latus reeJum efi vt quadratum F S ad reaangulnm H S I; 

igitur 
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igitur duo *quslia Utera tranfurrfa K L ad pta latera reffa eandem proportio- 
nem habent ,(jr ideo huiufmodi latera re£la aqualia funt inter fe i ideoque dua 
hyperbole genita , habentes vertices in eodem Utere F H, aquales funt inter /Cy 
quas vocat Mydorgius Jubcontrarias . Simili modo dua alia hyperbole inter y? , 
^ prioribus aquales in eodem cono duci pofunt , vertices habentes in Utere 
FI. 

Nec reperitur tertia , cuius vertex fit /uper aliqua duarum linearum^ 
H F , F I , & fit xquaJis fe<^ioni A B , quia, &c. Immutaui parttcuUm , 
qua propofitiontm reddebat falfamy id quod colligitur ex conflruilione^ ^ progref» 
demonf rationis: Qualibet enim alia fe^io ,prater quatuor ajpgnatas , habebit 
axem aquidijlantem alicui re£la vt F Z ^ qua cadit inter FNt&FSi& 
hac oflendetur inxqualts pradiilis feliionibus , & ipfi A B . 

Deinde ponamus quadratum F G ad GH maius , quam D B ad B E . 
Dico, non reperiri in cono H F IfciSioncm xqualem leflioni A B: nam, 
fi reperirctur , efliet vel xqualis parallela fuo axi , & erit quadratum N 
F ad I N in N H , &c. Legendum efe vt in textu dixi conflat ex progrejfa 
totius propofltionis . lam facili negotio demonflratto perfici pottft , nam axis F 
G minor efl quam F N , qua fubtendit angulum reSlum G , quadratum vero 
G H femifliHS totius H l maius eft re£l angulo I N H ■,fub inaqualibus fegmen- 
tis contentum i propterea quadratum F N ad reil angulum I N H*pnaiorem pro- 
portionem habebit , quam quadratum G F ad quadratum C H : efique D B ad 
B E yVt quadratum F N ad reUangulum 1 N H ; propterea quod F N paral- 
lela efl axi illius feilionis , qua pofita fuit aqualis AB; igitur D B ad B E 
maiorem proportionem habet , quam quadratum F G ad quadratum G H; quod 
efl contra hypothefln ; habebat enim quadratum F G ad quadratum G H maio- 
rem proportionem , quam D B ad B E. Non ergo reperitur in cono j &c. 




■>' 


Sicuti in procedenti propofltione fallum efl , nedum in cono reEio , fed etiam, 
in quohbet cono fcaleno ^quomodolibet per axtm feclio a triangulo H F 1 deter- 
minari pofiiet, quando, & quomodo in eodefignari pojfet feitio aqualis data hy- 
perbole A B. Miiod «Ip ftElum eft. 


Nota 
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Nots in Propofit. XXVIII. 

D EintIe (it Ici^io elliptica , vt A B ■ & axis eius cranfuerfus B D > 
creiKus illius B E ; & (it triagulum coni H F I , & circumducamus 
Circa illum circulum , & educamus ex F lineam F L K occurrentem ipli 
extra circulum in K & occurrat circulo in L ita vc fit F K ad K L t vt 
D fi ad B. E i & eft iacilc ( vti demuafirauimus ia ac t. J , &c. 



Stiijlu fr$ft/ltit»ii hif frit, tm nm rt36,t»iiu trititpibimftT txim H T t 
referire fe3t»nem tijiuUm Jeu 'etlifji AS, exitu txis trutjiurjiu D B td" 
Ut tu reSxm B E. t» ett^rmSine ffjiet dmti tleiet reffx lute* F L K extr* 
eircxlum, d triexgx/itm *d vtrxfqtte ftrtet , xliu cnjlrunie xex ejfet ferfeRx. 

Lemmt veri , qxeJ reft[»ijfe , tUcit Artitext txterfret i» 1 . btrf , *i hu 
feqxemti forftm dtturfxm nue erit . 

L E M M 

S Ecetur Ituus F I in S ,njt ftt F I 
ad I S m eadem ratione , qudm-> 
habet axis tranfuerfiu D V ad latus re- 
[ium ‘B ducatur S L xifuidiftam 
trianguli haft H J, t}u<e feeet circulum ex 
'Vtraijue farte in L coniun^antur 
Ba linea F L , frodueanturijue quofcjui 
fecent bafim H l in punBis A'. 

J^tnixm intrixitgiilo FI K ducitur reOa 
liueu S L xquidijluut btfi / K , erit F t td 

erit 


A X. 
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is,vt F KtdKL:fid trtt D B td B E, t/t F 1 I Si igitur F K Md K L 
ttndem wiftrtitHem hthtl)ii ; qiuuK J) B td D E . 
b Et educamus in triangulo chordam M N parallelam K F , & iqualcm 
D B , &c. Nn int ,fid dufUx rtCU Imt* M N dtui fattfl ftirtlUltcuiUbtt 
dxAriim F A' , /jha mterius fuiiaidtt Angulum vtrticis F triAxguli H F l fer 
Axim duCli . Et ftteft elium effei M N a^uaUs iffiDB.vt in exftjitiaiu 
cedentis freftjltienis ejlenfum eft . ' 

C Itaque planum, tranfiens per M N, producit in cono H F I feSionem 
ellipticam atqualem feftioni A B j quia , &c. Addidi verbu , quA in textn 
. deJsderAntur , vt fenfus ferfiUus Jit . 

d Ergo dui illi fediones funt zquales , &c. Ceneifi debet feSit N o M 
r , duplex , quiA nimirum duAjiaitnts fub cemrArin , uquAles funt , -vt fuci- 
le eum Mjdergiu tftendi fttefi. 

e Et dico , quod non reperiatur in cono H F I fc^io elliptica , habens 
venicem fuper F I ; quia fi polEbilc elTct, &c. Textus vulde earruftusex- 
ftfitt mede rtjlitut debere cenJUt ex frtgreffu denunJlrASienis . 

I Et diuidendo F R maior ad minorem R Q^eft vt F L minor ad maio- 
rem K L , &c. SuffleneU fuerunt fArticuU ulsqutad tcUendAm equiuteeuit- 
nem. 


SECTIO VNDECIMA 

Continens Propofit. XXIX. XXX. 

& XXXI. 


PROPOSITIO XXIX. 

D Ato cono refto ABC, conum exhibere ei fimilem , qui 
datam fedHonem D E F contineat , cuius axis £ G , & 


eretSus E H; fitque prius fccdo parabole. 

Super E G educatur planum ad fciilionera D 
E F ad angulos redios elcuatum , in quo duca- 
tur E I K , quz contineat cum E G angulum., 
o zqualem ipfi angulo C ; Sc ponamus E H ad E 
K , vt A C ad C B , & laciamus lupcr E K tri- 
angulum E L K fimile triangulo A fi C, vt an- 
gulus verticalis L arqualis fit angulo B . Facia- 
mus etiam conum , cuius vertex fit L , ciufque 
bafis circidus , cuius diameter fit E K , qui fit 
clcuatusfiipcr triangulum E L K ad angulos re- 
^os : erit igitur angulus E K L zqualis ipfi C, 
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fcii angulus K E G fa<9as fuit etiam eid€ aequa- 
lis i igitur L K , quod cft latus trianguli per a- 
xim coni tranfeuntis , parallelum erit ipfi E G: 

& propterei planum , in quo eft lic^io D E F 
producit in cono feflionem parabolicam ; & 
quia A e ad e B eft , vt H E ad E K, ic rt K 
K ad K L; igitur H E ad E L qux cft atqoaKs 
ipli K L ) eandem proporionem ha6ct , qnam 
quadratum E K ad qnadratnm K L , nemw ad 
K I. in L E : quaproptor H E cft creCtus fcaio- 
tns prouenientis in cono, fcd cft etiam ereftus 
fefttonis DEE) igitur DEE exiftit in fupctfi- 
cie coni , cuius vertex cft L , qui limilis eft co- 
no A B e : eo quod triangulum ABC (imi- 
Ic cft triangulo E L K. Dico etiam , quod feftio D E F contineri non^ 
poteft ab aliquo alio cono , fimili cono ABC, cuhis vertex (it ex cadS 
parte fc^lionis pr«ter conum iam exhibitum . Nam ( (5 pofTibile cft ) fit 
conus habens verticem M , te triangulum eius ereftum fit fuper planum 
Ceiftionis D E F , & communis feCtio illius, & coni (eftionis erit axis eius; 
cftquc E G illius axis i ergo h.rc cft abCciOio communis eorundem pla- 
norum ; fed cft E G abfcilfio communis plani fciftionis , & plani trianguli 
K E L , fuper quod cft etiam ereflum ; igitur duo triangula E L K , E M 
I funt in eodem plano , & angulus L xqualis cft M f propter fimilitudinc 
duorum conorum); ergo E M cft indirectum ipfi E L , & cduCia E K ad 
I fcClio D E F continebitur in cono, cuius vertex cft M : fi autem pona- 
mus proponionem linez alicuius ad E M , eandem qutim habet quadra- 
tum £ I ad I M in M E , linea illa cfTet creiftus feCtionis D E F ; fcd H 
E erat creCius feCtionis D E F ; igitur H E cft illa linea , hzc autem ad 
E L eandem proportionem habebat , quam quadratum E K ad K L in.. 
L E > ergo quadratum E K ad K 1. in L £ eandem proportionem habet, 
quam quadratu E I ad I M in M E ; igitur H E ad E M , & ad E L ean- 
dem proportionem habet ; quod eft abfurdum . Non ergo in aliquo alio 
Cono feCtio contineri poteft , vt diximus . Et hoc erat propolituin . 


PROPOSITIO XXX. 


S I fcflio hyperbolica D E F, cuius axis E G inclinatus E H, Stereflus 
EI ("oportet autem, vt quadratum axis BQ conirrCti ad quadratfi fc- 
midiametri bafis illius A Q non maiorf proportione habeat,qudm habent fi- 
gurx latera). Et habeat prius eandem proportione, quam H E ad E I , & 
producamus A B ad M , dt fuper H E in plano crefto ad feCiionc D E F 
dcicribamus fegmentu circuli £ L H, quod capiat angulum squalem an- 
gulo M B e, & bifariam fccemus arcum E O H in O, & educamus per- 
pendicularem O N fuper H E ; & producamus illam , quoufquc occur- 
rat 
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ra( circumfcrcmix in L > & iungamus E L , & L H , qux occurrat in K 
perpendiculari ex pun^o E Aipcr lineam E H . Ec quia E K parallela dl 
L O erit angulus K zqualis H L O , qui cll frmiSis anguli H L E, & hic 
ell zqualis duobus angulis K, K £ L > igitur Aint zqualesj quare K L E 
eft zquicrus, & angulus K L E zqualis ell A B C; quia angulus H L E 
C atqualis cft M B C t quapropter K L E limile eil A B C , quia zqualia^ 
crura etiam habet ! Si autem ponamus K L E triangulum coni , cuius 
vertex L , & planum illius trianguli eredum ad planum D E F ; vtiquo 
planum fedionis producit in cono hyperbolen , cuius axis E G , inclina- 
tus E Hi eo quod Ii educamus L P . B Q_ perpendiculares in duobus 
triangulis , habebit quadratum B Q_ad C Qjn Q_A ( quod eft vt H E 
ad E I ; eandem proportionem , quam quadratum L P ad P K in P E : 
quare potentes xdudz in illa fcdione ad axim E G , poterunt compa- 
rata, applicata ad E I eredum! fed potentes, cdudz in fedione D E F, '' 
polTunt quoque illa applicata ; ergo fcdio D E F zqualis cB ledioni , 
proucnienti in cono , cuius vertex eB L , & cxiBit in eodem plano , ha- 
oetque eundem axim : quare conus , cuius vertex L continet rectionem n-itn 
D E F , & eB fimilis cono ABC. 

Dico rurfus , quod nullus alius conus fimilis cono ABC, cuius ver- 
tex fit in ea parte , in qua eB L , prarter iam didum , continebit hanc 
({ eandem Tedionem. Si enim hoc verum non eB , contineat illam alius 
conus fimilis cono ABC, cuius vertex R in plano L E G i atque latera 
illius fint E R , R T . Quia angulus E R T zqualis eB E L K , & eorum 
confequentes zquales inter fe in eodem circuli fegmento E L H cxiBcnt, 
eo quod T R produBa occurrit axi tranfuerfo E H in H , & iungamus R 
O, & ex E educamus E T, quz fit parallela coniundz redz linez O Ri 
vnde angulus O R H zqualis eB O R E ) propter zqualitatcm arcuum^ 
tuorum, & funt zquales duobus angulis R T E , R E T , ergo E R T eB 
zquicrus , & angulus THE zqualis eB A B C ; educatur iam H S pa- 
rallela H E , tunc quadratum H S ad T S in S E eandem proportionem., 
habebit , quam E H inclinatus fedionis D E F ad £ I eredum illius i eo 
quod fcdionem D £ F continet conus , cuius vertex cB R i Icd H H ad 
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E I eandem propottionS habet , quam quadratum B Qjd C Qjn Q A ; 
eftq: C Qjcqualis Q^A.atq; T S xqualis S E,& T S ad S E eandepro- C 
portione habet , qua T R ad R H , feu quam E V ad V H ■ igitur E V zqua- 
liseft VHiquod cilabfurdum ! propterea quo L O diameter, qux ad illi 
perpendicularis eft , bifariam fccat cam in N . Oftenfum igitur cft , non repe, 
riri conum alium continentem fcAionem D E F , prxtcr fuperius expoli- 
tum. Tandem fupponamus, quadratum B Qad quadratum Q.A habere . 
minorem proportionem , quam E H ad E I . Patet quadratum L P , ne- f 
pe N E , leu O N in N L ad quadratum E P , nempe ad quadratum N 
L . fcilicet O N ad N L habere minorem proportionem , quam H E ad 
E I : ponamus iam O N ad N X , vt H E ad E I , & per X ducamus R 
X Y parallelam H E , & iungamus E R , O R , & H R producatur ad T 
quoufquc fecet E T parallelam ipli O R . Oftendetur ( quemadmodum.^ g 
(upra didum eft ; quod E T R, B A C funt ifofcelia, & fimilia. Et quia 
E H ad E I cft vt O N ad N X ; nempe vt O V ad V R , nempe vt O V 
in V R , quod eft xquale ipli E V in V H ad quadratum V R ; hxc au- 
tem proponio componitur ex E V , nempe S R ad V R , nempe ad E S, 

& ex proportione V H ad V R , nempe S R ad S T , ex quibus compo- 
nitur proportio quadrati R S ad S T in S E ; igitur quadratum R S ad E 
S in S T cande propqrtiopcm habet , quam H E ad E I ; & propterea.. 

{ )lanum fctftionis D E F in cono , cuius vertex cft R , & illius trianguli 
atera R E , R T, producit fcaionem hyperbolicam , cuius inclinatus cft 
E H,&crcaus E liquare conus cuius vertex cft R, continet feaione D E 
F , ncc non continet illam alius conus , huic cono limiJis , cuius vertex 
cft Y ; & hi duo coni funt limiles cono A B C , ncc continet illam ter- 
tius alius conus , qui limilis Iit cono ABC, nam (& hoc licri polTibilc 
eft ) contineat iUam alius conus , cuius vertex Z , & puiuaum vertici* 
illius incidet in arcum E L H , & iungamus O Z , qua: fecet H E in r : h 

Inde 
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Inde dcmonftrabitur , quod H E ad E I habebit neceiTario eandem pro- 
portionem , quam O ^ ad e Z ; quod eft abfurdum,quia haberet eandem 
proportionem , quam O N ad N X . Quapropter non continet iJlam ter- 
tius alius conus iimilis cono ABC. 

Supponamus iam , quadratum B Q^ad quadratum Q.A maiorem pro- 
portionem habere , quam H E ad E I . Dico , exhiberi non poffc conum 
iimilem cono ABC, qui contineat fcdlioncm D E F . Alioquin conti- 
neat illam conus , cuius vertex eft R , & demonftrabitur , quod O V ad 
V R fit , vt H E ad EI, qua: habet minorem proportionem, quam qua- 
dratum B Q_ad quadratum Q A , qua: oftenfa eU eadem , quam O N ad 
N L ; ergo O V ad V R ; nempe O N ad N X minorem , proportionem 
habet , quameade O N ad N L , quod eft abfurdum. Non igitur conti- 
nebit feftionem D E F conus fimilis cono ABC. Vt propofitu lucrat. 




a 


PROPOSITIO XXXI. 

S it tandem fctftio elliptica ABC, ciufquc tranfuerfus axis A C , & 
crcdlus A D , & in plano perpcndicularitcr ere^lo ad feftionis pla- 
num A B C , fiat fuper A C fegraentum circuli , quod capiat anguliuoJ 



*qualcm angulo F, eumque bifariam diuid^us in H,& Lcm.io. 

C H , & ex H educamus H I , qua: fccct circulum huius, 

tenfx extra circulum in I ; fitque H I ad I K , vt A C ad AD : & c- 
ducamus H L M eafdcm conditiones habens 5 & lungamus C K , A K , 
ducaturque K N paraUela A C . & A N parallela H I , qux fccct K C 
^ in O . (?uia H I in I K r quod eft arquale ipfi C I m A I ®d quadratum 
I K J eft vt A C cd A D i de proportio C I m A I ad quadratum I K 
componitur cx rntionc C I nd I K f ncutpo K N ad N 0( 
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tudincm duorum triangulorum) , & cx ratione A I, nempe K N ad I K, 
nempe ad A N propter parallelas ) , & ex his duabus proportionibus 
componitur proportio quadrati K N ad A N in NO; ergo quadratum- 
K N ad A N in N O eandem proportionem habet , qu.im A C tranfuer- 
fus ad A D crcAum ; igitur planum , in quo eft fc(aio A B C , in cono 
jj. &u. vertex eft K , & bafis circulus , cuius diameter A O producit fe- 
iib. I. (ftionem ellipticam , cuius tranfuerfus eft A C > & credus A D : quaro 
Defin. 9 . fc(ftioncm B A C continet ; & quia angulus H K C , nempe A O K a:- ^ 
qualis eft H A C , & angulus C H A xqualis eft C K A, remanet angu- 
lus H C A a-qualis O A K ; eritque H C A , quod fimile eft F E G, fi- 
Dcfin 8 quoque O K A ; quapropter O K A ifolcelcum , & limile eft ipfi 
Imus. ■ F H ^ 5 igitur conus , cuius vertex eft K , fimilis eft dato cono F E G , 

& quidem continet fc<5lioncm A B C , vti diximus . Similiter quoquo 
, oftendemus , quod eandem fcclionem continebit alius conus , cuius ver- 
tex eft L , fi educantur A L , L C. Et alius conus , prajter hos duos , 
iuxta hanc hypothefin non continebit illam : Alioquin contineat illam— J 
alius conus , cuius vertex fit Q_, & triangulum A Q,P : & oftendetur , ^ 
quemadmodum fupra diiftum eft, quod communis fedtio plani, per axim 
illius coni duili , credi ad planum fedionis A B C , & plani fcdionis 
eft A C , & quod pundum verticis illius coni fit in circumferentia fcg- 
menti A H C , & fit ducamus per H Q__redam H R , & iungamus 
C Cti A Q , & educamus A S parallelam H Q_R , 8c Q.S parallelam A 
C , erit QJl P triangulu n illius coni , & eft ifolcelcum, erit quadratum 
Q^S ad A S in S P , vt C R in R A ; quod eft aiqualc ipfi H R in R O 
' ad quadratum R nempe H R ad R Q,- ergo H R ad R Qjrft,vt A C e 
ad A D , qua: eft , vt H I ad I K ; ergo diuidendo perrautandoq; H K 
maior ad H Q^minorem , eandem proportionem habebit, quam K I mi- 
nor ad R maiorem : 8c hoc eft ablurdumi Non ergo reperiri poteft 
tertius conus , continens fcdionem B A C. Et hoc erat oftendendum. 

Note 
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Notae in Propofit. XXIX. 



l P T faciamus fuper E K triangulum fimilc triangulo ABC, &c, Ni- 

Xi mirum , fi4t MngiiiHS K E L mjmUs viptU A , & MMguUu L /dt dqudUs 

MMgMid B • 

> Ergo L K , qux cft latus trianguli cranfeuntis per axim E G parallela 
c(l £ G , &c. Le^i debet , ^t in textu videre efi . Hte Cdufidt ex e$njlru3i>- 
ne ; nem due dnguli dlterni G E K L K E euiudUs furU eidem unguU C , 

' Et propterca planum , in quo cft fe^io D H 
F producit in cono fe<ftioacmparabolicam,&c. 
t^Mnidm fUnum circuli , cuius dtemeter E K 
ferpemdicuUre efi ud fUnum triunguli LEE: igi- 
tur fi ducdtur fUnum NEO uquidifidus circule E 
K fecdus flduum D £ F in reSld linee D G Ftcrit 
quoque circulus ^ & fcrpendiculdris dd plenum trii- 
gul/ per dxim L E Ki fed ex confiruSlionc pldnum 
DEE perpendicuUre quoque erdt ud idem triun* 
gulum per dxim E L E; igitur D F communis fedio 
eorundem plenorum perpendiculeris quoque erit ed 
idem plenum L N Ot CE eficiet engnUs reiJos cum 
diemetro circuli N 0t & eum E G, que in eode ple- 
no exiHuntt(^cuiS$conueniMntinpHniloG;fuHtq\EG ^ &L0 pereBcle: igitur 11 . lib.j. 
plenum fcNionis D E F producit necejferib in ceno LN 0 produ3o pereboUm . 

Igitur H E ad E L , qux cft arqualis ipft L K camdem proportionem^ 
habet , quam quadratum E K ad quadratum K L , &c. ^oniam conus 
LEE fimilis efi cono reEfo ABC erit quoque reQus : d* propteree duo Utere 
trienguli per exim E Ly & L E equelie erunt infer fe»& ideo E E ed K Lt 
etque ed E L eendem proportionem hebebit , 

£t dico , quod fc«ftio DBF non reperitur in alio cono Hmili cono A 
B C , cuius vertex fit ex parte plani fc^ionis prarter hunc conum , &c. 

Jdefi, Nullus dlius conus re Ilus continebit eendem pereboUm D E F , qui fit 
fimilis cono A B C vertex E perebole uoegis , eut minus recedet e vertice 
coni , quem E L . 

Ergo E M cft indiredum ipfi E L , &c. Z) G befis fe^ionis conice 
perpendiculeris efie debet ed G 0 y & ed G E y& ideo ed triengulum per exim 
vtriufque coni relli L EKy&MEI\& conueniant pUne eorundem trien- 
gulorum in E G exi conice fictionis geniti eb eis ; ergo di^e trienguU in eo- 
dem pleno txifiuut per reNes E G y(i‘G 0 duclo ; & in vtroque cono trinngu- 
lorum per exes Utere L E y tir MI perede U fiunt eidem exi E G pereboles : 
ergo L E yM I perelleU fiunt inter fi , & enguli Ly&M equeles fiunt pro- 
pter fimilitudinem tnengulorum per exes in conis fimilsbus : igitur L Ey^ M 
E funt quoq; perelleU , & conueniunt in E vertice perebolcsi ergo in dsrellum 
fiunt confiitute , 
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I Ta vt non fit proportio quadrati axis coni , B C^d quadratum fcnai- ^ 
diametri baCs illius vt C Q minor proportione liguri Icdionis , &c. 
Rnrfus datus Jit coms rtSius A BC y cuius axis B ^Jemidiamettr circuli ba~ 



fis fit C exhiberi debet alius coms fimilis dato , qui datam hjferboUn D £ 

F contineat ; oportet autem , vt quadratum axis coni B S^d quadratum femi- 
diametri illim non babeat maiorem proportionem , quam habet axis tran- 
fuerfus H E ad latus relfum EI. 

Et producamus L H ad E I occurret inK perpendiculari redii ad pun- 
dlum E line;i H > &c. idejl Ji ducatur reSla linea E K in plano circuli H L E 
perpendicularis ad H E y /eu parallela ipji L N coniunlta recla Unca H L feca- 
bit reliquam aquidijlantium E K in K. 

Quapropter K L E fimile cft A B C , quia iquicrus etiam cft : fi au- 
tem ponamus K L E triangulum coni , cuius vertex L > & planum trian- 
guli illius eredlum ad planum D E F; vtique planum, quod cft in fcdionc 
producit in cono fcdlione hyperbolica , cuius axis E G,& inclinatus E H, 
Sc.C.^ty>niamin duobus triangulis A S C, E L K funt anguU verticales B,dr 

L aquales inter fe , c7t externi M B C y & H L E aquales falli fnt; angulus H 

L N aqualis Jit interno , & oppojito K , cb" angulus NLE aquaUs tjl alterno angulo 
L E K propter paralUlas N Ly E Ky & quilibet eoru ejl medietas externi anguU 
HL Ef ergo angulus /C aquaUs erit angulo LEKyd' trianguli LEK erit ifofceliu , 
fed triangulum ABC per axim coni re£li dullum eJl quoque ijojcelium ; igitur 
duo anguli fupra bajim A , dr C aquales funt inter fe ; erant autem prius ver- 
ticales anguh By& L aquales ; igitur triangula A BC,(^ E L K aquiaugula , 
& fimilia funt. Ducatur pojlea re£ta linea L P perpendicularis ad bafim E Ky 
qua tam fecabit bifariam in P , & ducatur planum per E K perpendiculare ad 
planum E L K y<^ in eo diametro E K fiat circulus , qui fit bafis coni , cuius 
vertex L , & ducatur planum F D Z. aquidijlans plano circuli E K ; excietur 

alius 
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alius circulus F D a perpendicularis ad planum trianguli per axim L E K ierat 
autem ex conflrnilione planum hyperboles D E F perpendiculare ad idem planum 
per axim E L K; igitur duorum planorum communis fe£HOy eyua fit F C D per- 
pendicularis quoque erit ad planum trianguli L E K : & ideo efficiet angulos F 
C Ei & F G z. reitos ■, & G E H produila fuhtendit angulum externum trian- 
guli conici E L K i quapropter planum D E F efficiet in cono E L K hyperbolen ^ 
cuius axis tranfuer/us erit H E , 

J Alias continear illam alius conus fimilis cono ABC, fitque vcrtcx 
cius R in plano L E G , & duo latera trianguli illius fint E R, T R; ergo 
angulus E R T arqualis cft E L K , & eft in circumferentia arcus E L H; 
ergo T R fi producatur , occurret H : &c. Senfius huius textus corrupti ta- 
lis efi: Si enim fieri potejl , vt aliquis alius conus y vt E RT ^ qui fimilis fit 
cono A B C i vel E L K y contineat eandem hyperbolam D E F y & conorum-» 
vertices Ry(jrL ad eafdem partes tendant , erunt duo plana triangulorum per 
axes conorum du6fa perpendicularia ad planum feilionis D E F; alias E G non 
e fiet axis hyperbole D E F y Et quia coni fupponuntur fitmilts erunt quoquc-t 
triangula per axes E L Ky&E RT fimilia inter fe; &ideo anguli verticales E cx Dcf.S. 
LKydr E RT aquales inter fe erunt yatquefubfequentes anguli E L H y & E R 
H aquales quoque inter fe erunt , & fubtendunt commune latus tranfiterfum H 
E ; igitur duo anguli E LH y& E R H tn eodem circuli figmento confifiunt. 

Textus igitur corrigi debebat vt diiiumefi . 

Q Atque T S xqualis cft ipfi E , & T S ad S E cft , vt T R ad R H, qua? 
cft vt E V ad V N ; ergo E V xoualis cft V H , &c. Jn duobus triangulis 
ifofcelfi inter fe fimilibus A BC y & E RT ab aqualibus angulis verticalibus 
A BC y & E RT ducuntur reSix linea B R S fiec antes bafes in S : 

eftque quadratum R S ad redangalum E S T y vt quadratum B ^d reilangu- 
lum A .^C, & fecatur A C bifariam tn ^ oftendendum efi ET in duas par- 
tes aquales in S quoque ficari . Si enim hoc verum non efi £ T in alto punSio 
bifariam dtuidetur vt tn b iungaturque R 
b . Sjl^tiiam a verticibus triangulorum-j 
A B C y & R ET ifofcelium ducuntur re- 
pla linea sJl^yRh diuidentes bafes bifa- 
riam tn ^y b , ergo anguli ad ^ & b 
funt rePfi , & erant anguli A y& E aquales 
( propter fimilitudinem eorundem triangu- 
lorum') igitur triangula A B £ /f b 

fimilia funty ideoq\ B £fad >^^A erit vt Rh 

adh E y& quadratu B ,^ad quadratum erit vt quadratu R b ad quadratu 

b £ ; erat autem quadratum R S ad reEl angulum E ST vt quadratum B ^^d 
quadratum ,^j4y ergo quadratum R\> ad quadratum b £ eandem proportionem 
habet , quam quadratum R S ad re^ angulum EST; efique quadratum R b 
minus quadrato R S(cum perpendicularis R b minor fit quam RS)quare qua- 
dratum exb E fimiffe lotius E T minus erit rePf angulo EST fub figmentis 
inaqualibus eiusdem E T contento ; quod efi abfiurdum : quare necejfario E T 
bifariam fecatur in S. Pofiea propter parallela R S y& H E yVt T S ad S E 
ita erit T R ad R H \ & propter parallelas RV y& ET erit EV adV HyVt 
T R ad R H i fiu T S ad S E : ofienfa autem fuit T S aquahs S E ; igitur B 

V aqua- 
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y ttjHalis eJiV H i quod ejl ahfurdum. 

Patet quadratum L P nempe N E,fcu O N in N L ad quadratura E P, 
nempe ad quadratum N L , fcilicet O N ad N L habere minorem pro- 
portionem , quam H E ad E I: ponamus iam O N ad Z X , vt H E ad E 
I ; & per X ducamus X R , & iungamus E R , &c. Suppofiu conftru£Hon* 
frieris cufus, quando conus reatus E L K faSlus cjl fimilis cono ABC quadra- 
tuns LP ad quadratum E P habebat eandem froportionem quam O N ad N L, 
feu quam quadratum B ^jtd quadratum ^^A: modo in hac altera fuppojitione 
conceditur quadratum B <^jtd quadratum ^^A habere minorem proportionem ^ 
quam E H ad E I ; igitur O N ad N L minorem proportionem habebit , quknu» 
H E ad E Ii dr fiat ONadNXvtHEadEly erit N X minor quam N L% 

ideo punitum X intra circulum cadet , & per -V duita R X T parallela H Ei 
•vtique fecabit circulum in duobus punitis ■, a/t in R ^ (fi- 7 , ^uod vero reita^ 
R XT duci debeat parallela ipfi H E , non quomodocunque ■, patet ex contextu 
fequenti , nam debent O X , O R fecari in N y proportionaltter , quare tex- 

tus debuit omnino corrigi . 

Oftcndetur, quemadmodum div^um cft , quod E T R , & A B C funt 
ifofcelia , & (Imilia , &c. ^uomam arcus circuli E O , (fi- O H aquales funt 
inter fe ex confiruilione , erunt anguli ERO,(fi-ORH aquales tnter fe , (fir 
propter parallelas O R , (fi E T eJl angulus ORE aqualis alterno T E Ri at- 
que externus H R O aqualis eft interno , (fi oppofito RT E ; igitur duo anguli 
R ET i & RT E aquales funt inter fe i & propterea triangulum E RT erit 
ifofceltum . Rurfus quia duo anguli ELHyERHtn eodem circuli fegmento 
coujlituti aquales funt inter Jit (fi erat ex confiruilione angulus M BC aqualis 
angulo H L E ; igitur anguli H R E t(fi M B C aquales Jimt inter fe, (fi ideo 
confequentes anguli verticales E RT t& A B C aquales erunt inter fe-, ejl quo- 
que triangulum ABC per axim coni reifi ifojcelium igitur duo triangula-» 
E RT t& ABC fimi ha funt inter fe . Et quia vt dtilum ejl O N ad N X 
eandem proportionem habet , quam H E ad E l y atque propter parallelas V N, 
^ R X efio y ady Rvt 0 JX ad Bl Xt& fumpta comuni altitudine V R erit 
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relfangulum 0 V R ad qnaUratum V R^vt H E ad E 1 :cjl iero reii angulum 
H V E aquale re£l angulo OF R{ propter ea quod dux refla linea OR,H E Jtfe fe- 
cant intra eireulum in F) igitur refl angulum H F E ad quadratum F R eande 
proportioni habet quam H E ad E l\eumq\ proportio rccl anguli H F E ad qua- 
dratum F R 'eompojita (h ex duabus rattonwuSt ipfius EF ad F Rtfeu R S ad 
S E , ( propter parallelogrammum F E S R '), (ir ex proportione H F ad F Ry 
qua eadem ejl proportioni ipfius R S adS T { propterea quod triangula H F R% 
R ST fimilia eonfittuuntur ab aquidifl antibus HFyRS,drFRyST) 
quapropter dua proportiones R S ad S E R S ad S T eomponentes proportio- 
nem quadrati R S ad reflangulum EST eadem fiunt rationibus , ex qutbus 
componitur proportio reflanguli H F E ad quadratum F R; & ideo quadratum 
R S ad reflangulum EST eandem proportionem habebit , quam reclangulum 
H F E ad quadratum F R,fieu eandem quam habet H E ad E Ii tgitur fi fiat 
conus , cuius lertex R , & bafis circulus diametro E T , cuius planum perpen- 
diculare fit ad planum triangult E R T , erit triangulum E RT ifioficflium per 
axim pradicli coni extenfium , atqi ad ipfiurn fitclionis DEE planum eJl quo- 
que perpendiculare , eius axis C E Jubtendtt angulum E R H y qui deinceps 
cjl angulo verticis ; igitur planum D E F in cono E RT generat hyperbolen , 
cuius axis inclinatus efi E H y ^ ereflus E I ; propterea conus E RT com- 
prehendit hyperbolen DEE. Rurfius Ji refla R X producatur quoufique fiecet 
peripheriam circuli L E ex altera parte in punflo 7 ; atque denuo coniungantur 
refla linea E 7 y efr H7 y qua extendatur quoufique conueniat cum refla linea 
cx punflo E parallela ipfi O 7 in punflo altquo , quod concipiatur ejfie d * fieri 
poterit alius conus ( cuius vertex T , bafis circulus diametro E d erefltts ad 
planum trianguli)fimilis cono E R T y fiue A B C: Oftendetur\ficuti modo di- 
flum efi y quod idem planum H D E efficiet in cono T d £ eandem hyperbolen 
D E E. 

|-j Inde demonftrabitiir quod E H ad E I ncccfTc cft , vt habeat eandem 
proportionem , quam O f ad e Z : & hoc cft abfurdum , &c. quia conus 
Z E { continet hyperbolen DEE neceffario eius axis tranfuerfius E H fiubten- 
det angulum H Z E y qui deinceps efi anguli verticis trianguli per axtm ; & 
propter fimilitudine conorii reflorum y fiunt triangula per axes A B C y E RT yCT 
EZ ( fimilia inter fiiyCr anguli verticales B y Zy cr R aquales erunt inter fie ; 
ideo confiequentes anguli MBCytffiHREy nec non H Z E aquales erunt in- 
ter fie y & fiubtenduntur ab eadem refla linea H E i ergo in eodem arculi fieg- 
fnento confifiunt: & propterea punflum Z in circuli peripheria H Z E cadit . 
Eofiea ( vt in propofitione 55 . primi Ubriy'& in hac eadem propofitione demon- 
firauit Apollonius ) confiat quod H E. ad EI habet eandem proportionem y quam 
O C ad Z i dr prius 0 F ad F R erat vt H E ad E I y ergo 0 F ad F R ea- 
dem proportionem habet quam O C ad c Z ; fied quia punflum Z non cadit in^ 
R y neque in 7 alias conus E Z ( non ejfiet alius a procedentibus E RT y & E 
7 d ; ergo O (t ad c Z non habet eandenf, proportionem ycpiam OF ad F Ryquod 
efi abfiurdum . 

j Et demonftrabitur quod O V ad V R fit vt H E ad E I , &c. Repeta- 
tur denuo confirufho primi cafius huius propofitionis y vt fiat conus reflus L E 
K fimtlis cono A B C y tunc quidem quadratum L P ad quadratum E P habe- 
bit eandem proportionem , quam 0 N ad N L y ficu quam quadratum B S^ad 

Kk qu*' 
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tjuadratum j fed in hac pejirema fuppofitione conceditur ejusdratum B 
ad ejHadrutum >^A habere maiorem profortionem , cjukm H E ad E l ; iguur 
O N ad N L maiorem proportionem habebit > quam H E ad E 1 ; fed quia co- 
nus E RT ponitur continere fcHionem DEE: habebit O V adV R eandem-* 
proportionem , quam H E ad E l { vt ex 53 . primi deducitur , cfr ift hac pro- 
pojitione denuhfaUum eji ): igitur O N ad N L' maiorem proportionem habebit 
quam OV adV R; efienfa autem fiiit 0 N ad N X ■, vt 0 V ad V R ; er^o O 
N ad N L maiorem proportionem habebit ^ quam 0 N ad N X: quod eJl a^fur- 
dum , nam N X minor eJi , quam N L . 


Nota! in Propofit. XXXI. 


D Einde fit elliptica A B C,& tranfucrfa illius A C, & ereflus 

A D , & circunducamus fijpcr A C in plano credo ad fcdionis 
planum ABC regmentum circuli > quod capiat angulum xqualcm an- 
gulo F ; &c. Rur/its conus exhiberi debet fimi lis cono dato £ F G, qui datam 
cllipfim ABC contineat -,fitque axis tranfuerfus ellipfis C A , eiufque latus 
r ellum A D . 

Quia H I in I K, quod efi xqualc ipfi C I in I A> ad quadratum I A 
cft > vt A C ad A D , & C I in A I ad quadratum I K nempe K N ad 
N O propter fimilitudinem duorum triangulorum , & ex A I , nempe N 
K ad 1 K nempe A N vt parallelas conftituamus lineas , & ex his dua- 
bus proportionibus componitur proportio quadrati NK ad AN in N O, 
&c. Senfus huius textus valete corrupti hic efi . ^uia ex confiruUione H 1 ad 
l K erat vtC A ad A D tCr fumpta (omnmnt altitudtne I K } erit reUanpt- 


a 
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hm H t K *d jmJrdtiim f K , vt H 1 di I K /td vl C J dd A D ; tS^neZ 

TtQdd^lmH CIA difddle reUdngdh H l Ki i^ildr reSdji^liim C 1 A dd qu*- 
drdtum 1 A' tdxdcm frd/Arlicmem hdbet , ifddm C A dd A D i ctmfuutmr -veri 
frtftrHt reSdd^li CI A dd jtudrdtam I K ex dtidiju frdfcrtidtuims Uterum 
C I dd / h’ ,& A I dd 1 : & prtfter fdrdUeUs N O ,1 K , dt^ue K N ,& 
C I ,dr Idtus eummuue C O K dat tridaguU C I K , & K O N JimiUd fuat ; 
igitur K N di N O ejl ,vt C I dd l K i (y efuid ia fdtdUeltndmmt / H U- 
terd tfftjitd fuat uefudlid K N dd N A edudem frettrtitaem bdleiit ^umAI 
ad ! K ; ejudfrtfter dua ratitaes KN ad NO, dd N A etmftmmt 
freperueaem (juadrati A' N ad reefaagu/am ANO, fua eadem efi prtftrtitai 
rtHaugult C I A dd quadratum I K \ & frtfierea quadratam K N ad reSaa- 
gulam ANO eaadem preptrtitarm habebit , quam A C dd A D, Si igitur 
fiat etaut , caiui ixrtex A baps ureulus diaiaelra A O defcriptas , caiui pla- 
num perpeadicuUre fu ad plaaum A N C ; atque per reSam A C eqaidifaa- 
tem tpf KN pUaum dueatar perpeadicuUre ad idem pUaum A KC genera- 
bitar elipfit , cuiui dxti traajucrfui erit A C ,eir latui reSum A D. T eftas 
igitur cerrigi debere ex dtetu maaifeflumef. 

Et quia angulus H K C nempe A O K xquaUs eft H A C, &: angulus 
C H A a;qualis eft C K A remanet angulus H C A xqualis O A K erit 
H C A fimilc F E G fimilc quoque O K A ; ergo , &c. ^eniam ex cta- 
ftruCheae fegauntum A H C capax efi anguli aqualu aagule f erit angalas A 
H C aqualu angui» F ;& quia peripheria A H C feCla eft bifariam in Hierg» 
fabtenfa Utera A H ,& H C aquaha fuat : & prtpterea triangulam A H C 
ifi/celiam , & ftmtle erit triangule £ F C; prtpterea quid aaguti verticales a- 
qaalet fuat mter fe ; fuat vere dat anguli A H C , & A K C in etdem circuli 
fegmeait; ergt aquales fuat tuter fe-, pariurqae dat aagult C A H,&C AH 
ta etdem circalt Jcgmeatt ctaftituti , aquaks fuat later fe , & prepter paralte- 

K k a Us 


z6o 


ApoUonij Pcrgsei 



Us A 0 i K H funt aaptli alterni AOKt&HKO aquales inter fe ; igitur 
angulus A 0 K aqualis erit angulo C A H idr propterea in duohus triangulis 
KA0,(^HCA tertius angulus A C H aqualis erit tertio angulo K A O y 
(jr ^ropterea triangulum K A O ifofcelium , eir Jimile erit triangulo H A C y 
Jitu F G E ; igitur conus , cuius 'vertex K ba^s circulus A O perpendicularis 
ad planum trianguli A K O erit conus reilus , & fimilis cono E F G dato . 

Alioquin contineat illum conus alius , cuius vertex fit Qj ^ triangu- 
lum Q_A P , & oftendetur quemadmodum didlum eft , quod planum_. 
tranfiens per axim illius coni eredum ad planum fcdionis ABC fedio 
communis cum plano fcdionis eft A C , & quod pundum verticis illius 
coni fit in circumferentia fegmenti A H C , «Scc. fupponitur , quod 
conus S^A P fimilts cono E F G contineat ellipfim ABC, cuius axis tranfuer- 
fus C A , & latus rcEhtm A D > igitur triangulum per axim coni dullum 
A P, nedum Jimile erit triangulo £ F G, fed etiam perpendiculare erit ad pla- 
num eltipjis A B C , & propterea conjijlet in plano circularis fegmenti A H C 
pariter erecli ad planum ABC, per idem axim A C extenfnm , dr ejl angu- 
lus A aqualis angulo 'verticali F propter Jimiittudinem duorum triangu- 
lorum , (jr ex conflruilione prima partts huius proportionis , eft fegmentum A 
H C capax anguli aqualis angulo F ; Jecaturque bifariam in H > igitur angulus 
A aquahs ipji F in peripheria fegmenti A H C exiflit . Ducatur p^eiLj 

S parallela lateri tranfuerfo ellipfis A C , qua fecet bafim triangula per axim 
^^A P produflam in S , & a pun£to H bipartita diuijionis fegmenti A H C 
coniungatur re£ia linea H ^producafurq; quouftf, occurrat refla linea C A in B. 
.^onia duo anguli A H C , (^ A m eode circuli fe^ento conftituti aqua- 
les funt inter feipariterq^duo angult C A H , & C in eode circuli fegmento 

exiftentes funt aquales, cT' ejl angulus A P J^jtqualis angulo P A ,^in triangu- 
lo tfofcelio A P i di' angulus P A J^tqualis angulo C A H in triangulis ftmi- 
Itbus; igitur angulus A P ^jtqaalis eft alterno angulo P ;& propterea 

refla 
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re&a lint* H R partUeU eft ipfi A S •, & erat prius par alitia ipfi C R , 

relfa linea C P ^ejl communis ; igitur triangula C R P Jimi^ 

lia funt , & fpatium R S parallelogrammum t(l ; er it que <vt prius d telum eft 
proportio quadrati J^S ad rt£l angulum A S P eadem proportioni rtdanguU C 
R A ad quadratum R eft vero quadratum ad rtil angulum A S P yVt 

ellipfis axis tranfuerfus C A ad eius latus redum A D , propttrea quod conus 
A ^^P fupponitur continere elltpfim A R C; igitur redangulum C R A ad qua- 
dratum R J^eandem proportionem habete quam C A ad A eft veri» redan- 
gulum H R d^quale redangulo C R A ; igitur redangulum H R ^jtd qua- 
dratum R Jljeu H R ad R \jandem proportionem h^ebit , quam C A ad A 
B » fed in priori cafu fada eft H I ad 1 l\ in eadem proportione , quam C A 
ad A Bi igitur H R ad R .^^andem proportionem habebit quam H I ad I K . 

Ergo diuidendo HK maior ad minorem KI erit vt minor HQ_ad ma- 
iorem 03 > &c. ideft quia H R ad R J^eft vt H 1 ad I K, & diuiden- 
do H J^ad J^R eandem proportionem habebit quam H K ad K I ■, (jp permu- 
tando H J^ad H K erit vt J^R ad K J; quod eft abfurdum ; quandoquidem 
in circulo fubtenfa H J^a centro remotior minor eft , qnam H K , at exterius 
comprehenfa ^^R maior eft , quam K I . Quapropter fieri non poteft , vt ali- 
quis alius conus A Q^P prater iam dtdos contineat etlipftm A B C ^ (jp Jit ft- 
mtlis dato cono E F G .T extus ergo eonfufus corrigi debebat , 

Ad propofttionem 77 . Ubri quints egi dc^ 
contaElibus circulorum , jeFlionum coni- 
carum , eorumque admirabilia fympt ornata i 
nemine adhuc quod fciam excogitata patefeci ^ 
non tamen pradiUa difeeptatio omnino perfe- 
Fla, & ab folutafutt : itaque iuxta loci exigen- 
tiam hic a fferam coronidis loco eiufdem dollri- 
na complementum . 

Per reciam lineam coniungentem <uct“ 
tices duorum conorum eandem hafim ha- 
bentium ducere duo plana 'vtrumejite co- 
num tangentia : oportet autem reclam li- 
neam <-vertices coniungentem extra peri- 
phertam circuli communis hafts cadere. 

Circulus A M C fit communis bafis duorum 
conorum , quorum vertices B , & E , dP ce- 
niunSla rella linea B E extra peripheriam-t 
circuli A M C cadat : duci debent duo plana 
tangentia vtrofque conos per eandem rellam 
lineam B E extenfa . Et primo reSfa linetur 
E B plano circuli A MC aquidiftet , & ducto 
quolibet plano per E B circulum fecante in-» 
recta linea N O erit ipfa NO parallela E B; 
tunc ducatur diameter A M perpendicularis 
ad N 0 , dr per A , & M ducantur A ByM 
V tangentes circulum yjiue perpendiculares ad 

idem 
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idem ditmclrttm M A itruttt igitur tangentes 
A Dt & M V paralUUtidem N O, erat au- 
tem E B parallela ipfi N O ; igitur dux cir- 
culum t augentes A B M V parallela fuut 

idem E B ; & prtpterea A D, & E B in eo- 
dem funt pLuto , vtrumque conum tangente^ 
cum per vertices E , & B ducatur, dr per A 
D tsajis circulum tangentem. Eadem ratione 
M E B ineodem plano vtrumifut conum 
tangente exijlent . Si vero reSla E B plano cir- 
culi non aqutdiftat produ^a alicubi planum 
einfdem ctrcuU fecabit extra circulum ipfum^ 
vt in T ,C“ tunc quidem a punSlo T extr<Lj 
circulum pofito ducantur dua contingentes T A, 
M. Manifejlum eft , re&as Lineas A X, 
B E in eodem plano iacere : tranfit vero pra- 
diiinm planum per vertices 8,0“ ^ duorum 
conorum , atque per X A tangentem circulum 
bajis communis', igitur planum A E B vtrum- 
que conum contingit. Eodem modo planum E 
B M ex altera parte vtrumq; conum tanget . 
Et hoc erat faciendum. 

Jn (jualibet conifeciione H A 1 
cuius dtameter A L non fit axis , 
per eius aierticem A altam conifie- 
Bionem in eodem plano defiaibere^, 
qttx priorem abfeindat , atque eadem 
reBa linea '“vtramq-^feBionem tangat 
in punBo mutux eamm abfeisfionis. 

sicut in conjirudione prop. i i.dr 12. 
addit. faSlum cft , defer ibatur conus B A 
C comprehendens feciionem H A 1, cu* 
ius vertex B bajis circulus A M C per 
feliionis verticem A duStus , dt trian- 
gulum per axim B A C efficiat diame- 
trum A L: dr in duobus circulis aqui- 
dijlantibus A C M , dr in eo , qui per 
fcSlionis hajim H t ducitur idc planum 
felfionis coniae dejignet duas parallelas 
ylD,H l,d>“ planum trianguli per axim 
efficiat circulor u diametros C A, dr eum, 
qui per L ducitur aquidtjlantes inter fex 
erqp ficuti bajis H / perpendicularis efl 
ad circuli diametrum per L ductam,fen 
ad bajim trianguli per axim , tta D A 
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ftrptndicuUris efi *d circuli diametrum C A j propterea A D , planorum^ 
H A ! i & A C M communis fectio, tanget ctr culum AC ideo fuperficiene 
ipftm comicam , & fictionem in ea exijlentem continget \ (jr dsameter A L non 
erit perpendicularis ad tangentem, fiu ordinat im applicatam A D per verticem 
A ) alias A L effit axis , quod non ponitur . Deinde in plano D A S ex A du- 
catur recta linea A E perpendicularis ad A D fupra , vel infra circulum , & 
vertice quolibet putUio E fumpto in reda linea A E, (jr baji circulo ACM fiat 
alter conus E AC ,in cuius fuperficie planu D A H I defignet fedione F A G,(jr 
in ea triangulum per axim E A C efficiat diametrum A K : Et quia eadem re- 
da linea D A perpendicularis efi ad AC, atque ad A E fi fic antes in A j ergo 
D A perpendicularis efi ad planum CEA, atque planum D AC extenfum^ 
per perpendicularem D A , erit quoque perpendiculare ad planum trianguli per 
axim CEA, quare triangulum per axim efficiet dtametrum A K , qua erit 



axis fectionis FAC, atque D A perpendicularis erit ad axim A K exifientem 
in plano C E A, ad quod D A efi perpendicularis , (jr cum ea conuenit : quare 
D A ordinatim ad axim applicata per verticem A tanget fictionem F A G,qua 
prius in eodem puncto A tangebat fictionem H A 1 in eodem plano exifientem', 
efi propter ea 'eadem recta A D vtramque fictionem tangit in puncto A, Poftea 
coniungatur recta linea B E , & quia recta linea B A, AD, A E fiunt in eo- 
dem plano tangente vtrumque conum ( cum per vertices B , (fi E, atque per D 
A contingentem circulum vafiis communis ducatur ’)fi‘EA,ffpBA angulum 
confiituunt , cum E A pofita fit perpendicularis ad D A , at B A ad eandem fit 
inclinata , efi exifiunt in eodem plano ; ergo recta B E parallela efi , aut fieiat 
contingentem D A extra circulum vt in D . Poterit igitur ex propofi. 1 5. addi- 
tarum duci per rectam B E planum aliud B EM V vtrumq-, conum contingens, 

& per 
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& ftr recum B E extei$dati$r Mlsttd planum E H O B inter du9 ptanu CMtiu* 
p^tntid prepe verttcem A vbiamq-, cadens , qu$d fecet •vtrnmque eeuum, cir- 

culum hafis tu recta linea N 0 Ju^erfaes duarum canarum in latcrAus 2 
N N yBOyEO Ry quarum B N accurret femifectiani A H in qualihet 

eius puncta ^prape verticem A%eaquad partia A H ^ & peripherta A N C cx 
cepia puncta e/nsA tata inter dua plana canas tangentia tnterapumtur t & eadem 
rattane E O accurret femifectiani A G in qualthet eius puncta X vltru verticem 
A ad partes G . Et quaniam in ea- 
dem plana trtanfuU £ iV 5 ( fcili- 
cct plani B N O E fetantis vtrum- 
que canum ) a puncta E ducitur re- 
cta linea EO intraangulumN E B\ 
erga vlteriut pradueta feeabit latus 
B N fnbtendeutem angulum N EB 
inter puncta Ny efe vt in Xy& 
prapterea recta linea N X intra tria- 
gulum E N 0y& idea intra canum 
E AC intercepta erit femiliter re- 
cta linea OX intra triangulum B N 
O , & intra canum B AC intere lu- 
fa erit : quare quadUhet aliud punetn 
^Jater is conici B N citra , vel vitra 
interclusa partianS NX cadet nece fe 
arta extra fuper fidem cani E A C% 
idea quodii^et punctum ^fnpra- 
ductiane Uteris coni B N fumptum 
dr in femijfe fectianis conica H A 
prope verticem Acadet extrafemif- 
fem fectianis E A y qua in fuperfi- 
cie coni E A C extjtit , ad eaf- 
dem partes vergit. Pari moda quad- 
litet aliud punctum R Uteris conici 
E 0 citra , vel vitra intcrcUfam^ 
partione XO cadet extra fuPer fidem 
cani B A Cy& ideo quodlibet ^netn 
R fumptum in medietate fectianis 
conica AG prope verticem A cadet 
extra medietatem fectianis A Jy qua 
in fuper ficte cani B A C exifiit, 
ad eafdem partes vergit. Igitur fe- 
ctio H A l abfeindit eonifictionem 
E A G in vertice communi A , vis 
ambo tanguntur ab eadem recta li- 
nea A Dy ^^d erat faciendum , 
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Si futrint ^Uotcunijue coni . PROP. 

fuptr arcnkm communem hd- \ ° Addit. 

ps defcriptiyhahcntcj latus com- \ . A 

mune tndefinite extenfum /*_> \ / \ 

triangulis ver axes ad bafet \ iL \ 

perpendicularibus fOt^ue per ter- \ / '^\\ 

minum lateris communis duco- 

tur planum efpciens com feElio- ' j ) 

nes tangentes bapm : habebunt B.. / -y 

illa latera reBa aijualia inter ' 

fe , eritque ftBio pn^ularis , p ^ |\ > \ \ ; ’ 

fuerit parabole , atcl circulus : 
p mero fuerit ellipps , aut hy- 
perbole erunt inpniu . 

Sit conus J DC fin^uUrisyeSr 
A B C fit multipltXyhtbentcs cir- 
culum A C btfeos communem , dr 
Utut A B D productum commu- 
ne fumptum Jit in triangulis per 
axes conorum perpendtcularthus ad 
circulum hajis B C , atque a ter- 
mino A ducatur planu fecans cir- 
culi A C pLinum in recta linea , 
qua perpendicularis fit ad diame- 
trum C A , quod ejiciat in cono 
quidem ABC feliionem AN, 
cuius latus relfum fit X , dr latus H 

tranfuerfum A f : in cono vero f I/a ' 

A DCeficiat felfionem A M,cu- \ / / ! 

ius latus reffum Z , dr diameter \ I/ 

communit A E ; fitque felUo A N '■j/ q 

htperkole , circulus , aut eUipfit B 

circa axim tnaiorem , aut mino- 
rem ; SclUo vero fineularis A M in cono D AC fit parabole , duratur B H 
parallela diametro fe{Honis A E fecans ctrculi diametrum A C in H & du- 
catur C O parallela D A fecans A E in O. Dico latus reilum Z paraboles A M 
aquale tjfe lateri redo X cuiufilbet alterius fcetionis A N fuppenamur tres 
parabola A M inter fe aquales earumq; latera recta Z aqualia, qua in tribus fi- 
guris apponetur , vt confufio enitetur. Suoniam vt latus rectum X ad tran- 
fuerfum A F fectiottts A N , ita efi rectangulum A H C ad quadratum B H : >3 

hac vero proportio componitur ex ratione C H ad H B ,dr ex ratione A H ad 
H B : efique CAadAf,vtCHadHB( propter parallelas F A ,H B,df 
fimililudincm triangulorum } (fi vt A H ad H B , ita efi A C ad C D , feu ad 

\-\ AO 


\ 
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A 0 ( cum C D y & H B Jint parallcUt atque D O fit paraSelagrammum ) com~ 
- ponunt vero hx dux proportiones rationem quadrati C A ad rectangulum ¥ 

. AO : ergo vt reaangulum A H C ad quadratum H B ita efi quadratum C A 
ad rectangulum F A O t pro~ 
pterea vt X ad A F^ ita erit qua- 
dratum A C ad rectangulum F A 
O , fed vt F A ad A D ( fnm- 
ptis aqualibus altitudinibus A O , 

C D ) sta efi rectangulum F A O 
ad rectangulum AD C; quare ex 
aquali X ad A D erit vt quadra- 
tum A C ad rectangulum AD C; 
tandem vt Z latus rectum para- 
ji. lib i, boles A M ad D A ita efi quadra- 
tum A C ad rectofsiulum A DCi 
igitssr X ,<^ Z 4<J eandem D A 
fiabent eandem proportionem quam 
quadratum A C ad rectangulum^ 

A D C ,3" propter ea latera recta 
X y ^ Z aqualia fiunt snter fie . 

Et quoniam in quolibet cafiu fiectio- 
nis conica A N latus rectum X 
fiemper aquale efi Z lateri recto 
vnius eiufidemq", paraboles A M ; 
ergo latera recta X reliquaruuLj 
omnium fieettonum aqualia fiunt 
inter fie , licet fectiones illa fint 
inxquales , habeant latera tra- 
fiuerfia inxqualia , imo neque eiufi- 
dem fipcciet fint • ^uod erat pro- 
pofitum. 

Admiratione dignum prxeipui 
. ; , ■ efi in hac propofitione , quod fi fie- 
— . ctio A N fiuerit circulus , vnicus 
tantummodo erit ; nam circuli la- 
tus rectum X aquale erit eius dia- 
metro., fieu axi tranfiutrfio A F ; efi- 
que fiemper latus rectum eiufidem 
mtnfiura , vt ofitufium efi ; igitur 
circuli diameter F A idem fiemper erit ; propterex circulus , qui a tali plano 
generari pottd fingularis erit , nimirum iffe , qui in vnico cono ABC efficit 
triangfda per axim fimilta , & fiubeontrsria B A C.&BF A. Manifiefiunu» 
, j quoq; efi parabolem A M fingularem effSe , nam fuppo>*itur idem circulus bafis A 
C,cr rn plano per axim coni cbmune latus AD B fiemper eofide angulos D A E, 
& D A C effeere conceditur^ if^itur vt fieElio A M fit parabole necefiarib re£la i 
puncto C duci debet parallela diametro paraboles A E; cum ergo in trian^lo per 
axim D A C detur bafis A C inuariabilis quia circulus vnicus fiuppenitur eiufi- 

que 


-r • 
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tnguli D td- D j 1 C ; diiitiir quef, eiju /ftcics femftr ttJcm ,immt trii- 
gnUm fer exim imurithik trtl , qui Jemfer ndem metk ixcliiutHr circ»- 
lum tefis C A : (d fref teret cohhs D AC fimfer idem ent , & etdem medt 
felhts , vttde feOioftrakebs A M etdem Jemfer emntme erit,hthetts idem Utts 
relfum Z . l» bjferhte vere , tti eUtfJi Utert C S ftffiuu Jafrt , vel mfrt-t 
C D ftrtUtltm iffuA E i ptmilt C daUtm, extendi, d Jie efficieittar irtn/tur- 
ft Utert A F ittttjttlit inter Je , enmtjne cent JeFhanes A N ktbetnt Utertj 
reSt X ttjntltt inter fe , Utert veri trtnjuerft A F inttjttUt , d hfferktU- 
rnm etmmnne Utni reffnm itientiiim itU mtter ejl, euint txts trtnjnerjnt ejl Cooic. 
miner : d dntrum elliffium eemmnne Utns reiinm hthentiam , itU mtier eji 
enim txtt trtnjnerfns ejl mtier ; igitnr eUipJis , tnt typerkele , ejut in cenis 
frtdtOt lege ctn/truSUs dejcriinntnr nen fingnltrtt Jed infinitt ejje pejnnt . 

Vhi nettndnm e(l, qned ellifjet pefiint ejfe et qnt td mtter es, tnt td mintres 
txet tditeent . ftri mede eenfitt ejned Ji in eenis Jnferim expefitis fitnt Ji- 
Clienes cenict cenpitnentur td eundem txim quitttjue JeChtnes etmmnne Utut 
reUum htientes Je Je in eedem vertice ttngentes , d etrnm initmt ertt elli- Maurol. 
fllt , e/ut td txim minerem tditeet, d nen erit vntct,Jed multiplex, dem- 
nes etdent intrt circulum , circulus veri intrt ellipjim td txtm mtterem tcce- Conic. 
medtttm etdet , hte veri intrt ptrthelen cenjiituetur , d inter circuUm , d 
ftrtielen infinitt ellitjcs Je in eedem funde vertiets t 4 ngentes celleetri ftj- 
Junt . F tndtm ptrtkelc ctmfrthendctur ti infinitis tlt/t hjperkelis Je Je in ee- 
dem funde ttngentAus. 

Si m ejualthet amifeciione V A C 
ductUur brtuifecans fmgulecris DA, 
tunc tjutlihet alta comftclio M A 
"N , cuius axis Jit eadem treuife- 
cans , (^ A L femtfjis ereSii eius 
minor fit eadem fiigulari treuifecan- 
te A D. Dico feltionem M A fi 
interius contingere priorem feBionem 
^ AC m A. 

,^it A L miner eji , e/uim A D 
Jumt peterit redt A O mtier ejuidem ijuim A L,d miner quim A D ,d ,, 
eenire 0 tnterutUt O A dejcrthttur eircuUs P A Mtnijefium efi , quod 
circuUs P A £!^edieuem M A d exterius eentinget in A , tt circulus P A li^VE. j. 
fi^jntertus prierem Jedtenem S A C itngct , vt ejlcnfum ejl , igitur ceni Je- Conk. 
die M A N eentinget Jedienem S A C interius in A . ^utd ertt ejlenden- 
dum. 

hfdem poftis fi fieBionis T A V , cuius axis A D fiemiffis eius e- PROP. 
reBi fuerit A l{^maior quam DA, qu<e efi fimgularis treuifiecans fe- ip- AdA 
Bionis 'B AC. Dico , quod T A fi' exterius contingit feBionem B AC 
in A , 

^e- 



PROP. 

i8. 

Addic. 
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,^CHiam A R maior fonitur qui 
A D Jitmi fottrit reiia A X minor 
quiJom , quam A R > fcd maior qua 
A D t& centro X inter nallo X A 
cx pr. 14. defiriiafur circulus l A S , Patet 
ad Jit. (^exdtmonjlratts/uperius ) circulum 
lib. 5. extrinfecus tangere conifeflionem 

Muirol. B A C i at feci io T V extrinfecus 
pr. j. 6. 9. circulum I S tangit in eodem fuuSo 
'^on^c.^ A , erp feQio T V extrin- 

fccus tangit conifectionem B A C ia 
eadem funffo A. ^uod erat ofien- 
dendum . 



PROP. S% m eodet» plano circulus F AG fecuerit conifeciionem H A 1 in^ 
Addit, ^ vertex axis eius^ atejue eadem reSla linea D A 

CX 16 . contingat circulum , fetlionem In eodem pun^o Aj Dico quod qua- 
Imius^ conifeElio S A Z tn eodem plano cum tUis pofita cuius axis fit 

idem circuli diameter A K hahens T femijfem lateris recti axis aquale radio 
Circuit F AG : fecabit quoque eandem conifeEiionem FJ A 1 tn eodlerru» 
punSlo A , atque continget eandem reBam lineam A D in A» 



Defer ibantur (vt in 1 6. additarum huius libri fa^um ejl ) duo coni ABC, 
Scalenus comprehendens feilionem H A I ,& conus reElus E A C comprehen- 
dens circularem fubcontrariam ft£i tonem F AG , quorum bajis communis fit 

circulus 
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tirtulm A H C , it» vt idtm fimum ftr vtrtiits rutrum B £ t & frr 
A D coulmguttm tuudtm cirruium htjis exttufum tmg»t vtrumtjuc ccutucj 
i» Utcrihut A B , & A E , Poftt* fi S A A tftutur furuttir ducutur i» flm» 

A E C cx C rclit C N fxrtiteU A K »xi frOiuis F A C \ fi itri S A Z 
dfidertturhjftrl»U,t»tcUtffisfrodut»tur*xit A A' iu direilumextrumtiutru 
feHitutm ,Cr iu rtd» Uutt K AO fittctur ftrtit A O urfuulis Uteri truufiutr- 
fi fcOintt S A Z , ruiuugtturjut rtlit Urut C O > fccmt EA iu N {eu 
^uud uxit K A iu fltuu A E C eredt *d tirtuU A M C , exiftii)&veriue N 
fi»t ulter ttuut MCA. Mauifefium efi iu ceu» rtlit E A C defigutri ai et- 
dem fUut D A K circulum f A G , at iu cut relit MAC efficietur alta fe- 
li it ctuica circa ctmmuuem axim A K ,^uafe fe mutue , emdem rcStm-t 
tiueam D A tmgeut , in ctmmuni vertice A , alciue circult F A C , & fccttt- 
uit genita iu cut MAC due Utera recta erum aguaha , (fi frefterea /edit- (imus. 
uit genita iu cut MAC JemtUtus rectum aquate ertt radie circuli T feu di- 
midie erecti fectieuis H A I , (fi fi heiuertt Utut traafiur/um ertt aguale A 
Oierge feetie geuit a iu ceue M A C ,(fi fi tu e S A Z arca cemmuuem axim-i 
A A' haieut Utut rectum cummuue dufUm tfSut T , (fi etiam eemmuue Utut 
trmfuerfum A O : .^arC fictie genita iu ceue M A C .(fi S A Z acjuaiet fiunt ‘®- •>“““■ 
inter fie , (fi cugrueutet > c/nafrefur tdem fUuum D A K , gued efficit lu ceue 
Sealta» B AC fiecttuem H A i , defiguat cjutgue lu cut recte MAC fiecttt- 
nem S A Z : iaiut vere ii dat ceui etrculum iafit cemmuuem , & tdcm f la- 
nam fer eeulugeutem A D , & fer verlicet B . & M ductum vtrumgue ca- 
num tugit t igitur { vt demufiratum efi i» i6. Addit, iuiui ) fiectie eeuica.j 
S A Z ufiittdet aliam fectimem H A t ,(fi amia tangemur ai eadem recta 
Irnea D A in eedem functe mutua ahfictffiuit A . Sis/td erat fnfefitum 

Si in tjudlihet cimifeShone "B A C 
ducatur breuifecans firguUris DA, 

^ ijunlihet alta comfeclio I A K , 

CUIUS axis pt D A , atque ftmiffts 
Uteris recli axis feclioms I A K pt 
aqualis hreuifecanti D A . Dico , 
feSionem I A K contingere eandem 
reBam lineam G A , quam taigit 
feBio B A C , ^ Jifcindere reli- 
quam conifeBionem in eodem fun- 
£io A. 

Deficrihatur eentre D inlerualU D 

A circulat T A S cenfiat { ex fref. lo. additarum liiri quinti ) circulum T 
A S fiecare cenifiectienem B A C m A. cumque circa eundem axim D A fe- 
namur circulm T A S , atque eemfiecne l A K , caiut latens recti fimtffit a- 
qualit efi D A radie arcuU T A S, erge cenificcue l AK abfiindit cenificette- '• 
nem B AC t» eedem functe A , in queficcatur i arcula T A S , & tanguntur 
ai eadem cent ingeme G A in functe A. Siod fat , &c. 



PROP. 

> 1 . 
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PROP. Senionum conicarum circa axim communem fofitarum datam coni fe^ 
21. Bionem abfcindsntium non m cius '"vertice , (juas omnes eadem retta li- 
nea contineat , erunt ftngulares tantummodo parahoLe , circulus , elli- 
pfes 'vsri ) , hyperbole erunt injinitx . 

J^oniam circa ccmmuntm axim D 
A conditui pedunt parabola , circulus , 

P^oP|.' 7 - infinita hyperbola , df infinita cUipfes 
huius. fiJibentes fcmiUtns reSium axis aquale 
fingularibreuifccanti D A in felfione^ 

B A C eduffo , & ha omnes ab- 
iiuitis! fiinduat conifecHonem B A C tn A . 

Ergo patet propofitum . 

Hinc colligitur dari non pofife conife- 
itionern minimam extrinfecus tangen- 
tium , neque maximam intrinfecus ta- 
gentium eandem conifeiiionem in pun- 
ito A extra verticem axis pofito . 

Nam qualibet conifectio , cuius femie- 
Prop. i8. ffiEum axis minus eji breuifecante fingulari D A intrinfecus tangit feltionem 
huius. BAC in At&f femiere^um maius fuerit eadem D A extrinfecus eandem^ 
Prop. xo feltionem B A C continget , neque vnquam cejfant pradilli contalfus extrin- 
addit, yjf; ^ ifitrinfeci quoufque femitreltum axis efficitur aquale breuifecanti T> 
Prop! M. ^ amplius contingit , fed fecat eam in A . Siuare patet propop- 

addit. tum . 

huius. Conflat etiam quod parabolarum vnica tantummodo , & circulorum vnicus 
etiam abfeindit conifeltionem B A C in A ,& contingit eandem contingentem 
A G in A. 

At Irfptrbolarum , atque ellipfum abfeindentium eandem fellionem B A C in 
A , quas omnes eadem recta linea A G tangit in A non potefl affignari maxi- 
ma , neque minima . 

Nam vt dilfum e(l ad 1 7. Additarum huius libri infinita hyperbola fe fe^ 
contingentes in vertice axis definunt in parabolam vnicam , (jr pojl parabolam 
interius fe fe fucceffitie contingunt infinita ellipfes ad axim maiorem adiacen- 
tes , qua definunt in circulum vnictim , ac pofi circulum interius eum contin- 
gunt infinita ellipfes ad axtm minorem adiacentes , quarum omnium femiere- 
£ta latera axium aqualia funt breuifecanti fingulari D A data felt tonis B A C , 
Sjiare patet propofitum . 
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DEFINITIONES. 

r. 

1 diuidatur inclinatum fecundum proportionem 
figurae , aut addatur vni axium ellipfis lineoj , 
carumque differentia , aut aggregatum ad ean- 
dem lineam habeat eandem proportionem fi- 
gura?: vocabo homologam inclinati PROSE- 
CTAM. 

II. 

Et homologam eredi INTERCEPTAM. 

III. 

Atque pundum , quod eft extremum ipfius interceptae , & dia- 
metri: vocabo TERMINVM COMMVNEM. 

IV. 

Reliquum ver6 TERMINVM DIVIDENTEM. 

V. 

Et differentiam , vel fummam lateris, & interceptae: vocabo IN- 
TERCEPTAM COMPARATAM. 

VI. 

Differentiam vero , aut fummam lateris , & praefed? : vocabo 
PROSECTAM COMPARATAM : hoc autem latus refer- 
tur ad diametrum , qux bifariam diuidit lineam coniungen- 
tem verticem fedionis , & terminum potentis huius lateris : 

reliqua: 
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leliquic vero lineas referuntur ad hoc latus . 

VII. 

Infuper vocabo duas diametros coniugatas , & asquales in elli- 
pfijiEQYALES. 

Et fi quidem ad vtrafque partes axis fedionis dux diame- 
tri educantur , qux ad fua ere^Sa eandem proportionem ha- 
beant , vtique vocabo cas /EQyALES . 

VIII. 

Diametros vero xqualcs ad vtrafque partes duarum axium elli- 
pfis cadentes , voco Homologas illius axis : funtque homo- 
logx diametri in ellipfi tranfuerfa ad tranfuerfam , & refta.» 
ad reftam . 


N O T 


I. RtmA definitio breuijfmte exponi potefl hete ratione. Si axis tranfuerjks 
interius in hjperbola diuidatur , aut exterius in ellipfi t fecundum pro- 
portionem figura i fe^entum homologum axis tranfuerfi vocabo PrafeHum , vt 
fi fuerit hyperbole , vel ellipfis A B ^ cuius axis tranfuerfus A C > centrum D, 
latus reSlu A F idr in hyperbola fecetur C A inter vertices A, & C ; in ellipfi 
vero fecetur exter tus in punlfo G , ita vt fumma^ vel differentia ipfarum G A, 
(jr axis C A , idefi C G ad G A habeat proportionem figura fcilicet eandem ^ , 
tyuam habet latus tranfuerfum C A ad latus reefum A Fi tunc quidem vocatur 
recta linea C G Prafecta . 

II. Atque G A vocatur Intercepta . 

III. Punctum vero A extremum 
intercepta G A , & diametri C A 
vocabitur terminus communis dua- 
rum linearum, fcilicet axis C A, & 
addita , vel ablata A G . 

IV. Punctum vero G, in quo axis 
A C interius, vel exterius diuiditur 
fecundum proportionem figura voca- 
tur terminus diutdens i Si vero fece- 
tur C H aqualis A G vocabitur etia 
C H intercepta A H prafecta^, 
atque C terminus communis , H 
terminus diutdens, 

V. Si diameter I L fecuerit bifa- 

ria m fubtenfam A B a fectionis ver 
tice A eductam , atque a termino B ' 

ducatur 


C 

H 

b 

A r 
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cum quaiirito D B , quod eft aKjuile ipli A D ia A F { igitur cft «qua- 
le ipG F D in D A. Quod erat ^cadendum. 

PROPOSITIO V.& XXIII. 

I N parabola ABC cuiufcumque diametri B F ercdusBHet- 
ccdic axis A D eredum A E quadruplo abcilTz A D pKKcntis 
a termino illius diametri adaximdudx diametri C C,re- a 
motioris ab axe, eredus C I maior eft eredo B H diametri propin- 
quioris B F quadruplo differentis axis abfcifTarum potentium i 
terminis diametrorum ad axim dudorum . 



Educamus A L , B K tangentes in A , B , & B N perpendicularem ad 
B K , erit K D in D N «qu^e quadrato D B , quod eft ax]ualc ipfi A E 
in A O i ergo K D ad D A eandem proportionem habet , quam A E ad 
p N : eftque D K dupla ipfius A D f' 37. ex i. ^ igitur A E eft dupla^ 
ipfius p N > quari A E cura duplo D K, nempe cum quadruplo A D cft 
«qualis duplo K N, nempe B H ( eo quod N K ad B K tangentem ean- 
dem proportionem habet , quam aftumpta M B ad B L coniugatam (57. 
ex 1 . 7 (propter fimilitudinem duorum triangulorum J ; ergo B H xqualis 
cft quadruplo A D cum A E ; quare credtus diametri B F excedit A E 
quadruplo A D . & A O maior cft , quam A D j ergo cretus diametri 
C G remotioris maior eft , quam eredlus B F proximioris quadruplo D 
O dilTercntix abfciirarum. Et hoc erat oftendendum. 


03 


Nota: in Propofit. I. 

Via quadratum A B cft atquale quadrato D A , &c. re- ^ 

StngtUum r D A Mjttlt tfi rtatitgmie F A D fuiftgmtmtt VHM €mm^ 

■ qiudrtut reliijui fegmemi D A 5 ff^ae Unu reihm A E 

dF; 



r 
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J F i igitur reffdngulum F D A dquale cft 
reSfangub D A E •vna cum quadrato D A i 

fed quadratum ordiaatim ad axim afflicata * 

B D aquale ejl re£t angulo D A E fui abfcif 
fa & latere reffo contento i igitur reilangu. 

Ium F D A aquale eJl duobus quadratis BDy 
cb" D A : eflqui quadratum A 3 fubtenden^ 
tis re£ium angulum D aquale duobus quadra- 
tis BDy&DAi igitur quadratum fubten- 
fa A B aquale ejl reUangulo A D E fub ah- 
fcijfa D A , dr fub D F , qua aqualis ejl ei- 
dem tJffciffa cum latere reilo. 

' t 

Not* in Propofit. V. & XXIII. 

E t diametri G C remotioris ab axe credus C I maior cft credo B H 
diametri propinquioris B F , &c. Videtur hac 23. propofitio deficiens ; 
cum omnino inuertfimile fit Apollonium non animaduerttjfe rem adeo facilem ; 
quod nimirum diametri G C remotioris ab axe ^reUus C I maior fit ere£lo B 
H diametri B F proximioris quadruplo differentia axis abfeiffarum potentium 
k terminis diametrorum ad axim duFlorum . 

Quare A E cum duplo K D , nempe eum quadruplo A D cft squalis 
duplo K N , nempe dimidio B H , &c. Quoniam B H latus re£lum aiame- 49* lib. i. 
trt B F ad duplum contingentis B K ejl vt M B ad B L y fed ( propter aqui- 
dijlantes , & fimilitudinem triangulorum L B M y df K N B) vt M B ad B 
L y ita ejl duplum N K ad duplum K B i ergo latus reilum B H aquale ejl du- 
plo fC N ; fed prius ojlenjum efi quod D A aqualis efl medietati ipfius D Kydf 
D N aqualis medietati ipfius A E ; tgitur duplum K N aquale ejl duplo K Dy 
feu qu^ruplo A D cum duplo D N , feu cum A E . 

Et A O maior cft , quam A D; ergo eredus diametri C G remotioris 
maior cft quam eredus B F proximioris , &c. Addidi in hac conclufione^ 
verba hac ( quadruplo D O di fferetia abfeiffarum) qua videntur deficere. Ma- 
nifejlum enim ejl , quod C J latus reUum diametri C G ab axe remotioris fu- 
per at latus reiium B H diametri F B axt propinquioris quadruplo D O diffe- 
rentia abfeiffarum axis ab ordinatis a vertictosts earudem diametrorum du^isi 
nam B H aqualis ojlenfa ejl E A vna cum quadruplo A D , eademque ratione 
C I aqualts ejl eidem axis lateri re£fo E A cum quadruplo A 0 } ergo exceffus 
C l ftpra B H erit aqualis quadruplo differentia D O . 
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SECTIO SECVNDA 


Continens Propofit. II. III. IV. VI. 

& VII. Apolloni/. 

PROPOSITIO II. 6c III. 

S I in fedione A B J termino comuni A vtriuslibet intercepi* a 
educatur linea reda A B vfq; ad fedionem , atque ab eius 
termino B ad axim A E ducatur perpendicularis B E ; erit qua- 
dratum A B ad redangulum contentum a redis lineis inter per- 
pendicularis incideatiaai , & terminos intercepta: , nempe A E 
in G E habebit eandem proportionem , quim habet inclinatus, 
fiui tranfuerfus A C ad prsfedam C G. 



IT» 


Sk itaque A F eredus A C . & ponamus A E in E H aequale quadra- 
U> B E j igitur AEinEHadAEinEC, nempe H E ad E C eft vt 



A F 
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I A F ad A C , & vt A G ad G C ; ergo H E ad E C eft vt A G ad G 
D e ; & componendo in hypcrbolit , & diuidendo io cIIipTiiNis , dcindo 
comparando homologorum didicrencias in duabus figuris prioribus , & 
fummas homologorum in reliquis, fiet A H ad G E , vt C A ad C G ; 
ergo A H io A E ; nempe quadratum A B ad G E in A £ eft vt O A 
inclinatus, fiuc tranfuerfus ad C G pra:/c^lara. Quod fuerat nropofi- 
tum. r- r- 


PROPOSITIO IV. 

S I hyperbolen , aut ellipfin A B tangat reAa linea I M in I, 
& occurrat axi A C in M ; vtique ipGus I M quadratunu 
ad quadratum femidiametri N D coniugata: ipfi I L habebit ea- 
dem proportionem , quam axis contenta M S ad cius inuerfam 
S D. 



Educantur A Q_, M R perpendiculares ad axim vfqucad I L,ponatur- 
que linea P , qujt ad 1 M eandem proportionem habeat , quam K I ad 
Q I , fen eandem , quam habet M 1 ad I R i Ergo P eft femi/fis erefli j». lib. i. 
diametri 1 L f 5 1 . ex i.J atque D N dimidium coniugats diametri N O 
poterit P in 1 D , atque 1 M poterit P in I R ; & ideo I R ad I D , 
nempe M S contenta ad S O inuerfam eandem proportionem habet , qua 
quadratum tangentis I M ad quadratum N D IcmilEs coniugata: ipfius I 
L. Et hoc erat propolitum . 


, iJ, r* ; 


a _> 


PROP. 
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PROPOSITIO VI. & VII. 


S I in hyperbole , aut cllipfi addantur axi tranfuerfo , vel au- 
ferantur ab linclmato duat interceptae A C , C H ab eius 
terminis A, C, atque i vertice fedionis A educatur refla linea 
A B ad terminum alicuius potendalis B £ j & per centrum D 


a 



ducatur diametri coniugats I L,N O, ita vt reflus N O aequi- 
diftet ipfi lineae A B : .vtique proportio figurae inclinatae , vel 
tranfuerfae coniugatarum , quae cft eadem proportioni quadrati 
I L ad quadratum N O , erit quoque eadem , quam habent li- 
neae inter incidendam illius ordinatim applicatae ad axim , & ter- 
minos diuidentes duarum intcrceptaru , feilicct vt H E ad E G , 
Educamus I M tangentem , Sc I S perpendicularem . Et quia A D cft i 
xqualis D C , & A K squalis K B ( eo quod I L cum fit coniugata NO® 
bitariam diuidit A B J erit C B parallela ipfi I D , & proptcrca M S ad 
S D , nempi A E ad E C a' propter fimilitudinem triangulorum ) eft vt 

3 uadratum I M ad quadratum N Di'4. ex7.^ & quadratum 1 D ad qua- 
ratum I M cft vt quadratum C B ad quadratum B A ( propter fimilitu- 
dinem triangulorum^ ; ergo proponio quadrati I D ad quadratum N D 
eft coropofita ex ratione A E ad E C,& ex ratione quadrati C B ad qua- 
dratum B A ; fed proportio quadrati C B ad quadratum B A cft compo- 
fita ex ratione quadrati C B ad C E in E H , & ex ratione C E in E H 
ad A E in E G , & ex ratione A E in E G ad quadratum A B : cft vero 
quadratum C B ad C E in E H , vt C A ad A H ( j. ex 7. ) atque A E 
in E G ad quadratum ABcftvtGCadCA(i.ex7.^,& proportio 
CEinEHadAEinEG, componitur ex ratione C E ad A £, & ex 
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H E ad E G > igitur pr^ortio quadrati I D ad quadratum N D compo- 
fita cft cx proportione CAadAH.&exGCadCA, atque ex C E 
adEA,&AEadEC,& tandem cx H E ad £ G ; fed C A ad AH, 
& G C ad C A componunt proportionem C A ad ei xqualem A C : (i* 
militer C £ ad £ A,& A E ad £ C eft vt £ C ad fe ipiam: quare fl hx 
proportiones auferantur , remanebit £ H ad £ G , vt quadratum 1 D ad 
quadratum N D : nempe erit eadem ac proportio £gurx diametri 1 L. 
C^od erat oftendendum. 


Notae in Propo/it. II. III. 


S I in fcdionc A B a termino communi A intcrccptx , &c. 'Addidi par- 
ytriuslibet inttrctpu vtpropejitie efficiatur vuiuer falis comprahtit- 



Diglllzed by Qoogie 


2 8o 


/ . 


Apollonij Pergami 


dens quartum cafum ia foftrtma fgura , quam fuperaddidi, vti necejjariam-» 
prO iatelUgentia oiiaux propofitionis . 

Et componendo in hypcrbola , & diuidendo in cllipfi prima deinde b 
coniungendo in duabus liguris prioribus , & occurrere faciamus rdpe- 
diuuin cum rerpcdtiiio in reliquis figuris poil inuerftonem , vt Hac , &c. 





-d I 


» 1 


ideft componendo in hy per bolis t & in eUipfibns comparando differentias termv 
noriim ad confequentes, deinde comparando homologorum differentias in duabut 
figuris prioribus , ^ fumas in reliquis , tme enim A H ad G E eft ^vt A C 
ad C G fumpta communi altitudine £ A , erit tellangulnm H A E ad re- 
(l angulum G E A ,vt A C ad C G. Sed reUangulum HAE aquale efi quat- 
drato A E a;na cum reif angulo H E A y cui aquale ejl quadratum B E , ergo 
quadratum A B aquale efi reffangulo H A E{ propterea quod A B fubtendit 
angulum reHum E in triangulo B A E) quare quadratu A B ad rcSlangulum 
AGE eandem proportione habet quam C A ad CG. 


i. 


Nots Ln Propofit. IV, ' 

S I hyperbolen , aut ellipfim A B tangat re<£la linea I M , & occurrat ^ 
axi A C in M , vtique ipfius I M quadratum , &c. Suppleri debet 



K 


V 
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(tnftru^Ho , ija* deficit ‘tn htc frofofithme , vt HtmirHmfenfms continuatas fit 
i pungis MyA-,1 educataradaxha perpedtculares M R , A & I S fecatts 
dutmeins in R , ^& S A I M fit n/utai fiecent tn K y erit I S 
urdinstim ad axim /tpplicMa y & A ficati etiam I M contingit fit&ionem . 

1 ’ocat autem Interpres reifam lineam M S, fua inter tangentem y & ordinatam 
mterficieur Contentam > attjue D S vocat Inuerfiam , 

Not^E in Pfopofit. VI. & VII. 

S I addatur duabus extremitatibus tranfucrAc , aut infiftantad duas ex- 
tremitates redti, aut diminuatur a duabus extremitatibus inclinati A, 



& C duo intercepta , &c. Expungo verba appofititia. 'Aut infifiat ad duas 
extremitates reili j qua fenfium perturbant . 

b Educamus I M tangentem , & I S perpendicularem. Et quia A D eft 
a:qualis D C , &c. Ide/ Educamus I M contingentem fieSionem i» I » qnn 
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fecet axim in Jd , ^ I S ad axim ferftndicularem , fiu 'ordinatim applica- 
tam , cum fecans in S . Et quia trianguli A C B duo latera A C , A B fccan- 
tur proportionaliter tfii licet bifariam in D , (^ li ; ergo J D parallela ejl bafi 
Prop. j. C B : ejlque tangens 1 M parallela ipfi B A , cum ambo ad diametrum / L fint 
Iit- ordinatim applicata ; panterqui I S parallela eJl B E ( cum fint ad axim per- 
pendiculares ) igitur triangula M J S % A B £. fimilia erunt ; par iter que trian- 
gula D I S i C B E erunt f milia: ideo M S ad S I erit vt A E ad E B ^(jr 

S J ad S D erit ,vtBEad£C: quare ex aqualt ordinata M S ad S D ean- 
dem proportionem habebit , quam A E ad E C: ejlque quadratum l M ad qua- 
Prop. 4 . dratum N D , z/t At S ad S D ; ergo quadratum l M ad quadratum N D ejl ^ 
huius, <vtA E ad EC i &c. 



SECTIO TERTIA • 

, Continens Propofit. ApoIIonij VIIT. IX. X. 
XI. XV. XIX. XVI. XVIII. 

XVII. & XX. 

Vni.T N hyperbola , vcl cllipfi quadratum axis inclinati , fiuc 
X tranfuerfi ad quadratum fummae duarum diametrorumj 
coniugatarum eiufdem fediionis habebit eandem proportionem, 
quam productum praefcdlie axis in fuam interceptam compara- 
tam ad quadratum fummae fuae interceptae , & potentis compa- 
ratarum . 


IX. Vcl 
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iX* Vel ad quadratuiru 
differeciae coniugatarum ea^ 
dem proportionem habet , 
quam produdum praefeda: in 
fuam interceptam compara- 
tam ad quadratum differen- 
tiae intercepta , & potentis 
comparatarum . 

X. Vel ad redangulunoj 
fub duabus coniugatis con- 
tentum eandem proportionem habet , quam prxCcda axis ad 
fuam potentem comparatam . 

XI. Ad fummam vero duorum quadratorum ex coniugatis 
eandem proportionem habet , quam prasfeda ad fummam prar- 
fedar , & intercepta: comparatarum . 

XV. Sed ad quadratum eredi vnius coniugata: eandem pro.- 
portionem habet, quam praefedaaxis in fuam interceptam com- 
paratam ad quadratum fua: pricleda? comparatas . 

XIX. Sed ad quadratum differentia: vnjus coniugatarum , & 
cius eredi eandem proportionem habet , quam produdum prae- 
fed? axis illi diametro homologf in fuam interceptam compa- 
ratam ad quadratum exceffus pr.^feda? , Sc interceptae compara- 
tarum . 

XVI. Ad quadratum vero fummjc inclinata: diametri , & eius 
eredi eandem proportionem habet , qnam prapfeda axis in fuam 

' interceptam comparatam ad quadratum fumraae intercepta: , & 
prscfedae comparatarum . 

XVIII. Sed ad figuram inclinat® vnius coniugatarum ean- 
dem proportionem habet , quam axis praefcda ad praffcdanL. 
comparatam . 

XVII. Et ad fummam duorum quadratorum inclinat® , & 
eredi vnius coniugatarum eandem proportionem habet , quam 
pr®feda in interceptam comparatam ad duo quadrata prsfed®, 
&. intercept® comparatarum , 

XX. Et tandem ad exceffum duorum quadratorum laterunu 
figur® inclinat® duarum coniugatarum eandem proportionenL. 
habet, quam produdum prjefcda: in interceptam comparata ad 

exceffum quadratorum pr®fed®,& intercept® comparatarum. 

N n a lifdcm 
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lifdcm figuris manentibus fit H V potens comparata , & I P fit erei^u a 
ipfius I L. Dico quod quadratum A C ad quadrarum lumma? 1 L, & N 
O cft vt e G in E H ad quadratum E H V. Quia quadratu A D arqualc 



37->ib. I. cH S D in D M ^ 39. c\ t.J ergo S D in D M ad quadratum I D, nem- {3 
pe E C in C A ad quadratum C B ( propter fimtlitudincm trianguloru ) 
cft vt quadratum A D ad quadratum I D, nempe vt quadratum A C ad 
quadratum I L : eftquc quadratum C B ad C E in E H , vt C A ad A 
H , fcu ad C G ( 2. 3. ex 7. ) ideft vt A C in C E ad C G in C E , & 
permutando ; igitur AC in C E ad quadratum C B , quod habebat 
( vt oftenfum cft J eandem proportionem , quam quadratum A C ad 
quadratum I L , erit vt G C in C E ad C E in E H , nempe vt C 
Cj ad E H , fcu C G in E H ad quadratum E H ; igitur quadratum-. 

A C ad quadratum I L eandem proportionem habet , quam C G in_. 

E H ad quadratum E H. Et quadratum I L ad quadratum N O, fcu LI 
ad I P cft vt H E ad E G ( d. 7. ex 7. ^ fcilicct vt quadratum E H ad 
, H E in E G , quod aequale fuppofitum fuit quadrato H V ; Idcoquo 
I L ad NO eandem proportionem habebit , quam E H ad H V > qua- 
propter quadratum I L, fiuc ad quadratura fummx ipfarum I L, N O cft 
vt quadratum H E ad quadratum E H V ; fiuc ad quadratum differentiae 
I L , & N O erit vt quadratum E H ad quadratum differentia: E H , & 

H V , fiuc ad I L in N O habebit eandem proportionem r quam E H ad 
H V ; fiue ad duo quadrata I L , N O eandem proportionem habebit , 
quam E H ad fummam E H , E G ; eo quod quadratum I L ad quadra- 
tum N O cft vt E H ad E G > fiuc infuper ad quadratum I P eandem., 
proportionem habebit , quam quadratum E H ad quadratum E G ; vel 
potius ad quadratum differentia: I L , & I P erit vt quadratum E H ad 
quadratum differentix E H , & E G , vel rurfus ad quadratum red® li- 
ne® ex L I , & 1 P compofit® , erit vt quadratum H E ad quadratunu. 
fumm® duarum H E , E G , atque ad L I in 1 P eandem proportionem 
habebit , quam H E ad E G; vel ad quadratum ipfius L I cum quadrato 
I P habebit eandem proportionem , quam quadratum H E ad duo qua- 
drata 
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drata H E , & ipfius E G , fiue ad differentiam duorum quadratorum L 
I , & ipfius I P eandem proportionem habebit , quam quadratum H E 
ad differentiam duorum quadratorum H E, & E G. Et iam oftenfum eft 
ciuod quadratum A C ad quadratum I L eandem proportionem habet , 
quam C G in H E ad quadratum H E,- 8. ergo ex a:qualitatc quadratum 
A C , fiue ad quadratum fumma: I L , N O eft , vt C G in H E ad qua- 
C dratum E H V ; 9. fiue ad quadratum differentix cius , qux eft inter I 
A L , N O eft vt C G in H E ad quadratum exceffus E H fupra H V .• 10. 
^ fiue ad I L in N O erit , vt C G ad H V : i x. fmc ad duorum quadrato- 
C rum I L , N O fummam , erit vt 
£ C G ad fummam G E, E H; 12* 
fiue ad quadratum I P erit , vt 
C G in H E ad quadratum E G: 
a 13. fiue ad quadratum differen- 
° tix L I , I P erit , vt C G in E 
H ad quadratum diffcrcntix H 
h E , E G: 14. fiue ad quadratum 
cx reifta linea arquali sumx dua- 
rum L I , I P > erit vt C G iiy 
E H ad quadratum ex reda li- 
. nea compofita cx H E , E G : 

^ 15. fiue ad L I in I P erit vt C G ad G E ; i 5 . fiue ad duo quadrata ex 

L I » & cx I P erit vt C G in E H ad duo quadrata E G , & E H : 1 7. 
I fiue ad differentiam duorum quadratorum cx L I , & cx I P erit vt C G 
* in E H ad differentiam duorum quadratorum cx H E , & ex E G. Et 
hoc erat propofitum . 

Not£E in Propofit. VIII. 

o Tifdcm figuris manentibus fit H V potens comparata , &c. Pr^ter defi- 
X nitiones juptrius expofius hic du* alU declarari debent , ignotum enim eft 
quid nam nomine Figura comparata , & Potentis comparata tntelligi debeat. 
Itaq; re£l angulum 0 prafecfa comparata , & intercepta comparata contentum, 
ided re£i angulum H E Ct vocatur Figura comparata : fi quadratum reffa li- 

nea H V aquale fuerit r e (t angulo H E G vocatur H V Potens comparata , 
b Ergo S D in D M ad quadratum D I , nempe E C in C A ad qua- 
dratu C E,&C. AEqualia enim fpatia,fcilicetrt£iangulu S D M,& quadrat» 
Z> A ad idem quadratum I D habent eandem proporttonem ; fed quia triangula 
M I D, & A B C ftmilia funt , propter ea quod latera homologa funt parallela 
inter fe ; pariterque triangula D S I , & C E B funt ftmilia , vt oftenfum eft 
in 6 . & 7. huius ; ergo S D ad D I erit vt E C ad C B , atque M D ad D I 
eft vt A C ad C B erunt compofita proportiones eadem inter fe , fcilicet re£t an- 
gulum S D M ad quadratum D I eandem proportionem habebit , quam reifan- 
^gulum E C A ad quadratum C B ; quare vt quadratum A D ad quadratum-» 
D l ,feu vt quadruplum ad quadruplum , fcilicet vt quadratum A C ad qua- 
dratum l L, eo quod A D,&I D femines funt diametrorum AC ,I L. 

Notx 





37. lib.r. 
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NcitiE in Propofit. IX. 


15.& 16. 
Ub. I. 


8. huiu& 


zS6 


S lue ad quadratum difTcrentic cius . quae cft inter I L . N O eft vt C 
G in H E ad quadratum E H , H V , &c. Lutt mt»em 

frffiunts fuiU tx tlitiu dti»c*mur . attfiutau ttm» tmna fimut ctxglt- 
ka* vmict dtxmtii i iuqat iftre prstmm trit irtiuld- 

Um nimitm Antici Inter fretis reUncjnere, TrU ienamfinu fnnt in frtf^- 
titne tlt 4US , jn in feauentikus nenem frtfcfitiniktss vfnns hnttnt. Primt 
gutJ qtuArstnm j! C na ijunJratnm I L etntlem fnfsrtientm hattai , pannus 
rtOanfiiUim C C in H E td qnndntnm H E . Seenndi qmtd I L ad H O etm- 
dem fnftnitnem hntett , cjnim H E intercett* etmfnnta ad H F feteniem^ 
camf aratam. Tertia cjned quadratam t L ad quadratam N 0,/tn 1. 1 ad etnt 



luas reffnm I f yjie vtH S ad E C ,vei vt quadratum H E adreOangulum 
H E C,val ad quassatu H F . Made fnfafyit nana Jie demanfiratitur , ^jtia 
I Lad N 0 eandem ratianem tahet quam H E ad HF, ernua antecedentes ad 
dsjferentias terminaram frafarlianajes , ideft l L ad cbfferenttam if/arnm l L, 
ef N 0 eandem frafartianem iaietit , quam H E au dijferentiam iffarnm E 
H i& H F ; atque quadratum 1 1 ad quadratum tx dtfferentta iffarnm J i, 
eir tiO dtfcriftnttt tandem frafartianem iaietit . qnam quadratum H E ad 
quadratum ex differentia iffarnm E H ,& H F deferiftum : erat autem qua- 
dratum AC ad quadratum l L,vt reUangulum C C in H E ad quadratum 
E H i erga ex aqualt ardmata quadratum A C ad quadratum ex differentia if- 
farum l L , & N O defer tf tum eandem frafartianem iaietit , quam reSangn- 
Inm C C in H E ad qua^atum tx differentia iffarnm E H ,& H F . 


Notat 




I 
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Notae in Propofit. X. 

S Iuc ad I L in N O erit vt C G ad H V , &c. J^U j L ad NO habe- 
bat tandem preportionemy quam EH ad hV pofitis communibus altitudi- 
nibus I L^& E H habebit quadratum I L ad reclangulnm I L in N 0 eande 
proportionem , quam quadratum E H ad r exanguium £ HinH V -,fed qua- 
dratum A C ad quadratum / L habebat eandem proportionem y quam rtilangu- 
Ium CG in 'E H ad quadratum E H ; ergo ex aqualitate quaaratum A C ad 
re£langulum fubl L in N 0 eandem proportionem habet , quam re£l angulum^ 
C G tn H E ad re£l angulum E H in H V yftue quam habet CG yadtiV. 



Nota; in Propofit. XI. 

S Iuc ad duorum quadratorum I L , N O fummam erit vt C G ad fum- 
mam G E , & E H , &c. Sjda quadratum I L ad quadratum N O eraty 
'Vt H E ad E G y antecedentes ad fummas terminorum erunt proportionales , 
fctlicet quadratum t L ad quadratum I L fimul cum quadrato NO eandem pro- g 
portionem habebit , quam H E ad fummam ipftrum H Ey& E G ; erat au- huio. 
tem quadratum C A ad quadratum I L y<vt C G ad E H y ergo ex aqualitate 
quadratum A C ad quadrata ex I L y (jr ex N O Jimul fumpta tandem pro- 
portionem hidiebit , quam C G yvel H A ad fummam ipfarum H E y&G E. 'J 




Notx 
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NotJE in Propofit. XV. 


S Iuc ad quadratum I P erit vt C G in E H ad quadratum E G , Scc. £ 
J^oniam I L sd 1 P trtU •vfH £ Md EG % trjv qMdratkm i L sd tfuM- 
drAtum i P erit vt tfandrttim H E nd qnkdh&mn £'G $ erat autem quadra-^ 
tum A C ad quadratum i LtVt reMan^tm C G , /ht AH ia H E ad qua- 
dratum £ H ; i^dtur ex aqnalttatt quadratam AG ad quadratum I P eatt- 
dem frofortioHtm iahtbh , quam re£t anulum A H E *d quadratum G E , 

Nota: in Propofit. XIX. 

S Iuc ad quadratura differentia? 1. 1 , & I P erit vt C G in E H ad qua- p 
dratura differentix H E , E G , &c. ^ta I L ad I P erat vt H E ad ® 
E G y comparando antecedentes ad terminorum dijfirentias , fcilicet l L ad dif- 
ferentiam ipfarum 1 Ly& I P eandem proportionem habebit , quam E H ad 



differentiam ipfarum EHy(^Eti,^ quadratum 1 L ad quadratum ex dif- 
ferentia ipfarum I L y dr 1 P deferiptum eandem proportionem habebit , quam 
quadratum H E ad quadratum ex differentia 'ipfarum H Ey d" G E deferipti: 
erat autem quadratum C A ad quadratum 1 L % vt reiiangnlum A H E ad 
quadr atum H E ; ergo ex aqualitate quadratum A C ad quadratum ex diffe- 
rentia ipfarum 1 L y & I P eandem proportionem habebit , quam rtSlangulum 
A H E ad quadratum ex differentia ipfarum H E y (jr E G . 




Nor* 
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S lue ad quadratum cx rc6kx linea xquali fummx duarum I L , & I P 
erit, vt e G in H E ad quadratum cx reda linea compofita cx H E, 
E G , &c. 1 L ad 1 P erat vt H E ad E G comparando., antecedentes ad 

fnmmas terminorum, erit IL ad IL,&1P Jimul fumptas ,vt H E ad H E, 
E G fimul fumptas , quadratum I L ad quadratum ex fumma ipfarunL^ 

I J P deferiptum , erit vt quadratum H E ad quadratum ex fumma-> 

duarum H E , & E G deferiptum ; erat prius quadratum AC ad quadra- 
tum I L ,vt reifangulum A H E ad quadratum H E i igitur ex aqualitatcj 
quadratum A C ad quadratum ex fumma ipfarum I L , & I P deferiptum ea- 
dem proportionem habebit, quam reSi angulum yl H E ad quadratum ex fumma 
ipfarum H E , & E G deferiptum. 



I t-1. •• 


. Nota: in Propofit. XVIII. 


S lue ad I L in I P erit , vt C G in G E , &c. J^ia I L ad l p 'efl vt H 
E ad G E poftis communibus altitudinibus 1 L ,H E habebit quadratum 
J L ad relfangttlum fub 1 L , ^ I P eandem proportionem , quhn quadratum 
li E ad reilangttlum H E G : fed quadratum A C ad quadratum I L eandem 
proport tonem habebat , quam recf angulum A H E ad quadratum H Ei ergo ex 
aqualttate quadratum A C ad re ff angulum L I P eandem proportionem habebit 
quam re£f angulum A H E ad reSl angulum H E G ,feu vt A H , vel C G ad 
G E. 


Oo 


Notx 
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Notx in Propofit XVII. 

S lue ad duo quadrata ex I L . & I P eiit, vc C G in E H ad duo qu> 
draca E G > Se E H > Scc. J^wjuxjn i h aJ I P trtt vt H E *d E Q , 
(y fnAtirAiiim l LtJ ifiuJrtimi / P erit vt fuetirAlum H E ti tjiudjrttiaiLj 
E O iVenitferAtidt MteeeJemtei tui termimri fmmm*s ifiitdritiim I L tui ifiuh 
dTUHm / L VM4 ctum tfiudret» ! P beieiit e/uuiem freftrtmum , tjAiim y««> 
irAUtm H E Ad fmmrnAm qtiAdrAli H E rtm ijAAdrAit E G: ftd ftitu tfuedr*- 
lAm A C Ad ^AAdrAlMm l L er At vt rtSAiiffdtim A H E Ad tfiuurAiAm H E i 
iS‘t»r tfAAdrAlAm A C Ad fAtmmAm tfiudrAti l L erm tpuulrAte l P eidem frt~ 
fenuwem hebebu eptum reOAm^uhm A HE Ad ftudeAlam £ G vaA eam tfa*- 
drAteEH. 



Not£c in Propofit. XX. 

S lue ad differentiam duorum quadratorum I L , I P erit , vt C G in H 
E ad differentiam duorum quadratorum ex H E , Se ex E G , Sec. 
^tumUm vt dtOam efi ifrAdrAlam I L Ad tjaAdrAtam 1 p eAndem frtferuuti 
twet t tjAAm fAAdrAtam H E ad ^aedrAttim G E , ^ (em^rAade AAteeedttr^ 
tet Ad lermmaram differemtiAj quAdrAtum l P ad differeatiem faedrAli Ili 
quadrAte 1 P eaadem prefertieaem haiciit , tfaim ^aAdrAtam H E ad diffe- 
reatiam ialer qaadrAtam H E , & jaedratam E G : eSt/ae qaadratam C A 
ad qaadrAtAm l L,vt rtlfAagalam A H E ad quadrata H E i erge ex aqatU 
quadratam A C ad quadrateram ex l L , (j- ex l P diffireatiam eaadem tre- 
fertieaem habebit , quam relfaugatam A H E ad quadrateram ex E G,<^ ex 
£ H differeatiam . 


1 


SECTIO 
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SECTIO CLVARTA 

Continens Projx>fit. Apollonii XII. XIII. 
XXIX. XVII. XXII. XXX. 

XIV. &XXV. 

XII. XIII. T~N IfFerentia quadratorum duonim axium hy- 

XXV. J J pcrboles xqualis eft difFcrenti* quadra- 
torum quarumlibet duarum diametrorum coniugatarum . 

XXVIIII. Nempe differeti* inter quadrata) a figuris earumdc 
diametrorum a;quales funt. 

XXVIl. Et differentia duorum axium maior eft differentui. 
quarumlibet duarum diametrorum coniugatarum . 

XXII. Et fumma quadratoru duorum axium ellipfis squalis 
eft fumms quadratorum quarumlibet duarum diametrorum con- 
iugatarum . 

'XXX. Nempe fumms quadratorum , & figurarum earundem 
diametrorum homologarum funt squales . 

Xllll. Axis ver6 tranfuerfi quadratu ad differentiam quadra- 
torum duarum diametrorum coniugatarum eandem proportio- 
nem habet, quim prsfedla ad duplam inuerfs. 
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In cifdcm figuris , quia quadratum A C ad quadratum fui coniugati a 
cxDef.i. fin propofitione 12. 13. 25. ; nempe C A ad A F credium ipfius cft , 

Se 2. vtPraifcdla C f» ad Interceptam G A , fiue ad C H > ergo quadratum-» 

A C in hyperbola ad diflferentiam quadratorum axium iplius , & in elli- 
pfi ad eorundem fummam eandem proportionem habet , quam C G ad 
H G. Dcmonftratum autem prius fuit , quadratum C A ad quadratum t) 
I L eandem proportionem habere , qu;im C G ad H E , & quadratum- 



6 . & 7. I L ad quadratum N O eandem proportionem habet , quam H E ad E 
huius, Q . infuper quudratum I L ad fummam quadratorum I L , N O in elli- 
pft , aut ad eorundem differentiam in hyperbola eandem proportionem- 
habebit , quam H E ad H G; & in propofitione 14. vt H E ad cxceflura 
H E , E G , quod cft duplum D G ; igitur ex xqualitate quadratum A 
C , liuc ad fummam duorum quadratorum 1 L , NO, quemadmodum 
habetur in propofitione 22. & 30. fiue ad eorundem differentiam , veluti 
habetur in propofitionibus 12. 13. 14. eandem proportionem habebit , 
quam C G ad H G , fiue ad duplum D G , vt in propofitione 14. & dc- 
monftratum fuit in eadem proportione effe quadratum A C ad fummam 
quadratorum A C, & cius coniugati, & cft propofitio 25. aut ad eorun- 
dem differentiam , & cft propofitio 12. quapropter fumma quadratorum 
I L , N O coniugatarum in ellipfi , nempe quadratum I L vna cum eius 
figura cft arqualc aggregato quadrati A C vna cum quadrato cius coniu- 
gati 30. nempe quadrato A C, & illius figura: , & in hyperbola diffe- 
rentia quadratorum I L , N O nempe cxccffus quadrati 1 L fuper illius 
figuram a:qualis efl differentia: duorum quadratorum A C , & reifti illius 
nempe quadrato A C , & illius figura: 27. & oftcnfum iam cft , quod I c 
L in hyperbola maior cft , quam A C j ergo differentia A C & illius con- 
iugati maior quam differentia I L , & N O : atque fic oftendetur , quod 

dit: 
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differentia I L , & N O maior fit , quam differentia quarumlibet duarum 
coniugatarum ab axi remotiorum. Et hoc erat offendendum. 



Nota: in Propofit. XII. 

I N cifdem figuris , quia quadratum A C ad quadratum fui coniugati In 
propofitione 12. & 25. nempe A C ad A F creatum ipfius eft vt prae- 
fecta C G ad Interceptam G A , feu C H : ergo quadratum A C in hy- 
perbola ad differentiam quadratorum axium ipfius , & in ellipfi ad ilio- 
rum fnmmam efl , vt C G ad H G . &c. iJtJl. A C 

qtudrtmm dxis ti Sjt- tfint C A nd eius ertthtm A F tdJidem frt- 

ftrtitnem httet , jdim frtftUt C G td Imtrccfttm G A , vel td C H , & 
cimftrditdn txteeedentes dd termuumm difitentids in hyferhdU , & dd ter- 
mnurum fitmmds ineUifl!,qiiddrdiiim C Add different idm qnddrdterum ex dxi 
AC ,& ex dxi hdhehit in hjferbtU eendem prefortidnem , jn/im C G 
nd differentidm inter C G ,&C H ; in ellipfi veri tpnddrdtnm A C dd fim- 
mdm ijMddrdtcrHm ex A C ,& ex edndem preptrtitnem hdbcbit , qnim 
C G dd fnmmdm ipfint C G cum C H. 

Et quia iam demonftratum cfl , quod quadratum C A ad quadratum 
I L fit . vt C G ad E H , &C. Relilfd dbfrnfd ccmplicdtiene prtpofitidmnej 
Ardiiei Interpretis dtffnllieri methtde ,Jicmti in prdcedenti ftHitne fdClum efi ^ 
frdpcjltitnet decldrdbimns . ^nenUm in hjperbeU ijnddrdtnm I L dd ^Hddrd- ' ' 

tum N O edndem preptrtienem hdbet , tjdim H F dd E G cempdrdndt dntece- 
dentes dd terminernm differentidt , tjuddrdtnm 1 Ldd dtfferentidm ^nddrdti 
I L i jnddrdtd N 0 edndem prtptrtienem hebebit , ^nim H E dd ipjdrnm H 
E ,dr E G differentidm ! fed lynedretiim A C dd ifdddrdtnm I L ejl vt C G 
dd H E { velnti tn prepdfittdne 8. ejtenfnm efi ) erp» ex eqddlitdte qnedretnm 
AC dd anedreterum ex 1 L , & ex N O differentidm eendem prtptrtienenLj 

hebebit. 
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ffAbebit , (jukm C G sd ipfarnm H E ^ E G differentiam , feu ad H G : fed 
in eadem hyperbola quadratum A C ad quadrateruni A C ^ & J^R differen- 
tiam eandem proportionem habet , quam C G ad ipfarum C G , dr C H diffe- 
rentiam , feu ad H G ( veluti in principio huius propofitionis di£lum ejl ) ergo 
quadratum A C ad quadratorum ex A C ■, & ex ^^R differentiam , eandem 
proportionem habebit , quam ad quadraiorum ex I L , & ex N O differentiam ; 

ideo in hjperbola differentia quadratorum axium A C t O" ^l_R aqualis 
(fi differentia quadratorum I L •, df N O coniugatarum . 


Notjc in Propofit. XIII. 

7. huius. Voniam in ellipfi quadratum 1 L ad quadratum N O eandem proportio- 

\9 nem habet , quam H E ad G E ; comparando antecedentes ad terminor u 
fummas quadratum 1 L ad quadratorum ex I L y & ex N O fum- 
mam eandem proportionem habebit, quam H E ad ipfarum H E, & E G fum- 
mam: fed quadratum AC ad quadratum I L efi , vt C G ad H E (^vt in o£fa- 
ua propofit ione diStum efi ) ergo ex aquali quadratum A C ad quadratorum ex 



I L , df tx N O fummam eandem proportionem habebit , quam fc G ad fum- 
mam ipfarum H E , & E G , feu ad G H : fed in principio procedentis nota 
efienfum efi, quod in ellipfi quadratum A C ad quadratorum ex A C , dr ex 
R fummam eandem proportionem habet , quam C G ad fummam ipfarum C G, 
drC H, feu ad G H : quare quadratum A C eadem proportionem habet ad fum- 
mam quadratorum ex C A , df ex i^R , quam ad fummam quadratorum ex 1 
L , & ex N O •, & propterea in ellipfi quadrata duorum axium AC ,d>" ‘^R 
fimul fumpta aquaha fitnt quadratis duarum coniugatarum diametrorum 1 Lt 
dr N 0 fimul fumptis, 

Notjc 


i 
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Q V onUm in byfcrboU differentia quadratorum ex axi AC ex axi 

£ aqualis ejl differentia inter quadratum J L a quadrato eius contutata 

M O i eftque media proportionalis inter figura latera A C y & t6. lib. t. 
■d ^ i f^go reUanguhim C A F fub extremis contentum aquale eJl quadrato in- 
termedia ^R: Et propter ea differentia inter quadratum A C reSangu-' 

Ium C A F aqualis erit differentia inter quadratum AC a quadrato ^R. 



Fari ratione erit differentia quadrati 1 Lk reBanguk LI P aqualis differen- 
tia quadrari I Lk quadrato N Oi& propterea in hyperbole differentia qua- 
drati axis A C k reB angulo fub f gura lateribus contentum C A F aqualis 
tfi differentia quadrati diametri I Lk reB angulo f, l P fub lateribus fig 
eius. 


'ur* 


Notas in Propofit. XXX. 

\ 

Q roniam in ellipp quadratorum ex A C y & ex ^ fumma aqualis ejl 

fumma quadratorum ex l L y & ex NO: eflque reB angulum C A F cx ij. 
aquale quadrato reBangulum LJ P aquale quadrato N O «• 

( vt in pracedenti nota diBum ejl ) igitur m ellipji quadratum axis A C y (fi- 
reB angulum C A F fub eius lateribus cotentumjimul fumpta aqualia funt qua- 
drato ex 1 L cum reBangulo ffgura eius L I P, 

Notat 
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Notar in Propofit. XIY. cSc XXV . 

Q Voniam nedum in hyperboUyfed etiam in ellipj! quadratum A C ad fum- 
mam quadratorum ex I L, & ex N O eandem frofortionem habet , qua 
A H ad fummam ipfarnm H E y & E G , atque quadratornm ex I 
L ■, & ex N O ftmma ad eorundem quadratorum differentiam eandem propor~ 
tionem habet , quam ipfarum H E^^ EG fumma ad earundem differentiam i 



.ri 


tr^ ex aquali quadratum A C ad quadratorum ex I Li & ex N O differen- 
tiam eandem proportionem habet , quam C G tfiue H A ad ipfarum H E ,& 
£ c differentiam ; fed in eliipf ipfarum H E t & E G differentia aqualis efi 
duplo E D i igitur in ellipfi quadratum A C ad quadratorum ex I Ly & ex 
JV 0 differentiam eandem proportionem habebit y quam prafeila C C ad duplum 
inuerfa E D. • 

NotJE in Propofit. XXVII. 

E t oftenfum iam cft , quod I L in hyperbola maior cft , quam A C ; 

ergo differcnria A C , & illius coniugati maior cft , quam differen- 
tia homologorum fuorum a fuis coniugacis,& differentia proximioris ho- 
inologi ad luam coniugatam maior eft differentia remotioris a fua coniu- 
gara , &c. Hoc autem fic demonjlrabitur . In diametris A Cy & I L produca- 
tur A M aquatis y& I K aqualis N 0,& ab ijsdem fecentur A S aqua- 
lis J^R y& IT aqualis N 0. J^oniam M S bifariam fecatur in A y & ei 

indirectum 
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indireffum additur S C , 

trit rt^angulum M C S ^ ^ ^ ^ 

cum auadrato ex A S fem ^ ^ 

ex aquale quadrato . _ . ■ . 

itfius AC; ergo reilaxgu- 
lum M C S aquale ejl dif- 
ferentia quadrati A C a I 

quadrato : pari ratione £ ^ 

reilangulum K L T vna 

eum quadrato N O aquale K O 

e» it quadrato I L: ergo fi- 

militer re&angulum K LT aquale efi differentia quadratorum ex 1 Ly& ex 
N 0 i eflqui quadrffum l L maius quadrato A C, eum diameter I L in hyper- 
bola maior fit , quam axis C A i igttur reilangulum K LT vna cum quaarato 
0 maius erit reStangulo M C S vna cum quadrato ,^JR. : eJl vero redangtt- 
ium M C S aquale reS angulo K LT (^cum fint differentia quadratorum ex con-^^^ 
iugatis dimetris » qua tn hjperbola ofienfa funt aquales); erQ> quadratum N 



2U13 Ui »ysrj i»?: : 
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o tfiilicet refiduum maioris fumrni\maius erit quadrati qm><^ ffi refil> 
duumfumma minoris : & propterea N 0 maior erit , quam : erat autem, 
J L maior quam C A ; igitur I L cum N 0 ^feu K L maior erit , quam A C, 
& ^Rfimul , fine quam M C : fed in relf angulis M C Sy& K LT aquali- 
bus ^ vt K L ad M C y ita reciproce C S ad LT ; igitur C S t feu differentia 
ipfarum A C y dr maior efi , quam L T yfeu differentia ipfarum l Ly& 
ii 0 in hjperbola . ^ , 

Si pofiea prater I L ponatur alia diameter ab axe remetior cumfua ceniu- 
gata erit fimiltter differentia quadratorum ex diametris coniugatis remotiori- 
bus ab axi aqualis differentia quadratorum axium A C y & J^R , & ideo 

P p aqualis 


# 
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nqutits erit differentU quadrAiorum ex l L y & ex Jt efiqmftrittr dutme- 
ter ilU remottor ab axe maior quam l L; ergo Jimili ratiotnsm oftendetvr y quod 
differentia coniugatarum diametrorum ab axe remotimmt mtnor tjiy qukm dif- 
ferentia froftnquiorum I L y & N O. 

SECTIO Q_VINTA 

Continens Propofit. XXL XX VIIL XXXXIL 

XXXXllI. XXIV. & XXXVII. 

• « 

A X«s hyperboles fi fuerint lecjuales , tunc quaelibet diarae- 
^^tri coniugatae in illa fcftione aequales funt ai.G verofue- 
iric 28. vnus ^diiorum axium in bypeibola > aut 'ellipfi maior, 
tunc eius diameter homologa maior-erit fua coniugaca , quoul^ 
qu^ ad duas aequales diametros coniugatas in ellipfi peruenia- 
tur , & axis maior ad fuum coniugatum , fiue ad eredum eius 
maiorem proportionem habet , quam quaelibet alia diameter 
eiufdem fcdionis ad fibi coniugatam , fiue ad eius eredum,» ; 
critque proportio maioris diametri axi proximioris ad fibi con- 
iugatam , fiue ad eius eredum maior proportione maioris con- 
iugatarum ab illo remotioris ad minorem , fiue ad cius eredu . 
Et minima figurarum diametrorum erit figura axis inclinati, fiue 
tranfuerfi , & maxima erit figura redi in ellipfi ; atque figurae 
reliquarum diametrorum ( fiue diametri fint inclinat», vel tran- 
fuerf») maiores funt, qua figura: diametroru ab axi remotiorui4. 
Et in ellipfi eredus axis tranfuerfi minor eft, qua eredus cuiuslibet 
alterius diametri, & eredus proximioris diametri minor eft eredo 
cuiuslibet remotioris 37. Et 
cxcelTus axis tranfuerfi fupere- 
ius coniugatum maior eft ,qua 
cxccfTus homologariun diamc-^> 
trorumy fupetfuas coniugatas, ' 

& exc^ns’ proximioris homo- ^ 'T'. ^ - V v 
Ipg» fiiper fuam coniugatanu ^ 

maiora eft , quam exceflus. re-^ 
motioris fuper eius coniugata. 

Et diffefcntia duorum laterum ' ' 
figur» axis maior <;ft , quanu 


♦ f 
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differentia duoiiim laterum figurae fui homologi j pariterque pro- 
ximioris axi homologi differentia duorum laterum figurae eius 
maior eff , quam differentia duorum laterum figurae remotioris. 

' PROPOSITIO XXI.&XXVIIL 

f 

S it itaque fedio A B P , & duo axes coniugati eius AC, 

R , centrum D ; fintquei L, N O duae aliae diametri con- 
iugatae ; pariterque ST, V X , & educamus ad axim C A M 
perpendiculares B E , P M. Dico quod fi fuerit A C aequalis 
QJ^ ; erit quoque I L aequalis ipfi N O , & S T ipfi V X. Si 
1 ver6 fuerit eorum aliquis reliquo maior , vtique eius homologa 
diameter maior quoque erit lua coniugata , firailiter in reli- 
quis propofitionibus . 

Sit prius alter axis A C maior in prima figura , fcd Qjl in fecunda- » « 
fintque A G » C H duar interceptae diametri A C. Et quia quadratum-' 

A C ad quadratum Q R , nempe A C ad cius eredum cft vt A’H ad H 
C , feu ad A Gj & habet H A ad A G maiorem pr^rtionem in prima «Dcf. i, 
figura , & minorem in fecunda , quam H E ad E G > quas ofteina cft' huius. 

( 6 . 7. ex 7. ) vc quadratum I L ad 
quadratum N O , nempe 1 L ad eius 
eredum ! Et fimiliter proportio illa- 
maior , aut minor eft , quam H M ad 
M G , qua: eft vt quadratum S T ad 
quadratam V X i igitur A C ad Q^R, 
liue ad eredum ipfius A C in prima 
, maiorem proportionem habet , & in 

’ fecunda minorem , quam I L ad N O, 

' fiue ad eredum ipfius I L, fiue quam 
S T ad V X , vel ad eredum ipfius 
S T ; fed quia H E ad E G in prima 
figura maiorem proportionem , & in 
fecunda minorem , quam H M ad M 
' G habebit I L ad N O maiorem pro- 
)ortionera in prima , & minorem in- 
ecunda , quam S T ad V X , cum- 
' que H E in prima figura fit maior >& 
in fecunda minor , quam E G , pari- 
terque H M , quam M G , erit I L in 
prima maior , & in fecunda minor , 
quam N O , fimilitcrquc S T , quam 
V X. 
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XXL Deinde Iit AC xqualis QR io hyperbola liet A C xqualis ere* < 
&o,Sc conuenicoc duo puni^ H , & G in pun 4 lo D , ericque A C ad D 
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QJ^ vt A D ad fc ipfam , fiuc vt A C ad fe ipfam , quar eft vt D E ad 
^p.6. Ic jpiam , & hjfc oftcnfa cft » vt quadratum 1 L ad quadratum NO» igU 
tur 1 L , & N O funt xquaJcs , & Uc dcmonftrabicur » quod S T* V X funt 
atqualcs» & hoc erat propofimm . 

PROPOSITIO XXVIII. pars 2. 



A t in ellipfi fieri po- 
teft,vtHEfitat- 
qualis E G, fi nimirunu 
punftum B cadat in Q^& 
tunc B E cadet fiiper QJ), 
& erit diameter I L xqua- 
lis fua; coniugatx ; & vo- 
cabo eas xquales . 

Quia C G ad C H , nempe 
quadratum A C ad fuam fi- 
guram maiorem proportionem 
nabet in primis figuris, Sc mi- 
norem in fecunda ellipfi, quam 
C G ad G E , nempe quam^ 
quadratum A C ad figuram- 
mfius I L f 18. ex 7.; & C 
Gad GE in primis figuris ma- 
iorem proportionem habet, & 

... in 
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in fecunda cUipG minorem, cjuani C G ad G M , nempe quam quadra- 
tum A C ad figuram ipfius S T f i8. ot 7.^ ei^o figura ipfius A C eft 
minor i in fecunda vero maior quam figura ipfius I L; & fimiliter figura 
ipfius 1 L maior, aut minor cft figura S T . Er hoc eft propoficum. 

PROPOSITIO XXXXIL 

I N hyperbole , & ellipfi sG- 
ma duorum axium minor eft 
fumma quarumlibet duarum c6- 
iugacarum diametrorum eiufde 
fedionis . 

XXXXIII. Et planum ab eis 
contentu minus eft plano a dua- 
bus coniugatis contento , St 
planum a proximioribus axi 
coniugatis contentum minus 
eft plano i remotioribus con- 
tento . 

lifdem figuris manentibus , quia in hyperbole A C minor eft quam 1 
L, & I L , quam S T; & fiquidem 
A C xqualis fuerit Q_R • erit quo- 
que lL'xquaIis N O.&S T xqua- 
lis V X f a 1. ex 7. ) ergo fummaj 
mforum A C, Q_R minor cft, qua 
fumma I L , N U , & qu.im S T , 

V X : fi vero A C non fuerit xqua- 
lis ipfi Q R , vtique differentia duo- 
rum quadratorum A C,Q.R xqua- 
lis erit diffcrcniixquadrarorumlL, 

N O : & propterea fumma ipforum 
A C , QJ{ minor erit, quam fum- 
ma I L , N O : & hxc fumma ex 
hac eadem demonftratione minor 
etiam erir , quam fumma duarunu, 

S T , V X. At in ellipfi i quia A 
C ad maiorem proportionem 
habet , quam I L ad N O f.aS. ex 
7. J habebit quadratum ex fumma 
A C , Q,R ad earundem duaruoL- 
fummam quadratorum maiorem., 
proportionem , quim quadratum., 
iummx 1 L I N O ad quadratorum 
fum- 
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{iunraam camndem: & fumraa duorum quadratorum ipianun squalis eft ^ 
fiimms duorum quadratorum A C, Qjl ( 12. cx 7. ; ergo fumma AC, O 
QJl minor cft , quam fumma I L , N O , atque fic oftendetur, quod sQ- 
ma I N O.mipor eft, quam fumma S T, V X- Quod erat propofitu. 


PROPOSITIO XXXXIII. 



fumms AC, QR minus eft quadrato 
duorum qu^ratorum A^^C , QJR 
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squalis eft fumms duorum quadratorum I L , NO f 22. ex 7. ^ igitur ^ 
remanet A C in Q^R minus qudm I L in N 0 , & fimiliter I L in N O 
minus erit , quam S T in V X . 

Sed in hyperbola , quia quilibet axium minor eft homologa diarac-’ 
tro coniugatarum ; igitur planum rcdlangulnm ab axibus contentum mu' 
nus eft eo quod a duabus coniugatis continetur hoc igitur m hyperbo-* 
le manifeRum eft. ? j t. , 

In ellipfi autem , quia A C ad Q^R maiorem proportionem habet • ^ 
quam I L ad N O per conuerfionem rationis, & permutando maior AC ® 
ad minorem I L mjnorcm proportionem habebit , quarti differentia ipfa- 
rum A C , QR ad differentiam ipfarura I L & N Oi & proptercadiffc- 
rentu ipfarum A C , & Q R maior erit differentia reliquarum I L , & N 
O. ht fimiliter oftendetur, quod cxccffus 1 L fuper N O maior fic , quam 
exceffusS TfuperVX. ou 

-mol 


PROP. 


2 rudui . 


V 

o 


Conlcor.Db. Vn.’ 


303 



E t quia in ellipfi qua- 
dratum QJl, nempe 
figura axis A C minor cft 
in prima , & maior in fe- 
cunda ellipfi » qddro qua- 
dratum N O , nempo qua 
figura I L f” 28. ex 7. ) 
cftquc A C maior in pri- 
ma , & minor in fecunda 
figura quam I L : igitur 
ere< 5 tum ipfius AC minus 
eft in prima figura, & ma- 
ius in fecunda, quam ere- 
dum I L. Etfic oftende- 
tur , quod erexum ipfius 
I L maius fit, fiue mmus, 
qudm eredum S T. 

Et quia eredum ipfius 
A C minus efi in pnma_> 
ellipfi , & maius in fecun- 
da, quam eredum mfius 
1 L , & A C maior efi in^ 
prima, & minor infecun- 
da figura quam I L , igi- 
tur differentia AC,eiu?q; 
eredi , qux funt duo la- ' 
tera figurx A C,in quen 
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libet cafu maior erit differentia I L, eiufqueercai. Pari modo offende- 
tur quod diffineniia ipCuj I L, & eius eredi maior fft differentia ipfius S 
T , eiufquc eredi. Et hoc erat offendendum. 


PROPOSITIO XXXVII. 




I N hyperbole differentia la- 
terum figurx axis inclinati 
maior efl differentia lateru figu- 
rp fui homologi eiufde fcdionis: 

& differetia laterum figura; in- 
clinati proximioris axi maior 
efl differentia laterum figura: 
inclinati ab illo remotioris. 

In hyperbole A B P Ct axis C 
A , & 1 L . S T fit dux alix dia- 
metri , & centrum D ; atque ere- 
dus ipfius A C fit A F , & ipfius 
I L fit I K > atque ipfius S T fit S 
Z : & educamus C B , C P , pa- 
rallelas duabus homologis diame- 
tris I L , S T > & duas ad axim.. 
perpendiculares B E > P M > fece- 
mufque duas interceptas C H . A 
G 1 ic fit inclinatus A C in prima^ 
figura maior , quam A F , in fccu- j 
da ver6 minor. Et quoniam A C 
ad A F fupponitur vt H A ad A G 
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erit quadratum A C ad quadratum differentiar ipfarum AC, A F , vt 
quadratum H A ad quadratum H G , at ad quadratum differentia: ipfa- 
rum I L , I K cft , vt E H in H A ad quadratum H G f 19. ex 7.^ ad 
quadratum vero differentia: S T,S Z cft, vt H M in H A ad quadratum 
H G ( 19. ex 7.^ eft vero M H in H A maius quam E H in H A, atque 
E H in H A maius quam quadratum H A ; igitur A C ad differentiam— 
ipfarum A C, A F minorem proportionem habet, quam ad differentiam 
ipfarum I L , I K , & ad differentiam carundem I L , I K minorem pro- 
portionem habet , quam ad differentiam ipfarum S T , S Z ; igitur diffe- 
rentia ipfarum A C , A F maior cft , quam differentia ipfarum' I L, I K, 
atque differentia carundem 1 L , I K maior cft quam differentia S T , S 
Z, . Quod erat propofitum . 
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luiitis. 


ex jyi6. 
huitis. 


S it t» primis f guris »xis A C maior , q»am axis . .^ia quadratum 15 . ig 
A C ad quadratum eandem proportionem habet , quam H A ad A G: Hb. i. 

ejlque G A minor quam G E ; ergo H G ad G A maiorem proportionem habet Defin. 1 . 
quam ad G E componendo in hj^erboU , dinidendo in ellipfi H A ad A ’^***^' 
G maiorem proportionem habet , quam H E ad E G ; fed H E ad E G eandem 6 & 7. 
proportionem habete quam quadratum 
1 L ad quadratum N 0 ; ergo quadra- 
tum AC ad quadratum matorem 
proportionem habet , quam quadratum 
1 L ad quadratum N 0 : (f propterea 
A C ad .^R maiorem proportionem^ 
habet , quam l L ad N O : dr funt 
quoque earundem proportionum dupli- 
cata pariter inaquales ^nimirum axis 
A C ad eius latus re£lum A F maio- 
rem proportionem habebit , quam dia- 
meter l L ad eius latus relfum I K . 

Secundo quia G E minor ejl , quanta 
G M : ergo H G ad G E maiorem pro- 
portionem habet , quam ad G M idr componendo in hyperbola , dt' diuidendo in 
elhpfi H E ad E G maiorem proportionem habebit , quam H M ad M G ■, 
quadratum 1 L ad quadratum N O habet eandem proportionem , quam H E ad 
E G i nec non quadratum S T ad quadratum V X eandem proportionem babetj 
quam H M ad M G ; ergo quadratum I L ad quadratum N O maiorem pro- 
portionem habet , quam •quadratum S T ad quadratum V X t dx 1 L ad N O 
maiorem proportionem habebit , quam ST ad V X , d>“ earundem proportio- 
num duplicata tnxquqles quoque erunt ,fciUcet l L ad eius latus re£fum maio- 
rem proportionem habebit , qUbh S T ad eius latus reffum . Deindb in fecun- 
dts jtguris fn axts A C minor quam J^R . H A minor efi , quam H E; 


6. & 7. 
iiuius. 
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acc lUH H E msntr f «i» H M erp H 
A *J etiiJem H G mimtrem prtfartit- 
nem hJ/elit , <j»im H E , d" 
rtnnU uutudemttt , *d 
Lem.2. fn"H>t4s vel ed dtfferemtids H A dd A 
Ub- 5. G miiurem f repte tinum htht , jnim 
H E dd E G ,cr Jimtltur H £ dd E G 
mimtrem prtptrtitmem hdiet ■ H 

n 15. 16. M dd M G : efi veri qmddrdtmm A C 
Dtfiil I fdddrdtmm ,vtHAddAG, 
huiui' & qHddrdtmm 1 1 , dd ejmddrdtmm N O , 
Prop. 7. vt H E dd E Gi ptriter^me efHddrdtum 
huius, s T dd tjHddrdmm V X ejl ,vt H M 
dd M G i & idee A C dd ^R mimt- 
rem prtptrtitmem hdtekit, ftim IL dd 
N O ,cr I L dd N O mimtrem prtptr- 
titmem mtheiit , qmim ST dd V Xidr 
ex 15. 16. Jimiliter edrmmdem prtptrtitmmm dupli- 
lU). I. etdem trdime imdqmdlet ermmt > fei- 
lieet AC dd eimt Idtmt reSmm mimtrem 
prtptrtitmem htieiit ^mim I L dd etut 
reCimm Idtms , ei^. Ad perfeClitmem-t 
pdrtu feemudjt prtptfititmu 28. re^miri- 
tmr btc. 






.* A. i» 

.♦nln-’. 


I fl etlifft cumt dxts ituqueUcS funt , duas diametros commeatas inter 
fe mqualet repervre . 

IM 


Digilizad by^ Goo 


Conicor. Lib. VI I. 307 

In tadem fgur» coniungxtur reSfd liaen A ^jermims axium coniuttf^pts » 
& per centrum huic parallcUjit e d , per idem centrum ■, ($• femtpart itionem 
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applicata A fucatur diameter a b; 7>ico diametros eoniugatas a b , cJ* c d 
aquales tjfe inter fe. ^niam a termino ^ordinatim applicata A ^d dia- 
tneirum a b ducitur ad axim perpendicularis D cadens in centrum D > erp> 
H D ad D G eandem proportionem habet « quam quadratum diametri xh ad 
quadratum eius ctmugata C d \ funtque H Dy&GD aquaUs inter fe , cum 
Janiaxet ■, atqui intercepta fint aquales inter fe > ergo diametri coniugata a b^ 
c d aquales erunt inter fe hoc pramtffo . » » ^ 

Reperiantur in ellipp dua diametri coniugata inter fe aquaUs a b,C d» 
inter a , (fr A ponantur diametri l L ■> ST > quarum^ coniugata N 0 y dr V Sy 
dr ducatur reliqua recia linea y 
vt prius faSlum ejl y dr pona- 
tur primo loco axis A C maior 
quam ^ R: Dico 1 L mahrem 
effe ipfa N 0 ,dr S T maiorem 
y X . Siuia quadratum A C ad 
quadratum J!^ R eandem propor- 
tionem habet > quam H A ad A 
G , dr quadratum I L ad qua- 
dratum N O eandem proportio- 
nem habet , quam H E ad E G ; 
pariterque quadratum S T ad 
quadratum y X eandem propor- 
tionem habet > quam H M ad 
M G ; fed in prima hypcrbola~>y 
dr prima ellipft H A maior ejl , 
quam A C y & H E maior , qui 
£ G , atque H M maior , quam 
hi Gy igitnr quadratum l L ma- 
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fus tfi tfHKirato N O , qua- 
dratum S T maius quadrate V 
X j ideoque quande axis j1 C 
maior (/?, quam .^R , erit dia- 
meter 1 L maior eius eeuiugata 
N Ot & S T maior quam F X. 

Pari ratione , quando axis A C 
minor eji', quam £^R erit H A 
minor > ^uam A G , dr H E mi- 
nor , quam E G t atque H M mi- 
nor > quam M G \ & propterea 
in fecunda hjperbala , fecun- 

da eUipfi etiam diameter 1 L 
miner crtt , quam N O, S T 
minor erit quam V X. idims 
contingit in reliquis diametris , 
dummodo in elhpfi cadant inter 
At & ^ i ttam ah eff aqualis 
fua eoniugata e d : dr vitra pu- 
itum a ad partes ^ diametri 
cadentes minores funt fuis eoniugatis in prima ellipfi, (^maiores in fecunda^, 
cum propinquiores (int axi . 

Si vero luerit vnus duorum axium in hypcrbola aut ellipfi maior, tunc 
eius homologa diameter eoniugata maior cft , &c. Non nulla in hoc text» 
deficiunt ; non enim omnes diametri in 'ellipfi funt inaquales vt in Lemmate i . 
ojlenfum e fi , dt“ ideo textus corrigi debutt. 
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Notse in Propofit. XXI. 
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E t conuenient duo pun<51a H , & G ii 
R , vt A D ad fe ip/am , fiue vt A 
dratum A C ad quadratum ^^R efi 
• vt C G ad G A t dr vt quadratum^ 

' l L ad quadratum N O , ita efi H E 
ad E G t nec non quadratum S T ad 


fe aqualia t tunc quidem praftUaC t», 
fcu H A aqualis efi intercepta G Ay dP 
terminusG tfeuH cadit in cetroDi d“ 
ideo H E vel D E aqualis efi E G vel 
E D : par iter qi H M aqualis efi M G: 
quare coniugataru diametroru quadra- 
ta aqualia funt inter fe\ d>" et ia tranf- 
uerfa latera fuis credis aqualia erunt. 


quadratum V X efi vt H M ad MG\ 
fed quando axium quadrata funt inter 
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Qu^ia C G ad A G , nempe quadratum A C ad fuam figuram in ma- 
iori , & in figura fecunda ellipfi in minori proportione , &c. ideji, hu» 
prima , fecunda figura hyperboles , 
dr in prima figura ellipfis habet C G ad 
G A maiorem proportionem , quam ad 
G E ito quod G E maior eft , quam G 
A : at in fecunda figura ellipfis propor- 
/io minor ejl\ quia G E minor ejl^ qua 
A G . Propofitum vero aliter ojlendetur 
hac ratione. 

Quoniam ex demonjlratis in nota-» 
propojit. 27 . in hyperbola , atque ex 
propofitione 1 1 . liori quinti in ellipji 
erit axis minor , dp reilus minor 
diametro re£la N O ■, d/ N O minor 
remotiore V X , ideoque quadratum 
R minus erit quadrato N O ^ & qua- 
dratum N 0 minus quam quadratum 
V X : eft vero figurat feu re(l angulum 
C A F fub extremis contentum aquale 
quadrato ex media proportionali 
inter illas defiriptum : pariterquh re- 
^an^ulum L I K aquale efi quadrato 
diametri ei coniugata N O , nec non-» 
reFfangulum T S Z aquale erit qua- 
drato V X , ergo redangulum C A F 
mtnus efi re£i angulo L IK% atque r exanguium L X K minus efi reUanguloT^ 



15 . lib. i; 
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S Z. E contra in ellipfi fecunda . ^jfia maior efi] quam hac 

mator t quam V X ; ergo re ff angulum CAF maius efi reaomuk LIK ,& 
hoc ofiaius erit reiiangulo T S Z . . ' t “ 
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-- -v^- • js^ota: In Propo/i£.XXXXII. 


E Rit igitur aggregatum A C , QJl minus ejuam aggregatura I L , N d 
O , &c. " " . . .. j'. - I 


, Hoc ojltnfum tft in nota profojit. 27 . huius. 

"At in cllipfi , quia A C ad QJl maiorem propoitioncm habet , quam 
I L ad N O , erit quadratum aggregati A C , QJl ad fummam duorum. C 
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quadratorum iprarum in maiori proportione, quam quadratum aggregati 
I L , N O ad fummam duorum quadratorum earundem , & fumma duo- 
rum quadratorum ipfarum , &c. Fiat A R aaualis duabus A C .S^R , 
10 fiat aquatis duabus I L t & N 0 i atque jecetur A R in va ■, vt (it A m 
hifiisV* odve^ R yXt J L ad L O. ^jda in prima ellipji A C ad , zel ad C R 
(in hac ^gura) maiorem proportionem habet y quam I L ad N O , feu ad L 0(i» 
prafenti figura ) ; Ergo A C ad C R 
maiorem proportionem habet , quam 
A m adm R ; idcoq; A C ad ean- 
dem A R maiorem proportionem ha- 
bebit quam A m ; & propterea A m 
minor erit , quans A C : fed A m 
maior e fi quam M R y eo quod I L 
pgkoriJjofv^logq maiontfi y-quam t 
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I It nd L O y pu <jHdM A m 4d m /? j df A C ad eandem A R minorem pro~ 
portionem haoet quam A m > ideoqae A C minor ertt , quam A m y dr A m Lcm. j. 

minor quam m R , Jlcuti I L minor eft , quam L O y dr propterea fecia A R J • 

j bifariam in n in vtroq\ cafu C n femtdifferentia maxime , dr minime fcilicet 

A C y & C R maior erit , quam m n femidtfferentia inaqualium intermtaia» 

, rum A m y dr R m : funtque duo quadrata ex A C y d>' ex C R aquaha qua~ 

j dratis ex R n y dr ex C n his fumptis y atque quadrata ex A m y dr ex R m, 

aquaha funt quadratis ex R n y & ex m n his fumptis , fed duplum quadrati 
n C eum duplo quadrati n R maiora funt duplo quadrati n m cum duplo qua- 
drati n R ( cum w R fit communis y&nC maior fit nm)y igitur in x troqut 
cafu duo quadrata ex maxima , dr ex minima yfalicet quadratum A C vna^ 
cum quadrato C R maiora funt quadrato A my& etuadrato m R fimul fum- 
ptis : dr quadratum A R minorem proportionem habet ad fumniam quadrato- 
rum ex A C y dr ex C R y quam ad Jummam quadrati A VC\ y dr quadrati m 
R i fed quadratum I O ad quadratum I L vna cum quadrato L O eandem pro- 
portionem habet i quam quadratum A R ad fummam duorum quadratorum ex 
A m y d" ex m R ( propterea quod A R y dr l 0 diuiduntur proportscnaliter in 
TC\y & L ) i igitur quadratum A R ad fummam quadrati A C vna rum qua- 
drato C R minorem proportionem habet ^ quam quadratum lo ad fummam qua- 
drati I L cum quadrato L O . 

Non ficus oilendetur , quod quadratum fumma I Lydr N O ad quadrati e^ 

J Ly & quadrati ex N O fummam habet minorem proportionem , quam qua- 
dratum fumma S T y & V X ad quadratorum ex S T y atqui ex F X fum- c* ii. 
mam ; dr ideo I L cum N 0 minores erunt , quam S T tum V X . huius. 

Nora in Propofit. XXXXIir. 
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Emanet A C in Qjl minus quam I L in N O , & pariter I L in N 
O minus quam S T in V X , &c. fi ex quadrato Jumm* A C , 
auferantur duo quadrata ex 
ex J^R fimul fumpta , re- 
manent duo rehlanguia fuh C A ydr . t 
£ijt. contenta ; partterque duplum re- 
ffanguli ex J L in N O efi refiduum 
quadrati ex fumma ipfarum l L y& 

N O deferipts , poftquam ablata funt 
quadratum ex I L ydr quadratum ex 
N O fimul; fed bina quadratavtrinq; 
ablata funt aqualia inter fe in ellipfi; 
dr fumma A C , ^^R minor efi quam 
fumma I L y N O; Ergo duplum rr- 
if anguli fub C A dr Jub R mi- 
nus eft duplo re£f anguli 1 L in N Oy 

dr re£i angulum fub AC y & minus efi relf angulo fub 1 L y& N O. 
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Not£c in Propoiit. XXXVII. 


Q Via A C ad Q R maiorem pro- 
portionem habet , quam I L 
ad N O poft couerfionem 
rationis. & permutationem AC ma- 
ior ad I L , minorem , habebit pro- 
portionem minorem , quam cxceffus 
A C Aiper Qjl ad cxceflum I L lu- 
per N O , &c. Hu ifuidem verimj 
tfi in eXiffi , ( vcUu Jiifnm tft nd 
froftf. 28. hnins ) ijnnndt mtitr txis 
tj! A C , ftd ijntadi A C cjl mintr > 

«/y»f A C ed minorem frofortio- 
nem hohet , ijiiim I L od N O , ofere 
frjuinm erit , demoi^rtre , qnod ume 
etiom diferemio oxinm A C ,& 
mater fit differentia diamelromm I L, 
cJ- iV O. ^jumam exiftente C A mi- 
nere , quam ( ex aS. bnim ) A C 
ad ^J{ minerem frepertiantm habet , 
quam t L ad N O i O" inner tende 
ad AC maiorem frefertionem habebit, 
quam ^ O ad l L ,& fer cennerfiene 
rahenii ^R ad differentiam tffarum 
Sji ^ & A C minerem frepertieneuLj 
habebit , qnam N O ad differentiam tffarum N O ,<ir t L i & fermntande ^ 
R maior ad mmerem H O habebit frefertienem minorem , quam differemini 
iffarnm ^R , & A C ad differemiam iffarnm N O , & ! L ; & frtfttren 
differentia tffarnm & A C maior erit , qnam differentia iffarnm N O, 

&IL. 

fefiea qnande C A efi maier axii , tune 1 L ad N O maierem frefertienem 
18. buiiis. ^ qnam S T ad y X ;& fimiliter fer eennerfienem ratiemt , & fermn- 
tande maier I L ad minerem S D habebit minerem frefertienem , qnam diffe- 
rentia eeningatarnm diametrernm l L , ef N O ad differentiam eeningararnm 
ST y X , quafrefter axi frefinquiemm diametrernm ] L, & N O diffe- 
rentia maier erit , quam remetiernm eeningatarnm S T , y X differentia . 

•I E eentra qnande C A efi axis miner idem eenehdetnr 1 %ti fanle ante fa- 

fium efi , 
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Notar in Propofit. XXIV. 


Prop. s8. 
huius. 


I Gitur eredum ipfius A C mi- 
nus cft in prima , & maius iiLj 
Iccunda , quam I L ^ & iic oftcn- 
detur ,quod eredum ipfius I L ma- 
ius fit , fiue minus quam eredunu. 

S T , &c. ^oniam tn prima tUtpfi 
reSiangtilnm C A f minus efl relfan- 
gulo L I K i ergo AC ad I L mino- 
rem proporti nem habet reciproce y ejus 
J K ad A F ; ejuare I K ad altejuam 
aliam quantitatem maiorem , quknui 
A F eandem proportionem habebit , 
quam AC ad l L \ efique A C maior 
ituam I L in prima ellipfi} ergo multo 
tnagts / K maior erit quam A F. Pari ratione in eadem prima ellipfi relt an- 
gulum L I k minus efi reClangulo T S Z y& I Laxi maiori propinquior ma- 
cior efl , quant S T ; ergo S Z maior erit , quam 1 K . 

E contra in fecunda ellipfi reSlangulum L1 K minus erh re ff angulo C A F; 
dr rc^angulum T S Z minus erit reilangulo L I K i efique T S maior quam 
1 L y&l L maior , quiim A C ; igitur reciproci A F maior erit , quam l A', 
I K maior , quam S Z . 

R r SECTIO 
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SECTIO SEXTA 


Continens Propofit. XXXIII. XXXIV. 
XXXV. c5c XXXVI. 




PROPOSITIO XXXIII. 

A xis inclinatus fi non fuerit minor dimidio fui eredli , vti- 
quc eius eredtus minor eft eredo cjcterarum diametrorum 
inclinatarum eiufdem fedlionis, & axi proximioris inclinati ere- 
dus minor eft , quam ere«ftus remotioris . 

XXXV. Et fi fuerit axis inclinatus minor dimidio eredi, vti- 
que ad vtrafque eius partes cadent duse inclinata:, quarum quae- 
libet squalis eft femilfi credi ipfius , atque eius eredus minor 
eft eredo cuiuslibet inclinati ad vtrafijue partes cius pofitac , & 
eredus proximioris minor eft eredo remotioris . 

In hyperbole A B N fint A C, 

I L,P Qj S T diametri inclinata:, 

, 5 - & A F lic eredus ipfius A C , I 

-•i; :: ■ K ipfius I L , P R ipfius P Q^& 

S Z ipfius S T : fitque axis A C 
non minor medietate ipfius A F. 

Dico, quod A F minor eR,quam 
I K , & 1 K minor quam P R , & 

P R minor quam S Z. Educantur 
C B parallela I L , & C N ipfi P 
Q. & C X ipfi S T ; & ducantur 
B E, N M, X V pcrpcndiculaics 
ad axim C A E . Quoniam fi A C 
a:qualis eft ipfi A F, etiam I Lat- 
' • qualis. eft ipfi I K d a cx 7 . ) & 

- P Q^ipfi P R > eftque A C minor 
lib. quaui 1 L , & 1 L , quam P Qj 
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ergo A F minor eft , quam I K , & I K minor quam P R. Si vero A C *'• 
maior eft , quam A F eflct 1 L maior , quam IK:&ILadlK mino- 
rem proportionem habebit , quam A C ad A F f' a8. ex 7. ; & I L ma- 
ior eft quam A C i igitur A F minor eft , quam I K j atqui fimiliter pa- 
tebit X K minorem cflc quam P R , & P R , quam S Z. 


PROPOSITIO XXXIV. 


D Einde Ct A C minor , quam A F , dummodb minor non fit dimi- 
dio eius : & fetentur dua: prifca* A H , C G , qua: erunt a;qua- 
Ics; pariterque A G,C H intercepta: atqualesiponaturque linea y *qua- 
Iis fumma; G E,G A. Et quia A G non eft maior duplo A maior 


eft duplo A G, erit7 in A H maius, quam quadratu A G; igitur^ in A 
E ad r in A H , nempe E A ad A H minorem proportione habebit, qua 
7 in A E ad quadratum A Giideoqui E H ad H A,nepcE H in H A ad 
quadratum A H minori proponione habebit, quam y , feu eidem atqules 
£ G, G A in A E , cum quadrato A Gfqux funt zqualia quadrato G E) 
ad quadratum A G ; ergo E H in H A ad quadratum E G , feu ( vt 
oftcnlum eft in i ex 7. ) quadratum A C ad quadratum I K minorent,, 
proportionem halabit, quam quadratum A H ad quadratu A G, feu qua 
quadratum A C ad quadratum A F. Igitur AC ad I K miuorem. pro- 
portionem habet , quam ad A F> & propterea A F minor eft quam I K . 

R r a ” Simili 


-i 




^i6 Apollonij Pergxi 

Simili modo oftcndctur quod I K minor fit , quam P R : etenim fi pona- 
tur linea /aequalis lummae M G , G E : cum G E non fit maior diiplo E 
H , & /maior fit duplo G E ; igitur /in E H maius cft quadrato G E . 
Poftea oftcndctur ( quemadmodum antea diflium cft ) quod M H ad H 
E , nempe MHinHAad EHinHA minorem proportionem habet 



* ^ 

quam quadratum M G ad quadratum G E > & permutando M H in H A 
ad quadratum M G, fcu quadratum A C ad quadrarum P R( 1 5. ex 7. ) 
minorem proportionem habebit , quam E H in H A ad quadratum G E , 
nempe quam quadratum A C ad quadratum I K : & propterea A C ad 
P R minorem proportionem habebit , quam ad I K > idcoque I K minor 
eft , quam P R : & pariter P R minor » quam S Z . 

PROPOSITIO XXXV. & , 

. . XXXVI. ■ • if., 

1 

S it poftea A C minor dimidio A F ; erit A G maior duplo A H , & 
ideo H G maior cft , qu.-im H A : ponatur iam H M ajqualis H G , 
ducarurque ad axim perpendicularis N M ; iungaturque N C , & educa- 
tur diameter P Qj>arallela N C. Et quia M H medietas cft ipfius M G, 
erit P Qjliraidium ipfius P R ^ 6. ex 7. ^ Inter duas diametros P Q^A C 
ducatur diameter 1 L , & C B ei parallela , & ad axim perpendicularis 
B E . Quoniam M H in H £ minus eft quadrato H G > addito communi 
. .. ^ i 1 . . ^ t produdo 

C i /( 


V 
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produdlo cxGE,& GHinEH, erit M H in H E cum E G , atqui 
G H in H E , nempe fumma M G , G E > qux cft arqualis ipfi/in b H 
minus erit , quam quadratum H G cum aggregato EG,Gri in£H» 
quK funt xqualia quadrato G E ; igitur /in E H minus cft quadrato E 
G. Poftea vti prius diiftum cft oftendetur , quod quadratum A C ad 
quadratum P R maiorem proportionem habet, quam ad quadratum I K,' 
& propterea P R minor cft , quam I K. Non aliter oftendetur quod I K 
minor fit , quam A F . Ponatur poftea diameter S T extra locum inter 
P Q., A e compraehenfum , dUcaturque C X ei parallela , & ad axim^ 
perpendicularis X V . Igitur V H M maius erit quam quadratum H G , 


& eodem modo procedendo, tandem oftendetur quod quadratum A Cad 
quadratum S Z minorem proportionem habet , qu.im ad quadratum P 
R , & ideo P R minor erit quam S Z . Non fccus oftendetur quod S Z 
minor cft crcdlo cuiuslibet inclinari cadentis ad partem S T extra illam. 
Itaque dcmonftratum eft , quod P R minor fit erefto cuiuslibet diametri 
fcdionis cadentis ad vtrafque partes ipfius P Q^verfus A , & X , & cre- 
6i proximiores diametro P Qjninorcs funt remotioribus . Et hoc erat 
proppfitum. . ^ » I 


I N Expoptione fr^Hentiim Propojiliomm JiSicultdS , qu* 4 nimia prolixitate 
oritur , tneuitabtUs cjl , mji Methodus in textu feruata aliquantisper relin- 
quatur : propterea non nulla lemmata pr amittam , ex quibus femel demonjl ra- 
tis cajus omnes Jequentium propofitionum facillime > & brettijfime deducuntur . 



c 
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S / rtB» linM H C predutatur in A ^ E , iwvt A H , foriter- 
<fu€ £ H ,nm maior fit H G : Dico rectai^nkm cx AGE 
fumma tnaqualmm figmentarim in E H intermediam futumem > rrri- 
nut ejfe ijitadrato ex fermento intermedio minore E G , 
rut H M aqiulis HC,& quia A 
E tqmlis, 4«/ minor tfi, qnim ME; 
dr E G mtior ,qnim E H , ergo A E 
oet M E minorem froforlionem ioiet, 

^nim E G td E H , dr fermutondo 
A E *d E G minorem profortionenu 
hthebit , qnim M E od E H , dr eo- 
fonendo A G td G E minorem proportionem hoteiit, qnom M H , fen ei tqna- 
Ut G H oi H E , & iterum tomponendo A G E od G E minorem proportionem 
hotehu , qniim G E td E H : qutre KeOtngnlnm ex fnmmt A G £ in H S 
minnt erit qntdrtlo ex iniermedit G E ,vl propojitnm fnertt. 


A E H G 

M 


LEMMA III. 

I lfdem poptit fmt AH, 

^ E H non minares h ^ ^ 

ipidm G H , rvel H M : 

Dko reBangulum ex A G 
E m E H maiHt eJfe quadrato ex EG . 

dinit A G motor eft qtim E G ,drG H non mtior ipft H E, ergo AC td 
G E mtiorem proportionem hebet , qtim G H td H E, & eomponendo AGE 
td E G mtiorem proportionem hthebit , qtim G E td E H ,& ideo reStng»- 
UmexAGEtnEH mtini erit qtedrtto ex G £, 

L E M M A rv. 


I Jfdrm pofitis fit A H mt- 
lar , f^d E H minor ea- 
dem j\i H femijfe totius Ad 
G : Dico quod fi proportio ip- 
fius A G odG E fuerit eadem 
raliom G H ad H E , erit 
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rt^toigiiiiim fiti AG Em E H <fn4<lrMo tx G E fi pro- 
ftrtio ilU motor fuerit , erit efuome reBan^ulum matus quadrato j (gj“ 
Ji iOa proportio mittor fuerit , X^clan^ulum quadrato mtuus erit. 

Et frimo , unia A G aJ G E ftuitur vtG H *4 H Ei tempmeudo AGE 
oJG E , erit st C E od E H , cr reUtngtdum fui extremis tentcutum , lu- 
mtrum fui A G E ia E H , aquale erit q^rate ex lutermedia G E . 

Setuuda ,yf AC ad G E maiorem frefortiouem hatuerit > quam G H ad H 
E , comfoueudo A G E ad G E maurem froforttomem haieiit , quam G E ad 
E H , & ideo ReCtanqulum fui A G E i» E H maiut eru quadraro ex G E . 
fari ratioue fi A G ad G E minerem frifertienem iaiuerit , quam G H ad 
H E , efiendetur Rellangiilum ex AG E in E H minus quadrate G E. 


hyperbaUy cuius axis C A ereBus A F y prafeSa ff A y in- 
tercepta O A y dtamaer L 1 y cums eremus 1 K , latus C E y(^ 


diameter ^ P , cuius ereSus P latus C O : Die» quod ereSut P 
X at ipfo ereBo J K y rvel ab A F atque reBangulum fub O C E isLj 
G H ab ipfo quadrato G E , rvel reSiangulum [ex O G A in A H ab 
ipfo quadrato G A y 'zma deficiunt , evel rvna aqualia funt , aut rima 
excedunt. 

Et frimo fonatur reUanfulum fub O G E in B H aquale quadrato E G,er- 
go idem reil angulum fui O G E sn E 0 ad reSanpilum fui. E G 0 in E H , 
Jeu E O ad E H eandem frofortionem tabet , quam ad quadratum G E ,& 
frofterea EO ad E H erit vt rcBangulum frA £ C O in E O ad quadraiuucj 


L E M M A V. 
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G E t & componendo O H nd E H ^ fen reil angulum 0 H A *d relftngulum 
E H A , erit vt rectangulum fub G E ■, df G O in O E vna cum cu/idruto E 
G t feu n>t quadratum ex 0 G ad quadratum ex G E, d" permutando reSfang»- 
lum A H O ad quadratum O G , ertt vt reftangulum E H A ad quadratum G 
15 huius ^ reii angulum O H A ad quadratum O G-,ita ejl quadratum A C ad 

cx Dcf. & quadratum P K ■, dr vt rellangulum E H A ad quadratum ex G E , fcu vt 
quadratum A C ad quadratum A F , vel ex l K ; quapropter idem quadratum 
A C ad quadratum ex P K ^ atque ad quadratum ex A F vel l K eandem pro- 
portionem habet , & ideo quadrata ipfa aqua It a funty dP eorum Utera P K}dP 
A F y vtl I K pariter aqualia erunt . 






Eodem modo quando reEtangulum fub 0 G E in E H maius efi 'quadrato G 
E , tunc quidem idem rellangulum , cuius altitudo O G E y bajis vero O Ey ad 
rellangulum , cuius altitudo O G E y bafis vero E H y feu 0 E ad E H y mino- 
rem proportionem habebit , quam ad quadratum E G y dr componendo , atqucj 
permutando , vt prius f alium efl , habebit rellangulum 0 H A ad quadratum 
O G y fiue quadratum A C ad quadratum P K minorem proportionem , quam-j 
15 . huius, rellangulum E H A ad quadratum G E , feu quam quadratum A C ad qua- 
dratum A F y vel I K y dr propterea P K maior erit , quam A F , vel I K. 

Quando ver o rellangulum fub E G O in E H minus eJl quadrato E G , tunc 
quidem o/lendetur eodem progreffu quadratum P K mtnus ejfe quadrato A F y 
vel I K y quod erat propofttum . 


\ • 


Nots in PropoC XXXIII. & XXXIV. 


Dcf. >. 
huius. 


Q2 


Voniam ex hjpotef C A minor non efl medietate ipfus A F , ejlque A H 
ad A G y vt C A y ad A F y ergo A H maior , aut aqualis ejl medietati 
tpfius AG yCr ideo A H maior , aut aqualis efi refiduo H G , quare 

E H y 
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rU <x hjp^ufi 4xis A C mi/$$r tfi femi A F ^erit A M mu$$r mediii^ 
tt tpfins A G 9 d" ide$ A H miaor erit H G ; jf 4 / igiittr U H 

HGydrper M{qiuifUrMfH^i$iiieAdet) Ad Axim$rduutimAfftitAU ^ 

Sf duCA- 


Lem 

htttuf. 


Lem.^. 


Lenu^ 

huius. 

Lem. j. 
buhis* 
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X. H , tt^Mt tim finit A H mium 
miiurei Jtiu tttUm <t H ; ergt re- 
Sta^uluM fui BC A i» A H mt- 
uu tnt tjmJrttt A G , ttqiu I K 
ttuitr erit quim A f . 

Smili mtdt , qui* tsm M H , 
qtutm B H excedant iffant^ G H t 
erit reifangaiaat /ai ii G B in B 
H meiat qaadrati AC, tlqae f 
S. mater , qaam 1 B . 
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, ducatur N n occurretis feiUoniin iV , ^ n , i quibus iungantur N C , n C,c^ 
' tis aquidiftantes diametri P c^p <\extendantur ^quarti ereffa P R^dr^ v. 

Oftendendum eft P ^fuhduplam ep ipfius P R^atq-y P Ry&^x aauales efie 
inter fe , dr minima effi creatorum quarumlibet Diametrorum eiufdem fe£lio- 
Prop.6.' »it • ^.oniam vt H M ad M G ita eft P ^ad PHt&^C[ ad ^Xy erat au~ 
huius- tem H Af /ubdupla ipftus M G y ergo Diameter P J^Jubdupla eft ereili eius P R , 
par it er que p q f ubdupla eft ipftus p r ; atque Diametri P ^y & ^ aquales 
funt inter fe , cum aque recedant ab axi A C , atque earum commune latus ftt 
C M . Poftea quia tam E H , quam M H maiores non funt eadem H M , vel 
Lcm. 1. ^ ^ re£iangulum fub M G E in E H minus eft quadrato E G ydr ex 
imius, lem. P R minor eft I K. 



Lcm 2. Similiter quia tam E H , quam A H minor eft eadem H Ai , ergo reRan- 

Sc 5- E G A in A H minus eft quadrato A G y df J K minor erit , quano 

A F . tandem , quia tam V H > quam M H non eft minor eadem G H , ergo re- 
Lcm. 3- ^angulum V G M in M H maius erit quadrato G M y (jp ideo S Z mator erity 
Lcm 5- P Ry&fic vlterius: quare P R minimum eft laterum reRorum quarum- 

libet Diametrorum etufdcm hyperboles . 

hyperbole latus reElum aluuius Diametri reperire , quod aquale^ 
fit lateri retlo axisi fed oportet y f-vt axis tranfuerfus A C minor fit me- 
dietate eius ereBi A F . 

cx 35- Im. Re periatur Diameter P gux fub dupla ftt^ eius ereRi P Ry fit que C Af la- 

tus y dr fiat e (7 aftG AyVtM R ad HAyd" ducatur ordinatim applicatae 
ad axim e d , coniungaturque reRa 6 lC ydr extendatur diameter a o paralle- 
la ipfi ii C y cuius latus reRum ftt z c. Dico a c aquale ejfe 4 F : quia c G 
faRa fuit vt M H yftue G H ad H A y ergo reRangnlum fttb c G A im 
. ^ ' 4 H aquale eft quadrato G 'A y ideoque ereRum a c aquale er st ercRo A F ^ 
huius, quod erat propofitum , *- ... 
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Dato latere reSo / JC diametri lyperholet 1 L reperire latus reEltm-> pROP.i. 
alterius Diametri , tjuod aifuale fit lateri reSo i /C : oportet autem-J j Addit. 
njt Diameter J L cadat inter axim , ^ oLam Diametrum , qua fuh- 
dupta fit fui ere£li . 

Seperutur Diameter , ^ua futelapla Jit fui erelti t R • tiufque latus a jj.hu. 
ft M C i erft ex hjfotheji l 4 cadet tuter axim AC Diametrum P 
(#• propterea termiuus £ laterit C £ cadet iuter A td- M , igitur reperiri po- 
terit y G , qua ad G £ eandem proportionem' haheat , quam maior M H ad 
minorem H £ , & vt prius , laterit C y ducatur dtameter S T , cuius latus 
reClum S Z : dico S Z aquMe efe l K : quia y G ad G £ cfi ,vt M H , feu loh 
C H ad H £ , ergo reUangulum fui y G £ in £ H aquale efl quadrato G £ , huiui. 
ideoque S Z aquale I K s quod erat propofitum. Lcm.!. 

Deducitur ex prima propojitione additarum quod in aliqua hjpertota reperi- 
ri pofunt trta diametrorum latera reda aqualia inter fet fi utmirum in iyper- 
iola , cuius axis C A minor fit medietate eius laterit redi, reperiautur vtritt- 
que dua diametri b a , quarum latera reda a c aqualia fiut ipfi A F t tunc 
quidem tria illa latero reda aqualta erunt iuter fe ; reliqua vero latera reda 
diametrorum cadeutium inter A , & % maiora erunt latere redo A F i & la- 
tera reda diametrorum cadeutium vitra pundum a ad partes B maiora fuut Sub- 
latere redo a c I propterea quod magis recedunt ai omntum mtmmo latere re- 
do P K. 

Stmili mode in eadem hyperiola reperiri pofiunt quatuor diametrorum latera 
reda aqualia inter fe , fi nimirum ex fecunda propofitione additarum dato la- 
tere redo l K diametri IL reperiatur aquale latus redum S Z alterius diame- 
tri ST , i- ex altera parte axis ducantur dua alia dtametri aque at axi re- 
mota ac itta , erunt quatuor reda latera earum aqualia inter fe ,& maioraj 
quolslet latere redo dtametri cadentis iuter 1 ,& S ad vtrafque partes axis s 
miuora vero erunt qsuliiet latere redo diametri cadentis vitra pundum t ad 
partes verticis A , vel tufra punda S ad partes a, r/ deduetturex 3 J. huiut, 

SECTIO SEPTIMA 

Continens Propofit. XXXVIII. XXXIX. 
&XXXX. 

PROPOSITIO XXXVIII. 

I N hyperbole axis inclinatus fi non fuerit minor triente crefti 
ipfius , erunt duo latera figurae axis minora > quira duo late- 
ra figurae cuiuslibet inclinatz coniugatarum , quae in eadem ie- 
&jone confidunt , & duo latera figurae inclinati proximioris axi 
minora funt , qu^ duo latera figurae remotioris inclinati . 
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Si vero fuerit axis minor parte tertia fui credii affignari po- 
terunt ad vtrafque cius partes duo arqualcs diametri , quarunu 
quaslibet pars tertia fit fui ere&i , atque duo lacera figurae eiuf> 
dem minora funt duobus lateribus figurae cuiuslibet alterius dia- 
metri ad vtrafque eius partes in eadem feftione cadentis : &duo 
latera figurat diametri ei propinquiores minora funt duobus la- 
teribus figura: remotioris. 


4-^ Usi 

' 

.'jm 1 


•i; 


imu:i 





• KT»'. 

.*A 1 
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In eadem figura fupponanir prius hyperboles axis A C non minor fuo 
eredio , erit P Qjnaior quam AC, & S T maior quam P Q^idcoquft 
ererSus ipfius A C minor erit erefio ipfius P j j. ex 7. ^ & creCtus 
ipfius P Qhrinor eft eredto ipfius S T > imtur duo latera figurx A C mi- 
nora funt, qudm duo latera figurz P q/oc duo latera figurx P Qjnino- 
ra , quam duo latera figurx S T. 


PROPOSITIO XXXIX. 


D Eindc fit A C minor quam A F , fed non fit minor tertia parto a 
eius j- igitur A H non erit minor ^ertia parte ipfius H C : & pro- ■ 
pterea non cll minor quadrante ipfius A C 1 idcoque C A in A H notu 
eft minus quarta parte quadrati A C r quare C A iir A M quater fum- 
prum ad C A in A H quater , nempe M A ad A H non habet maiorem 
propomonem • quam quadruplum ipfius A C in A.M ad quadratum A 
C. Et ponamus M «> xquaicm M A, componenda.M H , ad H A , 
nempe M H in H A ad quadratum H A non habebit maiorem propor- 
tionem. 
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tionrm i quiro C M in M A quucr fumptun) vpi cum quadrato C A « 
nempe qudm quadratum C m ad quadratum A C j idcoque M H in H 
A ad quadrarum H A minorem proportionem habet qudm quadratuuL. 
C M ad quadratum A C . £c permutando M H m H A ad quadratum^ 
C m , feu ad quadratum Cx fumma ipfaram G M ; & M H , ad quod 
haber eandem proportionem qudm quadrarunt C A dd quadratum Ium- 
mx P P R ( 17. ex 7. ) habebit minorem proportionem ,• quam., 
quadratum A H ad quadratmn A C, feu qudm quadratum A Cad qua- 
dratum fummx ipfarum A C , & A F igitur fumma ipfarum A C , & 
A F minor cft qudm fumma ipfarum P Qj, & PR.pt quia M H niaior 
eft quarta parte fummx ipfarom, M G., & M H .• ergo quadruplhm C m 
ia M H maius ell qudrato Cw'. & pdhdtor y » atquajis A Y > igitut 
quadruplQ V M in C m ad qud^rUplum M H in C n| i fcilTcct V M ad 
M H minorem proportionem habeoit , qudm quadrujplum V M in C «• 
ad quadratum C m: 3t componendo V H ad H nempe V H ih H 
A an M H ia H A mihorem premortionem habebit , qudm V Mln C m 
quater fumptum , vel « m in in C bis fumptum cum quadrato C m f eo 
quod « m dupla ell ipllus V M qux omnia limul ad idem quadratum C 
m minorem proportionem habet , qudm quadratum C ». Ergo V U in 
H A' ad quadratum C », fcilicn qbadratum A' ad^quad ratum fummx 
ipfarum S T , iSc S Z f 17. ex 7..I minorem ^prdpqrtjoncm habet quam 
M H in H A ad quadratum C.m , feti qndm quadratum A quadra- 
tum fummx ipfarum' P QjP E ( 17.« 7O quapropter P Ci^Si S R.fi» 
mul lUopex minores funt , quim$ T» 8<S,Z fimtdfumptx,, , 

P K O P O S I f TO xkxx. ' " 

S it A c minor triente ipfius A F j erit A H minor dimidio 
iplius H G , & ponatur M H xqualis dimidio H Gj Sedu- 



camus 


I 
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camus perpendicularem , & diametrum. Dico , ^uod P Qje-' 
.qualis eft trienti ipfius P R . 

Educamus inter P A C diametrum I L , & 'educamus C B ei a- 
c]uidiftantem , & perpendicularem ,B £ , & fecemus E / xqualem E A 
erit funjma ipfarum G E , & E H xqualis C /; eftque H E minor quam 
M H , qu^ quarta pars eft ipfiqs C m j ergo fumma ipfarum M G , H E 
in M H quater fumptum minus eft quadrato C m ; auferatur communi- 
ter M G , H E in M E quater fumptum remanebit quadruplum fummx 
M G , U E in H E minus quam quadratum C / f quia M G , H E fimul 
fumptx , nempe M C yna cum A E in M E quater fumptum xqualc eft 
quadrato l m ; quod eft duplum M E , & aggregatum C E , A E,nem- 
pc C / in / bis fumptum ) igitur agwegatum MG,&HEinME 
quater fumptum ad aggregatum M G E in H E quater fumptum, ne- 
pe G £ ad H E maiorem proportionem habebit , quam ad quadratum / 
C . & componendo M H ad H E , feu M H in H A ad E H in H A 
habebit maiorem proportionem , quam M G , H E in M E quater fum- 
pttim cura quadrato / C ( qu« xqualia funt quadrato C /» ) ad quadra- 
tura / C : & permutando erit M H in H A ad quadratum C m , nempe 
ad quadratum fummx ipfarum M G , & M H , feu quadratum A C ad 
quadratum fummx ipfarum P P R ( 1 7. ex 7, ) maiorem proportio- 
nem habebit , quam E H in H A ad quadratum / C ( quod c ft xquale 
quadrato fummx ipfarum G E i E H ^ quod erit vt quadratum A C ad 
quadratum aggregati ipfarum I L , I K : quapropter A C ad duo latera 
«gurx P Q^maiorem proportionem habet , quam ad duo latera figurx I 
L . Et propterca duo latera figura: P Q,minora funt , quam duo latcrii^ 



fvr Kj . - 


figurae 




I 


I 
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figura* I L . Simili modo cftcndccur , quod duo lacera figurae I L minora 
fune , quam duo latera figuro* A C. 

Educamus poftea C X extra Tegmentum A N > & educamus diametru 
S T ei parallelam , & ad axim perpendicularem X V , erit aggregatum-. 
G V. M H in M H quater fumpeum maius quam quadratum C m;& ad- 
damus communiter aggregatum M H , G V in M H quater fumptum- > 
oftendecurvt antea , quod duo latera figurae S T maiora funt ,quam duo 
latera figurae P 

Oftendetur quoque in reliquis diametris cadentibus ad vtrafque par- 
tes ipfius P Q in eadem fcdione , quod duo latera figurae diametri ipfi 
P Qj)roximioiis minora funt , quam duo latera figurx remotioris. 


In Seftioneni VII. Propollt: XXXVIII. 
XXXIX. & XXXX. 


L E M M A VI. 


3 » 


S I reSia linea H G bifariam feSta in D producatur 'vtcumtjue ad Jy 
B y na f-vt DH non maior fit ijudm H B y n>ei H A y^ 
E D maior Jit , <judm DA: dico reSiangulum fuh B DA in H A 
maius effe quadrato D A. 

E D maior ad minorem ^ 

D A habet maiorem proportionem^ ^ A 5 

quam D H non maior ipfa H At ^ ^ 

ad H A t ergo componendo EDA ^ ^ 1 

ad D A maiorem proportionem ha- M ® 

beti qnkm D A ad A Hi & pro- 
pter ea r exanguium fiA extremis contentum yfcilicet fub ED A in AH > ma-_ 
tus ejl quadrato D A . 


LEMMA VII. 


I 


Ifdem poftis yJiDH 
non minor fuerit quam 




E A 


H A y rvel H B y fnque 
H B maior y qudm HA: 
dico reSlangulam fub B D 
'A in AH minus ^ ejfe quadrato D A 


i J 


. H - - 

. . J ^ •r ‘ , 

■ ...i =*• 
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FUt H M auuri H D , erit E A Uifferenri» mttnm* H A , & itt- 

UrmcJie H E mi/ur , (j»im M A , ^<u tfl At^tmtU mtximr M H,gr mi- 
Jr/nw H A , ey A t) mtier tft tjnAm A H , erp E A ed M A mrmrfm fre- 
furttanrm hdtet, tjnim D A eJ A H , & frrmuUMtle B A td A D Mehtmi- 
mtrrm frefrumtm , f>.(m M A *i A H ctmftnende E D td D A mi/tt- 
frafenuacm hetetit , /futm M H , fue D H *d A H ,& iirritm cimfneitdt 
£ D A ad D A minerem fre/iertumem heEetn , ^nim eedem D A ed A H ,& 
fref terte reStengelam Jab E D A m A H minus erit quedrete D A . 


H 


LEMMA VIII. 

I lfiem ecfitit fi D H mitior fuerit , ijiidm A H fed minor ijudm E 
H , fueruijue frofanio £ A dei A D eadem proportioni M A ad A 
H , <^co re^anguLinf fids E D A in A H aquale ffifie quadrato D A : 
fi 'vero proportio illa maior fuerit , -vel mtnor reEiangulum fimittter qua- 
drato matus , nrel minus erit . 

^ie E A ed A D po- 
nitur vt M A ed A H , ut . 

componendo E D ed D A, 
erit VI M H ,ft» D Hed 
H A,& iterum temptnen- 

rb E O A ed D A ,erHyt a.’.. ; > •. , 

n A ed AH , &prepteree reSiengulum fui E D A m A H aquale erit ana- 
dreto DA. . ^ 

.^ludevero E A ed A D maiorem proportionem haiet , quem M A ad A 
H , tsnr nt eommnendo E D A ed D A maiorem proportionem heititt, quam 
D A ed A H,& prepteree reffenguUm fui extremtt ifitheet fui E p A sn_, 
A H maius erit quedrete iniehmedie D A : neu fecus quando B A ad A D 
minorem peopon tonem hebet , quim M A ed A H , ojlendctnr. reeianonUom fni 

' .Ka w.. 

L E M M A IX. 

l 






•iiy A 




I fi hypertola , cuius axis A C ^erectus A F , ^afe^a H A , in. 

tercepta G A ^ centrum D , diameter 1 f ^^ei^que ereclus J JC, , 
^ C E Jit latus emfdcm , fitque diameter cuius ereBus P K 

Luus LOedtcoMatUcOat^lumfui 

drato DE, atque ^P 2{^fumma laterum Diametri P3qb E 
JKfumma laterum figura 1 L , rvel ah tpfqiCjf/fitntma l^nL. 
figura axts,rvna deficiunt, rvel 

' * 
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Et primo relf angulum fub 0 D E in E H atjuale Jit quadrato D E , ergo 
ad hac duo fpatia aqualia eandem proportionem habebit idem reilan^ulum Jub 
EDO in O E y fed vt re^angulum fub E D O in O E ad redangulum fub E 
DO in E H , ita ejl O E ad E H y( propterea quod aquales altitudines ha- 
bent ) , igitur vt O F. ad E H y ita eJl reSlangulum fub E D O in O E ad 
quadratum D E y eir componendo O H ad E H y fiue relfangulum O H A ad 
reilangulum E H A eandem proportione habebit , qu^ relianguhm fub E D 
O in O £ vna cum quadrato D E , fiu quam quadratum D O ad quadratum 
D E y vel potius vt quadratum ex dupla D O ad quadratum ex dupla D E y 
nempe vt quadratum ex G O H ad quadratum ex G E H y quare permutando 
reifangulum O H A ad quadratum ex G O H eandem proportionem habebit , 
quam re£l angulum ex E H A ad quadratum ex G E Hy (eu vt quadratum exProp- j6. 
A C ad quadratum ex C A F y vel ex L I K ; fed vt reifangulum A H O ad ^ 
quadratum ex G O H y ita ejl quadratum ex A C ad quadratum ex P : 
quare idem quadratum A C tandem proportionem habet ad quadratum ex 
P , quam ad quadratum ex C A Fy vel ex I K Ly (jr propterea quadrata ipfa 
aqualia funt , & fumma laterum P aqualis ejl Jumma laterum C A F y 
vel I L K. 

Secundo fit re^anfulu fub E D O in E H maius quadrato D Ey tunc quidem 
idem reifangulum fub E D O in O E ad reifangulum fub O D E in E H mi- 
norem proportioni habebit y quam ad quadratum ex D E y feu O E ad E H mi- 
norem proportionem habebit , quam ad quadratum ex D E ; & componendo 
fumpta eadem altitudine H A , quadruplicando pofirema quadrata , ^ permu- 
tando y & ex i6. huius , idem quadratum A C ad quadratum ex J^P P mi- 
norem proportionem habebit , quam ad quadratum ex C A F y vel ex L 1 K y 
dr propterea fumma ^P P maior erit , quam C A F y feu quam L I K. 

T ertio fit reifangulum fub E D O in E H minus quadrato D E , patet quod 
idem reifangulum fub E D O in O E ad reifangulum fub E D O in E H y feu 
O E ad E H maiorem proportionem habet , quam ad quadratum D E ydf tom- 
ponendo duliis prioribus terminis in A Hy quadruplicando pofirema quadrata y 

T t permu- 


4irJ 
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*• gtimDH, tftqiu H £ witr gnim H A , 'irg* fariter H E mtitr efi, gum 
D H , giure rtOtugulMm frb E D A in A H mtiiu erit gtteArttt D A, ttgu 
Lcm. f»mmt Uterum fgur* L1 K muitr,guim fumm* Uterum fifur* uxit C A F. 

Similiter guU H M muter eB , guum H E, erit guegue H M muier , guUm 
B H,& freftertu ex iemmu 6, g.fummu E muitr erit, guum fum- 
muLl K. 




Notz in Propofit XXXX. 

FU c a utitur tfi triente ifpul A F , eflgut HAudAOvtCAuAA 
F , trgt_H A miner efi ttrtiu ferte if^ A G , & miner femijfe Atfi. 

rentK 
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f ement tntU vt trini , idem guedrttum AC ed gundrutum ex E , neuierem 

frefertitnem lubetit , guum ud guudrutum ex C A F , feu ex L l E ,& fre- 
ftereu fummu Sj E miner erit , guum C A F , vel L l K , guu erui eften- 
dtndu , 


Notx in Propofit. XXX VIII. XXXIX. 


Q ViuuxitCA miner neneft triente eiutereSiA F,efigiHAudAC vtC A 
udA F,erp H A uguulit,uut muitr eftfurtetertU ifjiut A Gi & A H 
ngnulit , uut muier erit , guum /emift iffiut H G differenti* ilU- 
rnm , efigut G H fiSu tifurium in D , ergt H A uguuiit , uut muier erit , 
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renlid HG ,'d’ idt* H A mmer trit > H D : fittri trg$ f$urit H M 
d^iulii D H , /jHjtmtitr tril,q»im A H ,diuuur)f-, fer it td txtm nditutim 
tf flictu N M c\ tc currens fcllumiin fussclisN n> icfuitusiungisurC N',,&C 



n > ^[dcmcjue tquiiifttntes ductniur dut ditmetri P p q > cfutrum U- 

ttrt reitt ? R,& , OjituAemdum eji P ^Jist trtHi P R , ttepet p q /iu 

trtSi p r fuhtrtfUm tp, fcddntfgmrt Utert P S^^P R tcfutlU cfftttserssu 
Jfgurd Itteriim p q • p r , ^ infuftr P S^, P R mtmmt ejft Uterum /Igurt 
euiuflAee ulter iut ditmetri nufdem feBiemt, d' Utere Jigurtrtam uunimit fru- 
ximiort , effe aimrt Uurtiut purtrum remttitmm, 

Sjtu H H td M C eundem frtftrtunem ieUt ptim P ^td P R, vel f 
c^tdp ttefiefue H M futerifU iffiut M G ( cum M H ftSt fit e^utUs H D) 
erge P .^jffius P R ,ftriierque p q iffiut p r fuktrifit efi t ifi funt Uteruj 
ffurt ^P R t^utlte Uieriteus q p r eheriut figmt , cum ditmetri ^P , (fi 
q p tfue recedunt tb exi, (fi iuittnt Utut ctmmune C M. 

Ssecl vere fummt Uterum /Igurt ^P R mtmmtp rtlif utrum fnmmtrk 
Uterum figurt cutufltbet dtemetrt fa tfienJrtm . 

S»‘t AH , & E H minere funt, quem H M ,fiue D H, erge relfengulum 
fui p D A m A H mtuus efi qutdrtti O A ,<fi fummt Lt t mtuer ep fuue- 
mtC AF. ) 

Puriter quit ii H equtlU et H D ,efi H E miner etdem , ergt emit ntn 
erunt meieres etdem D H , erge relfengnlnm fui M D E in E H minus erit 
quedrtte D E , ttque fummt ^P R miner erit . quim L l K. 

Rurfus quit y H meter , efi quem M H , feu quim D H , erunt ilU nen-i 
mineret etdem D H , erge reO ungulum fui y D ii in H M mutus erit que- 
tlrtte D M , ttque fummt T S Z mtier erit , quim fummt ^P R. 

Jn hjferieU referire ditmetrum , cuius figurt Utere tqutlit fint Uteriius 
figurt exis : efertet tutem vt exit A C miner fit triente ereCH eius . Referie- 
tur ditmeter P S^JuitrtfU ereBt eiut P R , eiufque Utut fit C M ,(fi fiet e 
AtdAD,vtM A td AH, & Uteris C c ducetur dttmeter a b > cuius ere~ 
Rus a c . bice htne ejle ditmetrum qutfittm : quit C. A td A D eundem fre- 
ferttenem hthet , qutm M A td A H , erit reBtnguUm fui e D A in A H 

Tt'a tquele 
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I 


^tqtuU 
axis fumma C A F . 
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Lcm!*’. quadrato D A ^ (jr fumma Uttrum b a C aqualis erit laterum fgura 



LcmS. 


PROP^. in eadem hyperbola data diametro 1 L reperire aliam diametrum i ita vt 
Addit, eius figura Utera aqualia fint lateribus figura data diametri l L : oportet ais- 
cx 40. "vt 1 L cadat inter axim , diametrum P ^^ubtriplam eius ereSii . Sit 
huiL. C E Utus diametri I L & C M ^ (it Utus diametri P & quia punitum 
E cadit inter M ■, & A ^ erit H E miner , quam H M , vel D H : fiat V E 
ad E Di vi ME ad EHt ergo reitangulsm fub V D E in E H aquale erit 
quadrato E Dy &ex lemma 9. fumma laterum T S Z aqualis erit fumma la- 
terum L 1 K ; quod erat propofitum . 

Facile colligitur ex additarum y quod in kyperboU cuius axis fubtripUfit 
ereiti e tus afpgnari poffunt tres fumma Uterum figurarum trium Diametrorum 
qua aquales fint inter fe . Ex ^ vero additarum in eadem HjperboU afi^nariy 
pofiunt quatuor fumma Uterum figurarum quatuor diametrorum , qua aquales 
fint inter fe, <.\ mv . 

- Deinde fit A C.minor ., quam A F , fcd non fit minor eius triplo , cr- 
go A H non erit minor triplo H C , &c. Textus mendo fus omnino corrigi ^ 
debuit y nam ex contextu fequenti deducitur A C non tripU minor yfed minor 

V c.-' 


parte tertia fupponi debere ipfius A F , 

‘ * V> 'i iX V 
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SECTIO OCTAVA ; 

Continens Propofit. XXXXffll. XXXXV. 

& XXXXVI. 


I N hyperbole fi quadratum axis inclinati minus non fuerit di- 
midio quadrati ex differentia ipfius , & fui eredi , vtiquc^ 
quadratum diametri figune eius minus eft , qu^ quadratunu 
diametri figura: cuiufcumque alterius inclinati eiufdem fedionis, 
XXXXVI. Si vero minus fuerit cadent ad vtrafquc partes 
, eius dux inter fe xquales diametri , quarum vniuscuiuflibet' qua- 
dratum xquale eft quadrato exceffus fui eredi , & quadratunu 
diametri figurx ipfius minus eft quam quadratum diametri figu- 
ra: cuiuflibet alterius inclinati ad vtrafque eius partes cadentis : 
& diameter figurx inclinati proximioris illi minor eft quam dia- 
meter figurx inclinati remotioris . 



A 


lifdcm figuris manentibus fupponatur prius A C noti minor quam' A Demonfl 
F i ergo P Qjion erit minor quam P R ( 28. cx 7. ) & duo quadrata A prop.44. 
C , A F nempe diameter figura: A C minor eft quam diame^ figurae P 

Qj & ' 
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Q_i & pariter diameter figurat P Qjninor cft , quam diameter figurz S 
T . Sit iam A C minor quam A F , & cjut quadratum non minus dimi- 
Donond. dio quadrati exceflus ipfius A F fiiper A C. Et quia A C ad A F can- 
prop 45- dem proportionem habet , quam A H ad A G ; ei^o duplum quadrati 
A H non eft minui quadrato H G j ergo M H in H A bis fumpiura ma- 
ius eft quadrato H G , & addatur communiter duplum G A in A H fiet 
duplum fummat GA.MH.velCMinAH maius quam duplum G A 
in A H cum quadrato H G, feu quam quadratum G A cum quadrato A 



H : quare duplum C M in M|A ad duplum C M in A H , feu M A ad 
A H minorem proportionem habet, qudm duplum C M in M A ad qua- 
dratum G A vna cum quadrato A H : & componendo habebit M H ad 
H A , feu M H in H A ad quadratum A H minorem proportionem quam 
duplum C M in M A cum duobus quadratis ipfarum G A, & A H( qu* 
omnia fimul xqualia Aint quadrato M G cum quadrato M H ) ad qua- 
dratum A G cum quadrato A H ; & permutando M H in H A ad qua- 
dratum G M cum quadrato M H ^ nempe quadratum^ C ad duo qua- 
drata laterum figurae P Q J fiue ad quadratum diametri figurz P Q/ 17. 
ex 7. ) minorem proportionem habebit , quam quadratum H A ad qua- 
dratum A G cum quadrato A H , feu quam quadratum A C ad quadra- 
tum diametri figurx cius i igitur quadratum A C ad diametrum figurae 
P Q^minorem proportionem habet , quam ad diametrum figur* A C : & 
ideo diameter figurz P Qjtiaior erit diametro figurz A C. Przterca, 
quia duplum quadrati M H maius eft quadrato H G i ergo V H in M H 
bis maius erit , quam quadraram H G : flt oftendetur ( quetnadmodum,. 
diximus 7 qaod diameter figurz STmaior fit quam diameter figurz P Q, 

PROP. 
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• PROPOSITIO XXXXVI. 

S it poftca quadratum A C minus dimidio quadrati ex differentia ipfa- ’ 
rum C A , & A F j erit duplum quadrati A H minus quadrato H G 
& ponamus duplum quadrati M H «quale quadrato H G : & educamus 
ad axim perpendicularem N M , & iungamus N C ; & ducamus diame- 
trum P Q parallela ipfi N C, erit H M ad M G, vt P Qjd P R, &pro- . . 

a pterea quadratum P Qdimidium erit quadrati exceffus ipfius P R ; ergo 
P Q_eft vna «qualium : ponatur infuper inter A , & P diameter I L , & 
conftruaio perficiatur, vt prius . Et quia duplum quadrati M H «quale 
eft quadrato H G , erit duplum M H in H E minus quadrato H G , & 
ponatur communiter duplum G E in E H ; igitur duplum aggregati M G 
in E H minus eft quadrato G E cum quadrato E H ; & oftcnde°ur que- 
madmodum diximus antea , quod quadratum diametri figur« P Q mi- 
nus fit quadrato diametri figur« I L ; & quadratum diametri figur« I L 
minus m quadrato diametri figure A C . 



Deind^ ducatur diameter Inclinata ST extra fegmeiitum A P, & C X ei 
parallela, & ad axim perpendicularis X V:& quia duplum quadrati M H 
«quale eft quadrato H G erit duplum V H in H M maius quadrato H 
G : ponatur communiter duplum G M in M H , fiet duplum aggregati 
V G , M H , in M H maius quadrato M G cum quadrato M H ; quare 

duplum aggregati V G , & M H in M V ad duplum aggregati V G , & ' 

M H in M H , nempe M V ad M H minorem proportionem habebit , ' 

quam duplum aggregati V G , & M H in M V ad quadratum G M cum 
quadraro M H : & componendo oftendetur f' quemadmodum antea di- 
fium eft) quod quadratum A C ad diametrum ngur« PQjnaiorem pro- 
portionem habeat , quam ad diametrum figur« S T. Eadem prorfus co- 
tingent in reliquis omnibus diametris. Quapropter diameter figurx P Q 
minor eft diametro figurx cuiuslibet diametri ad vtrafque eius partes in 
eadem fe^ionc exiftente. Quod erat oftendendum. 

In 
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In Sciflioncin VIII. Propofit XXXXIIII. 
XXXXV. 6c XXXXVI. 

L E M M A. X, 

S / re3* Ime* G fi Llfariam feci* in D addantur fegmenta H A y 
H E atijue proportio duplt £ fi ad fi G eadem fuent propor- 
tioni G fi ad fi A : dico duplum reCiangult ex G A fi E in H 
A aquale ejfe quadratis ex G A , ^ ex A fi ; fi 'vero proportio illa 
maior fuerit , erit quoque reclan^ulum maius quadratis : fi 'vero propor- 
tio fuerit minor , reclangulum minus erit quadratis . 

Primo tpuio Q dupluiu E H od H G ^efi vtG H od H A t ergo dupiom re- 
Sanguli E H A oijiuU erit tjotdroto G H , d- addatur lommuuiler dufUm-a 
reB anguli G A H , erit dup lu m-, - 

reB anguli ex fumma G A, d" E H ^ ^ P 

in A H aquale duplo reBanguli <» _ . ** j, ** 

A H cum quadrato G H ; htt -veri ^ i 

fpatqt aquantur quadrata exG A, W ® 

^ ex AH, ergo duplum reBan- 

guli ex fumma G A , E H in A H aquale erit duoiut quadratis txG A ,d" 
ex A H. 1 

Secundo , quia duplum E H ad H G , maiorem proportionem haiet , quam 
G H ad A H , ergo duplum reBanguli E H A maius ejl quadrato G H,& ad- 
dito communiter duplo reBanguli G A H , erit duplum reBanguli exG A , E 
H in A H maius duoius quadrasis ex G A ,d ex A H. 

Tertio, quia duplum E H ad H G minorem proportionem haiet, quam G H 
ad A H , ergo duplum reBanguli E H A minus ejl ouadrato G H ,d addtto 
duplo reBanguli G A H , erit duplum reBanguli exGA,EHinAH mtnus 
quadratis ex G A ,d ex A H, 

L E M M A XI. 

S I refla Irnea G H fecetur exterius in A , E , ^ fit eadem G H 
differentia nedum fegmenterum G E , ^ E fJ yfed etiam duo- 
rum fegmentorum G A , ^ A H : dtco quod quadrata ex maxtmo , 
^ exrvno intermediorum fegmentorum , fcilicet ex G E ex E fJ 
aqualta funt quadratis ex 

reliquo intermediorum , ^ E A D 

ox mtnimo fegmento , fci- Ah Q 

Itcet ex G A y ^ ex A 
fi cvna cum duplo retli- 
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guli ex funtwa extremorum , ijel intermediorum m differentiam mird- 
moTum fegmentorum ^fcilicet ex G A cum H B in E A. 

duplum reSl unguli G A H cum duplo re anguli G A E acjuatur duplo 
r eSl anguli fnb G A in H E ^ addito comuniter duplo re£l anguli H E A erit du- 
plum rea anguli G E H aquale duplo reffanguli G A H cum duplo reaanguli ex 
fumma G A^HE in E A } & addito communi quadrato G H , erit duplunua 
reaanguli G E H cum quadrato G H tfcilicet duo quadrata exG E, & ex E 
H, erunt aqualia illis om- 

M k TV . 1 


nibus fpatijSi fcilicet duplo 
reaanguli ex fumma G A, 
H E in E A cum duplo re- 
aanguli G A H fimul cum 
quadrato ex G H: fed duplo 


H 


reaanguli G A H cum quadrato G H aqualia funt duo quadrata ex G A ^ 
& ex A Hi ergo duo quadrata ex G Ey& ex E H aqualia erunt quadratis ex 
G A idr ex A H cum duplo reH anguli exG A H E in E A ■, quod erat 
ojlendendum . 


L E M M A XII. 


hyperboU , cuius axis AC y ereSius AF y prafeBx C Gy H Ay 
centrum D , ataue diameter / L , eiufjue ereStus J K y ^ latus 
C E y panterijue altera diamem , cuius ereBus P \y^ latus 
C O : ^co quod duplum retianguU ex G E cu 0 H in H E d duobus 
quadratis ex G Ey ^ ex E H \ nec non quadrata ^JPy P I^late- 
rumffgurx diametri ^P d quadratis ex L 1 y^ex 1 Ky uel ex C Ay 
ex A F y <tma depcmn^ y aut nsna aqualia fusa , rvd <vM exce- 
dunt» 



i.. 
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r 
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^gi* dafbtm rtSutftdi txC E, OHimHE tji auxdrxtu ex G E 

^ ex E H , erge idem reOemgiiUm , exits ejiitudt G E , (J- O H , iejit veri 
O E his ftmftum td drfUtm reOngrlt , cuias dllitade C E , O H , h^s veri 
H E ,fem O E td H E esadem frefcrtUMcm hehet , gaim d»flam reCttnguU 
ex G B,&0 H ixO E td qttdrtet ex G E ,& ex E Ht attre ctmpeiuir- 
Lcm. II. 0 H td E H ,fe» O H A td E H A etxdem freferiiexem htheiit , 
buius. dte ^ttdrtSt ex GO, ^ ex OH td dtt qttdrttt ex C E > & ex E H t<ir 
. fermtitxdi 0 H A td jtadrtrt ex G O ,& ex O H ,/e» gHtdrtltm ex AC 
17. huiM. ^gtJrtet ex Sj ,& ex P R etndem freftrtumem hthehn , qtim reHtx- 
Ibidaii. gt& E H A td tfttdrttt ex G E, & ex E H, fex eritvt ijttdrtsam A C td 
gttdrttt ex l L , & ex t K , vel td qutdrttt exC A c ex A E t gttrcj 
dx» tjHtdrtet ex ex R P tjxtlit fuxt dxtixs gttdrttis ex 1 Ltd’ 

exi K , vel ex C A , & A E. 


SeetxAgxit dtfltmrifftxgxli exG E.O Hix H B mixxs fexitxr jttdrtsij 
ex G E, & ex E H, igitur idem ffttixm feilicet dtfltm reHtxgnli ex G E, et" 
O H ixO E td dtflxm reHtxgnli ex GE,&OHixHE, fixe O E td H E 
mtierem frtfertiexem hthet , qxim dxptxm reHtxnU ex G E,0 H ix O E td 
gxtdrttt ex G E,& O H,& vt frixs eemftxexdt ,ex Ummtte ii.de ferxtx- 
ttxd» ,ex 17. hxixj i idem axtdrttxm A C td gxtdrttt ex ,& ex P R 
mtitrem frtpertitxem htieiit gxim td gxtdrttt ex IL,d- ex IK, vel td 
gxtdrtit, ex C A,& ex A F I jxtprepter ejxtdrttt ex ^P , & ex P R mi- 
xort erxxt epxtdrttis exlLtdpexlK^ vel ^xtdrtsis ex C A , d* ex A F , 
Tertio tjxit dxflxm reHtxgxli ex G E,OHix H E xuixt efi fummt tjxt- 
drtttrxm ex C E,d- ex E H , igitxr , eodem frogre(fa,httehit gxtdrttxm A C 
td fxmmtm tjxtdrttorxm ex J^P , d- ex P R mixorem froftrtitxem , qxitu 
td fxmmtm e/xtdrtttrxm ex 1 L, ei' ex IK, vel ex C A , d" ex A F : d 
frof teret fxmmt priorxm qxtdrttorxm mtior erit fxmxu fofteritrxm, vt fxt- 
rtt fropoftxm. 
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Notx in Propofit. XXXXIV. & XXXXV. 


via C A maior efi , quam A F , vel Ji minor ejl quadratum ex C A t 
minor non eJl dimidio quadrati ex differentia C A ^ ^ A F y ejlque H 
. ^ A G vt AC ad A F y & H A adG H yvt AC ad differen- 

tiam ipfarum A C y A F y ergo quadratum H A ad dimidium quadrati G H 
erit vt quadratum A C ad dimidium quadrati ex differentia ipjarum A C y^ 
A F y quare quadratum ex H A minor non erit feniiffe quadrati H G y ideoq; 



duplum quadrati A H minor non erit quadrato U (7, ejlque duplum r e If anguli ^ 

E H A y vel M H E maius duplo quadrati A H y feu maius quadrato H G ; 
'propterea duplum E H ad H G maiorem proportionem habebit , quam G H Lcm. lo. 
ad H A y ideoqiie duplum re 61 anguli exGAyH A in AH maius erit quadra- 
tis ex G /1 y ex A H y & infuper fumma quadratorum ex I L y (jf ex I K 
maior erit , quam fumma quadratorum ex C A y ex A F. 


Nota: in Propofit. XXXXVI. 


03 


via quadratum axis C A minus ejl Jemifft quadrati ex differentia ipfa- 
rum A C y A F y ejlque H A ad A G y vt C A ad A F y atque G H 
ejl differentia tpfarum A H y & A G y igitur quadratum ex A H 

V U 2 minus 
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minus tji femiffi ijMdrMti G H: fut Um asuJrMSMm ex M H dijudU femiqu*- 
irute ex G H i & Uteris C M fiunt dne atumelri t & <] p » eentnnjucj 
ereBu fini P R t & p v : d/ct du£tus dUmetres nquAles ejfe , qnudrutuwLj 
ex P ^jtquule e]]k qnudrute ex dsffereuttu ififtrnm P & P R, 



c 6 hu ^ H udG M t iuefi dUmeter ud eius ereBum P R > erff 

* eempurande untecedentes ud terminerum differentius , erit M H ud H G %vt 
P ^^d differentium ififurum P & P R %& puriter eerundem qnudrusu^ 
prepertienuliu erunt , ejitfue quudrutum ex H M uquute femiquudrute ex 
G H , erge quudrutum ex P ^jujuule erit femiquudrut» ex differemiu P 
& P R Jtc quudrutum f at p q uquuU erit jemiquudrute ex differentiu ip- 
furum p <\& pTy& funt diumetri ? ^ p q \uquules , cum nque reee~ 

dunt UD uxi , cr hubeunt Utus cemmune C M, 

Secunde dic$ qued fummu quudruterum ex & ex P R minor ejl quu^ 

libet uliu fummu quudruterum luterum figuru ulterius dtumetri* 

t^iu duplum re^unguli M M E minus eft duph quudruti M H , feu fiugm 
luri quudrute ex G H t erge duplum M H ud H C minerem prepereienem hu* 
Lcm 10 G H ud H E y erge duplum reUunguli ex G E y(^ M H in E H 

huiiij. erit fummu quudruttrum ex GEydr ex EH& preptereu fummu quu- 

Lcm. ii.druterum ex ^P ,& ex P R miner erit fummu quudr uterum ex l L ex 
huius, q ^ 

Tertie , quiu duplum reSlunguli ex E H A minus eft duple quudruti M H , 
feu finguluri quudrute ex G H , erge duplum E H ud HG minerem prepertie* 
hubet , quum G H ud H A, erge duplum reSf unguli ex G AyE H in A H 
Lcm. I I. minus erit fummu quudruterum ex G A y & ex A H : quure fummu quudru* 
huius, terum ex J L y & ex I K miner erit » quum quudruierum fummu ex A C y& 
ex A F . 

.^urte quiu duplum re ff unguli V H M muins eft duple quudruti ex M H% 
feu finguluri quudrute ex G H y erge duplum V H ud HG muierem prepertie- 
Lcm lo , quian HG ud H M y & preptereu duplum reUunguli ex G M y^ 

huius. F H in M H muius erit fummu quudruterum ex C M y (jr ex M H y & idee 
Lcin.li. fummu quudruterum ex T S ydr S Z msier erit quudruterum fummu ex 
Imius, p ^ ty ex P R y & fic de rehquis : quare fummu quudruterum ex ^ ex 

P R minimu eft emnium y vt fuit prepefitum . 

' In 
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■' In hyferhoU referire diametrum , cuius Jigur* duo quadrata laterum 
aqualia fint quadi atis laterum figura axis : oportet autem a/t quadra^ 
tum axis C A minus fit femiqu^ aro ex differentia laterum figura eius 
CAy(^Af. 

^ui» ex hypotbefi quadrtlum axis A C minus efi femiquadrato ex differen- 
tis Isterum figura A C t A F y vt in nots propofit, q.d. dtclunt efi > qusdrutum 
ex A H minus efi femiquadrsto ex G H : fist duplum cHsdHGyVtGH 
ad H A y & Uteris C c ducatur diameter b a, cuius eremus C a, ergo duplum 
reilanguli ex fumma G A yC Hin A H aquale efi fumma quadratorum ex G Ay 
e!r ex A H y & fumma quadratorum ex y & ex Z.C aqualis erit quadrato- 
rum fumma ex A C y cr ex A F y quod erat ofiendendum . 

Jn eadem hyperUla diametrum reperire , cuius figura duo quadrato^ 
laterum aqualia fint quadratis laterum figura data diametri J L : opor~ 
tet autem njt 1 L cadat inter axim , ^ diametrum P cuius qua- 
dratum fuhduplum fit quadrati ex differentia P ex P 

Sit C E Utus diametri I Ly& fiat duplum V H ad H GyVt G H ad H Ey 
^ ponatur S T diameter lateris C V , cuius erelfus fit S Z : erit igitur duplii 
rc6t anguli exGEy&VHinEH aquale quadratis exGEy&exEHyCr 
propterea fumma quadratorum exT S y & ex S Z aqualis erit quadratorunLj 
fumma ex L l y& ex 1 K y quod erat propefitum . 

Deducitur pariter ex 5 . propofit i one additarum in eadem hjperbola tres dia- 
metros reperiri poffe , quarum laterum fumma quadratorum aquales fint in- 

ter fe. . , ■ r 

Et ex 6. propofitione additarum deducitur , quod quatuor diametrorum eiuj- 

dem hjperbola laterum fumma quadratorum aquales efieposfunt inter fe . 
o Et educamus inter A P inclinatam I L : quia quadruplum quadrati M 
H squale cft quadrato H G,&c. Suppleri debent ea , qua deficiunt y alioqui 
confiruHio imperfeSfa e fiet : duci igitur debet C B parallela diametro 1 L y 
qua occurrat Jeliioni ad punSium B , i quo ad axim perpendicularis ducatur 
B E fecans axim in E , 

SECTIO NONA 

Continens Propofit. XXXXI. XXXXVII. 

& XXXXVIII. 

a T N ellipfi duo latera figuras maioris axis tranfuerfi minora funt 
duobus lateribus figuras cuiuslibet alterius diametri , & duo 
latera figuras diametri axi maiori proximioris minora funt duo- 
bus lateribus figuras diametri remotioris. 

XXXXVII. 


PROP. 

Addit. 


Lem. IO. 
huius, 
lem. 11 . 
huius. 


PROP.lS. 

Addit 


Lem. IO. 

Lem. 13. 
huius. 


DIgItIzeU by Google 


34^ /\pouonij rcrgari 

XXXXVII. Si vero duplum quadrati A C maius non fuerit 
quadrato ex fumma duorum laterum fuac figurat; vtique quadra- 
tum diametri fua: figursc minus erit quadrato diametri figurat cii- 
iuflibet alterius diametri eiufdem fedionis , & quadratura dia- 
metri figurat proximioris axi minus ent quadrato diametri figu- 
ra: remotioris . 

XXXXVIII. Si autem duplum quadrati axis tranfuerfi maius 
fuerit quadrato ex fumma duorum laterum fua: figura:, atquidem 
reperientur ad vtrafquc cius partes dua: diametri atquales,& cu- 



iuslibet earum quadranim bis fumptum atqualc erit quadrato ex 
fumma duorum laterum fure figur* ; & quadratum diametri fuse 
figura: minus eft quadrato diametri figurx alterius cuiufcunque-» 
diametri cxillentis in eodem quadrante eiufdem fcilfionis ; & 
diameter figura: proximioris minor eft diametro figurx remo- 
tioris . 
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I N ellipfi A B C fit A C axis maior , & 7 Ominor , & fint P 
Q^, & S T duae aliae diametri , fitque A F eredus ipfius A 
C 5 & P R. ereftus ipfius P Q^, & O/ ipfius y O . Dico quod 
C F minor eft , quam QJR. j & QJ^ j quam T Z , & T Z , 

quam y/. , c • 

Ducantur A N, A X ordinarim applicat» ad diametros? T* 
& du» ad axim perpendiculares" N M » X V 7 & intercept» A G, C H. 
Quia quadratum A.C ad quadratum 7 O , nempe AC ad A F cand^ 
proportionem habet , quam C G ad G A , fcu ad^C H habeat quadra- 
tum C A ad quadratum C F fumm» ipfius C A , eiufquc eredi eandem 
proportionem , quam quadratum C G « nempe C G in A H ad quadra- 
tum G H ; & quadratum A C ad quadratum jrO eandem proportionem- 
habet, quam G C in C H ad quadratum C H: eftqui quadratum jr O ad 
quadratum fumm» j ft vt quadra- 
tum C H ad quadratum H G j er- 
go quadratum A C ad quadratum 
y /eft , vt c G in c H minorem 
ad quadratum H G i fed quadra- 
tum A C ad quadratum C F ean- 
dem proportionem habet , quam- 
G C in maiorem A H ad quadra- 
tum G H ; igitur A C ad C F ma- 
iorem proportionem habet , quam 
ad y/*; & propterea C F fumma— 

A C , & credti illius minor eft , 
quam y fy qu» eft fumma y O * & 
ercdli illius . Et quoniam C G in- 
M H, quod minus eft, quim C G 
in A H ad quadratum HG eandem 
proportionem habet , quam qua- 
dratum A C ad quadratum QK 
fumm» diametri , & eredli ipfius 
P QX 1 6. ex 7. ) quare quadratum 
A C ad quadratum C F maiorem 
proportionem babebit , quam ad 
quadratum Qjl , & propterea C F 

minor erit, quam QR. Et quoniam a j j 

O G in V H ad quadratum H G eft vt quadratum A C ad quadratum 
T Z ad quam ordinatim applicatur A X f id.ex 7.^ erit C F minor quam 
T Z: cuinque C G in H M ad quadratum H G maiorem pro^ioncm- 
habeat, quam G C in V H ad quadratum idipfum H G habebit quadra- 
^ tum 
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tum A C ad quadratum Qjl maiorem proportionem quam ad quadratu 
T Z. Et pariter oftendetiu: , quod quadratum A C ad quadratum T Z 
maiorem proportionem habet |, quam ad quadratum f fi quapropter C F 
minor eft quam QR , & Q^R minor , quam T Z , & T Z minor , qu^ 
jf' Quod erat oftendendum, 

PROPOSITIO XXXXVII. 

' « 

I N eadem figura fi duplum quadrati A C maius non fuerit 

quadrato fummje C F. Dico , quod diameter figurae eius 

minor eft diametro figurae QJP R ^ & diameter figurx Q4* R 

«n. j: ‘t- o t . ® 

' r.i;p 


minor eft diametro figurae’ T S 
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Quomm dapium ouadrati A C noii excedit quadratum fumra* C A 
F i ergo duplum qi^rati C G,. nempe G C in A H bis fumptum noiC 
excedu quadratmn H G . & ptopterea C G in H M bis fumptum minu. 
eft quadrato H G : coUatur commnmccr duplum M p in H M remanebit 

‘ duplum 
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dtiplum H M in C M minus duobus quadritis ex M H > & ex G M : & 
propterea A M in M C bis fumptum ad H M in M C bis fumptum , n£- 
pe A M ad M H habebit maion-m proportionem, quam duplum A M 
in M C ad duo quadrata exHM,&exGM: & componendo A H ad 
H M , ieu quadratum AHadAHinHM maiorem proportionem ha- 
bebit quam duplum A M in M C cum duobus quadratis ex H M , & ex 
M G ^ quz omnia fimul zqualia funt duobus quadratis C G , & H C ) 
ad duo quadrata M H , & M G i igitur quadratum A H ad A H inHM 
maiorem proportionem habet, quam duo quadrata C G, & C H ad duo 
uadrata H M , & G M , & permutando quadratum A H ad duo qua- 
rata C G , & H C , fcilicet quadratum A C ad quadratum diametri 
figurx eius maiorem proportionem habet , quam A H in H M ad duo 
quadrata M G , & M H , fcu quam quadratum A C ad quadratum dia- 
metri figur* P Q/ 19. ex 7. ; quapropter diameter hgurz P Qjnaiot 
eft diametro figurx A C. Ducatur poftea diameter S T > & ad eam or- 
dinarim applicata A X.& ad axim 
perpendicularem X V . Et fiqui- 
dem G M minor eft , quam V H 
cum A G , & C H fint zquales , 
erunt duo quadrata H M , & M G 
maiora duobus quadratis H V , V 
G : hzc autem maiora fiint quam 
duplum V H in V ergo duplij 
M V in V </ ad duplum H V in V 
J , nempe V M ad V H maiorem 
proportionem habet , quam duplu 
M V in V ad duo quadrata ex 
VH,&cxVG.-& componendo 
M H ad H V , feu M H in H A 
ad V H in H A maiorem propor- 
tionem habebit , quam duplum M 
Vin V V cura duobus quadratis ex 

V H , & ex V G , qux omnia fi- 
mnl funt vt duo quadrata M H, de . 

M G ad duo quadrata V H , & V 
G : & permutando M H in H A 
ad duo quadrata H M > & G M , 
feu vt quadratum A C ad quadra- 
tum diametri figurx P QJ ' 9 - ex 
7.) maiorem proportionem habebit, quam V H in H A ad duo quadrata 

V H , de V G , feu quam quadratum A C ad quadratum diamevi fi»urx 
S T f 19. ex 7.; quare diameter figurx S T maior eft diametro figurx 
P Q. Poftea quia 7 Oeft media proportionalis inter A C , de A F erit 
quadratum A C ad quadratum 7 O, vt A C ad A F, nempe vt C G ad 
C H, feu vt C G in C H ad quadratum C H.de quadratum 7O adfum- 
mam quadratorum7O.de O/.Jnempe ad quadratum diametri fux figurx 
eft vt quadratum H C ad quadratum C G cum quadrato H C: quare ex 

X X xquali- 
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arqualitatc quadratum A C ad quadratum {diametri figmar O candcnu. 
proportionem habet > quam C G , fcu A H in H C ad duo qudrata ip- 
fius C G , atque ipfius C H ; igitur A H ia H V maiorem ad duo qua- 



...;a V H- l 

/ V xo*.H V 

• . ni H M t??i , V i f. •- M 

drata ex V G minori , & ex V H, feu vt quadratum A C ad quadratum 
diametri figurx S T ( 19. ex 7.^ maiorem proportionem habebit , quam 
A H in H C minorem ad duo quadrata ex G C , & C H maiora , fcili- 
cet vt quadratum A C ad quadratum diametri figur* 7 O ( 19. ex 7. ^ ; 
igitur quadratum diametri figura» 7 O maior eft quam quadratum diametri 
figurar S T. Si verd G M non fuerit minor quam V H; vtique duo qua- 
drata ex G M , & M H non erunt maiora duobus quadratis ex V G , & 
ex V H ; at A H in M H ad duo quadrata ex G M , & ex M H , nempe 
quadratum A-C ad quadratum diametri figurae P ^habebit maiorem^ 
proportionem , quam A H ad H V ad duo quadrata ex V H , & ex V 
G , fcilicet vt quadratum A C ad quadratum diametri figufa» S T ; igi- 
tur diameter figura? S T maior cft diametro figurae P Eadem prorhis 
oftendentur, quando pun<aum V cadit vitra pundhim D ad partes A in- 
ter punda D , & M. Et hoc erat propofitum. * j : 

^ . . ;l; . ■ - 

; ^ H Oit.ytup fT'.' J > ' ■ - 

>:Z , FROP. 

•» ^ 
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PROPOSITIO XXXXVIir. 


S it ian duplam quadrati A C maius quadiato.C A F , etii duplupv 
ouadrati A H maius quadrato G H : ponatur duplum quadrati H M 
atquaje quadrato G H : & ducatur ad axim perpcnmcularis M N > iun- t 



gawrqoe A N , einfipic diameter P Q^eitendatur i critH M ad M G ; 
Tt P Qjd P R ^ 7. c* 7. ^ 1 ergo , dt quadratum H M ad quadratum H 
G ent , Tt quadrarum P Q_id quadraram P R , & quadratum H M ad 
duo quadrata ex H M , & cx M G eandem propoitioaf habebit, quanu 
quadratum P Qjd quadratum diametri fuai figura: educatur poftea diai 
meter I L inter A , & B , Sc creAum illius fit I K ad quim ordinaiiia^ 
duda fit A B , & ad axim perpendicularis fit B E erit quadratum M H , 
nec Doo G H in H D cquale dimidi» quadrati n G ; igitur C H ad M 

Xx 3 Herit 
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H erit vt M H ad H D : & comparando homologorum differentias erit 
MGadMD,vcGHadHM:dc propterca duplum G H in M D,fcu 
quadruplum H D in D M cft aquale duplo G M in M H ; & proptetea 
duplum G M in M H maius erit quam duplum G E in M H > ponatur 
communiter duplum E M in H M cum quadruplo quadrati M D > & fiat 
D J zqualis D M > fiet' duplum E in M H maius quadrato H M cum 


•V i 


; i i 1/ 



quadrato M G ; igitur i E in E M bis fumptum ad duplum E in M H • 
nempe E M ad M H minorem proportionem habebit , quam duplum J 
£ in E M ad duo quadrata exMG>&ex MH: & componendo E H 
ad M H, feu E H in H A ad M H in H A minorem proportionem habe- 
bit , quam duplum «1 E in EM vna cum quadratis ex M H , & ex 
M G , quz xqualia fiint duobus quadratis H E, & G E ad duo quadra- 
ta ex M G , & ex H M. Et fic pariter oftendetur , quod quadratum H 
A ad H E in H A minorem proportionem habebit , quam duo quadrata 
ex H A . de ex A G ad duo quadrata ex H E , de ex E G. Atque de- 
mooilrabitur quemadmodum antea didtum cft , quod quadratum diame- 
1 : tti figu- 
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tri figura^ P Q mimis cll quadrato diametri figurae I L , & quadratuou 
diametri figurae I L minus cft quadrato diametri figurae A C . Ponatur 
poftea diametri S T, & x O vitra diametrum P Q^fitque A X ordinatim 
applicata ad diametrum S T, & V X ad axim perpendicularis fit^often- 
detur ( quemadmodum in prxcedentibus di(flum eft ) quod diameter fi- 
gurae P Qjninor fit diametro figurae S T , & diameter figura: S T minor 
fit diametro figurae/ O , vbieunque fecet ad axim perpendicularis X V 
ipfara A C. Et hoc erat oftendendum. 

.J.UP (uln Seftioncm IX. Propofit. XXXXI. ,v - 

-iv'... xxxxvii. & xxxxviii. , 

o v) V . i, 

’0 v%;u \ 


L -E M A. XIII. 




C 

S I reBa linea G H fecetttr bifariam in D y ^ non bifariam in O y 
B y at<jue fiat G a a(^ualts U £ i fi qutdem jnroportio dupli O H 
ad H G eadem fuerit proportioni G H ad H B y erit duplum reBan- 
guli ex differentia ipfarum BHyGO in HO aquale iju^ratis ex G 
O y ex O H : fi 'verb proportio ida maior fuerit erit reBangulum ma- 
ius quadratis 'y ^ fi eadem proportio fuerit minor y idipfum reBangulum 
quadratis minus erit . 

primo. quia duplum OH 
qdH G ed vt G H ud H 
ergo duplum relfanguU O H 
£ equule erit quudruto ex G 
H 'i uuferutur comuniter du- 
plum 'reH unguli H O G yqui* 

H ^ejl communis redungulo- 
inm ultitudo i remunet dupli 
reliunguli ex di fferentiu ipfu- 
rum E H iG Oy feu ex diffe» 
rentiu ipfurum G z y & G O 

in H O y feu remunet duplum reliunguli ZO H uqnule quudruto H G minus 
duplo reU unguli 'G O H : huic verh differenti* uquuliu funt duo quudrut* ex 
G O y & ex H 0 y ergo duplum reliunguli 0.0 H uquule ejl fumm* quudr ute- 
rum ex G 0 y (jr ex O H. 

Secundo y'quiu duplum O H ud H G muiorem proportionem hubet « quurn^ 
G H ud H E y ergo duplum reS unguli OHE muius erit quudruto G H y(^ 
ubluto communiter duplo reliunguli G O H erit duplum reliunguli ex differen- 
'tiu ipfurum EHj&GO in HO muius , quum fummu quudrutorum ex G Oy 
^exHOy • 


" y^ ' 

H 

A 

a . : D 

0 E 

V * 

H, 

- ' , A ' V 

a ■» , p 

- o E 

H 

a‘- 0 D 

E 



H . 

0 ^ D 

E 


Tertio 
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Teriif fi JmfUm VHtdH G mhnrem fnftrritnem hthurit , 9 H 

diu E, etiem tngrtff» ^cmiefr , qnti iuplmm- TtOdagnU tx isjtrtxht^ 
tffmm B H,'<T G 0 ix UO mims ^qxxirxlhex G 0, &txH Oif fui trm 
fnftfitxm. 


LEMMA XA^. 

I lficm f aptis pt G E minimum ftgmtntonam , die» «ud duo qnt- 
drata tx £ fi , ^ e* G £,pnbcat ex maximo, (gr minimo fig- 
mentorum xquali* funt duotus quadratu tx O H tx G O inttr- 
mtdijs figmentis nma eum duplo raQanguU fuh differentes miiuma G 
£ d duabus tntermedes G 0 , ^ H 0 . 

fiat H a aqualis G E , 
erga O a erit iifferextia iffa- 
runt E H ,&G E ,fi(ufi O 
E tfi ds ferentia iffarum G O, 
dr C E. Et quia dut quadra- 
ta tx maxima ,& tx mini- 
nU fifmemorum , fetUett ex 
H E ,& tx E G aquatu funt 
infla quadrati tx G D fi- 
mi fi tat tus , eu dupla quadrati 
ex E D intermedia feliant t 
ejlque duplum quadrati ex E D femifft iffiut E a aquale dupla reUanquli £ 0 
a ex ixaquaJiiui fegmemis vna eum dupla quadrati ex intermedia feCltane 0 
T> ■ trpa dua quadrata tx G E , & tx E H aqualia funt bis amnitus fpatlji , 
fetlieet dupla quadrati exG D , & dupla quadrati tx D 0 eum dupla reSan- 
guli E 0 i, fed dua quadrata ex inaqualiiut fegmeutit G 0,& tx O H aqua- 
lia funt dupla quadrati tx femife tatius C D eum dupla quadrati tx interme- 
dia felUane O D , igitur txeefih fumma quadratarum tx G E ,& ex E H, 
fupra fummam quadratarum ex G O , (jr O H aqualis tjl dupla reS anguli tx S 
O a ) quad erat afitndendum. 

L E M M A XV. 


I N eUypp, enint axis A C , ereHut A F , diameter 1 L , tinff, ereSns 
1 K , latus C £ , pmiliter alterh diameter ^P, cuius tre- 
ilus P ^ latus C 0 : tiico epuod duplum reSamgult ex d^erentia-r 
ipfarum £ fJ , C 0 , infi 0 a duobus quadratis ex G O e^O 

H , atque 


\ Vi'. ® 

H 


O E 


■ \ a 


0 x> 
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fi , «iifie ag^reguum quadratarum tarerum / L , / K figura dia- 

metri J L ah aggregato quadratarum laterum P ^ P XJigura oL 
teriut diarrretri yoma deficiunt , oM ama aqualia Junt , <vel ama exce- 
dunt. , 



Fiat O d differentia if forum F H itir C O frimt quia dufluiu reB an- 
guli ex do H aquale eft quadratis ex G O , (j-tx MO , erga duflxm reliatt- 
guli Ao E ad duflum rell anguli A O H .feu OB ad H O, eandeut^ prapanth- 
nem hahet . quam duplum reUauguli A O E ad du» quadrata exO Oy CFeflk 
O , & eempaaeude , erit E H aa H O', feu reOanguIxm E'H A ad irethOig/d Ltoi. 14 . 
Ium O H A vt iua quadrata ex CE ex E H ad dua quadrati ixG 0,^ huius. 
ex H O, & permutanda reBanguban E H A ad quadrata ex S B ex E. 

H , feu quadratum ex AC ad quadrata ex l L,& ex I K, vel ad quadrata 
ex A C .ei" ex A F eandem prepartienem haiehit , quam reBdnguhtm O H A Ibidfin. 
ad quadrata exCO.&exHO, vel quadratum AC ad dua quadrata ex t 
<!r ex P R , quapropter dua quadrata exIt.&exlK, feu eX AC, & 

A F aqualia erunt duobus quadratis ex P & ex P R, o « ^ - -t 
Secundo ft duplum reBanguli A O H minus quadratis ex C O,^ ex HO. 
duplum reBanguli A O E ad duplum reBanguli A O H , feu 0 E ad H O ha- 
leht maiorem proportionem , quam duplum reBanguli A O E ad duo quadratu 
ex G O , (p ex H O , d" rurfus componendo ex lem. i. Uh. j. e!r ex lem, 14. d" 
permutando , atque ex 1 7 . propoGt. hutus haiehit idem quadratum A C ad duo 
quadrata ex 1 1,, & ex l K maiorem proportionem, quam ad duo quadrata ex 
p d" ex P R: quapropter duo quadrata ex t L,d" *x 1 K minora eruttt 
dnotus quadratis ex P & ex P R . 

Tertio pt reB angulum A O H maius duobus quadratis ex G O ,d' tx H O. 
duplum reBanguli ex AO E ad duplum reBangult Ao H, feu OB ad HO ha- 

• • ieiit 


J 
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bthit mtMftm propcrtiontm » quam duplum 're^anguU A.0 E sd dut quadratu 
exG O i & ex 0 H t & cmponendo ex lem. 14 . ptrmutM$d$ , & ex 1 7. /r»- 



L E M A XVI. 

• • • 


•;.i jnaJ 
JttUI 


jaiiuc 


’ I » 


17. huius. 




S / in termini E , 0 laterum 
C EyC O i diametrorum l Ly^ 

P ^cadant hinc inde d eentro D , fitque \ . 
D O maior tfudm D E y dico Cfuodqua- 
drata ex P ex P E^maiorafunt 

quadratis ex J L y ^ ex J K. 

^uia o H minar ejl^ qnam E U,fed duo 
quadrata ex Gt> maximo ^ & 0 H minimo 
Jegmentorum eiufdtm reSa linea G H maio- 
ra funt duobus quadratis ex G E ex E 
H intermedqs figmentts ,* ergo O H ad E 
minor ad maiorem feu reitangulum 0 H A 
ad reCf angulum E H A minorem proportio, 
habet i quam maior fumma quadrato 
C 0 t &, ex O H ad minorem fumma 
dratorum ex G Ey^ ex EHy & fcr- 
mutando re£tangulum O H A ad duo qua- 
drata exi^ O i & ex O H y feu quadratum 
AC ad duo quadrata ex P &-ex P E 


i 


y 


.S 
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mtJKrtm frtforti*»im httekil , qmm re3*»g»Um EH A *d Aut 
ix G E ,& tx B H ,fem ifihim ipt*drtt»m A C *d d»t qtuJrtU €x l L,(jr 
exi K: igiemr Arne qiuAreu ex P Jtj& cx\P B meiere fimt Auehu qinAr*- 
tie ex t L ■,& ex l K , qued eret efitxAexAxm. 

Nota: in Propoik. XXXXI. 

I N elljffi > cxius exi/ meier AC, quu relttxgUM/ Alt E *d qiuAretem 
HG eft ,vt qa*Ar*/nm AC td qiuArdtium ex L l K,vel td quedretum^ 
ex C A F , eiq; qiudretim ex G H *A reffexgnJifPi A HM t^dtm f referti*-^ 



ed quedr/tem ex C A F : efique reOtxgelum A H E meius reSengel» A H 
M , erge qeedreiS ex fumme Sj B mtius efi qe/dreU ex fumxu L l K ,dr 
freftere* lixeeri sime J^P Jt meier eris , qeem se/me L l K, velqssexs fem- 

Y y me 
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mjt C A V . Tutdtm qttU A H M dd quddrdtdm ex fimmd H 

totus! M G tandem prePBrtienem hahet , quam qmddrntmm A C dd qnddratnm ex ^ 
Ibidem* p p ^fed quadratum ex HC C ad reifan^nJum ex A H C eandem pre^erttene 
hahet y quam quadratum ex suma T Of ad quadratum A C y{tu quod H C tfi 
intercepta comparata diametri T O, cum T O Jecet btforiam ad eam ordiuatim 
applicatam A C , atque ah eodem pun* 
iio C perpendicularis ad axim du6fa^ 
cadat fuper tdem punUum C ) , ipitur 
ex aquali perturbata re£lan^lum A H 
pt maius ad nfimif reUaufulum ex A 
** MC eandem proportionem hahet, quam 

quadratum ex fkmma T Of ad qun- 
dratum ex fumma R , f!r propte- 
rea fumma laterum 7 O f' maior erit > 
quam fumma R, 


^ 1 « 


id 



Notx in Propofit. XXXXVII. 


Q yU d»fkm ifuddrtti AC ntntfl mtius tjutdrttt tx C A F , trg$ Ji- 
pUm qiudrtti ex A H xqtule, t»t mima erit qutdrxte ex fumm* G 
w H , tftqme d»pl»m reOuigtili ex E H A , vel ex E H N mi»,s 
dnpu quedrdti A H , igitur mixia quqtu erit qtudtMU ex G H , igitur du- 
pium M H ud G H minerem prepertienem heiet , quem G H ud E H , trft 
huius ’’ reltunguli ex differenti* ipftrum E H G M in M H minus ejl duetu 

Lfuy Ii. qutdruis exG U,& ex H M ; q»*re dnt qu*dr*t* ex t L,& ex I K miner* 
hums. duetns quddrntis ex ,6^ ex P E ,eir fa dnt quadrtt* tx ^P,& 

ex P E miner* Juta dneiut qu*dr*tis txT S > ^exSZ, 






Norr 
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Nota: in Propofit. XXXXVIII. 


Q Via ex hypothefi duplum quadrati A C maius eft quadrato ex C A F , 
ergo duplum quadrati ex A H matus erit quadrato ex HG . Fiat igitur 
s. quadratum ex M H aquale femiquadrato G Hydr lateris C M Jiant 
dua diametri J^P . ^ q p , quarum ereSla fint P R t & ^ r : T}ic0'duplunu* 
quadrati aquale ej?e qua^ato ex fumma laterum ^P R : ^tua ^p ad 
P R eft vt H M ad MG i dr antecedentes ad terminorum Jummas , eorum 
quadrata proportionalia erunt ,fcilicet quadratum ^P ad quadratum ex ^ P 
R eandem proportionem habebit , quam quadratum ex M H ad quadratum ex 
H G : erat autem quadratum M H /ubduplum quadrati ex H G ^ igitur qua- 
dratum ex P ^fubdupliim ed quadrati ex ^P R . Radem ratione quadra- 
tum ex q ip /ubduplum ertt quadrati ex c[pr,& diametri q p aqua- 

les erunt , cum aque recedant ab axi , dr habeant commune latus C M . 

Po/tca quia punflum E cadit inter M A ^ erit duplum reilan^uli M H 
E matus duplo quadrati ex M H y /eu maius quadrato G H , dr propter e a du- 
plum M H ad HG maiorem proportionem habebit , quam G H ad H E ■, ergo 

Y y 2 duplum 


Prop. 7. 
luiiui. 
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duplum reEl anguli ex differentia ipfarum E H t & G M in M H maius erit 
duabus quadratis ex G M y & ex M H propter ea duo quadrata ex I 

ex l K Jimul fumpta maiora erunt duobus quadratis ex ^ & ex P R. 



Similiter duplum relianguli E H A maius erit quadrato ex G H t & pro^ 
pttrea duplum E H ad HG maiorem proportionem habebit , quam C H ad H 
A » & ideo duplum relfam^U ex differentia ipfarum A H ^ & G E in E H 
maius erit duoLus quadratis ex G E ex E Ht igitur duo quadrata exC A, 
’ (jr A E maiora erunt duobus quadratis ex l L t & ex I K. 

Rurfus quia V H miner efty quam M H erit duplum re£l anguli V H U mi- 
nus duplo quadrati M H y /eu minuS quadrato C H , igitur duplum V H ai 
H G minorem proportionem habet , quam G H ad H M y& propterea dupluma 
re£l anguli ex differentia tpfarum Id H y & C V in V H mtnus erit duobus 
quadratis ex G V y& ex V H y& propterea duo quadrata ex ^P y ex P 
R minora erunt duobus quadratis ex T S y & ex S Z vero J) V maior fue- 
• rit nuam D M , erunt duo quadrata ex y & ex P R minora duobus qua- 
dratis 
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Jr4tis\ex T S , & S Z : igitur fummu duorum quadratorum ex J^P , & ex 
P R mimr eft fumma qua^aterum duorum laterum figura cuinflibet alterius 
diametri tiufdem ellipfis. ppnn 

Jn ellipfi reperire dtantetrum, cuius duo quadrata laterum figura eius 
aqualia fint quadratis laterum figura axis maioris : oportet autem a>t 
quadratum axis maioris A C maius fn femiquadrato ex fumma laterum 

C A F figura eius . ' » 

^uia ex hypothefi quadratum axis maioris A C maius efi femiquadrato ex 
fumma C A F , ergo , t>/ i» nota prop. 48. diclum eft , duplum quadrati ex A 
H maius eft quadrato ex H G ; fiat duplum reilanguli C H A aquale quadra- 
to ex G H t & lateris C e fiat diameter a b cuius ereSius a c . Dico hanc effe 
diametrum quafitam . 

^oniam duplum re£i anguli e H A aquale eft quadrato ex G H , ergo dup- 
lum c H ad H G eft vt G H ad H A, eritqi duplum rellanguU ex differentia Lem 13. 
ipfarum A H , & G C im C H aquale quadratis ex G C,& ex c H , drfuns- Lcm.15. 
ma quadratorum ex h n ^ & ex di C aqualis erit quadratorum fumma ex A C y 
(fi ex A F , quod erat oftendendum . PROP 

Jn eadem ellypft diametrum reperire , cuius duo quadrata ltttcruyn-j ^ 
figur<e eius aqualia fmt quadratis laterum figura dat* diametri 1 L : 
oportet autem <^t 1 L cadat inter axim , diametrum P cuius 
quadratum fuhduplum fit quadrati ex fumma laterum 

sit C E latus diametri I L y & fiat duplum V H ad H G y vt G H ad FI 
E y & ponatur S T diameter lateris C V . cuius ereffus fit S Z: erit igitur 
duplum reltanguli ex differentia ipfarum E H y & G V in V H aquale qua- Lc„, 
dratts ex G y y & ex y FI y ideoque fumma quadratorum ex L I y (fi huius. 
ex I K aqualis erit quadratorum fumma ex T S y (fi S Z y quod propofitum 
furat . 

Colligitur fimiliter ex 7. propoftt. additarum , quod in % na ellypft tres dia- 
metri repenri pofiunt , quarum fumma quadratorum laterum aquales fint inter 
fe : ^ ex 8 . propoftt. additarum deducitur > quod quatuor diametrorum eiuf 
dem elljpfis laterum fumma quadratorum aquales poffunt effe inter fe , fed 
oportet vt quadratum axis maioris data ellypfts maius fit y quam dimidium qua- 
drati ex fumma laterum figura axis C A F. 

Duo latera figur» axis tranfuerfi minora funt duobus 'lateribus figurx 
ca:tcrarum diametrorum , & duo latera figurae diametri axi proximioris 
minora funt duobus lateribus figurae remotioris, &c. Addidi ea, qua defi- 
cere videbantur in hoc textu . 

lifdem figuris manentibus cum fuis fignis oftendatur quod duplum^ 
quadrati A C, fi non cxcelTcrit F, quod diameter eft illius figura: minor, 
quam diameter figurx I L, & diameter figurx I L, quam diameter figurx 
P Q , &c. Legendum puto vt in textu apparet. 

Et fic oftendetur quod fi puntftom v inciderit fuper D A , & oftende- 
tur D , M , &C. Legendum puto , vt in textu videre eft , 
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SECTIO DECIMA 

Continens Propofit. XXXXIX. XXXXX. 
& XXXXXL 


XXXXXI. T N hyperbola , & ellipfi > fi axis tranfueHus minor 
X fuerit fuo eredo , differentia quadratorum duorum 
laterum figura; axis eius maior eft , quam differentia quadrato- 
rum laterum figurx cuiuslibet alterius diametri ei homologx. Et 
differentia quadratorum laterum figure homologa proximioris 
axifemper maior efl in hyperbola, quam differentia quadratorum 
laterum figura; remotioris : at in ellypfi quoufque diameter tran- 
fuerfa a;qualis non fiat fuo eredfo . 

XXXXX. Et in hyperbola differentia quadrati axis inclinati 
ab eius figura minor erit femidifferentia quadratorum duorunu 
laterum figurx fui homologi. 


XXXXIX. Si vero in hyperbole axis inclinatus maior fuerit 
fuo ereilo , vtique differentia quadratorum duorum laterum fi- 
gurx axis minor erit differentia quadratorum laterum figurx al- 


y 
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II ^ 'M 


H 


tenus 




bigitir 
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terius horaologx diametri > atque difiercatia quadrati axis ab 
eius figura maior erit iemidifferentia quadratorum duorum late- 
rum figunt fu* homologar, 8c minor erit integra differentia eo- 
rundem quadratorum . 

In ici^ione A B N fit axis A C maior in figura prima , & in fecunda 
, minor , fineque I L > P Q^ux alia: diametri , qua: ui ellipfi cadam ^tcr 
b axim , Sc vna xqualiumiducamurquc dux ordinationes A B , A N ad 
diametros I L , P Q^& duas ad axim perpendiculares B H , N M > fit- 
que A F eredius ipfius A C, & A G, C H duz interceptx: ponaturque 
G in ellipfi X D zqualis E D > habebit E H ad H A minorem proportio- 
nem io prima hyperbola , & maiorem in reliquis , quam E D ad D A , 
feu quam E X , quz efl Amuna in hyperbola , Sc dilfercntia in ellipfi 
ipfarum E G, & E H ad A C dilTercmiam ipfarmn H A > A G ; & qua- 



dratum A C in omnibus figuris ad diflmmtiam quadratorum A C , & 
A F eandem proportionem habet, quam quadratum A H ad diifcrcntiam 
duorum quadratorum A H , & G A : atque E H ad H A minorem pro- 
portionem habet in duabus primis figuris , & maiorem proportionem in 
duabus fecundis , quam E G ad G A, comparando homologorum fum- 
mas , erit E H ad H A , vt E H cum E G ad H A cum G A, nempe ag- 
gregarum E H , E G in earundem differentiam ad aggregatum H A , A 
G in earundem differentiam , quod efl zquale differentiae duorum qua- 
dratorum E H , E G ; nempe quadratum A C ad differentiam quadrato- 
rum duorum laterum figurx I L minorem proportionem habet ( in prima 
ellipfi ) , Sc maiorem ( in fecunda ) quam quadratum A H ad aggrega- 
tum H A , A G in earundem differentiam, quod efl xquale differentiz 
quadratorum H A , A G , nempe quadratum A C ad differentiam qua- 
dratorum 
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(Iratorum duorum laterum figurx eius ; igitur quadratum A C ad diffe- 
rentiam quadratorum duorum laterum figurx I L minorem proportionem 
habet , in prima cllipfi , & maiorem in reliquis , quam ad differentianu 
quadratorum duorum laterum figurx AC; ergo differentia quadratorum 
duorum laterum figurx A C minor cft in prinu cllipfi , & maior in ex- 
teris, quam differentia quadratorum duorum laterum figurx I L. Prxtc- 
rea M H ad H E minorem proportionem , aut maiorem habet , quam M 
G ad G E : ponamus in cllipfi V D xqualem D M , oftcndcturqu& 



quod M H in H A minus fit in prima cllipfi, & maior in exteris , quam 
duarum M G , M H fumma in earum diferentiam M Y : & oftendetur 
quemadmodum didlum cft , quod differentia quadratorum duorum late- 
rum figurx I L maior cft , quam differentia quadratorum duorum late- 
rum figurx P Q. ... 

Deinde in hypcrbola ponamus I K creftum ipfius I L , erit differentia 
quadratorum duarum 1 L , I K ( qux cft xqualis K L in fummam L I , I 
K ) maior illa , quam 1 L in L K , quod cft xquale differentix quadrari 
I L , & cius figurx , nempe differentix (quadrati A C , & eius figurx 
( 29 . ex 7.^ & non cft maior in prima, quam duplum, & in fecundama- 
ior duplo , & hoc cft propofitum.j ;.(( 
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^ - ^ In Se<fi:ionem X. Propofit. XXXXIX. \ - 
XXXXX, & XXXXXI. w. 

•< . U 

0V -» » LEMMA XVI. 

' • ■■■'•..■ 

S / re^ linea A S hfariam.fcBa in C n;trinque addantur aquales 
portiones A D ^ ^ S £ , dico reclangulum fub tota D B y 
fub intermedia A S aquale ejfe differentia quadratorum ex A E y 
ex A D. 

Apponetur F D ecfueUs D 
A , vel R E : dr qvia F D *• 

qualis efl B E addite comnuni F 15 A. B E 

B D , erit F B aqualis D E y ' q ' 

idea rt6langulum F B A a- 
quale erit redi angulo fub D Ey 

cr fub A B I fed quadratunu < 

B D aquale ejl quadrato D A cum relf angulo F B A y(ee quod F A fella tft 
bifariam in D y ei in direHum additur A B )y ergo quadratum D B aquale 
eft quadrato D A vna cum reUangulo fub D E y& fub A B ydr propterea re- 
h angulum fub D Ey& fub A B contentum aquale ef differentia quadrati BDy 
fcu A E a quadrato D A , quod erat ofendendum . 

LEMMA XVII. 
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l K , ^ latus CE, paraerque diameter , cuius ereSus P 
tiufque latus C Ad , fi fuerit proportio ipfius Pi Ad ad M D eadem-t 
proportioni H E ad D E , 'vel eadem proportioni H A ad D A , erit 
differentia tfuadratorum ex laterthus ^ ex P HJi^ur* diametri^ 
P atfualts differentia ijuadratorum ex laterthus figura diametri I L,<vel 
AC : fi 'vero proportio illa minor fuerit erit prior differentia ijuadrato- 
rum maior relujua, (ffr fi iUa proportio maior fuerit, erit prima ijuadra- 
torum differentia minor reliqua , 



riet D X aqualis D E, &Dt aqualis B M ,& prime quia H U ad M D 
tfivt HEadB E, permutande M H ad H E erit vt DMad DE,feuvt dupB 
M 1 ad duplam EX.& famptis aUitudimihui H A,&G H erit reatugeUm 
HHAadrelltagulumEHAvt reSangiilum fui 7 M , & G H ad reaate- 
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nUm fut E X , & C H,dr ftTmutMndt reCltngulum U H A *d rtH utf»Um Lcm. 
ftAX M , & O H , femJ differttnitm qiudr turum tx H M , & tx M G huias. 
etudtm frtftnumm htbtiu , luim reatxgulxm E H A td rcatugulum fui 
E X , & fui C H 1 fiu td difftrtutitm qutdrturum tx H E , & tx E C : ejt 
■utri autdrttum A C td diffcrcutitm qutdrturtm tx P tx P R ,-vt 

rtCl tutulum M H A td difftrtutitm autdr turum tx H M , & tx M C , ft- 
rittrqut idtm qutdrttum A C td difftrtutii qutdrturum tx I L , & tx I K '™- 
tfl , vt rta tutulum E H A td difftrtutitm qutdr turum tx H ^ 

C , igitur idtm quadrttum A C td difftrtutitm qutdrturum tx P^&tx 
P X ttudtm frtftrtitutm htitt , quim td difftrtutitm qutdrturum tx I L, 

^ tx l K ,& frofttrtt dtfftrtuttt qutdrturum tx tx P R tqutlis 

tft qutdrturum Jiffcrtutit tx I L,&tx I K ,fiut tqutlit tjl qutdrtUruwLj 
difftrtutit txAC,&cxAF. 



Stfuudt H U td M D miutrim prtftrtimem htittl, quim H E td b E , 
vt priut pirmuttudn ititiit H M tdH E miumm prtpcrtumtm , quim D M 
td D E , ftu quim duplum MX td duplum E X , & jfumptit ctmmuuiiut tU 
titudiuibus H A tdG H , & ptrmuttud» tx Itm. i 6 . & prtptjit. 20. huius , 
idtm qutdrttum AC td difftrtutitm qutdrturum tx P ^ & tx P R miut- 
Ttm prtptrtuutm btbtbit > quim td difftrtutitm qutdrturum tx l tip tx 
1 K, qutpropstr difftrtutit qutdrturum tx P tx P R mtitr tril,quim 

difftrtutit qutdrturum tx I L,& tx l K, ftu mtiir , quim diffirtutta qut- 
drturum tx A C , & tx A E . 

2r 1 Ttnit 
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Tertio hobedt H M dd M D maiorem proportionem ejuhn H E ad D E : vt 
prius permutando, fumptis communibus altimiinibus H A , & G\H , cr denuo 
permutando ex lem. i 6 , cr prop, ao, huius , /equitur quodjdem quadraiunLj 



ex A C ad differentiam quadrat erum ex P ^ ex P R maiorem proportio- 
nem habet , quam ad differentiam quadra orum ex I L, & ex I K , quare dif- 
ferentia quadratorum ex P & ex P R minor erit , quam differentia qua- 
dratorum ex I L , & ex I K , Jiue minor , quam difflr entia quadratorum ex 
A C ,& ex A F , qua erant oHendcnda. 


LEMMA XVIII. 


Prop. 7 . 
huius. 


I ?'? ellipfi ft diameter a b Infariam fecuerit reSiam Irneam A O ter- 
mitto f axium coniun^entem , erit a b aqualis fuo ereBoa c. 

.^ia axis A C bifariam diuiditur in centro D ab axi JO D perpendiculari 
ad axim A C , qua educitur a termino O ipjius A 0 ordinatim applicata ad 
diametrum a b , habebit diameter a b ad eius ereSlu a C eandem proportionem 
aquali tat is quam habet H D ad D G , igitur diameter a b aqualts ^ ejl eius la- 
teri re£lo ac, quod erat propojitum. 


, \ -K. V. J 
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Nota? 
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Notx In Propofit. XXXXIX. 

Q Vu ii$ ijferhU mxh A C mtitr finitur treSi titts A F\ tfitfMl 5/ H 
td H C vt A C td A T , ctft fri/tUt A H mtitr fcrtit Ijt ttunsC A, 
W, & ‘dee fnniilim H eedtt inter C , & D ,& fnnitnm E cedit inter 
M , & D , igimr cedem H D ed meiercm f> M hebetit minertm frefertit- 
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»em , quam ad minorem D E ^ & componendo H M ad M D minorem prepor- 
^ tionem habebit , quam H E ad E D,& ideo differentia quadratorum exP 
huiul^ ^ ^ ^ maior erit , quam differentia quadratorum ex I L t & ex I K y fc» 

maior quam differentia quadratorum ex A C y (jr ex A F . V ' 

Rurfus quia re£ian<iulum C A F maius eji quadrato A F y ( propterea quod 
reilangulum illud medium proportionale eft inter maius quadratum ex A Cy& 
• quadratum minus ex A F) y ergo differentia quadratt A C a re£f angulo C A 

F y fcilieet differentia fpatiorum maximi , ^ intermedij , minor erit « qukm^ 
differentia inter quadratum maximum A C y (jr minimum A F , fed differen- 
. tia quadratorum ex A C y & ex A F minor ojlenfa eft , quam differentia qua^ 
dratorum ex ILy & ex IKy ergo multo magis differentia quadrati A C a re- 
£i angulo C A F minor erity quam differentia quadratorum ex 1 Ly & ex l K . 
Tandem quia quadratum A C ad femidifferentiam quadratorum ex I Ly (b" 
Prop. 10 . ex I K eandem proportionem habet , quam reSlangulum E H A ad femifferen- 
liuius. fiam quadratorum ex E H y & ex E G y vel ad femtffem reStanguU ex E X in 

G h y vel potius ad re£fanguluui fub E D y (jr fub G H ; fed quadrati A C k 
i6. huius, relf angulo C A F differentia ad quadratum ipfum A C , feu differentia AC, 
(jr A F ad A C eandem proportionem habet , quam H G ad H A y feu quanta 
ex Dcf.i. fe^angulum E H G ad reil angulum E H A y igitur ex aquali differentia ana- 
huius, drati A C a reSlangulo C A F ad femidifferentiam quadratorum ex 1 Ly & ex 
I K eandem proportionem habebit y quam reSangulu E H G ad reclangulum fuh 
E DyCr G Hy eftq; primu re£tangulu reliquo re fi angulo aque alto maius , tum eius 
bafis E H maior fit , quam E D , igitur differentia quadrati A C a reiiangula 
C A F maior erit > quam femidifferentia quadratorum ex l L y & ex I K . 

Not« 
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Notx in Propofit. XXXXX. 


' I hjftritlt txit A C mimr fiurit titu treSt A T , if»it H M mtitr tji , 
I jMm H £ ,& fMMOum H cttUt imer 0, & A t erff H M td H D m*- 



iorem pn^rtiamtm hshtbit , H F. *d editder» H D, d' tsmpMrMndt Mitte- 
eedentes td term/ntrum fumm*s H M dd M D mdioretn frtftrtitnem hdbehitt 
qium H Edd E D, ijudre diferetuid tjdddrdttrum ex F ex P R mitur 

erit , tjdim differemtd ^udArdter»m ex tL,& ex IK, fin mixtr fuim dif- 
ferentid quddr uterum exACte^exAF- 

Pefitd,tiuidvtiuprecedeutiiutd diUi eji tdiferemtid qtudrdti A C i reltdte- 
fuleC A F ddfemidiffertHtidqdddrdteTi ex I L,& ex I K edtedem wefeTtuui 
%dtel , qutm reUdufftlum E H C dd re£tdugul»m fut E D fui G H ,eft- 
q*e ihud reifdugdlum miuut re(fdn/(uU ifie dque dite , ( cum illiuj bdjis E H 
miner pt , quum E D), igitur differeutid quddrdti AC i reltduguU C AV j 
miner eft , quem femidifferentid quddrdterum ex l L ,& ex I X . 


I 


Nota: in Propofit. XXXXXI. 

,V qudltiet eltjpp pt didmeter a b dqudlie eiut ereSe a c , eius Utus erit C t™- 
D , & dtdmctri I L,& P Reddent inter AC id- ib, Cdrum Uterum 

CE,& 
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C £ , dr C M , termini £ ,^ M ctdeiti inter D ,& J , dr M teJei hu, 
E & O , frtfterc* M H mi M D mtttrem frefertnmeta hehibit , H E 


lem. 17. 
buju). 

PROP.9. 

Adilit. 


l»m. l^. 
buiiu. 


pr.op. 

IO. 


tdtn, ifitnr eti ferenti t ^luAnttrnm Ute,nm fgm, f .^jrnimtr tritSfft- 
reatit qnedretoram Uterum figura / i , vel figura AC. 

In ellypfi referire diametrum , 
cuius differentia quadratorum la- 
terum figura eius aquatis fit diffe- 
rentia quadratorum laterum figura 7 

axis maioris A C . 

Seeetur H D ia e , vt H e aJc D 
eandem froferthnem haheat , quia-t 
H A ad A D, d- ex fun 3 o e educa- 
tur adaxim ferpendicularii ch occur- 
rens feStout inh ,d’ eoniungatur 
h< quam iu foriam fetet dumeter f 
eutut ereBus d g ; dko diametrum^ 

(d eja quafitam , ^uia H c ad t D 
eandem frofortieuem haba , quam H 
A ad A D,, ergo deferentia quadrato- 
rum IX {d, cr ex li g aqualis efi dtf 
ferentia quadratorum ex A C , (jf 
A F t quod erat frofofitum . 

Jtt ellwft referire diametrum , 
cuius differentia quadratorum late- 
rum erus figura aqualis fit dffe- " 
teatia quietorum laterum figura ' “ 

data 
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tUtx diametri I L : oportet autem nrt data diameter cadat inter axim 
matarem AC , ^ diametrum a b aijualem fuo ereBo a c . 

sit C E Utus ditmetri t L,& dimidttur H D in V , •vt htiett H y td t' 

D tandem frofortitntm , ijnam H E habet ad E D,(^ dnUa vt frins ad axim 
ferfendiculart V X tetnrrens feCHtni in X , (}• eeniunda A X , quam bifa- 
riam fecet diameter T S , rnius ertlitts S Z ; dico hant tfe quaptam . ici,,. 17. 

miam HV ad y D eamdem proportionem habet , quam H E ad E D , igitur buius 
di Jeremtia quadratorum exT S,& ex S Z aqualis efi differentia quadrator tem 
ex l L , & ex l K , quod propoptum fuerat. 

Deducitur ex 9. propoptione additarum , atque ex propofh. ji. buius , quod 
i» ettypp exceffus quadrati cuiu/libel dsametri tranfuerfa fupra quadratum ere- 
it i esus ficceptue deerefeit ab axi maiori A C vfque ad diametrum a b aqua- 
lem fuo erelto , atque ab hae diametro defelius quadrati euiuptbet tranfuerfa 
diametri a quadrato ereifi eius fuccepue augetur, quoufque perueniatur ad dia- 
metrum f'd , cuius differentia quadratorum pgura eius aqualis fa differentia oProp. 
quadratorum pgura axis maioris A C,(p vitra diametrum ( d differentia pra- jalmhu. 
diei a femper maris augentur quoufque perueniatur ad axim minorem T O cuiua 
differentia quaetratorum figura nus maxima ef omnium differentiarum inter 
quadrata laterum pgura cuiuPibet diametri eiufdem elljpps, 

Confat quoque ex g. propopuone additarum , quod tn elijpp tres diametri 
repe r in pofiumt , quarum differentia quadratorum pgurarum laterum earuut-r 
aquales pnt inter fe . 

Et ex 10. additarum reperiri poffunt quatuor diametri , quarum differentia 
quadratorum laterum pgurarum earum aquales pnt inter fe ; in hyperbole vero 
Jtoc noneontingit , nam ab axt differentia quadratorum Uterum figura cutupi- 
iet diametri fuccefme augentur ,p axts maior fuerit fuo ereSo , at p mtnor tx Prop!' 
fuerit pradtcla differentia quadratorum ficcefine diminuuntur. 50. luiiw. 

3^ Differentia (8. \q.) duorum quadratorum duorum laterum figurae axis 
maior eft in hyperbola ( ji. ) , & ellypfi . qudm differentia quadratorum 
duorum laterum figurae homologx diametri fcaionis , & differentia ho- 
mologi proximioris axi maior cfl differentia homologi remotioris : hoc 
autem fi axis in hyperbola minor fuerit fuo eredlo ( 49 . ) ; Ii veri fiicrit 
maior oppolitum pronunciandum eft f 50. ) . & differentia' quadrati axis 
inclinati , & liguri eius minor eft femidifferentia quadratorum duorum 
lateru figuri fui homologi, fi axis inclinatus minor eft fuo erc(3o f 4^. J 
fi vero fuerit maior exceffus axis maior erit dimidio exceffus quadrato- 
rum duorum laterum figura homologi , & minor qUam tota , &c. /agen- 
dum puto : in qualibet eUypp, <pc. vt in textu apparet . 

I3 Et fit P Qjn ellypfi vna & educamus A B , A N , Scc. 

Kepleui lacunam , vt in textu videre efi . 

Ergo E H ad H A minor eft quam E D ad D A , nempe E X exceffus 
E G , E H ad A C exceffum H A , A G , & quadratum A C in omni- 
bus figuris ad differentiam duorum quadratorum A G, A F , vt quadra- 
tum A H ad differentiam duorum quadratoru A G , & E H ad H A mi- 
nor in duabus primis , & maior in duabus fecundis, quam E G ad G A, 

& iungamus ergo E H ad H A , nempe E H ad HA, quam aggrega- 
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tum E H,E G in fuum cxceiTum ad aggregatum H A , E G in fuum cx- 
ccflura aequalis cxcelfui duorum quadratorum E H , E G , nempe qua- 
dratum A C ad cxccfTum quadratorum duorum laterum figurx I L mi- 
nor in prima ellypfi , & maior in fecunda, quam quadratum A H ad ag- 
gregatum H A , A G in eorum exceflfu a:qualis , Scc. Hm omnia corngi 
debuiffc nemo negabit , atque hinc manifeftum eft non pauca in textu arabno 
dejiderari , cum propojitio 5 1 . "vera non Jit abfque determinationibus fuperiu* 
txpojitis . 


SECTIO VNDECIMA 

Continens Propofit. XXXII. XXXI. 
ApoIIonij . 

I N ellypfi , & feAionibus coniugatis parallelogrammum fub a 
axibus contentum arquale eft parallelogrammo a quibufeun- 
que duabus coniugatg diametris comprehenfo, fi eorum anguli 
aquales fuerint angulis ad centrum contentis a coniugatis dia- 
metris . 

Sint duo axes A B, C D in ellipfi A C 
B D , fiuc in fedionibus coniugatis A , B, 

C , D , & fint F G , I H alix dux coniu- 
gatx diametri , & ducantur per pun(fta F, 

I , G , H , linex tangentes coniledliones , 
qux fibi mutuo occurrant ad puncta K,L, 

M , N : & producatur A B ex vtraquo 
parte vfque ad tangentes , cafquc fccet in 
O ^ P , & fit centrum E. Dico quod A 
B in C D xquale eft fpatio parallclogram- 
moM K: fit itaque F R perpendicularis 
ad A B ; & ponamus S R mediam propor- 
tionalem inter O R , RE. 

Et quia quadratum A E ad quadratura 
E C eandem proportionem habet , quam 
O R in R E , nempe qudm quadratum S 
R ad quadratura F R ( 37. ex i. ) erit A E 
ad E C nempe quadratura A E ad A E in 
E C , vt S R ad F R , nempe S R in O E 
ad F R in O E , & permutando erit qua- 
dratum A E, nempe R E in O Efjp. ex i.) 



t 


Q^nlcor. Lib. Vlf. 


37 » 


C ad S R in O E , vt A E in E C ad F R in O E , & quadratum O F 
ad quadratum E H, nempe triangulum E O F ad triangulum E H 
ex 2 . ) propter iimilitudincm duorum triangulorum eft , vt O R ad R E 


cit inter oupium trianguli fc <J F, & duplum trianguli E H P; & S R me- 
dia proportionalis eft inter O R , & R E , erit duplum trianguli EOF 
ad parallclogrammum E K , vt S R ad R E; nempe S R in O E ad R E, 
in O E » quiE oRcndetur efle » vt F R in O E , quod eft «rquale duplo 
trianguli O F E ad A E in E C i ergo parallclogrammum E K squalo 
eft ipfi E A in E C , & propterea quadruplum illius Ipatij , quod eft pa- 
rallclogrammum M K squale eft ipli B A in C D. Et hoc erat propo- 
litum. 

* Hic eft finis libti feptimi Apollonii , quemadmodum illum di-' 

Ipofui . & puto me prsucniOe in hoc quolcunque alios , illumquc rcpo-"'X^'; 
uii in Bibliotheca Domini Noftri Regis Gloriofilfimi , Bencficcntillimi t 
Viiftoriofi i Deus vmbram illius conferuet fuper omnes famulos cius , & O" 
greges , & ad finem perducat omnia illius defideria , & cogitationes , 

& labor famuli cius fit iuxta cius beneplacitum ; & Laus Deo Domino rrm/t- 
fxculurum , & orationes cius fint fuper Maumethum, ciufquc fcquaces. S®'»’'- 
Explicit anno D X 1 1 1 . fcribcntc Mahamudo filio Mafudi Medici Scira- 
aeni decima dic di Alkadc Anno. D C C C X X V . 
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Prop. 57 
liu. X* 


IbUcm. 



t. 


Notx in ProjHifit. XXXI. & XXXII. 


P Laniim axium coniugatarum in cilipfi ,'&c. Jdift in fecHnitus ctnin- ^ 
t»tis I & in cUifJi rcHtn^Hlum f»b dxihiis ctniu^dtit contentnm 
tji fsrMtkUgrtmmt fi$i' dJtmttris cningtns in taguU d^nd/i , « tjut td cen~ 
iram k Jmmetris tcntintlnr. In lextn trtiict rtftrilnr namcrns g. in ittt-t 
froftfitUm , fnn tlUffim ctnfuUrtt , fed pundijt > vt nriitrtr deitt patias 
ccnferi prapajtt. ja. 

Ec quia quadratum A E ad qua* 
dracum E C cft , vt O R in R E , 
nempe quadratum S R ad quadra- 
tum F R , &c. taeniam axisreilas 
D C medias prapaniettalis efi inter a- 
xim tranfatrfam A B , eiafijae latas 
reCtam , qaadratam A S ad qaadra- 
tam D C , vel eerastdem qaaetrarstes , 
fcilieet qaadratam femiaxis A E ad 
qaadratam femiaxis B C tandem pra- 
partiontm habebit , qaam axis tran- 
fatrfas A S ad eins latns redam , /ed 
redanpaiam B Jt 0 ad madratam F K 
eandem prtpartienem habet , qakm axis 
tranfnerfas A B ad eins latns redam , 
atqae qnadratam S B aqnate tfl rtdan- 
fftlt E R0( n qnad S It fada fnit me- 
dia prtpettianalts inter E B , & R O) 
erit qaadratam S R ad qttadratam F 
R , vt latas tranfatrfam A 3 ad eiat 
latas redam ; qaare qaadratam A E 
ad tjnadratam £ C eandem prepertia- 
nem habebit , qaam qaadrarnm S R ad 
qaadratam FRs&AE ad EC tata- 
dem praptrttanem habebtt , qakm S R ad F R ! & famptit altltudinibns A E, 
ty 0 E erit qaadratam A F. , fen ei aqaalt redangalam R EO ad redan^st- 
lam A B C , vt redangalam fab S R ,e!r fab O E ed redangalam fttb F R , 
d’ fab 0 E , eSr permasanda redangalam R EO ad redangalam fab S R 
fab O E , fea vt R E ad S R tandem praparilanem habebtt , qakm redangn- 
lam A EC ad redangalam fab F R fab O E : d- inaertenda redangalam 
fab F R,& fab 0 E ad redangalam A EC eandem prapartianem habet qakm 
S R ad RE. 


b 
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C Et qnadrawiB F O ad quadratum E H , ncinp« triangulum E P O ad 
triangulum B H P , Stc. .^4 O F ,I H fiuit Jitmetri cnhg/at , ijmihis 
tiftidifttmt (tmumgtmts FO, & LH tnM trung^ EO F ,& £ H Fjimi- 
U * , ijiuriim Uur* h$mUg* O F , & E H ,& iJet trUn^nUm EOF *d 





trUu^riilMm E tandem pnbtrtitmm hdehi$^ ejnldH tiuadratum 0 E ad 
quadratam E H : tfiqnt O E ad R E^vt ejaadratum O E ad ^madratum E H» 
$gttur tnaafftlam EO E ad trtangniam E H P toMdtm praEarmdtm hahehit , 
^ukm O R ad R E, J}t$tatHr poftea rtHa Unta £ A' * etit trUngnlam E F K 
mediam proftrtttnale imtr aoa fmtlia nisngaU E O F t & S H P ( ea qaed 
tnangalum E O F ad triangulam EE K aqui altam eandem prapartienem ha- 
bet ^aam O F ad F K 9 feu ad latas E H ei hamalagam ) pafita autem fatt S 
R media praparthnalis inter O R R E i ergo trtangalam E O F ad trian- 
galam E EKefivtSRadRE: efiqa^ paraUelogrammam E K aquale duplo 
trianguli E E K\ er^ duplam trianguli E O F ad paraileUfframmum E A' ean- 
dem proportionem habet , quam S R ad R Ei Et quia reSiangulnm fab O E 9 
fab perpendiculari R F aquale efi duplo trianguli E O F (eum habeant ba^m 
O E communem 1 eandem altitudinem perpendicularis R F ") 9 igitur reilast^ 
aulam fab O E 9 (*r ftdt R F ad paraffelogrammum E K eandem proportionem 
habebit * quinn S R ad R E : fed prtus reilan^ulum fub O E 9 & Jub R F ad 
reilam^lum A EC eandem proportionem batebat , quam S R ad R E i ergo 
idem reBangulum fub 0 E 9& fub R F ad pirallelogrammum E K eandem^ 
proportionem habet > quam ad rcli angulum A E C% ey propterea parallelograno- 


?rc^4. 
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mum E K tqusle tfi reSfMfftlo A E C ; eorntn qu/uirupU eruftt tquaUa , 
fdlictt farAUclogrAmmum M K dtquaU erit reUangulo fuit B A y& Jab D C 
comfTMhenfo . J^d erdt propofitum . _ . 
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IO: ALFONSI BOR.FLLI 

Prxfatio ad Lecl:oreni, 


1 pulchrum illud Epicharmi effatum tenes ( amice 
LeEior ) neruos , ate^ue artus effe fapienn* non 
temere , ac imprudenter credere , non adeo facL 
lis effe dehes, ut Archimedis nomen lemmata-» 
hac pretioftora efficiens tibi impojluramy aut fu- 
cum facere patiaris , atque alterius contemptif- 
fimi auBoris opufculum immerito tanto utro tri- 
buas 5 ^ fiquidem maiores noftri aquum iudi- 
cium dixere , ut fine inuidia culpa plectatur , non ita morofus , ac dif- 
ficilis effe debes , ut fua ei denegare uelis leui quacumque fufpicione-» y 
qua facile excuti pofsit ; uerum ab omni praiudicio liberum te cupio , 
memorem illius adagij : "Ne quid nimis . T ibi igitur fic affeElo no- 
tionem huius controuerfu omnino relinquo , quod ut libere , rite exe- 
qiii ualeas , fedato animo nullum meum iudicium interponens , afferam 
primo rationes , quibus perfuaderi quis poffet hoc opufculum iniurid 
Achimedi tributum futffe , ^ mox comesuras recenfebo , qua eiufdem 
Archimedis idipfum opus effe forte non inaniter probant j ficque penfitatisj 
^ compofitis utrinque rationum ponderibus fententiam libere pronuncies 
tuam per me licet . 

Et primo animaduerfione dignum efi in CoSecl. Adathemat. Pappi 
Mexand. frequentifsimc commemorari ea , qua Archimedes confcripfit, 
pracipue lib. 5. //i. 8. De Spiralibus , de Solidis Polyedris , de Cir- 

culi Menfura , de Sphtera , (ffr Cylindro , ^ multoties citantur , ^ 
tranfcribuntur Achimedea propofitiones , neque ufpiam huius Opufculi 

B b b 2 ( apud 
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( apud Aaifts hdlems latentis) mentio n^Ua ft . ffeaue Ptol.inMa- 
gn<e Conjir. lib. 1. tribuit /IrchimeM prop» 5. cap, p. ibi relatam , cum 
tamen jokat ejfe adeo gratus y 'vt lib. 6 . cap. 7. proPofittonem ab A- 
chimede fumpfiffe fateatur . "Nefie tpfemct Archimedes huius Opufculi 
>~onquam meminit , cjut aliocjut njulde prolixe enumerat , recenfet m, 

fu in proprijs libris continentur , demonjhantur . Inexcitfahiles infu- 
per errores , atcjue allue inationes , tju^ in hititifmodi propoftionibus repe- 
nuntur , immh puerilia alia OpufcuUy eju-t citantur 'vt Archimedis yfa- 
tis aperte ^videntur ojlendei e niiiujuam diuinum illud ingenium buiufmodi 
minutias fomnia/fe-y cum , -x-f Carvus Antiochenfis ait , referente Pappoy 
quic pr^cipua funt in Geometria , breuiter quidem y fed diligenter conferr 
pferit Achimedes . T andem pr>ecipu^ propofitiones huius Opufculi fimiles 
funt eisy qu<e recenfentur quidem y demonjlrantur hb.^. CoUetl.Ma- 
them. Pappi Alex. , eafque Achimedis ejfe non ajferit ; mnu tnqmbuf 
dam libris antiquis circumferri affrmat . 

^od 'verb ditia rationes tanti roboris , ac efficacia tum fmt y ut pe- 
nitus euincant huiufmodi Opufculum ab aliquo alio tributum Achimedi 
fuijfe y ex modo dicendis patebit^ Et primo optime norunt y qui in Pappi 
libris euoluendis ullam operam impenderunt hb. 7. ColleEt, recenferc^ 
eum prolixe , ^ accurate quamplurima opera Apollonij Pergai , quorum 
pars maxima non extat , ^ enumerare pi-opofitiones , ^ lemmata uf- 
que ad f guras , tamen qui huiufmodi minutias curat , ^ adnotaty 

idem integra opera eiuf dem Apollonij non commemorat . Sufficiant hac in- 
fignia fpecimina . De admirandis aflronomicis demonfiratiombus d Pto- 
lemao fummopere laudatis lib. 12, cap. i. Magna Conjir. , ne uerbm 
quidem . De libro Comparationis Dodecaedri , ^ Icofaedri ab T pficlc^ 
memorato , altum filentium, Si igitur idem Pappus opera Achtmedit 
non ex profeffo , fed obiter , ^ fpaifim commemorat , mirum non ejl ta- 
(Utffe aliqua cius opera , ut funt hac lemmata , 

Secundo Ptolemaus non affrmat hb. 2. prop. 5. proprio marte d fcj 
inuentam fuijfe , nec eam Achimedi , aut alicui alj tribuit , quare feri ' 
potuit y ut eam ex libro antiquo de fump ferit , d quo nomen Achimedis 
cafu expunclum fuijfet , ut pofea ofendetur . 

Tertio Archimedes quoque in fuis libris exi f entibus Cracc , Ai' 
bice non recenfet omnia opera d fe confcripta , (g^ edita , nam liber dcj 
\ib.8. infidentibus humidoy ^ de Polyedris recenfentur quidem d Pappo , non 
autem ab Achimede-^ Liber Mechanicus de Spharopaia nominatur a 

Carpo 


DigiiizM by Googie 


P R ^ F A T I O. 381 

Carpo jintiochenfe apud Pappum . Lihcr de Figuris Jfiperimetrts affer^ 
uatur apud Arabes tafttum j non igitur adulterina huiuftnodi lemmata^ 
erunt i propter ea (fuod Archimedes ea non nominat m paucis libris refiduisy 
^ forte commemorata fuerunt in alicjuibus alijs ex multis operibus eius 
iniuria temporum deperditis , 

^luarto fane negari non poJ?unt euidentifsimi errores in hifce demom, 
flrationibus , tjui certe lemmatum au^ori tribuendi non funt , wt fuis 
in locis adnotabo ; explanatorum enim imperitia fepenumero propofitiones - 
'xmiuerfaliter pronanciau •■violenter in fenfu particulari , deformi ex^ 
ponuntur. INe^ie mirum efi opera antiejuorum magni nominis pafsimy 
^ multis modis deformata fuife tranfaiptorum incuria opponendo notas 
marginales , detrahendo , ^ fuper addendo textui alienas fententias , ac 
tejhmonia y ^ hoc pracipu^e in codicibus Arabicis frequentifsime obfef^ 
nauit Excell. Abrahamus Ecchcllenfts , Sed nihilominus in tanta tran- 
sformatione d -vetufiate , ^ ignorantia amanuenftum profeBa •■vefli^ 
gium alujuod fubobfcurum admirandi y ^ perfpkui Archimedis ingenij 
dignofeitur . 

Tandem non inani conieBura ex Pappi , Eutocij tefiimonijs pro- 
bari potefi idipfum , ^uod Arabes ratum habent , fciltcet Archimedeoi-» 
huius libelli auBorem fuijfe , Et primo aio prater relicua opera lam nota 
edidijfe Archimedem librum Lemmatum , e^uod quidem deducitur ex 
Eutocio in Commeta, prop. 4. lib. 1. de. Sphora, ^ Cylindro y<vbi ait: 

Id , quod promiferat fe demonftraturum , ( fcilicrt Archimedes ) in 
nullis exemplaribus reperire eft, quare etiam Dionyfodorum de- 
prehendimus nunquam in ea incidilTe, adeoqueeum non potue- 
rit reliftum ( ab Archimede ) lemma attingere diuerfam viam fu- 
fcepit vniuerii problematis , quam deinceps deferibemus . Dio- 
cies porro idipfum in libro a fe de Pyrijs inferipto , promiffunu 
fuiffe ab Archimede nunquam praeditum opinatus , fupplerecon- 
tendit , cuius conatum mox apponemus , quod & ipfum pariter 
a fuperius propofitis difcedit ; itidem enim ac Dionyfodorus alia 
demonllrandi ratione problema ftruit. IN QyODAM AVTEM 
VETERI LIBRO (neque enim diuturnae pepercimus diligentiae) 
fupraferipta incidimus theoremata haud exiguam tamen haben- 
tia obfcuritatem prae erratis , multiformiterque mendofa in figu- 
rationibus. Eamdem equidem veritatem , quam inquirebamus, 
atque in paite domefticam Archimedi lingua Doricam feruabant, 

vfita- 
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vficatifquc pridem rerum nominibus conferipta erant , qux nimc 
parabola , refti conifedione , quse hyperbole, obtufi anguli fe- 
«flione vocata ; vt ex his fufpicari liceat EADEM IPSA FOR,- 
TEAN esse , QYy£ IN FINE SCRIBENDA PROMIT- 
TEBANTVR ; quare anentius incumbentes, (cum ipfara hy 
pothefim , qualiter perfcnpta fuerat, prx mendarum copia ( vt 
diximus ) fatis incommodam , & abftrufam reperircraus , ) fen- 
fum inde paucis elijcientes communi, & plana diifione ( vt ficti 
potuit ) deferibimus. Vniuerfaliter autem primum theorema de- 
feribetur , vt definitis manifeftetur , deinde refolutis in proble- 
mate accomodabitur . Inferius 

PnemilTis autem problematis , qua: hic apponuntur, fcilicet 
duplam efVe ipfam D B ipfms B F , &c. ( fiota t^uod hic hxjmtur 
de lemmtuibus adiuniiis, ) ^ paulo pojh, ammaduertendum elf au- 
tem , & hxc qux ab Archimede di^a funt confonare ijs , qux 
nos refoluimus (falteet ijfdem adduBis lemmatilms) . Demde cutiL. 
dixerit , quod fuperius di^um vniuerfaliter habet determinatio- 
nem , adieifiis autem problematibus ab eo inuentis , hoceft ip- 
fam D B duplam e(Te ipfius B F , & ipfam B F maiorem ipfic. 
F H , &c. Hic mamfefli Eutocius declarat propofita lemmata in anti- 
quo codice inuenta Archimedis fuijfe . 

Hxc igitur confentanea verbis Archimedis , qua fieri potuit, 
dilucide expofuimus . 

Confiat ergo ex Eutocij fententia lihrum antiquum edi eo repertum,^ 
recognitum, effe opus Achimedis, licet titulo AuBorts caruertt men- 
dofifsimum ejfet , atque ignotum Dionyfodoro , Diocli , plerifque~> 
Cracorum dtu laeuifiet ; etenim ex fiylo , ex fidneBo promijfo , ex lingua 
Dorica , ex 'vocihns metufiis Archimedi familiarihus conclufit lem- 
mata praebBa Achimedis fuijfe. Sed euihuc difficultas haret, nam licet 
concedamus fcripfijfe Archimede ediehjfehtirum lemmatum ah Eutocio 
memoratum , diuerfus omnino erit ah eo, quem Thehitius Arahice tranf- 
tulit , nam in ifio non repetitur lemma illud , qnod promiferat Achime- 
des fe demonjhraturum . 

Hac difficultas duplici conieBura fi non frangi , ac refdui f altem de- 
hilitari potefi ; liher enim antiquus lemmatum Achimedis ne dum titule 
carebat fuo ,fed erat 'valde corruptus , deficiens , mendofus ; quare 
non fine diuturno, ac pertinaci labore fenfus illius lemmatis elicere potuit 

Euto- 
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t SutoduSf <^nde feri potuit <ut Gr^us codex ad A-ahes tranfmijjus dc~ 

^ terioYy magis mutilus adhuc fuerit eo exemplari j in quod tncidit Eu~ 

I» tocius , <-uel potius isKuria , aut '■vitio Ithrariornm Aahum , ama- 
nuenfium eiufdem codicis quamplurima lemmata perierunt , inter qu>e 
J ajjumptum in prop. 4. hb. 2. de Sphera , Cylindro excidit. B con~ 
^ tra aliqiM propoftiones f miles eis, qiM leguntur in hoc Aabico codice de 

^ Abelcr extant apud Pappum lib. 4. Colle^. prop. 14.15.^15., quas 

5 ait circumferri in quibufdam libris antiquis , fcilicet in libro Greco incerti 

It AiSloris propoftiones lemmaticas continente 'y at tefiimonio Thebitij magni 

t nominis ^viri , omnium Aabum, liber ex Greco translatus continens 

fere eadem lemmata y que recenfentur d Pappo , tribuitur Achimediyfi- 
1 cuti prius Eutocius multiplici conieElura li^t antiqui lemmatum d fe re- 

■ perti Achimedem auClorem fecit ; quai e ergo nos eifdem conieBuris per- 

t fuaft eidem Achimedi tribuere dubitabimus Opufculum hoc ab Arabibus af- 

!p feruatum , in quo fi mendarum copiam fpeSies , fmile omnino erit ei y 

6 quod Eutocius naSlus efl ? He funt rationes y mi leBor , quas tibi exa- 

» minandas relinquo in hoc petplexo negotio nulla difsimulata difficultate . 

f Jnterim fcito hoc manufcriptum Aabice elegantifsime exaratnm in..* 
1 bibliotheca Serenifsimi Magni EtrurU Ducis diu afferuatum fuife ; eius 
► tainen editionis fpe faSia tandem anno 1558. Ser emf simus Ferdinan- 

dux Secundus Magnus Etrurie Dux bpme afportandum humanifsime 
i| miioi credidit , 't//: rei litterarie bono latine traduceretur , prejlitumquc.* 
fuit opera y jludio celeberrimi , peritifsimi Orientalium linguarum 
profefioris Abrahami Ecchellenfis , ipfoque diSlante religiofifsimc , ^ 
g accurate ipfe calamo excepi , in eoque paucula quedam in notis anima- 

t duertenda cenfui tum in contextu plurimis mendis corrupto , tum /a-» 

p fcholijs Aabicis Almochtaffo non admodum in Geometria 'verfati . 

g Addidi in fne huins libri duas alias Archimedis propoftiones ab Euto- 

'g cio repertas quarum altera fortajfe illa eadem ejl que htc deficit , »<*>«_-» 

I Almochtaffo in proemio ait , propoftiones huius Opufcuh fexdecim effcy 

f cum tamen pofrema fit decimaquinta . Et licet hec eadem lemmata anno 

I preterito edita fuerint Londini , non tamen hac nofira editione fraudan- 

dus es y amice leSlor . Fale . 


) 




.t) i:TrA\^tim n 


iu, -j:4» 


, .ai TA- . ' ‘ 'f • i>/Ui 




itnKtt»i-'0 1. i\ i’; , Vwiyw» 

\ V ®-4)K-.‘.\»vte { ^ w lww wAM»bi^|»yi\i«riii4^- 
iax.iiM>iutek..-.-n xt 1»U,<Nnitk^««t!inMk:^ < i 
\ , ■.' nutHiiku , i. Wim\fnw vt«^ , t w ww ri wikift ii 

>t V' ' i-nu-X WfWi-ik <«U h-wflw* 
ira !{,■» T>t«f f K)l\ 

-•h :-<»liRt^1WllA*' 

, L, wr> tt, 

- ;.cj »irt *' j , lA^VAi*» , vMiiUkVWnfaVH. hl^ v-iCiiJSaw 
tr. 'K .‘'’ .. ■■ »i.ta i fn y rfl ll U; 

•_r‘; iv.rj, J ,'.v%.i'^".ri ^ -..lUisaBrinAy 

• . ; . i. 

...•■i V„.'.. V;Ti-fti .?fai 1P.W» «ria«.l 
‘A‘.-iH«iir . r-.V;iTW|' i au '. v/t' ^r*- 

•: --i - niiax^fl^W 
• ;n » . i.^wiOm^tv.-M.Ks, , !i-.i • , fc' 

rt- umti Sfe r 4MM4k 

V 1'^ tr-:<i X( , ^,~1 fwdin:^^ 

'.■Ani •>; rrrrr-n in i4i) 

- v r.uot «M 

1 i,.'>i. *«n^ - ii^\ UNNA 
■ .1 j.\\v»^';'® v-^hu 
\- •-•'V'^ . -: . « 

• \ .'tlrvT. 

o-.vv' 

.ii,'\ ,y£Aim^ 

■ fi -tmpc f’ . 

» - i'‘r.ia^u>.t /i-', 

■r fTT-Jt , . r,i^r % 57 ^ . 


4,- 


4mA<* 

.««-««it , •.'■■■ mu ■ 

,i*.:^.C‘ ii '.a: 

- -aa*. «it«r ■ 

- ^tcfc 




•iSriv, 

.-4||.4i.^.' 


■ tL' ., faan«4,' 




^ >V:n 


Digittzed by Googie 


3^5 

IN NOMINE DEI 

MISERICORDIS MISERATORIS 


CVIVS OPEM IMPLORAMVS. 
LIVEIR^ ASSVMPTOKJ^M AI^HIMEDIS^ 
INTERPRETE THEBIT BEN-KORA, 
Et exponente DoSore 

ALMOCHTASSO ABILHASAN, 
Hali Ben.Ahmad Noiucnli. 

PP^OPOSITIOfiES SEXDECIM. 



tf SferitDoiSorAlmochtaflro hunc librum referri ad Ar- 

chimedem , in quo funt propofitiones pulcherrima: 
pauc» numero , vtilitatis ver6 maxima: de principijs 
Geometri*, optima: atque eleganti(fim*,quasad- 
numerant profeflbres huius fcientic furam* interme- 
diorum, qu* legi oportet inter librum Euclidis, & 
Almageftum ; at ver6 qu*dam illius propofitionum loca indi- 
gent alijspropofitionibus, quibus propofitiones ill* clariores eua- 
dant. Et quidem ipfe Archimedes has indicauit propofitiones, eaf- 
que retulit ip alijs fuis opcribus,dura dixit quemadmodum demon* 
flrauimus in propofitionibus reiffangulorum : item & quemadmodu 
demonftrauimusin noflra expofitionc agentes de triangulis ; rurfus 
quemadmodum demondrauimus in propofitionibus quadrilate- 
rum;& retulit in propofitione quinta demonftrationcm hac de re 
magis peculiarem. Deinde compofuit Abufahal Alkuhi librum, 
quem infcripfit ordinationem libri Archimedis de affumptis, & tra- 
dauit demonflradionem huius propofitionis via vniuerfaliori,ac 
meliori, nec non ea, quj dependent ex compofitione proportionis, 
quod quide cum id comperi , attexui locis obfcurioribus huius libri 
expofitioncm,fcu marginales poftillas,& confirmaui quod ille indi- 
caucrut propofitionibus, vti iudicaucram , & retuli ex propofitioni- 
bus Abifa hal duas propofitiones, quibus opus efl ad propolitionem 
quinta declarandam,reliquas omittens breuitatis gratia, St eo quod 
non fint necclTarif . Ccc PRO- 
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PROPOSITIO I. 

S I mutuo fe tangant duo circuli , vt duo circuli A E B, C E 
D in E , fuerintque eorum diametri parallelas , vt funt dua: 
diametri A B, C D, & iungantur duo punda B , D j & conta- 
dhis E C lineis ] D E , B D , erit linea B E reda . 

Sint duo centra G, F , & iunga- E 

mus G F , & producamus ad E , & 
educamus D H parallelam ipli GF. 

Et quia H F squalis eft ipit G D . 
funtque G D , E G squales , ergo 
ex squalibus F B , F E remanebunt 
G F , nempe D H , & H B > qus 
erunt squales, atque duo anguli H 
D B , H B D squales . Et quii^ 
duo anguli E G D . E F B fune re-> 
ai , atqi duo anguli E G D , D' H 
B funt squales , remanebunt duo' 

anguli G E D , G D E , Qui inter fe , & duobus angulis H D B , H B D 
squales erunt j ergo angulus E D G squalis eft angulo D B F , & com- 
prehenfus angulus G D B ell communis , ergo erunt duo anguli G D B, 
F B D ( qui funt pares duobus redis J squales duobus angulis G D B> 
G D E : igitur ipfi quoque funt squales duobus redis , ergo linea E D 
B eft reda , & hoc eft, quod voluimus , '“x 



SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 

D icit Dodor; Et quidem dici poteft cum duo anguli H D B , H B 
D fint squales , & angulus D H B redus , quod erit anguIusB D 
H femiredus , & Cmiliter angulus E D G> & angulus G D H redus, 
ergo tres anguli funt squales duobus redis , igitur linea E D B eft re- 
da. Idem fequitur , ii illi duo circuli fe mutuo exterius contigerint . 

Notx in Propofit. I. 

H JEc eft VHM e*r$PH Prep^fitiomm , qMS F4ppns i» qiieiiMm Uhr$ 

reperii , qui , vt deduximus ex Butecie , db]Archimedeeofsfiriptus dt» 
apud Ar*^es Utuit . Hdc djfumisur in prepeftt, i ^ lih. 4. CtUecf . Pdppi » edm~ 
^ue fuppUt Cdmmdndisms > fed extdt exprefft lits. 7. propofit. 1 1 c. eiufdenus 
Pdppt , eft que demenftrdsie vnider/dJsjfimd edmpreheudens cdfttm megUUunu» 
in hdc dtmenftrdSUne , fciUcet qudndo dno eiretsli fefe extersus centsngunt , & 
■ * /icet 


d; 
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lictt HtH Ubtrtt viti» Arthici ttxtms, ntm Umen ilU emnin» pater» tf t rta. 
aeaiaat ttmin ia vaiaerf»lit*te frtjnfituait , tfuian vtUe ftratrsi Jch»U»fitt 
Arttifas txftfait | »Uacia*luT enim qmnJ» tit , ^ quia duo anguli £ G 



D , Sc E F B funt rcAi,&c. N»m inferias ciitiar , & vfarpatar h*e prima 
prtnjin» vaiaer/sliftaei , feiUeet exifientihas tngalts O t & f aeatis , vel »b- 
tafis , & Jle rener» f»n»nt veri» pr»p»pti»nis , iA/ tu , quorum diametri A 
B . C D fune paralleli , & fie pariter hatetar ia pradiiit prepofitunt f»ppi ; 
^a»re textas emnin» eerrigi Jeintt , vl prenaneientnr angaii B G D ,dr E f 
JS xquales, «<?/ . Nefit» tamen gu»m»tittxp»fitt» Almacbtafi txeafari p»f- 

fit > qnt /itpfenit Jiametrts A B , & C D perpenJieaUret aj reiiam irneam 
F G E , tfaad tfnidem in vnie» eaja vtrifeatnr > vt dtilam efi. Feeeas ptfiea 
demanjlrati» Pappi lA- J-pr. 1 1 o. > vii etnatnr tfiendert da» centra , tir pan^ 
Sam etntalias etreaiaram effe ta vniea reSa linsa i qa»d tpaidem ia }. Eie» 
meat. Eae/, tfienfam fapptnt detaeraS. 

PROPOSITIO II. 


S it C B A femicirculus , quem D C , D B ungant , & B £ 
perpendicularis fuper A C , & iungaraus A D , erit B F 
aequalis ipfi F E . 

Demonllratio. lungamus A B , eamque producamus in diredlum > & 
educamui C D , quoufque illi occurrat 
in G, & iungamus C B . Et quia angu- 
lus C B A eft in femicirculo , erit te- 
ftus , remanet C B G reAus, & O B E 
C eft parallelogrammum rcdlangulum > 
ergo in triangulo G B C rcAangulo edu- 
citur perpendicularis B D ex B ereda.. 
fuper baUm, & B D , D C erum aqua- 
les, eo quod tangunt circulum , ergo C 
D eft etiam xqualis ipft D G, quemad- 
modum oftendunus in propolitionibus > 





I 
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quas confecimus de rc(Sangulis . Ec quia 
in triangulo G A C linea B E edutftacft 
parallela bafi , & iam educta eft ex D 
Icmipartitione’ balis linea D A fcca ns 
parallelam in F > erit B F a’qualis ipfi F 
ii , & hoc eft quod voluimus . 

SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 



D icit Do(ftor : Quod autem C D fit «qualis ipfi D G, vti remittit ad 
Tuum librum de propofitionibus re<ftangulorum,eoquod duo angu* 
li D C B , D B C «quales funt propter «qualitatem D B , D C > & an- 
gulus DBG cum augulo D B G eft redlus > & fimiliter anulus D C B 
cum angulo C G B: necefle eft,vt fint duo anguli D G B, D B G «qua- 
les etiam , ergo duo latera D B , D G funt «qualia. . tn « t 

Rurfus fi dicatur quod proportio C D ad D B fit vt proportio D B ad 
D G , & D C «qualis iph D B , ergo D B «qualis eft D G , effet para^ 
bola. Dicit, quod vero B F fit «qualis F E , hoc conftat ex eo quod 
cafus A D fuper duas lineas B E , G C paraUclas in triangulo A G C, 
cxtgic eorum fciflio in ciidcm proportione , & id quidem > qui^ A D id 
A F eandem proportionem habet, quam G D ad B F, & quam D C ad 
E F, ergo G D ad B F eft vt D C ad E F , & permutando G D ad ei «• 
qualem D C , eft vt B F ad E F , & proptcrca ipf« etiam funt «quales. 

Notje in Propof II. 

H Fifts fecundtt projfoptionis txpofitio , & demonjlratio tnfigniur dtformtu 
ejl.i in probofitionc enim fttpponuntur dtu re£}4 D C ■, D B tsngcre cir- 
culum tantftmmoao , non autem confit tuere angulum reSlum , folnmmodo re- 
da linea B E perpendicularis ducitur ad diametrum A C , quare male in de- 
monfiratione pronunciatur quadrilatcrum B D C E paralltlogrammum reSlan- 
gulumt cum fere femper fit T rapetium r pariterque errat , quando ait redam 
D perpendicularem ejfe fuper C (7, qua nunquam vera funt ynifit» vnicocafih 
quando fc i licet B E cadit perpendiculariter fuper eentriim circuli . 

Inter im notandum efi hame elegantem ’ * 
fropofittonem , infignem vfum habere pro 
inuefitgatione menfura circuli., reda- 
rum m eo Jubtenfarum j deduci namque 
po fiunt non contemnenda problemata ; Si 
enim quis cupiat circulo adjcrtbtre 'duas 
f guras ordinatas fimiles , quarum circum- 
feripta Juperet inferiptam excejfu minori 
quolibet dato y facile problema abfoluetur^ 

pariter- 
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fdrittrqiie froptrtid diametri ad circuli peripherium fatis cemptndtafe deduci 
potefi , quandoquidem inter f guram erdwatam eidem ctrculo inferiptam, cuius 
femi latus efl E Bt& circumferiptam duplo laterum numero i cuius duo f emi la- 
tera funt C D B t circulus intermediat > ^ Perimeter circumferipta figura ad 
Perimetrum inferipta eandem proportionem habet, quam diameter C A ad yl E, 
qua proportio minui femper magts, ac magis potejl in infinitum', (b" tandem ex 
3. prepof. fequenti, ex continua femipartttione quadrantis circuli elici pojfunt 
fuotenfa fuccejfm} fubdiuifa in infinitum , CT propterea dabitur proportio dia- 
metri A C ad femifubtenfam S E, Jed datur quadratum ipfius B E, igitur da- 
tur re£l angulum A EC fub fegmentis diametrt , & datur E C ex iamdifla 3. 
propof. igitur datur quoque E A > efique B E ad C D B ,vt E A ad diametrU 
A C , igitur quarta quantitas innotefeet ,fcilicet re£la C D B , qua aqualia^ 
funt vni lateri Poligoni circumferipti duplo laterum numero, (jr ideo habebitur 
menfura totius Perimetri tum Poligoni inferipti , cum circumferipti , quarc^ 
menfura ipfius peripherta circuli , qua intermedia ejl , facili negotio inuefiiga- 
bitur. . N 


PROPOSITIO III. 



S it C A fegmentum circuli , & B 
pundum Siper illud vbicumquo , 

& B D perpendicularis fuper A C , & 
fegmentum D E squale D A) & arcus 
B F squalis arcui B A , vtique iun»aa 
C F erit squalis ipfi C E . 

Dcmonftratio . lungamus lineas AB, BF, 

F E , E B ; & quia arcus B A squalis eft arcui B F , erit A B squalis 
B F , quia A D squalis eft E D , & duo anguli D funt refti , & D B 
communis, ergo A B squalis eft B E , & propterea B F, B E funt squa- 
les ; & duo anguli B F E , B E F funt squales Et quia ^adrilaterum-. 
C F B A eft in circulo , erit angulus C F B cum angulo C A B ipfi op- 
pofito , immo cum angulo B E A, squalis duobus re<ftis ; fcd angulus C 
E B cum angulo BEA, squales funt duoBus replis, ergo duo anguli C 
F B , C E B funt squales , & remanent C F E! , C E F squalas i ergo 
C E squalis eft C F , & hoc eft quod voluimus . 


. ^ J { 


Notse in Propofit. III. 




ntih 


H AEc eft propof 5. eap. 9. lib. i. Almag. Ptol . , fed hic vniuer [alius pre- 
nunciatur ; Ptolomeus enim fupponit fegmentum ABC femicirculum^ 
effe , & ex cognita circumferentia A F , corda F C , dr iUius medietate A 
B , quarit chordam A B \ eft enim reflangulum fub C A D aquale quadrato 
* ipfius 
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i f fias J B, tiifiu Htl* A D mejietjujifirtiuu inter Jitmelr»m A C,& chtr' 
eUm dtftremtu F C ; dt freftjitu ArchimetU» vtrififttnr i» tjiuUiel ehrtmP 
ftgmtHuJliu mtieri , ji»e mitttrt i ex defit enim cirenm/erextft AC , At' 



A F t & F C vx* cum ctrdis A C , <}• F C, interi ^itidem fetefi cherde A B 
ftuU diffciliMi , fi nimirum ex thtrd* A C ttlUtmr cierd* F C , & diffirem- 
tid A E biftritm feeetnr in D,& ex eren ctgnilt B C detur en^nlnt A.et^ue 
engeluj D reSut efi , trgt triengujum A B D /fecie netum erit , frefttree 
freferlie D A ed A B teptite erit , tfitfue D A lentitudine dete , A B 

lentitudine innetefeet, 

Netendum efi qued fit*'* *tptf'** >» i*t prepefi. nen exprimit emnes cefut 
prepefitienit, quetedequidem femicirculut efi A B frepttrte ex f recedens 

tihut errer ibus Arebici expefiterti fiufificeri Ucet nen riei tum pertepifie Arcbi- 
medit mentem, 

PROPOSITIO IV. 

ABC Tcmicirculus , & fiant fupcr 
A C diametrum duo femicirculi , quo- 
tum vnus A D , aJtcr vero D C , & 

D B perpendicularis, vtique figura pro- 
ueniens,quam vocat Archimedes Ail- 
BELON,eft fiiperficies comprehenia ab 
arcu femicirculi maioris , & duabus cir- 
cumferentijs femicirculorurn minorum, eft xqualis circulo, cuius 
diameter eft perpendicularis D B . 

Dcmonftratio . Qma linea D B inedia proportionalis eft inter duas li- 
neas D A , D C , erit planum A D in D C atqualc quadraro D B > & 
ponamus A D in D C cum duobus quadratis A D , D C communiter, 
fiet planum A D in D C bis cum duobus quadratis A D , D C , nempe 
quadratum A C,xqualc duplo quadrati D B cum duobus quadratis A 
^ ^ C » ^ proportio circulorum cadem eft, ac proportio quadratorum, 

ergo 
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e^o circulus , cuius diameter eft A C , aequalis eft duplo circuli , cuius 
diameter eft 1) B cum duobus circulis , quorum diametri funt A D , D 
e , & femicirculus A C aequalis eft circulo , cuius diameter eft D B 
cum duobus fcmicirculis A D , D C i & auferamus duos femicirculos A 
D , D C communiter , remanet figura , quam continent femicirculi A 
C , A D , D C , & eft figura , quam vocauit Archimedes Arbclos xqua' 
lis circulo , cuius diameter eft D B , & hoc eft quod voluimus, 

Nota: in Propofit. IV, 

H JEc ftrftm tjl v>u ttrHm , ifiui f*pfas Mt in Mn *n- 

ti^nt dtmtnfurt AtBELI,fc» fftif itrihns fimicircnmfireHliiscircul»» 
rnm ttmprthenji , vt sit frttlms , jtu ftidem ele^sniijfims e fi , einffnt tnutn* 
titms LnnuU Hypptcrstu Chfi oripatm extiti^ ptut ; cfi enim Hjppurttit 
LmnsU fiiperfities pUn* * qntdrtnte ptripherU eircnli msitrit , fimijfe pe- 
ripteris eiresU fmtdspli esmprehenfs ; Artelst vers recenthrsm efl fpstism 
s triente , s dusins /extsnritiu eirenmferentisrsm trtsm circshrsm sqss- 
lism csmprehenfum , Q- tifet dssist fpstyt fiale qssdrsts sijsslis repertri 
psfiint ; st Arte ii Archimedi!^ <<r Prtcli hsenjque reperts nsn efi qssdrstursi 
^ed pstejl jsidem sjp.^nsri eirenlmt prsdiffs Jpstis s^nsiis , 

PROPOSITIO V. 



S I fuerit femicirculus A B,& (ignatum fuerit in eiusdiametro 
piiniflum C vbicumque , & fiant fuper diametrum duo fc- 
micirculi A C , C B, & educatur ex C perpendicularis C D fu- 
per A B , & defcribanrur ad vtralque partes duo circuli tan- 
gentes illam , & tangentes femicirculos , vtique illi duo circuli 
funt arquales. 

Demonftratio. Sit al- 
tet circulorum tangens 
D C in E , & femicircu- 
lum AB in F , & femi- 
tirculum A C in G , & 
educamus diametru H E , 
erit paiallela diametro A 
B. eo quod duo anguli H 
fe C, A C E , funt rcifti, 

Sc lungamus F H . H A > 
erg > imea A F eft reAa> 
yti dictum eft in propo- 
fuionc i. & occuircnc A F , C E in D , eo quod egrediunturab angulis 

A,C 
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Ai C minoribus duobus 
rcAis . & iungamus etiam 
F E I E B I ergo E F B 
eft etiam re^, vti dixi- 
mus I & efl perpeudi- 
cularis fuper A D , eo 
quod angulus A F B e(t 
redlus I quia cadit in (e- 
micirculum A B • & iun- 
gamus H G I G C I erit 
H C etiam re(fla;& iun- 
gamus E G I G A I erit 
E A reiSa , & produca- 
mus eam ad I , & iun- 
gamus B I.qaa: (it etiam 
perpendicularis fuper A I • & iungamus D I ; & ouia A D , A B funt 
dux TcStx , Sc edudla ex D ad lineam A B perpendicularis D C , & ex 
B ad D A perpendicularis B F i qui fe mutuo Iccant in E , & cdufia A 
E ad I e(l perpendicularis fuper B I , erunt B I D re^x , quemadmo- 
dum ofiendimus in Propofitionibus , quas confecimus io expolitione tra- 
dlatus de triangulis tefiangnlis ; & quia duo anguli A G C , A I B fune 
redii , vtique B O • C G funt parallelx , & proportio A D ad D H • 
qux eft vt A C ad H E I e(l vt proportio A B ad B C , ergo redtangu- 
lum A C in C B zquale eft redlangiilo A B in H E i & fim£ter demon- 
ftratur in circulo L M N • quod re^angulum A C in C B xquale (it re- 
diangulo A B in fuam diametrum , & demonAratur inde etiam , quod 
dux diametri circulorum £ F G > L M N i (int zquales , ergo illi duo 
circuli funt xquales . Et hoc cA quod voluimus . 

SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 

D icit Doi3or. Clarum quidem eft quod cienuit ex expoli- 
tione triangulorum reiftangulorum in praefatione ; & eft 
quidem propofitio vtilis in principi js, ac prarfertim in triangulis 
acurangulis , qua opus eft in propofit. 5. huius libri ,& eft harc. 
Ex triangulo ABC eduxit perpendiculares B E, C D fe mutuo 
fecantes in F , & coniunxit A F > & produxit ad G , haec vti- 
que erit perpendicularis fuper B C. 

Iungamus itaque D E , erunt duo anguli D A F , D E F aquales , 
quia circulus comprehendens triangulum A D F tranfit per pundtum E , 
eo quod angulus A E F eA rc^s , & cadent in illo fuper eundem ar- 
cum, & etiam angulus D E B aqualis eA angulo D C B , quia circulus 
continens triangulum B D C tranAt etiam per pundlum E , ergo in duo- 
bus triangults A B G , C B D funt duo anguli B A G, B C D xqualesi 
• &an- 
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& angulus Heft eonimunis, 
crgoA CB^qu^lis cft an- . 
gmo C D B rrtlo' , cifeo 
G eft perpendicularis hipw- 
B C. Hoc prxmiflb repe- 
tamus ex propofit. quaou 
anulic Archimedes DA,. 
A B , & perpendiculares D 
C . A I . B F , B I , & li- 
neam D I . iam li B I D 
non fueric linea refia , iun- 
gamus B G D redam , erit 
angulus A G B redus ex 
prxmilTa propolitionc , Sc 
erat angulus A I fi redus , 
ergo imeruus in triangulo 
B 1 G xqualis cft oppoCco 
externo , & hoc eft abfur- 
dum , igitur linea B I D 
cft reda . Deinde attulit 
duas propofitiones ex in- 
terpretatione Alliauhi , qua- 
rum prima eft hxc. 


SCHOLIVM PRIMVM ALKAVHI. 

S I non fuerint duo lemicircnli tangentes, fed mutuo felecantes, 
& perpendicularis fuerit in loco mutux fedionis , idetn fe- 

«jditur. 

Sint itaque femicirculi ABC.ADE, FDC,& duo illi femicir- 
culi le mutuo fccantes in D , & B G perpendicularis fuper A C inliftat , 




&cir- 
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St circulus I H L tangat circulum A B C in H , & circulum A D E uu 
L , St perpendicularem in I. Dico elTe xqualem circulo , qui eft in ai- 
tcra parte. Hoc modo, Educamus I M parallelam ipfi A C ,&iungamus 
A H , qua; tronCbit per M , quemadmodum demonftrauit Archimedes > 


& producamus eam quoufque occurrat perpendiculari N G in N , & 
iungamus I A , qui tranfibit per L , St producamus illam ad O , & iun- 
gamus C O , O N , qu.ie erit Linea rcfta , & iungamus M E , qua: trardi- 
bit per L , & iun|amus C H , qiuc tranfibit per I ; & linea C O N pa- 
rallela eft linea: c M , & proportio A N ad N M, nempe proportio A 
G ad I M cft vt C A ad C E , ergo rcAangulum A G in C E xquale.» 
eft redlangulo C A in I M ; & quia G D cft perpendicularis in duobus 
circulis C D F , E D A fuper duas diametros C F, E A . erit redtangu- 
lum C G in G F aquale quadrato G D , & rcaangulum A G in G E 
atquale etiam eft illi , ergo rciftangulum C G in G F aequale cft rciftan- 
!o A G in G E , & proportio C G ad G A eft vt proportio E G ad G 
F , immo vt proportio C E ad F A refiduam i ergo redangulum C G in 
F A , eft atquale rciftangulo C A in I M cui aiquale cft rcaangulum G 
A in C E. Ht fi fuerit in altera parte circulus modo prxfato eadem ra- 
tione oftendemus , quod rcftangulum C A in diametrum illius circuli 
squale fit rcflanguIoC Gin A F,& oftendetur quod dui diametri duo- 
rum circulorum Imt squales. 


SCHOLIVM SECVNDVM ALKAVHI. 


P Orro fecunda cft hsc. Dicit quod fi duo fcmicirculi non 
fint tangentes , nec fe mutuo fccantes , fed feparati , & 
perpendicularis tranfeat pcrconcurfum duarum linearum tangen- 

tium 


I 


) 


\ 
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tium cos , qujB funt jrquales idem fequetur . 

Sint itaque fcmicirculi A B C , A D E , F G C , vti difpofuimus > & 
duce linea? N G , N D tangentes illos duos lemicirculos in G , D , & jb- 
quales , (ibique occurrentes in N , & linea B N tranfieris per punitunu. 
N perpendicularitcr ereda fuper A C , & tangat illam circulus M N I 
in I , & idem tangat circulum A B C in H > & circulum A D £ in L > 



I 

* & educamus diametrum I M parallelam ipli A C , & iungamus C H , 

^ qujc tranfibit per I , & iungamus M E tranfibit per L , & iungamus A I jvop.i. 

* tranfibit per L , & producamus eam ad P , & iungamus C O tranfibit huius, 

i per P , eritque parallela ipfi E M , & erit proportio A O ad O M , nem- 

t» pe proportio A N ad M I vt proportio A C ad C E , & rcdangulum A 

* N m C E arquale rc(flanguIo A C in I M. Et eodem modo ofiendetur , Aimoc. 

'f quod redangulum C N in F A fit tcquale redangulo A C in diametrum 

li circuli , qui eft ex altera parte ; & quia reftangulum C N in N F xqua- 

f Ic eft quadrato G N , & eft xqualc quadrato D N , quod eft xqualc re- 

i dlangiilo AN in N E erit redtangulum C N in N F xquale reftangulo 

i A N in N E , & proponio C N ad A N vt E N ad N F , & vt propor- 

C tio totius C E ad totum A F , ergo redlangulum A N in C E xquale eft 

i rcilangulo C N in F A , & iam oftenfum eft , quod A N in C E xqua- 

i Ic eft rctftangulo A C in I M , & quod rciflangulum C N in F A fit xqua- 

> le rc(5tangulo A C in diametrum alterius circuli: ergo dux diametri lunc 

xquales , & duo circuli xquales > & hoc eft quxfitum. 

Notae in Propofit. V. 

I T T /lEc fropofnio purum quidem differt 4 poftrema parte propofft. 14. 1 5 . * 

[ JLJl & 1 7- iif'- 4* ififgtram , ceuJlrMlHoMem , progreffiem - 

D d d a demo»- 
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4tmonfir»ti«nis /pe!fes ; differunt tamen in cenclujiont > demonjlranda pr(y. 
ponitur ;ejlenetit enim Pap- 
pus , fient , dr Archime- 
des t femicircularis dtame- 
tri figmentum maius A C 
ad circuli intercepti dia- 
metrum H E habere ean- 
dem proportionem , quam 
maioris circuli diameter A 
B habet ad reliquum fig- 
mentum eius S C j pari- A 
terque B A ad A C ean- 
dem proportionem habet , 

quam C B ad reliqui eireuli intercepti LM N diametrum : ex hifie fiquitur 
conclujio Archimedea , nam fi A C ad H £ eandem rationem habet , quam A 
B ad BC y permutando B A ad A C erit vt C B ad H E igitur eadem C B ad 
duas circulorum diametros H E L N eandem proportionem habet , (jr pro- 
pter ea circulorum diametri H E ,&LN aquales fiunt inter fi. Mirum ta- 
men efl hanc conclufionem , quam pra manibus Pappus habebat , non ant- 
maduertiffe , demonftrat tamen quamplurima fiymptomata pulcherrima circu- 
lorum in Arbelo deferiptorum , qua tamen in hoc opuficulo Archimedi tributo 
pariter recen fieri debebant y fi hic Uber effet idem antiquus ille a Pappo vifius , 
in quo huiufimodi lemmata cireumfierebantur : fied fiorfian librariorum vitio , & 
incuria codex corruptijfimus ad Arabes tranfimifius non omnes illas admirandas 
propofitiones , fied vnius tantum particulam continebat ^ficut e contra Uber ille 
antiquus , m quo Pappus pradiUa lemmata reperit , earebat conclufione in hi- 
fice lemmatibus demonflrata . Caterum propofitiones in ficholfi addtta manifiefta 
quidem fiunt ^ fied abfique duabus prioribus pofiet propofitum facillime demon' 
Jlrari , Reliqua dua propofitiones fiuper addita ad Arabibus faciles quidenua 
fiunt, 

PROPOSITIO .VI. 

S I fuerit femicirculiis ABC, & in eius diametro fumatur 
pundum D , & fuerit A D ipfius D C fexqui altera , & 
deferibantur fuper A D , D C duo fcmicirculi , & ponatur cir- 
culus E F inter tres femicirculos tangens eos , & educatur dia- 
meter £ F in illo parallela diametro AC, reperiri debet pro- 
portio diametri A C ad diametrum E F. 

lungainus enim duas lineas A E , E B , & duas lineas C F , F B , 
erunt C B» AB rc(^x«vti didtueft in prima propofit.IDcfcribamus etiam 
duas lineas F G A , E H C , oftendcturquc efle quoque redas; Simili- 
ter duas lineas D E , D F , & iungamus D I , D L , & E M , F N , & 
producamus eas ad O , P; Et quia in triangulo A E D , A G eft per- 
pendi- 
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pcndicularis ad E D , & D I cft quoque perpendicularis ad A E, & iam 
ic mutuo fecucrunc in M , ergo EMO erit etiam perpendicularis » que- 
madmodum oftendimus in expolitione , quam confecimus de proprieta- 
tibus triangulorum , & cuius demonftratio iam quidem praeceCut in fupe- 



riori propolitionc; Similiter quoque erit FP perpendicularis fuper C Ai 
& quia duo anguli > qui fune apud L. & B funt redti > erit D L parallela 
ipli A B > «Se pariter DI ipfi C B , igitur proponio A D ad D C cft vt 
proportio A M ad F M . immo vt proportio A O ad O P , & proportio 
C D ad D A vt proportio C N ad N E , immo vt proportio C P ad P 
O , & erat A D fcxquialtcra D C , ergo A O cft fcxquialtcra O P , & 
O P fcxquialtcra C P , ergo tres lineae A O , O P , P C funt proportio- 
nales : & in eadem menfura , in qua cft P C quatuor , erit O P fex , & 
A O noucm , & C A noucndecim , Se quia P O aequalis cft E F , erit 
proportio A C ad E F vt noucndecim ad fex , igitur reperimus didam 
proportionem. Etiam fi fuerit A D ad D C qualifeumque vt fexquiter- 
cia , aut fexquiquarta , aut alia , erit iudicium , Se ratio , vti didum cft , 
Et hoc cft quod voluimus . 

Notar in Propofit, VI. . ^ 

H AFc fropofitio »il prorfus differre 'videtar a i 6. propojit. Itb. 4 . Tappi 
/lUx. tjl tamen pars illius , G' particulariter demonjlratay ejuod quidem 
peccatum alicui expefiteri tribui debet ; nunquam enim jtrehimedes propoJStione 
illam , quam vniucr/altffime dcmonftrare potuiJSet , exemplis numexicis tam^ 
pueriliter eflendiffet . Pappus igitur quarit menfuram diametri illius lirculi y 
qut in loco inter tres circunferentias circulares tnterifcitur , quod Jrbelon ap- 
pellatur , ^ ejlendit quidem diametrum fcmicirculi maioris A C fetari in duo- 
bus punitis O y & P a perpendit ular ibus cadentibus d terminis E t dr F dia- 
metri circuli in Arbelo infer ipti , ac diuidi in tria fegmenta AOyOPyPC 
continue proportionalia in eadem ratione j quint h^et A D adD C y & in-^ 

fuper 
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fu fer oflendit ferpendicuUrem E O xqualem e£e circuli diametro E F. Ita/fue 
in quadrato fpatio E O P F t circuli diameter E F %fiue 0 P media proportio- 
nalis erit inter A O y ^ P C. ^ua?n ergp proportionem habent tres continui 
proportionales in eadem ratione A D ad D C fmul fumpta ad illarum inter- 



mediam, eaniem habebit diameter maioris femicirculi AC ad 0 P ,fiue E F'. 
^ua deinde Pappus demonflrat perpendiculares k centris circulorum in collate- 
ralibus fpatijs pradiUi Arbeli exijtentium ejfe multiplices diametrorum eorum 
eircttlorum t quibus educuntur fecundum feriem naturalem numerorum ab vnt- 
tate crefeentium , proprietas qutdem eft admirabslis , de qua in hac propofitio- 
ne Archimedis altum flentium , quod forte temporum iniuria tribuen^aut 
eft, 

Poffent in hifce duabus propofitionibus non pauca problemata fuperaddi, quo- 
modo nimirum in pradiUo fpatio a tribus femicirculis comprehenfo circuli in- 
numerabiles deferibi debeant , & alia quamplurima facilia , qua leUorum fa- 
gacitati relinquuntur, 

P R O P O S I T I O VII. 

S I circulus circa quadratum deferiptus fuerit , & alius intra 
illum , vtique erit circumferiptus duplus inferipti . 

Sit itaque circulus compre- 
hendens quadratum A B , cir- 
culus A B , & inferiptus C O , 

& fit diameter quadrati A B, & 
eft diameter circuli circumferi- 
pti , & educamus C D diame- 
trum circuli inferipti parallelam 
ipft A E , qux eft ei xqualis. 

Et quia quadratum A B duplum 
eft quadrati A E , liue D C > & 
proportio quadratorum cx dia- 
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metris circulorum eft eadem propottioai circuli ad circulum % igitur cir- 
culus A B duplus clt circuli C D , & boc eft quod voluimus. 


SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 

D IcitDodorAlmochtafTo. lam compofui trailatum de con- 
ficiendo circulo , cuius proportio ad datum circulum fit 
vt proportio data . Qua ratione conficiendae funt omnes figurs 
redilinea : , & quem vfurtL. 
habeant in arte illac figurae , 

& alTeram hic ex ilUs vnam 
propofitionem , qua: cogruit 
expofitioni huius propofitio- 
nis,& ell tanquam epitome 
illarum propofitionum , & 
illationis ex illis ,8c eft hic . 

Volumus conficere circulum, 
qui fit quinta pars circuli , 
exempli gratia. 

Circulus cuius habemus diametrum eft AB, & addamus eius partenu 
quintam , & eft B C , & deferibamus fuper A C femicirculum A D C, 
St educamus perpendicularem B D , & quia proportio A B ad B C eft , 
vt proportio quadrati A B ad quadratum B D , erit quilibet circulus 
faflus , vel , figura luper B D quarfita i nobis , & hoc , quia prof^rtio 
circuli , qui eft liipcr A B , vcl figura; , qui eft fuper illam , ad circu- 
lum , vcl figuram fadam fuper B D facit illam figuram , & Cmilitcr po- 
fitam I erit vc proportio A fi ad B C , & hoc eft quod voluimus . 



PROPOSITIO VIII. 

S I egrediatur in circulo linea A B vbicumque , & producatur 
in dirCiSum , & pon.atur B C sequalis femidiametro circuli 
& iungatur ex Cad centrum circuli, quod eft D ,& producatur 
ad E , erit arcus A E triplus arcus B F . 


) 
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Educamus igitur E' G parallelam ipfi 
A B, &iungamus D B,D G:&quiaduo 
anguli D E G, D G E funt xqualcs, cric 
angulus G D C duplus anguli D E G > 

&quia angulus B D C aequalis cft angu- 
lo B C D , & angulus C E G xqualis cft 
angulo ACE, erit angulus G D C du- 
plus anguli C D B , & tqtus angulus B 
D G triplus anguli B D C , & arcus B G 
aequalis arcui A E, triplus cft arcus B F, 

Se hoc cft, quod voluimus. 

SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 


uliitax 

uodcil 


D icit Dodor Almoch- 
taflb. Cum dicit ar- 
cum B G £cqualem efle ar- 
cui A E , id ex eo eft pro- 
pter xquididantiam duarum 
cordarum . Sint itaque itu 
circulo ABC cordae AC, 

B D parallelae; Dico quod 
duo arcus A B , C D Tunt 
aequales, 

lungamus A D , ergo duo anguli C A D , A D B funt «quales ; 8c 
propterea duo arcus funt xquales , & conuerfum codem modo demon- 
ftratur . > 

Notse in Propofit. VIII. * » 

H AEc quidem propojitto eUgtntiffima eft , qu* ft problematici refotui poft 
fet VIA planA , reperta iam eftet tripartitio cuiuftthet anguli . 

Breuius tamen demonftratio 
perfici poteft hac ratione . Iu»£ta . 
re^a E B , quia in triangulo ifo- 
fcele B D C duo anguli C t C 
D B aquales funt , eft que pariter 
externus angulus B D C duplus an- 
guli D E B in triangulo Ifofcelio 
D E B , ergo angulus C duplus eft 
anguli B EC tC" propterea illi an- 
guli fimul fumpti ■, feu externus an- 
gulus A B E triplus erit anguli B 
E E cirain/erentia A E tripla ipftus B F. 

PRO- 
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S I mutuo fe fecuerint in circulo dui line* A B , C D , (fed 
non in centro) ad angulos redios , vti<]ue duo arcus AD, 
C B funt squales duobus arcubus A C , D B . 

Educamus diametrum E F parallelam ipfl A B , qux fecet C D bifa- 
riam in G , erit E C atqualis ipli £ D > & quia tam arcus £ D F , quam 
E C F eft iemicirculus, & arcus 
E D atqualis arcui E A cunu 
arcu A D , erit arcus C F cum 
duobus arcubus E A , A D z- 
qualis femicirculo , & arcus E 
A araualis arcui B F , ergo ar- 
cus C B cum arcu A D zqualis 
eft femicirculo, & remanent duo 
arcus E C, E A nempe arcus A 
C cum arcu D B zquales iJli , 

& hocell quod voluimus. 

r-. L’ 

'P R O P O S I T 


S T fuerit circulus A 6 C , & D A tangens illum , & D B fc- 
cans illum , & D C etiam tangens , & cdufta fuerit C E 
• parallela ipfi D B , & iundla fuerit E A fecans D B in F , & 

* cduiaa fuerit ex F perpendicularis F G fuper C E j vdque bifa- 

riam fccabh illam in G. 

lungamus A C , & quia D A eft tangens , & A C Iwans circulum 
erit angulus D A C zqualis augulo cadenti in alceno fegmento A C 
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nempe angulo A E C , & cft xqualis angulo A F D , eo quod CE, 
B D funt parallelae , ergo anguli D A C , A F D funt xquales , & ia 
duobus triangulis D A F, A H D funtduoauguli AF D, H A D aequales, 
& angulus D communis • proptcrca erit rcdagulum F D in D H aequale 



quadrato D A, immo quadrato D C, & quia proportio F D ad D C cft 
eadem proportioni C DadD H,&angulus D communis, erunt triangula 
D F C, D C H limilia, & angulus D F C aequalis D C H , qui aequalis 
eft angulo D A H, & hic eft aequalis angulo A F D, ergo duo anguli A 
F D, C F D funt aequales, & D F C aequalis angulo F C E , & erat D 
F A aequalis angulo A E C, eigoin triangulo F £ C funt duo anguli C, 
E aequales , & duo anguli G redi , & latus G F commune , proptcrca 
erii C G aequalis ipfi G E , ctgo C E bifariam fecatur ia G , & hoc eft, 
quod voluimus, 

* ' t > 


P R O POSITIO XI. 


S I mutuo fc lecuerint in circulo dux linex A B ^ C D ad an- 
gulos redos in E > quod non Iit in centro , vtique omnia^ 
quadrata AEjBEyECjED xqualia funt quadrato diametri. 

Educamus diametrum A F , 

& iungamus lineas A C , A D , 

C F , D B: Et quia angulus A 
£ D cft redus , erit aequalis an- 
gulo A C F, & angulus A D C 
aequalis A F C , eo quod funt 
fuper arcum A C , & remanent 
in duobus triangulis A D E , A 
F C duo anguli C A F, D A E 
aequales erunt pariter duo arcus 
C F , D B aequales immo , & 
duae cordae eorum aequales , & 
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quadrata A EiE C xquantur quadrato C A,& duoquadrata C F , C A 
zquaoturquadratoF A, nempe diametri, igitur quadrata A E, E B,CE, 
E O omnia funt zqualia quadrato diametri , & hoc eft quod voluimus, 

SCHOLIVM ALMOCHTASSO, 

D icit Doaor. Huius eft alia facilior demonftratio ea , quam attulit 
Archimedes,- quz eft huiuhnodi .lObgamus AOiCB,BDi&^uia 
angulus B E D eft re^us, erunt duo 
anguli E B D , E D B zquales vni 
re^to , Sc duo A D , B C , zqua> 
les femicirculo, ergo duz cordzeo- 
rum in potentia funt zquales diame- 
tro i fed duo quadrata A E , D E 
zqualia quadrato A D , & duo qua- 
drata C E , B E funt zqualia qua- 
drato C B , ergo quadrata A E , E 
B , C E , E D zqualia funt quadra- 
to diametri ; Se hoc eft quod vo, 
luimus, 

P R O P O S I T I O XII. 

S I fuerit femicirculus fuper diametrum A B , & cduftae fue- 
rint ex C duas lineat tangentes illum in duobus pundis D , 
E , & iundae fuerint E A, D B fe mutofccantes in F, & iunda 
fuerit C F,& producatur ad G, erit CG perpendicularis ad A B. 

lungamus DA, E B. Et quia^ 
angulus B D A eft refius, erum duo .. 

anguli D A B , D B A reliqui in^ 
triangulo D A B zquales vni redo, 

& angulus A E B redus, igitur funt 
zquafes ei , Sc ponamus angulum 
F B E communem , ambo anguli D 
A B , A B E funt zquales F B E , 

F E B , immo angulo D F E exter- 
no in F B E. Et ^a C D eft tan- 
gens circulum, & D B fecans ilhim, 
angulus C D B zquatur ang^o D 
A B , dc pariter angulus C E F z- 
quatur ang^o E B A, cigo duo an- 
guli C E F , C D F fimul zquales 
funt angulo D F E . Et iam quidem 
planum Iit ex noftro tradatu de li- 
guris quadrilateris, quod fi educan- 
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tur inter duas lineas arqualesdbi oc- 
currentes in aliquo pumfto ,vti funt 
duae line® C D, CE, du® line®lc 
mutuo fccantes , vti funt du® line® 
D F , E F, & fuerit angulus ab illis 
contentus vt eft angulus F «qualis 
duobus angulis, qui occurrunt dua- 
bus [ lineis 3 fc inuicem fecanti- 
bus, vti funt duo anguli E, Dlimul, 


Archimedis 


erit linea egrediens a pundo con- 

vti eft 


curfus ad pundtura fe^lionis , 
linea C F ®qualis ctiilibet linearum 
fibi occurrentium , vc C D , vel C 
E , propterca erit C F xqual is ipli 
C D , ergo angulus C F D eft ®qua- 
lis angulo C D F , nempe angulo 
D A G , fed angulus C F D cum an- 


gulo D F G eft xqualis duobus re- 



^is, ergo angulus D A G cum angulo D F G xqualis eft duobus retftis, 
& remanent in quadrilatero A D F C duo anguli A D F , A G F ®qua* 
Ics duobus redis , led angulus A D B redus eft , ergo angulus A G C 
eft redus , & C G perpendicularis ad A B , & hoc eft quo2 voluimus. 


j 


SCHOUVM ALMOCHTASSO. 


D icit Dodor de denionftratione , qu^m citat ex tradatu 
de figuris quadrilateris . Sint duae lineae aequales fibi oc- 


currentes A B j A C , & pundum concurfiis A j & fe inuicem 
fecantes B D , D C , & pundum fedionis D , & fit angulus B 
D C aequalis duobus angulis A B D , A C D , & iungamus A 
D ; Dico quod fit aequalis AB. 

Alioquin vel eft minor A B , vel maior 
illa, & Iit maior, &abfcindatur A E ®qua- 
lis A B, & iungamus B E, ergo duo anguli 
A E B , A B E funt ®quales ; fed angulus 
A E B maior eft angulo A D B, & pariter 
angulus A E C,quieft®qualis ACE ma- 
ior eft angulo A D C , omnes ergo anguli 
B E C, vel duo anguli fimulABE,B CE 
maiores funt duobus angulis A B D , AC 
D , pars fuo toto , quod eft abfurdum . Dein- 
de fit A D minor quam A B , & ponamus 
A F xqualcm A B,& iungamus B F , F C, 
remanet , vt didum eft , quod angulus F , 
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immo duo anguli A B F , A C F minores fint duobus angulis A B D » 
A e D ) totum fua parte» & hoc cft abiurdmn « ergo manet propofimm , 

Notae in Propofit. XII. 

L Mmmt tffamftum i» tUmtnJlratitHe bums fabherrim* frttolttunis tttifi 
dtrtlic tfltHtU htc rttinu . 

Si in 4jaMJriUltrt AC DB dut Uter* AC,&AB anuli* fiurint, ttqat 
*ngnUt C D B tqutlis dnotus tugnlis C , <#• J Jimal frmftis . Din reilnm A 
D iffi AC ,vel A B aqnatt tffe. rrndntttur C A, in £,vt A E S*t tqnaUt 
A Bytmngttnrque B E. ^itiHtritnfnltlfi- 

fceUt B A E nngii/ns E *qn*lis tjl angtU A B 
E , & angulus C D B aqualis ejl tiutlus angulis 
C t&D B A Jlmulfumftis,ergidtu anguli C D 
B , & E ( tfftfiti in quadriUtert C D B E) 
aquaks funt trtius antiis C,D B A,& A B 
E , ftu dudms anptlss C, & D B E , fed qua- 
tuar anguli quadriUttri EC DB aquaUs funt 
quatucrrelhs,trga dut anguis tffe/tts E ,C D 
B duebus rtSis aquale s Juns, & praftere* qua- 
drtlaterum iffum eireuU inferibi fttefl, cuius 
circuli centrum eris A , eum tres reSa linea 
CA,AB,AE aquales ftfita Jins% {#• frtfte- 
re* A D radius quaque eirculi erit aqualis iffi C Ai 

PROPOSITIO XIII. 




S I mutuo fe fecent du* linese A B , C D in circulo , & fue- 
rit A B diameter illius, yt non C D, & educantur ex duo- 
bus pundiis A , B dux 
pendiculares ad C D , 
fint A E , B F , vtique 
feindent ex illa C F , D E 
xquales. 

lungamus E B , & educamus 
cx I , quod ell centrum , per- 
pendicularem I G fuper C D , 

& producamus eam ad H in E 
B . Et quia I G cft perpendicu- 
laris ex centro ad C D illam bi- 
fariam diuidet in G , & quia I 
G , A H funt dua; perpendicu- 
lares luper illam , erunt pani- 
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pter earum aequalitatem , oc ^ 
arqualis ipfi G E, & ex G C,G 
\cs. Et hoc cft quod voluimqs. 


PROPOSITIO XIV. 


S I' fuerit A B femicirculus , ex eius diametro A B difleda; 

fint A C , B D aquales , & efficiantur fuper lineas A C , 
C D > D B femicirculi ; & fit centrum duorum femicirculorum 
A B , C D punaum E , & fit E F perpendicularis fuper A B , 
&: producatur ad G : vtique circulus > cuius diameter eft F G 
aqualis eft fuperficici contenta i fcmicirculo maiori a & ^ 
bus femicirculis qui funt intra illum , & a feraicirculo medio qui 
eft extra iUuin j ^ eft figura , quam vocat Archimedes Salinon. 


Quia D C bifariam fecatur in E , & addita eft illi C A , erunt duo 
qu^ata D A , C A dupla duorum quadratorum D E > E A » fed F G 
aequalis eft ipfi D A > ergo duo quadrata F G , A C dupla funt duorum 
. quadratorum DE, EA: & quia A B dupla eft A £ , & C D dupla^ 
quoque E D , erunt duo quadrata A B , D C quadrupla duorum qua- 
dratorum D E , E A , immo dupla duorum quadratorum G F , A C fi- 
militer etiam duo circuli , quorum diametri funt A B , D C dupli funt 
eorum , quorum diametri funt G F , A C , & dimidij eorum , quorunu 
diametri uint A B , C D xquales duobus circulis , quorum diametri funt 
G F a A C , fed circulus , cuius diameter A C , eft tequalis duobus fc> 

5 t ^ « » f 
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micircuUs A C . B D . ergo (i auferamus ex illis duos fefflicirculos A C,' 
B D.qui fiint communes , remanet figura contenta a quatuor femicircu- 
lisAB»CD>DB,A C, (qua* ea cft , quam vocat Archimedes Sali- 
aon)atquali$ circulo, cuius diameter cft F G,& hoc eft quod voluimus. 

PROPOSITIO XV.* 



S I fuerit A B femicirculus , & A C corda Pentagoni , & fe. 

milTis arcus AC fit A D , iungatur C D , & producatur 
vt cadat fuper E , & iungatur D B , quae fecet C A in F , & 
ducatur ex F perpendicularis F G fuper A B , erit linea E G 
zqualis femidiametro circuli . 


luneamus itaque lineam C B , & fit centrum H , & iungamiis H D , 
D G . 8t A D. Et quia angulus ABC, cuius bafis eft latus Pentagoni, 
eft du* quint* partes reai . quilibet duorum anguloram C B D , D B 
A eft quinta pars lefti . & angulus D H A duplus eft anguli D B H , 
creo angnlns D H A eft dui quinte partes reQi . Et quia m dimbns man- 
eulis C B F , G B F duo anguli B lunt stquales , & G , C reCti , & latus 
F B commune , erit B C atquale ipfi B G : & quia in duobus triangulis 
C B D . G B D duo latera C B , B G funt iqualia , Sc fimiliter duo an- 
culi ad B , & latus B D commune , erunt dno anguli B C D , B G D 
iquales, & quilibet eorum eft fex quintae partes reSi, 3c eft aiqualis an- 
eido D A E externo quadrilateri B A D C , quod eft m circulo , ergo 
remanet angulus D A B squalis angulo D G A. & ent D A atqualis ip^ 
fi D G Et quia angulus D H G eft dus quints partes refti , & angulus 
D GH fex quintx pattes reai, remanet angulus H D G du* quinti par* 
tes reai , & erit D G iqualis G H . Et quia A D E «temus qnadtila- 
teri A D C B , quod cft in circulo , cft iqualis angulo C B A , & eft 
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dux quintte parUS redi » & squalis angulo G D H. Et quia in duobus 
triangulis E P A > H D G funt duo anguli E D A , H D G squales » & 
{>ariter duo aogulj D G H , D A £ » & duo latera D A , D G , eric £ A 
squale H G » & ponamus A G commune , erit £ G squale A H »' A 
hoc elt quod voluimus» 




t 

, u 

(u-'A t. 

O H • 



Et hinc patet * quod linea D E squalis fit femidiametro circuli » quia 
angulus A squalis eft angulo D G H , ideo erit linea D H squalis li- 
nes D £. Et dico quod E C diuiditur media , & extrema proportione 
in D , & maius Tegmentum eft D E ; & hoc quia E D eft corda hexago- 
ni » 6c D C decagoni , 3c hoc iam dcmonftratum eft in libro elemcnio- 
Imp'e vt ^uqd voluimus. 

Mahiime> Finis libri Airumprorura Archimedis. Laus Deo foli, & orationes eius 
i^usPara fint fuper Dominum noftrum Mabometum » Sc fuos focios. 

( ihraftes 

oquinir . x T • 

, Notie in Propqiit. XV. 


E x profofitiont tunfauc* toUigi fojfnnt i Si tmm teniuMgMtur reS* 
isjfexC ^ i & C G f erit tr Ungulum B C JB ifofcelium fnntle triunguifi 
H p E t & fimilittr pefitum ; par iter que triangulum H C G fmilt quidemjt 
erit ipfi G D J tdr in vtrifque hafes fimtUter ferantur » nam angulus B C M 
in tres partes aquales diuiditur a reitis lineis H C t G C t quarum quali- 
bet dua quinta partes ejl vnius relU , atque angulus E C G rurfus bifartama 
diuiditur a reffa C A t mn fetus tres anguli E D A, AD Gy & G D H 
aquales funt inter fe y atque quilibet earum dua quinta vnius reEii. Et ep- 
eiuntur quatuer reila tinea E A y A D y D G yD C y inter fe y & lateri de- 
cagoni regularis tirculo injeripti aquales. Pari moda re£la tinea E D y EC y 
C CyHC y HA y aquales funt inter fe , dr lateri hexagoni regularis cirtuU 
inferipti. Tanpm rella linea C B fubtendens tres partes decimas circumfe- 
rentia tttiuscirculi aqualis eJl recia linea C E , fcilicet eompojita ex latercj 
hexagoni » (y latere ^cagoni regularium eidem circulo incfriptoriim . Praterea 

rtSa 
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TtS* Int* M C fifttnr in A tutrtmt . tc mtdi* titiant > tuini miint fiffneit- 
t»m ifi E A Utus detagtni , d- rtSt A H JSmilittr diuidilnr ut G , tmms nu- 
uu ftgmtiuim tftG H dtagam Uuu , & tau E H fettuar mAa&Gtx' 
tremi , u mtdi* rtaiant , ftriltrqiu nS* E M Jimitiur fittutr ut H , tnuta 



tttums fegmttttMm H B tjl ajatU lateri exagani eirenlt utferifti. Sreuiai ii- 
antnfrafafitit Jie etemanjlrari ft£et . 

J?»M tfieufa tJlC D ajualis D G , & A B aijuaUs tJleitUm D C i cmwui 
amiafimt Utera tUeaguti , trgt D G a^ttalit tjl B A. ftfiea tuaSa A C, quii 
attgnUt A H B , vel C H B qmimta fars efi duarum rtStrum , erga augtlat 
C B H ad bajim iftfeelj ydutffluinta f artet erit duarum reifarum , <J- idea au- 
guluj C B H duplus erit auguli B H E , ejlqut externus angulus C B H aqua- 
tis duabus internis , & ap^fitis B H E,drB E H in triangula B EH< erga 
mnguUs C B H dupUs quaque erit reliqui anguli E yd" prtpterea angulus 6 
Jl E aqualis erit angule E , de fubtenfa latera B EyB H aqualia quaque erunt, 
fid prius B A , B G aqttalia erastt fuitettdentia angultt aquales , de reliqui 
anguU eiufdem fpteiei Junt , igitur E A aqualis ejl HG . Reliqua mansfejta^ 
fune. 

In prafatietK huius aperit tStemini ntn efi intnina itnprababile hune Uielinnt 
Archimedis ntn alium fuiffe ab ilia antique lemmatum Isbrt ab Euteeia reper- 
ta , quad praeipui ex verbis eiufelem Eutteq in Gemment, prepefit. 4. Itb. 1. dq 
SpbarayffCylindrectmprtbalum fnir. iBa fideliftme translata ex textu Graea ab 
atnieis daUifimit cum iam in prafatiene exeufa efent aliam tran/latianem ex 
Arabica Manufcripte Sereni fimi Stagni BUcis mifit ExetU, Abrahamus Ecehel- 
lenfis defumptam ex tditiene Abu/ahli Alkuhi qui pariter librum arrlinatia- 
nis lemmatum Archimedts eenferipfit , ve in praemia huiUt aperis tcjlatur 
Almaehtajft. Verba eius funt hae, qua paula clarius prapafitum etn firmare vi* 
dentur • & meminit Eutocius Arcaloniu in Comment. Imius libri , quo J 
Archimedes promilcrit detnonllracioncm huius in hoc fuo libro , quod 
in nullo exemplari reperitur, quod promilic . Atque ita vnufquifque tam 
Oyonifodorus , quim Uiocles poli illum progrefliis c(l per aliam viam. 
Quam ille ( fciliccc Archimedes } in huc libro in diuilionc Sphzrie iiui 
<iuas parces , quz datam habeant proportionem . Dixit 1 ic ego reperi iq 

F ff Vf teri 


1 


410 ArcIiimeciiS 

Veteri Libro Theoremata fatis obfcura propter multitudinem errorum- » 
qui in eo funt > nec non menda , qux occurrunt in figuris propter igno- 
rantiam amanuennutn , crantque in eo Doricx didiones , quarum vfus 
Archimedi familiaris erat , & vocabula ipfi propria ; hinc vtebatur loco 
fedtionura parabols > & hypcrbolar , redtanguli , & obtufanguli coni fc- 
^ionibus quamobrem operam ipfi nauaui , donec aflccutus fum iftam- 
propofitionem * & cft ifta , &c. 

Modo qnia in pr*dt£fo libro antiquo ab Eutocio reperto recenfentur dua pro^ 
pojitionef » quarum vnam promiferat fe demonftraturum Archimedes , & %tra- 
que in ftoftro opufculo iniuria temporum deficit : earum altera forfan erit i 6 . 
illa prppojitio in proemio ab Almochtapo numerata •vbi ait propojitiones huius 
epu/culi fexdecim ejfe , cum tamen poftrema fit 1 5 . quare inuttle forfan non^ 
erit eas hic reponere , pracipue quia Eutocius non rite eas refiituit « nec omninh 
tepurgautt a mendtSt quibus fcatebat exemplar antiquum ab ipfo inuentum. Et 
primo noto, quod Eutocius eas 'vocat theoremata, cum potius problemata fint,& 
fic etiam ab eodem Eutocio pofimodum appellantur. Forfan hoc accidit , quia^ 
in libro illo antiquo in formam theorematum feripta erant , fed Eutocius •vt ad 
propofitionem Archimedis ea accomodaret , forma problematica ea expofuit . 
Rurfus Eutocius trimum theorema fe expofiturum pollicetur , vt deinde analjfi 
problematis Archimedei accomodetur . Vnde conficere licet alterum theorema^ 
additum , vel alteratum ab Eutocio % vcl ab aliquo alio fuiffe > in quo proponit, 
quod , fi aliqua rcFla linea fella fit in duo figmenta , quorum vnum duplutn.a 
Jit alterius » /olidum parallelepipedum redangulum contentum fub quadrato ma^ 
ioris, dr fub minore figmento maximum erit omnium fimilium folidorum, qua 
ex diuifione eiufdem reda linea in quolibet alio eius pundo confurgunt. Et 
hoc quidem oftenditur per fiediones conicas , contra artis pracepta ; peccatum^ 
enim efi non paruum apud Geometras , problema planum per conicas fedionet 
refoluere cum via plana abfislui pofiit , hoc autem preclari nonnulli viri pariter 
adnotarunt , & prafiiterunt, vt nuper accepi. 


PROPOSITIO XVI. 

S I reda linea A B fit tripla A C , non vero tripla ipGus A 
D 5 Dico parallelepipedum rcdangulu contentum fub qua- 
drato C B in A C maius efle parallelepipedo fub quadrato D 
BinAD. 

Producatur A B in E , vt fit B E a*qualis B C. Quoniam B C dupla 
erat ipfius A C , erit E C quadrupla ipfius A C , & proptcrca redan- 
guluin ACE xquale erit quadruplo quadrati A C , fcilicct xquale erit 
quadrato C B: Eft vero in primo cafu , redangulum A D E maius rc- 
dangulo ACE, in fecundo vero minus , ( co quod pundum D in pri- 
mo cafu propinquius cft femipartitioni totius A E , quam C , in fecuudo 
ver6 remotius )j igitur fi fiat C Dad DO, vt quadratum C B ad redan- 

gulum 
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gulntn A D E , erit in primo cafn D O maior , qulm C D , in fecundo 
vero minor i 8c proptetea A O minor erit , quam A C in vtroque cafu 
Et auia quadratum C B ad retaangulura A D E eft vt C D ad D O. i«>i- 
tur lolida parallelepipeda reciproca erunt zqualia , fcilicet foltdum qia- 


A C P ? E 


A D c B E 


drato C B in D O duflo zquale erit foUdo , cuius balis re^ngulum A 
D E . altitudo vero C D , leu potius xqualc erit folido , cuius bafis re- 
dUnguIum E D C , altitudo vero A D > & propterea vt quadratum B C 
ad redangulum E D C , ita erit reciproce A D ad D O , & comparando 
antecedentes ad terminorum didereniias in primo cafu , & ad eorundem 
fummas in fecundo cafu , erit quadratum B C ad quadratum D B vt A 
D ad A O , St denuo folidum parallelepipedum rcAaoguIum contentum 
fub quadrato B C in A O zquale erit ei . cuius balis quadratum D B . 
altitudo vero A D: Eft vero A O oftenia minor , quam AC in vtroque 
cafu , igitur parallelepipedum , cuius balis quadratum B C . altitudo A 
C maius eft eo , cuius bafis eft idem quadratum B C , altitudo A O s 
ideoque parallelepipedum , cuius balis quadratum B C , altitudo A C 
maius eft quolibet parallelepipedo. cuius bafis quadratum B D> altitudo 
A D : quare patet propolitum. 

PROPOSITIO XVII. 

Oli 

S it A B tripla ipfius A E, maior vero quim tripla alterius C A, 
fecari debet eadem A B citra , & vitra £ , in O , ita vt 
parallelepipedum , cuius bafis quadratum O B , altitudo O A 
3K]uaIe fit parallclepipcdo , cuius balis quadratum E B , altitu- 
do A C. A 

Fiat redangulum A C B F , 8e producamur latera C A , F B , & fiat 
rcAangulum C FN atquale quadrato E B,&duda diametro C £ G com- 

Fff 2 pleantur 
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P*'anw parattclagranuni reflangula AL,AK,LB,J)K i atque axe 
laTi . F G I latete refto F N deferibatur parabole F M fccans H G in M ; erit 
prop.^1, igitut in parabqla quadratum M G xqualc rciSlangUlo G F N fub ablof- 
lijj.r. S , ^ latcn; rc«^q contento , ideoque idem quadraqup F G ad reaaognw 
Ium N F G ■ atque ad quadratum M G eandem propoitioncm habebit : 
eft veto quadratum F G ad rcAaogulum N F G > yt F G ad F N , em 
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pta niminim C F communi altitudine , ergo redlangulum' C‘ F, G a^Vi 
F N eandem proportionem habebit, quam quadratura F,,G adqjjadfto 
tum M G , & permutando rcftanculum CFG ad, 5ua«lhwm FG rjft 
vt iwftanguliim C F N ad quadratam G M'. fed d fStffmiuiaCFG 
ad quadratum F O-.-tii-eft C P ad P G . Aad A C 'ik8rE a'! 3 
A G ctit vt rediangttlum C F N'ad quadtathin G' , ftu vf quatJratuDn 
E B , ' vel K G ad qUadratum G M : eft vetof A ,C minor , quam A E » 
qu* triens cft totius A B , igitirf‘M G minor cft . qiidra G K. PofteiL. 
ef':® aivmptotos AC F deferibatur hyperbole B K . qifx tHiP 
hbit per punSum K , cum parallclogramma A F , & C K xqualia^ 
fint propter diagonalem. C E G* quare punQum M paraboles cadet 
intra hypwboIcm B K, frd Oarabolc? F M occurrit afymptoto C F in ver- 
ticc F ) & occurrit etiam aiymptoto C A in aliquo alio pundlo > cum C 
rrop.i6. A fit parallela axijl* G paraboles hyperbole /chwcr' intra arytnpkot^ 

> i|itur parabola F M bis hyperbolae occuixit fiiprap Se infra |fun. 
«um M : fint occurfus X , A quibus du&is parallelis ad rJymptocos coifi; 
pleanrur paralletogranuna R P , & A F v quas' ertmt Sti^ibalia inter alym^ 
ptotos , «t hyperbolen conftitnta , & proptemi C diban^ldogrammo- 
rum diameter erit , & vna linea refia & quia O A ad A C cfi vr C b* 
ad F S I fiyc vt rc^langulum C F N ad re^Mgulqm $,F N ; erae auK'm 
quadratum B aequale rcii^an^ulp C F N ex co^fudijonc^ Se quadra? 

, * tum 


iib.x. 

rrop.u. 
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Dominus Carolus de Dicis videat referat an in hoc operent aliquid quod repugnet 

Hdei Catholice» & bonis moribus . Die lulij 1 660. 

yinc. de Bardis Vicar, Cener, Florent, 


IIIuihTflime > ac Reuerendifs. Dom. 

Vidi hsc antiquorum» nuximorumq; Geometrarum ApoIIonij» atq; Archimedis Ope- 
ra nunquam edita» nec in ijsreperi aliquid hdei Catholice» &bonis moribus aduer- 
fum > Quamobrem maximo Reip. literarie bono» & gloria eorum qui in i)s vertendis» 
atq; illimrandis Rudium» atque operam fclicirsim^ collocarunt cuulgamla cenfeo : 
dummodo quedam loca notentur Arabicorum interpretum» quibus Maumedanos 
fe prebeut . Florentie die 7. Iuli; i d 5 o. 

Carolus Dati tnanupropria. 


Imprimatur feruatisferuandis 7. Iuli; 1660. 

rinc. d. Bardis Vicar. Cener. Flor. 


Excellentifs. Aduocatus Donunus AuguRinus ColcelliniS.Oflic. Florentix Confultor 
videat hoc opus inticulatum APOLLONII P£RGi£I»&c. & referat. 

Dic 7. Iuli; i66o. 

Fr,MgDSau. de Topulo SjOffie. Flor. Cane, de mand, \ 


Reuerendifs. Pater Domine . 

Duorum Geometrie luminum monumenta «que diu in tenebris rcpulca»ade6 Audio- 
forum oculos latuerunt» vt inter deperdita fruAra defiderarentur>& nunc Opera_>' 
Clarirs. Virorum » verfa » & illuArata in lucem prodeunt remoranda non puto » cum 
etfi Ethnico fonte cadant «nihil tamen ('falutaribus monitis Arabica inte^retumfir- 
perfUdonc deteda ) aduerfus ChriAianam pietatem contineant • 

l4ngtiSi,ColteUim S.Officij Confultor » & lirarum cenfor . 


Stante rupradidaattcAatione Imprimatur. Dic id. Iuli; i 5 do. 

Fr.Ang. OBau. de Topulo S.Off. Florent. Cancell. detnand. ' 


A- 


AlexaiidcrVidoriasScnatorSerenifs. MagniDucis Auditor. 
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Errata praecipua fic corrige. 

P Agina 7. linea »7. ad margine .prtf.jJimitt , pag. 1 4. Iin.4. m 4 . p. »4. 1 . a t. mzrg.frtp, 

in B A.Ua.^o.i D, D K D H ,p,j6. 

l.a p.40. 1.17. (53. €X ^.)ljj.intiTfifuvttnr/i> . L38. rr;» C A . P.4d. \.J . iu iofunm . p.49. 

J.3 j . ctmftntbntur in/nftr .p.jo.i.^6.BCt,&dit.p.^6.l.i f -marg. 4. O* tj. I.48. fnriltrmu L D , 
p.6i.\.7.[it D ^.p,7o. Ll4.marg. jd. {7. /»i. i.tJ* jo.lii. i. p.7». l.it.mMierqnMja .p.jj. itij.mar, 
35.34.W. I. p.ji.l.^.rtddnntnr ttxtn/ . p.S6.l.l7.npfliciUirqM*ri{in, p.y6.\.7.fHfniif»rtitin- 
ntm nxii . p.j9. J. 1 1. txvn* P F minar qunm D P , I.44. Itgi 44. 4 J. irtqnn . p. 109. 1 .io. dele poftiJIani. 
p.tio.Ljt.miT^.ipponiJ .p.iit.l.ji.nxtn/intrnninlt. p.119. l.js.&inntTtetult . ibidem marg. 
2 o.hni. p. 1 30. 1 .a 6 . dclc omnia ab O Ci viq; ad comparando, p. j 3 8. 1 . 8 . nfftfitn . p. 139. 1 . 1 8. mar. d. 
p.i4*-l-8.mar. J4.W.1.P.146. 1 .i 8 .niar. la. 13. p.tf |. l.iS.mar. i.& ii.nddit.lUr.^. I.19, 
M L y(^R L. l.ii.tu}nnJiimnxiHm, p.i6l, \.ij.dHBaminhjftrb*U) p.]68. \-ja.qn»dtfi. p«i7a. 
l.i^./idinfrimnfa/nrtHnlimn. l.jo.infim FI. ibid./«a/ 7 « / > d* f } M/r f / frtntiifnrinm fnittnfnsG 
£ , M K ifTfftrrtn , P.i 7 ;.l.a 6 . mar.«. 1.33.4^/ i/iMj . p.176. 1 .i;.mar.)/.p.i 83 . l.i. niar. . p.189. 
l.a9.mar./rm»M 7. ),q7.MpflieMt4,p,i}o.ls.imt.fr^.x.fr4mi/. p,i9j.l.6.XX.XXI.XXtl.XXIll. 
XXIV, p.i9tf.l.aj.»f»>^Jf «. p.i 97 * l.x9.ndLP. p.aoa. 1.13. mar. tS.hnm. p.io 7 - l-6.qn*d. 
l.jj.mit.M, p.itj. l.ti. lyftrMenEZ .p.iH.l.jf.mir.exzoJmim, p.ai 7 . Lil. idtffqm tidquniit 
cmninntrit , Simili rntiednitn/hndttiir qtutiictnlin inttretfU K L tqnidifinas , p.a a3. Ltf.mar, SeM.prtp. 
e.nddit, p,xx%.\.i%.iTg»cimfMr»ndf honult-trum digtrtntUs , ibl l. nUT.lrm. J. lii.l. p.xjj. L4.mar. 
pof-T-ljr tx%,»ddit. p.x3%.\.}7.ljftrMtnH I K . p.a40. 1.3.mar./, p.a44. \,H.&IF R,ftnHF 
N ,& IFS. p,x4t.\.}i.fit/tai«. p.xSO.ln.qUfdLO . p.xs6. Itx- fnrnlMs. p.xS9- !,txf"rimA 
C. p.a6o. i.j6.^tnndfm.p.x6x.Lt.*nndrm. D, I4J. & tnm ,jn^. p.i6n.].ij./tfniit 

rtffnm. p.x6i. \,xx.(«>>ui E AC , p.x69.\.B.m2r.tx frtp. 5. li^. 1. L9.10.ao. expunge re£io. l.i^.ftdi^ 
uitFAG. p.a7I. l.io.reBmiftiltADF, p.aSo. I.14. C£..< tnndem. p.i9l. L3. XXIX, XXVU, 
p.a9S.l.tf. XXUX.XXVI.p.joj. \.i6.itt/lnm . p.}o6.Uxj. nd ferftBimtm x6. p.3i3.1.7.mar. 

iS-hnint, p,3i8. UxS.qnnm GH EndEH , (qnandoG tndit inttr E t&H) , tnuitt mnitrtm-j 
qnimGE.p.i\9.\.i7-BHnHpfnqnndrntaGE, p, 3 al. I9. anndrntf E G . hi. XXXV. XXXVI. 

E .jxi.\.x>dinm{nri nd tn/dtmfnrtti . p.JiS. l* 7 .ai. & a3. (\6.ex.7.) p-^xS. I.ji. qtu. tjl dnfU , 
14. MEnd. Lio.( 16. 1x7.) p.j\7.qiuimDHAndAHf& in prima rn/n multi mnierrm , qunm, 

f .3a8.1.33-l'»f*'CO. p.jxp.i.ix.qunmEDOinOE. p.jji. I.x7.vtnxij trna/utr/iu A C . p.Jif. 

j.ipJ/mPR/nprnPSlil.n.njjrtfnfi MG,H£. p.jjS-ilS. G E j&EH.p.jqi.Lj. nxii/rnn/utrji 
C><.p.343.l.9.mar.dcleb.p.344. 1 . 7 >nur. 4 . p. 34 tf.].i 3 .mar.r. p. 347 - \.7.ndijMndrntum R , 
<J*. p.350.1.13. OH,<j*G£. p.3;tf.l.i4.mar./r0>.i5. p.386. 1.3 i.mar. W.4. 14. p. 39 tt 
\.9.mu,lii.4-CaU.prap.ij. p.39a.Ll J.fwamr. p.404. 1.37. ./f £ £,./<C£ . 

Errata in figuris . 

Pag. I a. in eius figura dceft refla N & D terminus axis , pag.aa.fig.1. deeft refla I N . pag.30. m 
parabola deefi N in occurfu BF, GH. pag.37.dceH P in punflo incidentia; perpendicularis i 
punflo 1 fuper S K. pag.46. decH A in vcniceaxis. pag.93. deeA refla L O . pag.na. in tribus 
Sequentibus figuris deeA ramus I B. pag. a 13. fig.i. littera C, Qjommutari dcMnt. pag. 140. 
fig.a. & pag .a4<. producamur F L, H I ad K. pag. a68.fig.a. linea cuma A Z duci dcb« imcr 
AG,&AD. pag.3<8.fig.3. in punflo 1 ponatur X. 
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